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I. N. MADVIGIO 
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MANIBUS SUMMI VIRI 


HANC NOVAM DEDICAT 


EDITOR DISCIPULUS 


PRAEFATIO. 


Editionem meam Archimedis, quae prodiit annis 
MDCCCLXXX et LXXXI, iam diu recudere desiderabam, 
cum quia nouum adcesserat subsidium criticum interpre- 
tatio Guilelmi de Moerbeka a Valentino Rose u. d. reperta 
(u. Deutsche Litteraturzeitung 1884 p. 210 sqq.), tum quia 
iudicio maturato defectus illius operis iuuenilis reparare 
me posse putabam. quare adsentiente bibliopola annis 
MDCCCCIII et IV Romae, Venetiis, Mediolani, Parisiis et 
interpretationem Guilelmi contuleram et cetera, quae nouae 
editioni utilia esse poterant, collegeram, cum ab Hermanno 
Schoene u. d. de codice Hierosolymitano rescripto 355 
(u. Papadopulos Kerameus, Ἱεροσολυμ. βιβλιοθ. IV p. 329) 
admonitus sum. quem codicem cum ex frustulis in cata- 
logo adlatis Archimedem continere intellexissem, aestate 
anni MDCCCCVI Constantinopolim me contuli ad eum 
examinandum. quo facto cum summo stupore cognoui, 
codicem non modo partes haud exiguas librorum de sphaera 
et cylindro, de dimensione circuli, de spiralibus, de plano- 
rum aequilibriis praebere, sed etiam ignota quaedam (u. 
Hermes XLII p. 238), ita ut editio noua operum Archi- 
medis non iam optabilis sed prorsus necessaria uideretur. 
noua illa in uolumine secundo edentur. 


In hac editione paranda his subsidiis usus sum: 


A = cod. Georgii Vallae, qui interiit ille quidem, sed satis 
certo restitui potest ex codicibus DEGH. 


VI PRAEFATIO. 


B = cod. Ottobon. lat. 1850, autographus Guilelmi de Moer- 
beka, cuius interpretatio ad uerbum Graeca sequitur. 
contuli Romae a. MDOCCCIV. 


B?— eiusdem codicis corrector saeculi XV. 

4 = eiusdem codicis pars ex alio codice Graeco desumpta. 

C = cod. rescriptus Metochii Constantinopolitani S. Sepul- 
chri monasterii Hierosolymitani 355 saec. X. contuli 
partim Constantinopoli a. MDCCCCVI partim Hauniae 
lucis ope expressum; codicem ipsum rursus inspexi 
a. ΜΡΟΟΟΟΝΙΠ. litteras incertas uncis ( ) inclusi; 
(C) significat, codicem adesse illum quidem sed legi 
non posse, quod ibi tantum indieaui, ubi locus erat 
dubitandi. 

D = cod. Laurent. XXVIII 4, saec. XV. contuli Florentiae 
a. MDCCCLXXIX, rursus inspexi a. MDCCCCIII. 

E = cod. Marcian. 305, saec. XV. inspexi a. MDCCCLXXIX 
οὐ MDCCCCIII. 

F — cod. Parisin. 2359, saec. XVI. 

G — cod. Parisin. 2360, saec. XVI. 

H = eod. Parisin. 2361, scr. anno MDXLIV. 

J — cod. Parisin. 2362, saec. XVI. 

codices Parisinos, de quibus quae in priore editione 
rettuli, Henrico Lebégue debebam, inspexi Parisiis a. 
MDCCCCIII. 
de his ceterisque codicibus in prolegomenis uoluminis ΠῚ 
uberius exponetur. 


cetera sigla, quibus in adparatu usus sum, haec sunt: 
Basil. = editio princeps, Basileae 1544 fol, cum interpre- 
tatione Jacobi Cremonensis. 


Quaest. Arch. — Quaestiones Archimedeae, scripsit J. L. 
Heiberg. Hauniae 1879. 


PRAEFATIO. VII 


ZMP. = Zeitschrift für Mathematik und Physik, historisch- 
litterarische Abtheilung. 

NJS. = Neue Jahrbücher für Philologie und Pädagogik, 
Supplementband. 


opera uirorum doctorum, unde ad emendationem uel ex- 
plieationem uerborum Archimedis aliquid desumpsi, haec 
suni: 

Riualtus — Archimedis opera. Parisiis 1615 fol. 

Torellius — Archimedis opera. Oxonii 1792 fol. 

Commandinus = A. opera nonnulla latine. Venetiis 1558 fol. 

Wallis = Α. arenarius et dimensio circuli. Oxonii 1678. 8, 
et Opera III p. 509 sqq. 

Sturm — Des unvergleichlichen Archimedis Kunstbücher, 
übersetzt und erläutert. Nürnberg 1670 fol. 

Barrowius — Opera Archimedis methodo novo illustrata et 
demonstrata. Londini 1675. 4. 

Hauber — A. über Kugel und Cylinder und über Kreis- 
messung, übersetzt mit Anmerkungen. Tübingen 
1798. 8. 

Gutenücker = As Kreismessung griechisch und deutsch. 
Würzburg 1828. 8. 

Nizze = A.s vorhandene Werke, übersetzt und erklärt. 
Stralsund 1824. 4. 

Censor Ienensis (Jen.) — Uir doctus ignotus, qui de editione 
Torelhi censuram proposuit Jenaer Litteraturzeitung 
1795 Nr. 172—73 p. 610— 23. 

Wurm = Fr. Wurmii censura editionis Gutenückeri Jahns 
Jahrbücher XIV p. 175—835. 

Ahrens = De Graecae linguae dialectis, II. Gottingae 1843. 

Bergk — Fünf Abhandlungen zur Geschichte der Griechi- 
schen Philosophie und Astronomie. Leipzig 1885. 
p. 141 ff. 


VIII PRAEFATIO. 


Zeuthen — Die Lehre von den Kegelschnitten im Altertum. 
Kopenhagen 1886. 


Heath — The works of Archimedes. Cambridge 1897. 


praeterea Fridericus Blass, Theodorus Gomperz 
(Beiträge zur Kritik und Erklärung griechischer Schrift- 
steller III p. 24), Fridericus Hultsch hic illic nonnulla 
emendauerunt, quae suis locis indicabuntur. 


emendationes aliquot ipse proposui Quaest. Arch. cap. VII 
et in editione Arenarii ei libro adiuncta, quarum partem 
nunc improbaui, plerasque recepi. in Eutocio quaedam 
emendare conatus sum Neue Jahrbücher für Philologie und 
Pädagogik, Supplementband XI p. 375— 83. 

De interpretatione notisque meis haec ex editione priore 
repetenda esse duxi. 


In interpretatione Latina, quam totam de meo con- 
Scripsi, id maxime secutus sum, ut ubique sententia satis 
dilücide adpareret, et Archimedea orationis forma demon- 
strandique ratio quam maxime seruaretur, ita tamen, ut, 
ubi fieri posset, ea, quae Archimedes uerbis exposuerat, 
signis, quibus nostri mathematici utuntur, exprimerem. 
quod ut fieret, interdum ab usu linguae Latinae longius 
discedere coactus sum, maxime in collocatione uerborum, et 
parum Latine loqui, ne aut obscura esset interpretatio aut 
a Graecis uerbis nimis discreparet. in multorum uerborum 
interpretatione Hultschium secutus sum, uelut, eo praeeunte 
pro Graecorum διπλάσιος cett. sequente genetiuo dixi: duplo 
maior quam, cett. (Hultsch, Pappus I p. 59 not. 1); sed 
ubi haec orationis forma minus apta erat, uelut pro Graeco 
διπλασίονα λόγον ἔχειν. scripsi: duplicem rationem habere 
quam, et similia (cfr. Liuius XXXIV, 19, 4; Columella I, 
8, 8; Plinius h. nat. XIX, 9; Quintil. II, 3, 3).!) 


1) Hos locos mihi indicauit O. Siesbyeus u. d. 


PRAEFATIO. IX 


In notis interpretationi adiunctis maxime id stu- 
dui, ut supplerem, quae ab Archimede in demonstratione 
omissa erant, et locos obscuriores illustrarem. in libris de 
sphaera et cylindro libelloque de dimensione circuli in notis 
indieaui, quaecunque de genuina scriptura Archimedis su- 
spicari licet. hi enim libri non modo dialecto Dorica spo- 
liati sunt, sed etiam plurimis locis reficti, cum transscriptor 
et adderet, quae ei necessaria uiderentur, et omitteret, quae 
abesse posse putaret, et omnino suae aetatis sermonem 
rerumque mathematicarum nomina, quae tum in usu erant, 
inferret. itaque cum intellegerem, in his libris manum 
Archimedis restitui non posse, satius duxi recensionem pos- 
teriorem sequi et tantum modo apertissimos scribendi erro- 
res corrigere. sed praeterquam quod, ut dixi, in notis 
indicaui genuinam Archimedis scripturam, ubicunque aut 
constabat aut probabili coniectura restitui poterat, etiam 
additamenta plurima in Graecis uerbis uncis [ ] inclusi, in 
interpretatione omisi." de additamentis illis cfr. quae 
scripsi Quaest. Arch. p. 69—78 et Neue Jahrbücher Suppl. 
XI p. 384—398 (ibidem XIII p. 566—577 de interpola- 
tionibus ceterorum librorum egi) in iis locis, quos postea 
subditiuos esse intellexi, semper causam in notis breuiter 
indicaui; de ceteris satis esto semel hic illas duas disputa- 
tiones citasse. unum locum tamen, in quo longiore disputa- 
tione opus est, hic uberius tractare libet. 

De sphaera et cylindro I, 41 p. 152, 17: xoi ὡς ἄρα τὸ 
πολύγωνον πρὸς τὸ πολύγωνον, ὁ M κύκλος πρὸς τὸν N 
κύκλον] sint spatia rectangula lateribus polygonorum (P, p) 
et rectis angulos iungentibus comprehensa 3, 5; quae aequa- 
lia sunt radiis (E, r) quadratis circulorum M, N. et cir- 


1) In interpretatione uncis [] inclusi, quae aliunde citaui, 
uncis uero < >, quae in uerbis Archimedis addidi ad demon- 
sirationis rationem explicandam. 


X PRAEFATIO. 


culis N, M aequales sunt superficies figurarum circum- 
scriptae et inscriptae (Ο, ο). iam Archimedes inde, quod est 
S:s- EK? : 4 1, 
concludi uult 0: o = EK? : 4 4”. si genuina essent uerba 
illa, hoe sie efficeret. δ:6--ΕΚῚ: 44}, sed $:5 = R?: r? 
— M:N, et ΕΚ": 4 1. = P:p; quare P:p— M:N. 
sd M:N—0:o et P:p=EK?: A4; quare 0:0 
ΞΕΚΣ: 4 4. quod quam prauum sit, nemo non uidet; 
nam polygonorum prorsus peruerse mentio iniecta est, cum 
deberet sie concludi: 
8:52 R5: f =M:N= 0:0; 
sed S: s —EK?: 4 45: quare 0:0 = EK? : AA. augent 
malum uerba sequentia lin. 22 τὸν δὲ αὐτόν, ὃν καὶ τὸ no- 
λύγωνον (debebat esse τὰ πολύγωνα), quae praecedere debe- 
bant uerba διπλασίονα λόγον ἤπερ ἡ ΕΚ πρὸς AA, cum 
hoc ex illo concludatur. adparet igitur, hos duos locos 
subditiuos esse. sed repugnare uidetur Eutocius, qui haec 
habet: ἐπεὶ δέδεικται, ὅτι ἐστόν, ὡς τὸ πολύγωνον πρὸς τὸ 
πολύγωνον, οὕτως ὁ IM κύκλος πρὸς τὸν N. sed puto, eum 
minus proprie loqui et ad ipsam rationem ab Archimede in 
priore parte propositionis demonstratam O : o = EK?: 4 /f? 
respicere. nam cum 0: 0 — M : N (ex hypothesi) et 
ΕΚ}: 44 = P: p (Eucl. VI, 20), 

hine ratio P:p = M : N tam facile sequitur, ut Eutocius 
recte dicere possit, hane rationem simul cum illa demon- 
stratam esse. eodem modo Archimedes dicit: ἐδείχθη δέ, 
ὡς ἡ ΕΚ πρὸς AA, οὕτως ἡ ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ M κύκλου 
πρὸς τὴν ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ N κύκλου (p. 154, 13), cum 
tamen hoc tantum demonstrauerit O : o = EK? : 4 45, unde 
facile concluditur R : r = EK: 44. subditiua esse uerba 
illa, hine quoque adparet, quod Archimedes prop. 42 p.156,27 
hanc ipsam rationem 0:0 = Ῥ: proponit his uerbis ad- 
ditis: ἑκάτερος γὰρ τῶν λόγων διπλάσιός ἐστι τοῦ, ὃν ἔχει ἡ 


PRAEFATIO. XI 


τοῦ περιγεγραμμένου πολυγώνου πλευρὰ πρὸς τὴν τοῦ ἐγγεγραμ- 
μένου πλευράν (h. ο. ΕΚ: AA). haec enim uerba sine dubio 
in prop. 41 addidisset, si ibi quoque hac ratione uti uoluisset; 
et praeterea Eutocius ad prop. 42 uerba ἑκάτερος γὰρ κτλ. 
illustrat, cum tamen satis esset uerba ipsius Archimedis ex 
prop. 41 adferre. quare puto, uerba illa a transscriptore 
ad similitudinem propositionis 42 interposita esse. Ίου 
ideo quoque pluribus uerbis exposui, ut uno saltem exemplo 
additamentum manifesto argueretur, qualia in his libris 
plurima occurrunt. 

in his igitur libris dialectum Doricam restituendam non 
esse putaui, in ceteris uero in uniuersum eam tenui ratio- 
nem, quam proposui Neue Jahrb. Suppl. XIII p. 543—566. 
sed eam aspere exigendam esse non censui, ut potius cau- 
tior essem, quam ut in contrarium uitium inciderem.!) 
ceterum in hac editione adparatum criticum omnibus serip- 
turis ad dialectum solam pertinentibus exoneraui; quid 
quoque loco praebeant codices, in praefatione uoluminis II 
sub uno conspectu indicabo. 


Restat, ut uiris summis, qui Instituto Carlsbergico 
praesunt, maximas gratias publice agam, cuius opibus, ut 
in priore editione paranda, ita in hac quoque largiter adiu- 
tus sum. 


Ser. Hauniae mense Januario ΜΡΟΟΟΟΧ. 


J. L. HEIBERG. 


1) In accentibus ponendis nunc ea secutus sum, quae ex- 
posuit Richardus Meister Zur griechischen Dialektologie, 
Gottingae 1883. diphthongum -o:, non -αι, in nominatiuo plurali 
pro longa habui testimonio grammaticorum fretus (u. Gregorius 
Corinthius p. 314 ed. Schaefer), qui de diphthongo -αι nihil 
eius modi tradunt. 


DE SPHAERA ΕΤ CYLINDRO 


LIBRI II. 


, 


α΄. 
Αρχιμήδης 4οσιθέω χαίρειν. 


Πρότερον μὲν ἀπέσταλκά σοι τῶν ὑφ᾽ ἡμῶν τε- 
ϑεωρημένων γράψας μετὰ ἀποδείξεως, ὅτι πᾶν τμῆμα 
τὸ περιεχόμενον ὑπό τε εὐϑείας καὶ ὀρϑογωνίου κώ- 

ὅνου τομῆς ἐπίτριτόν ἐστι τριγώνου τοῦ βάσιν τὴν 
αὐτὴν ἔχοντος τῷ τμήματι καὶ ὕψος ἴσον' ὕστερον δὲ 
ἡμῖν ὑποπεσόντων ϑεωρημάτων ἀξίων λόγου πεπραγ- 
ματεύμεϑα περὶ τὰς ἀποδείξεις αὐτῶν. ἔστιν δὲ τάδε' 
πρῶτον μέν, ὅτι πάσης σφαίρας ἡ ἐπιφάνεια τετρα- 
10 πλασία ἐστὶν τοῦ μεγίστου κύκλου τῶν ἐν αὐτῇ" ἔπειτα 
δέ, ὅτι παντὸς τμήματος σφαίρας τῇ ἐπιφανείᾳ ἴσος 
ἐστὶ κύκλος, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου ἴση ἐστὶ τῇ εὐθεία 
τῇ ἀπὸ τῆς κορυφῆς τοῦ τμήματος ἀγομένῃ ἐπὶ τὴν 
περιφέρειαν τοῦ κύκλου, ὅς ἐστι βάσις τοῦ τμήματος: 
15 πρὸς δὲ τούτοις, ὅτι πάσης σφαίρας ὁ κύλινδρος ὁ 
βάσιν μὲν ἔχων ἴσην τῷ μεγίστῳ κύκλῳ τῶν ἐν τῇ 
σφαίρα, ὕψος δὲ ἴσον τῇ διαμέτρῳ τῆς σφαίρας αὐτός 
τε ἡμιόλιός ἐστιν τῆς σφαίρας, καὶ ἡ ἐπιφάνεια αὐτοῦ 
τῆς ἐπιφανείας τῆς σφαίρας. ταῦτα δὲ τὰ συμπτώματα 
20 T φύσει προυπῆρχεν περὶ τὰ εἰρημένα σχήματα, ἠγνο- 
εἴτο δὲ ὑπὸ τῶν πρὸ ἡμῶν περὶ γεωμετρίαν ἀνεστραμ- 

In A prima pagina detrit&a erat; om. H. Ἀρχιμήδους περὶ 
σφαίρας καὶ κυλίνδρου AC, α΄ add. CE. 1 χαίρειν] BCDE, 
εὐπράττειν G. 2 ἀπέσταλκά] BODG, ἐπεστάλκαμεν E. σοι] hic 


des. E. σοι--8 ἀποδείξεως] BC, lac. G, σοι τα δυσ ποτε ϑεωρημενα 
γραψαντες µετα ἀποδειξεων seq. lac. D. 4 τε εὐθείας καί] 


I 
Archimedes Dositheo s. 


Antea ad te misi eorum, quae ad id tempus perspexeram, 
hoc demonstratione adiuncta conscriptum: quoduis segmentum 
recta et coni rectanguli sectione comprehensum tertia parte 
maius esse triangulo eandem basim habenti, quam segmentum, 
et altitudinem aequalem.!) postea autem cum incidissem in 
theoremata quaedam nondum demonstrata, demonstrationes 
eorum confeci. sunt autem haec: primum cuiusuis sphaerae 
superficiem quadruplo maiorem esse circulo maximo;?) 
deinde cuiusuis segmenti sphaerae superficiei aequalem esse 
circulum, cuius radius aequalis sit rectae a uertice segmenti 
ad ambitum ductae circuli, qui basis sit segmenti;?) et prae- 


1) H. e. Τετραγ. παραβ. 17; 24. 
2) H. e. Περὶ σφ. καὶ κυλ. I, 80. 
3) Ibid. I, 39—40. 


BCG, om D. 5 επι lac. τριτον D. τριγώνου-- 6 αὐτήν] (C), 
trigoni habentis basem eandem B, ταύτην τὴν βάσιν D, 
τριγώνου τοῦ ἔχοντος βάσιν τὴν αὐτήν G. 6 ἔχοντος] CD, om. G. 
ὕστερον δέ] BC, lac. G, μετὰ δὲ ταῦτα D. 7 ἡμῖν ὑποπε- 
σόντων] BC, ἄποπεσον των D, πεσόντων G. ἀξίων λόγου] BC, 
αντιλεγον D, lac. G. πεπραγματεύμεϑα περί] B C, πεπραγµα- 
τευον δη μετα D, πεπραγµα seq. lac. G. 8 αὐτῶν] ΒΟ, αυτα 
D, om. G. ἔστιν] D, ἔστι(ν) C, om. G. δέ] BC, δε τι D, om. G. 
τάδε-- πάσης] om. G. 9 πάσης] BC, της D. 10 ἐστίν] C, ἐστί 
DG. τῶν ἐν αὐτῇ] BCG, om. D. ἔπειτα] εἶτα post lac. G. 
11 τµάµατος C. 12 κύκλος] κωνω D. 14 βασης D. 15 ὁ pr] 
om. D. ὁ βάσιν μὲν ἔχων] την βασιν εχοντος D. 16 ἴσην] 
τὴν αὐτὴν post ras. 1 litt. G. 17 ισσον D. τῇ] om. D. αὐτός 
τε ἡμιόλιός τοτε ηµιολιον D. 18 ἐστι G. 19 δὲ τὰ συμπτώ- 
ματα] lac. G. 30 τῇ] αυτη D. εἰρημένα} seq. ras. 9 litt. G. 
ἠγνοεῖτο] BC, ηγνοειστο D, Ίνοει inter 2 lac. G. σχάµατα C. 
21 δὲ ὑπὸ τῶν] lac. G. ἀνεστραμμένων] BC, ἀνε seq. lac. DG. 


1* 


4 ΠΕΡΙ ΣΦΑΙΡΑΣ ΚΑΙ ΚΥΛΙΝΔΡΟΥ Α΄. 


μένων οὐδενὸς αὐτῶν ἐπινενοηκότος, ὅτι τούτων τῶν 
σχημάτων ἐστὶν συμμετρία διόπερ οὐκ ἂν ὀκνήσαιμι 
ἀντιπαραβαλεῖν αὐτὰ πρός τε τὰ τοῖς ἄλλοις γεωμέτραις 
τεϑεωρημένα καὶ πρὸς τὰ δόξαντα πολὺ ὑπερέχειν τῶν 
s ὑπὸ Εὐδόξου περὶ τὰ στερεὰ θεωρηθέντων, ὅτι πᾶσα 
πυραμὶς τρίτον ἐστὶ μέρος πρίσματος τοῦ βάσιν ἔχον- 
τος τὴν αὐτὴν τῇ πυραμίδι καὶ ὕψος ἴδον, καὶ ὅτι 
πᾶς κῶνος τρίτον μέρος ἐστὶν τοῦ κυλίνδρου τοῦ βάσιν 
ἔχοντος τὴν αὐτὴν τῷ κώνῳ καὶ ὕψος loov’ καὶ γὰρ 
10 τούτων προυπαρχόντων φυσικῶς περὶ ταῦτα τὰ σχή- 
ματα, πολλῶν πρὸ Εὐδόξου γεγενημένων ἀξίων λόγου 
γεωμετρῶν συνέβαινεν ὑπὸ πάντων ἀγνοεῖσθαι μηδ᾽ 
ὑφ᾽ ἑνὸς κατανοηϑῆναι. ἐξέσται δὲ περὶ τούτων ἐπι- 
σκέψασϑαι τοῖς δυνησομένοις. ὤφειλε μὲν οὖν Κόνω- 
15 νος ἔτι ξῶντος ἐκδίδοσθαι ταῦτα" τῆνον γὰρ ὑπολαμ- 
βάνομέν που μάλιστα ἂν δύνασϑαι κατανοῆσαι ταῦτα 
καὶ τὴν ἁρμόξουσαν ὑπὲρ αὐτῶν ἀπόφασιν ποιήσασϑαι᾽ 
δοκιµάξοντες δὲ καλῶς ἔχειν μεταδιδόναι τοῖς οἰκείοις 
τῶν μαθημάτων ἀποστέλλομέν σοι τὰς ἀποδείξεις 
30 ἀναγράψαντες, ὑπὲρ ὧν ἐξέσται τοῖς περὶ τὰ μαϑή- 
ματα ἀναστρεφομένοις ἐπισκέψασϑαι. ἐρρωμένως. 
Γράφονται πρῶτον τά τε ἀξιώματα καὶ τὰ λαμβα- 
νόμενα εἷς τὰς ἀποδείξεις αὐτῶν. 


1 οὐδενός--ἐπινενοηκότος] BC, ενοηκοτος D, νενοηκότος G. 
2 ἐστίν] om. G. συ "m C, lac. DG. dii C, propter 
quod itaque B, lac. DG. οὐκ ἂν ὀκνήσαιμι] C, non sum 
veritus B, ὀκνησαιμι D, om. G. 8 ἀντιπαραβαλεῖ G. πρός--- 
γεωμέτραις] B C, το post lac. D, lac. G. 4 πολύ--ὅ ὑπό] (C), mul- 
tum excedere B, πολλα seq. lac. D, πολ seq. lac. G. 5 Εὐδό- 
ov] B, (Ε9ὐ)δόξου C, lac. D, ov post lac. G. θΘεωρητεντων D. 
6 μερος ἐστι D. 7 τῇ] DG, om. & πυραμιδει D. 8 ἐστίν] C, 
comp. D, ἐστί G. 10 τούτων] που των Ὁ. σχάµατα ©. 11 πρό] 
seq. lac. G, mg. ἐν τοῖς ἐσχάτοις χωρίοις τούτοις οὐδὲν λείπει. 
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terea quemuis cylindrum basim habentem circulo maximo 
sphaerae aequalem, altitudinem autem diametro sphaerae 
aequalem, et ipsum dimidia parte maiorem esse sphaera, et 
superficiem eius superficie sphaerae dimidia parte maiorem.!) 
hae autem proprietates ipsa natura figuris, quas comme- 
moraui, inde ab initio erant, ignorabantur autem ab iis, qui 
ante nos geometriae studebant, nec quisquam eorum in- 
tellexerat, harum figurarum commensurationem esse; quare 
non dubitauerim eas eodem loco ponere, quo et ea, quae 
ceteri geometrae perspexerunt, et 68, quae longe praestare 
uidentur eorum theorematum, quae Eudoxus de figuris soli- 
dis proposuit: quamuis pyramidem tertiam esse partem 
prismatis eandem basim habentis, quam pyramis, et altitu- 
dinem aequalem, et quemuis conum tertiam partem esse 
cylindri basim eandem habentis, quam conus, et altitudinem 
aequalem; nam cum hae quoque proprietates ipsa natura 
his figuris essent inde ab initio, adcidit, ut ab omnibus geo- 
metris, qui tamen plurimi et praestantissimi ante Eudoxum 
fuerant, ignorarentur nec a quoquam intellegerentur. licebit 
autem omnibus, qui quidem poterunt, haec inuenta mea exa- 
minare. certe Conone uiuo haec edenda fuerunt; illum enim 
existimo praeter ceteros haec intellegere potuisse et aptum 
de iis iudicium proferre. sed operae pretium me esse fac- 
turum ratus, si haec cum mathematices studiosis communi- 
eassem, ad te demonstrationes, quas conscripsi, misi, quas 
mathematices peritis licebit examinare. uale. 

Primum proponuntur et postulata, et quae ad demon- 
strationes inuentorum meorum adsumpsi. 


1) H. e. I, 34 coroll. 


12 ἀγνοεῖσθαι] εισθαι post lac. G. 18 ἐξέσται] seq. lac. in 
extr. lin. G (cfr. ad lin. 11). 16 putabamus B. 16 ἄν] om. 
BCDG. 17 αὐτῶν]-ω-6 corr. G. ἀπόφανσιν G. 18 καλῶς] 
inc. EH. 19 µαθηµα seq. lac. G. ἀποστέλλομέν] lac. E, 
ἆλομεν post lac. G. 20 περί] CEHG, etiam B, τε D. 
21 vA igicur ἐρωμένως C, vale B, ἔρρωσο Basil. 22 τά 
τε ἀξιώματα] BCGH, τω τε «roux D, τό τε ἀξίωμα E. 


6 ΠΕΡΙ ΣΦΑΙΡΑΣ ΚΑΙ ΚΥΛΙΝΔΡΟΥ Α΄. 


ARISMATA. 


α. Εἰσί τινες ἐν ἐπιπέδῳ καμπύλαι γραμμαὶ πεπε- 
ρασμέναι, αἳ τῶν τὰ πέρατα ἐπιξευγνυουσῶν αὐτῶν 
εὐϑειῶν ἤτοι ὅλαι ἐπὶ τὰ αὐτά εἰσιν ἢ οὐδὲν ἔχουσιν 

5 ἐπὶ τὰ ἕτερα. 

DB. Ἐπὶ τὰ αὐτὰ δὴ κοίλην καλῶ τὴν τοιαύτην 
γραμμήν, ἐν ᾗ ἐὰν δύο σημείων λαμβανομένων ὁποιων- 
οὖν αἱ μεταξὺ τῶν σημείων εὐϑεῖαι ἤτοι πᾶσαι ἐπὶ 
τὰ αὐτὰ πίπτουσιν τῆς γραμμῆς, ἢ τινὲς μὲν ἐπὶ τὰ 

10 αὐτά, τινὲς δὲ κατ᾽ αὐτῆς, ἐπὶ τὰ ἕτερα δὲ μηδεμία. 

y. Ὁμοίως δὴ καὶ ἐπιφάνειαί τινές εἶσιν πεπερασµέ- 
ναι, αὐταὶ μὲν οὐκ ἐν ἐπιπέδῳ, τὰ δὲ πέρατα ἔχουσαι ἐν 
ἐπιπέδῳ, αἳ τοῦ ἐπιπέδου, ἐν ᾧ τὰ πέρατα ἔχουσιν, ἤτοι 
ὅλαι ἐπὶ τὰ αὐτὰ ἔσονται ἢ οὐδὲν ἔχουσιν ἐπὶ τὰ ἕτερα. 

1 Ò. Ἐπὶ τὰ αὐτὰ δὴ κοίλας καλῶ τὰς τοιαύτας ἐπι- 
φανείας, ἐν αἷς ἂν δύο σημείων λαμβανομένων αἱ us- 
ταξὺ τῶν σημείων εὐϑεῖαι ἤτοι πᾶσαι ἐπὶ τὰ αὐτὰ 
πίπτουσιν τῆς ἐπιφανείας, ἢ τινὲς μὲν ἐπὶ τὰ αὐτά, 
τινὲς δὲ κατ᾽ αὐτῆς, ἐπὶ τὰ ἕτερα δὲ μηδεμία. 

υ &. Τομέα δὲ στερεὸν καλῶ, ἐπειδὰν σφαῖραν κῶνος 
τέμνῃ κορυφὴν ἔχων πρὸς τῷ κέντρῳ τῆς σφαίρας, 
τὸ ἐμπεριεχόμενον σχῆμα ὑπό τε τῆς ἐπιφανείας τοῦ 
κώνου καὶ τῆς ἐπιφανείας τῆς σφαίρας ἐντὸς τοῦ 
κώνου. 

s s. 'Póufov δὲ καλῶ στερεόν, ἐπειδὰν δύο κῶνοι 
τὴν αὐτὴν βάσιν ἔχοντες τὰς κορυφὰς ἔχωσιν ἐφ᾽ ἑκά- 
τερα τοῦ ἐπιπέδου τῆς βάσεως, ὅπως οἱ ἄξονες αὐτῶν 
ἐπ᾽ εὐθείας ὦσι κείµενοι, τὸ ἐξ ἀμφοῖν τοῖν κώνοιν 
συγκείμενον στερεὸν σχῆμα. 


1 et numeros add. Torellius. 7 ἐάν] ABC, ἄν Riualtus. 
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-- 


DEFINITIONES. 


1. Sunt quaedam in plano curuae lineae terminatae, quae 
aut totae in eadem parte sunt rectarum terminos earum 
iungentium aut nihil in altera parte positum habent. 


2. In eandem partem cauam lineam eiusmodi uoco, in 
qua sumptis duobus punctis quibuslibet rectae puncta iun- 
gentes aut omnes in eandem partem lineae cadant, aut aliae 
in eandem partem, aliae in ipsam lineam, nulla autem in 
alteram partem. 

3. Similiter etiam superficies quaedam sunt terminatae, 
ipsae quidem non in plano positae, terminos autem in plano 
positos habentes, quae aut totae in eadem parte sunt illius 
plani, in quo terminos positos habent, aut certe nihil in 
altera parte positum habent. 

4. In eandem igitur partem cauas eiusmodi uoco super- 
ficies, in quibus sumptis duobus punctis rectae puncta iun- 
gentes aut omnes in eandem partem superficiei cadant, aut 
aliae in eandem partem, aliae in ipsam, nulla autem in 
alteram partem. 

5. Sectorem autem solidum uoco, cum conus sphaeram 
secat uerticem habens ad centrum sphaerae, figuram, quae 
& coni superficie eaque parte superficiei sphaerae continetur, 
quae intra conum cadit. 

6. Rhombum autem solidum uoco, cum duo coni eandem 
basim habentes uertices habent in utraque parte plani, in 
quo est basis, positos, ita ut axes eoruni in directo siti sint, 
figuram solidam ex utroque cono compositam. 





11 δή] autem B. 13 αἴ] scripsi, και ABC. 14 ἔχουσιν] 
e corr. B, εχουσα ABC. 18 πίπτουσιν] A, 
πίπτουσι C. 19 αὐτῆς] Jen., αὐτ(ῆς) C, αυτων AB. δέ] ΑΒ, 
δὲ µέρη C. 931 τέμνῃ] A, τέμῃ C. τῷ κέντρω] C, το κεν- 
τρον Α. 98 κώνοιν] C, xovow A. 99 στερεόν] À, τὸ 
στερεόν C. 


8 ΠΕΡΙ ΣΦΑΙΡΑΣ ΚΑΙ ΚΥΛΙΝΔΡΟΥ Α΄. 


ΛΑΜΒΑΝΟΜΕΝΑ, 
4αμβάνω δὲ ταῦτα 


α. Τῶν τὰ αὐτὰ πέρατα ἐχουσῶν γραμμῶν ἐλα- 
χίστην εἶναι τὴν εὐθεῖαν. 

5 B. Τῶν δὲ ἄλλων γραμμῶν, ἐὰν ἐν ἐπιπέδῳ οὖσαι 
τὰ αὐτὰ πέρατα ἔχωσιν, ἀνίσους εἶναι τὰς τοιαύτας, 
ἐπειδὰν ὦσιν ἀμφότεραι ἐπὶ τὰ αὐτὰ κοῖλαι, καὶ ἤτοι 
ὅλη περιλαμβάνηται ἡ ἑτέρα αὐτῶν ὑπὸ τῆς ἑτέρας 
καὶ τῆς εὐθείας τῆς τὰ αὐτὰ πέρατα ἐχούσης αὐτῇ, ἢ 

10 τινὰ μὲν περιλαμβάνηται, τινὰ δὲ κοινὰ ἔχῃ, καὶ ἐλάσ- 
σονα εἶναι τὴν περιλαμβανομένην. 

y. Ὁμοίως δὲ καὶ τῶν ἐπιφανειῶν τῶν τὰ αὐτὰ 
πέρατα ἐχουσῶν, ἐὰν ἐν ἐπιπέδῳ τὰ πέρατα ἔχωσιν, 
ἐλάσσονα εἶναι τὴν ἐπίπεδον. 

|: ò. Τῶν δὲ ἄλλων ἐπιφανειῶν καὶ τὰ αὐτὰ né- 
ρατα ἐχουσῶν, ἐὰν ἐν ἐπιπέδῳ τὰ πέρατα T, ἀνίσους 
εἶναι τὰς τοιαύτας, ἐπειδὰν ὦσιν ἀμφότεραι ἐπὶ τὰ 
αὐτὰ κοῖλαι, καὶ ἤτοι ὅλη περιλαμβάνηται ὑπὸ τῆς 
ἑτέρας ἡ ἑτέρα ἐπιφάνεια καὶ τῆς ἐπιπέδου τῆς τὰ αὐτὰ 

«ο πέρατα ἐχούσης αὐτῇ, ἢ τινὰ μὲν περιλαμβάνηται, 
τινὰ δὲ κοινὰ ἔχῃ, καὶ ἐλάσσονα εἶναι τὴν περιλαμ- 
βανομένην. 

&. Ἔτι δὲ τῶν ἀνίσων γραμμῶν καὶ τῶν ἀνίσων 
ἐπιφανειῶν καὶ τῶν ἀνίσων στερεῶν τὸ μεῖξον τοῦ 

25 ἐλάσσονος ὑπερέχειν τοιούτῳ, ὃ συντιϑέμενον αὐτὸ 
ἑαυτῷ δυνατόν ἐστιν ὑπερέχειν παντὸς τοῦ προτεθέν- 
τος τῶν πρὸς ἄλληλα λεγομένων. 

1 et numeros add. Torellius. 8 τῶν] C, τω των A. 5 éd» — 
6 ἀνίσους] AB, om. C. 6 ἔχωσιν] habeant B, syovow A. 
8 ἑτέρας) Barrowius, ετερας επιφανειας AC, altera super- 


ficies B, sed superficies del. 10 ἔχῃ] A, ἔχει C, hne 
corr. in habeat B. 15 καί] AC, om. B; fort. τῶν. 16 ἀν- 
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POSTULATA. 
Postulo autem haec: 


1. Omnium linearum eosdem terminos habentium minimam 
esse rectam.!) 

2. Ex ceteris uero lineis, si in plano positae eosdem ter- 
minos habeant, inaequales esse eiusmodi lineas, si utraque 
in eandem partem caua sit, et aut tota altera ab altera recta- 
que eosdem terminos habenti comprehendatur, aut pars 
eius comprehendatur, pars communis sit, et minorem esse 
eam, quae comprehendatur. 

3. Similiter etiam inter superficies eosdem terminos ha- 
bentes, si in plano terminos habeant, minorem esse planam 
superficiem. 

4. Inter ceteras autem superficies eosdem terminos haben- 
tes, si in plano sint termini, inaequales esse eiusmodi super- 
ficies, si in eandem partem utraque caua sit, et aut tota 
altera ab altera superficieque plana eosdem terminos habenti 
comprehendatur, aut pars eius comprehendatur, pars com- 
munis Sit, et minorem esse eam, quae comprehendatur. 

5. Porro autem inter lineas inaequales et inaequales 
superficies et inaequalia solida maius excedere minus eius- 
modi magnitudine, quae ipsa sibi addita quamuis magni- 
tudinem datam earum, quae cum ea comparari possint, ex- 
cedere possit.?) 


1) Cfr. Eucl. Elem. I def. 4: εὐθεῖα γραμμή ἐστιν, ἥτις ἐξ 
ἴσου τοῖς ἐφ᾽ ἑαυτῆς σημείοις κεῖται et Proclus in Eucl. p. 110, 
10 Friedlein: ὁ δ᾽ αὖ Ἀρχιμήδης τὴν εὐθεῖαν ὡρίσατο γραμμὴν 
ἐλαχίστην τῶν τὰ αὐτὰ πέρατα ἐχουσῶν. διότι γάρ, ὡς 
κλείδιος λόγος φησίν, ἐξ ἴσου κεῖται τοῖς ἐφ᾽ ἑαυτῆς σημείοις, 
διὰ τοῦτο ἐλαχίστη ἐστὶν τῶν τὰ αὐτὰ πέρατα ἐχουσῶν. 

2) Eucl V def. 4: λόγον ἔχειν πρὸς ἄλληλα μεγέϑη λέγεται, 
ἃ δύναται πολλαπλασιαξόµενα ἀλλήλων Pis aui, de hoc axio- 
mate etiam alibi ab Archimede sumpto u. Quaest. Archim. 
p.44 sq. cfr. Eucl. X, 1. 


ίσους] C, ανισας A (H et E, sed corr). 19 ἡ ἑτέρα] scripsi, ετερα A, 
altera supra scr. B, om. C. ἐπιφάνεια] À, superficies corr. 
ex superficie B, ἐπιφανείας C. 21 ἔχῃ], ἔχει C, habe*t B! 
25 αὐτό) H, εαυτο AC, ipsum B. 26 ἑαυτῷ] AB, αὐτῷ C 


10 ΠΕΡΙ ΣΦΑΙΡΑΣ ΚΑΙ KTAINAPOT Α΄. 


Τούτων δὲ ὑποκειμένων, ἐὰν εἰς κύκλον πολύγω- 
νον ἐγγραφῇ, φανερόν, ὅτι ἡ περίμετρος τοῦ ἐγγρα- 
φέντος πολυγώνου ἐλάσσων ἐστὶν τῆς τοῦ κύκλου περι- 
φερείας: ἑκάστη γὰρ τῶν τοῦ πολυγώνου πλευρῶν 

ο ἐλάσσων ἐστὶ τῆς τοῦ κύκλου περιφερείας τῆς ὑπὸ 
τῆς αὐτῆς ἀποτεμνομένης. 


, 


c. 


Ἐὰν περὶ κύκλον πολύγωνον περιγραφῇ, ἡ τοῦ 
περιγραφέντος πολυγώνου περίμετρος μείξων ἐστὶν τῆς 
10 περιμέτρου τοῦ κύκλου. 
περὶ γὰρ κύκλον πολύγωνον περιγεγράφϑω τὸ ὑπο- 
κείμενον. λέγω, ὅτι ἡ περίμετρος τοῦ πολυγώνου 
μείξων ἐστὶν τῆς περιμέτρου τοῦ κύκλου. 
ἐπεὶ γὰρ συναμφότερος ἡ BAA μείξων ἐστὶ τῆς 
15 BA περιφερείας διὰ τὸ τὰ αὐτὰ πέρατα ἔχουσαν περι- 
λαμβάνειν τὴν περιφέρειαν, ὁμοίως δὲ καὶ συναμφότερος 
μὲν ἡ AT, ΓΒτῆς AB, συναμφότερος δὲ ἡ AK, ΚΘ 
τῆς 4Θ,, συναμφότερος δὲ ἡ ZHO τῆς ΖΘ, ἔτι δὲ 
συναμφότερος ἡ AE, EZ τῆς AZ, ὅλη ἄρα ἡ megi- 
0 µετρος τοῦ πολυγώνου μείξων ἐστὶ τῆς περιφερείας 
τοῦ κύκλου. 
β΄. 


Zlóo μεγεϑῶν ἀνίσων δοϑέντων δυνατόν ἐστιν ců- 
ρεῖν δύο εὐϑείας ἀνίσους, ὥστε τὴν μείξονα εὐϑεῖαν 
35 πρὸς τὴν ἐλάσσονα λόγον ἔχειν ἐλάσσονα ἢ τὸ μεῖξον 
μέγεθος πρὸς τὸ ἔλασσον. 
ἔστω δύο μεγέϑη ἄνισα τὰ AB, A, καὶ ἔστω μεῖξον 


8 πολυγώνου] C, πολυγονου Α (D et E, sed corr). ἐστίν] C, 
εστι À. 6 τῆς αὐτῆς] AC, ipso B; fort. αὐτῆς. 9 ἐστίν] C, 
εστι À. 18 ἐστὲ | C, εστι A. 14 ἐστ( C. 16 δὲ καί] 
autem et B, και AC, δέ H. 18 ΖΗΘ] eras. C. ΖΘ] AB, 
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His autem positis, si in circulo polygonum inscribatur, 
adparet, perimetrum polygoni inscripti minorem esse ambitu 
circuli; unumquodque enim latus polygoni minus est quam 
ea pars circuli, quae ab ea abscinditur. 


I. 


Si circum circulum polygonum circumscribitur, perimetrus 
polygoni circumscripti maior est ambitu circuli. 
circumscribatur enim circum circulum polygonum, quod 
infra positum est") dico, perimetrum polygoni maiorem 
esse ambitu circuli.?) 
nam quoniam B.4 + 4A maiores sunt quam ambitus 
pars, quae est Β 4, propterea A 
quod eosdem terminos haben- 
tes illam ambitus partem com- B K 
prehendunt (post. 2), et simi- 
liter etiam 2’ 


41’ -|- ΓΒ» 48 6 
ambitu et A 


4Κ - ΚΘ 40 H 


ambitu, porro autem Ζ 


AE 4- EZ 7» 42 E 
ambitu, tota perimetrus polygoni maior est ambitu circuli. 


II. 


Datis duabus magnitudinibus inaequalibus fieri potest, ut 
inueniantur duae rectae inaequales eiusmodi, ut maior recta 
ad minorem rationem habeat minorem quam maior magni- 
tudo ad minorem. 

sint duae magnitudines inaequales 4B, 4, et maior sit 


1) Respicitur ad figuram ab Archimede ipso additam; cfr, 
p. 14, 2. 
2) Citat Pappus I p. 312, 7 ed. Hwltsch. 


67 C. 23 ()ύο C. 25 ἢ τὸ μεῖξον] AB, ἤτοι μείξων C. 
21 ἔστω (pr)] BC, wore A. μείζων C. 


12 ΠΕΡῚ ΣΦΑΙΡΑΣ ΚΑΙ ΚΥΛΙΝΔΡΟΥ Α΄. 


τὸ AB. λέγω, ὅτι δυνατόν ἐστι δύο εὐθείας ἀνίσους 
εὑρεῖν τὸ εἰρημένον ἐπίταγμα ποιούσας. 
κείσθω διὰ τὸ β΄ τοῦ « τῶν Εὐκλείδου τῷ 4 
ἴσον τὸ BT, καὶ κείσϑω τις εὐϑεῖα γραμμὴ ἡ ZH: 
στὸ δὴ T'A ἑαυτῷ ἐπισυντιϑέμενον ὑπερέξει τοῦ A. 
πεπολλαπλασιάσϑω οὖν, καὶ ἔστω τὸ 4O, καὶ ὁσα- 
πλάσιόν ἐστι τὸ AO τοῦ AT, τοσαυταπλάσιος ἔστω ἡ 
LH τῆς ΗΕ᾽ ἔστιν ἄρα, ὡς τὸ Θ 4 πρὸς AT, οὕτως 
ἡ 2Η πρὸς HE: καὶ ἀνάπαλίν ἐστιν, ὡς ἡ EH πρὸς 
ιο HZ, οὕτως τὸ AT πρὸς AO. καὶ ἐπεὶ μεῖξόν ἐστιν 
τὸ 46 τοῦ A, τουτέστι τοῦ ΓΒ, τὸ ἄρα T'A πρὸς τὸ 
ΑΘ λόγον ἐλάσσονα ἔχει ἤπερ τὸ Γ 4 πρὸς ΓΒ. ἀλλ 
ὡς τὸ TA πρὸς 40, οὕτως ἡ EH πρὸς HZ: ἡ EH 
ἄρα πρὸς ΗΖ, ἐλάσσονα λόγον ἔχει ἤπερ τὸ T'A πρὸς 
1 ΓΒ' καὶ συνϑέντι ἡ EZ [ἄρα] πρὸς ΖΗ ἐλάσσονα 
λόγον ἔχει ἤπερ τὸ AB πρὸς BT [διὰ λῆμμα]. ἴσον 
δὲ τὸ ΒΓ τῷ 4f ἡ EZ ἄρα πρὸς ZH ἐλάσσονα λόγον 
ἔχει ἤπερ τὸ AB πρὸς τὸ A. 
εὑρημέναι εἰσὶν ἄρα δύο εὐϑεῖαι ἄνισοι ποιοῦσαι τὸ 
3:0 εἰρημένον ἐπίταγμα [τουτέστιν τὴν μείξονα πρὸς τὴν 
ἐλάσσονα λόγον ἔχειν ἐλάσσονα ἢ τὸ μεῖξον μέγεϑος 
πρὸς τὸ ἔλασσον]. 


, 


y. 

Zfóo μεγεθῶν ἀνίσων δοθέντων καὶ κύκλου Óvva- 

2 τόν ἐστιν εἰς τὸν κύκλον πολύγωνον ἐγγράψαι καὶ 

ἄλλο περιγράψαι, ὅπως ἡ τοῦ περιγραφοµένου πολυ- 

γώνου πλευρὰ πρὸς τὴν τοῦ ἐγγραφομένου πολυγώνου 

πλευρὰν ἐλάσσονα λόγον ἔχῃ ἢ τὸ μεῖζον μέγεϑος 
πρὸς τὸ ἔλαττον. 


1 τό] C, τα A. In 46 litt. 4 et B permut. ΑΒ". 8 τό]Α, 
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AB. dico, fieri posse, ut inueniantur duae rectae inaequales 
id, quod quaeritur, praestantes. 
ponatur per secundam propositionem primi libri zy 
Euclidis!) [Eucl. Elem. I, 2] BI' — 4, et pona- 
tur recta ZH; itaque I'4 magnitudo ipsa sibi 
addita 4 magnitudinem excedet [post. 5]. mul- 
liplicetur igitur, et sit 40, et quoties AT in Æ 
46 continetur, toties contineatur HE in ZH; 
est igitur 8 4: AI = ZH: HE [cfr. Eucl. V, 15]; 
et e contrario [Eucl V, 7 coroll.) EH: HZ 
= AT: 40. et quoniam 4 0 > A siue 40 >T B, 
erit [Eucl. V, 8] T4: 409 « Γ4:ΓΒ. uerum 
IA: 40 = EH: HZ; itaque EH: HZ  I'A: IB; 
et componendo EZ: ZH < AB: BT [u. Euto- 
cius].)) sed BI'— 4; itaque EZ:ZH « AB: A. 
ergo inuentae sunt duae rectae inaequales, 
quae praestant id, quod quaerendum proposuimus 
[id est, maiorem ad minorem rationem habere 
minorem quam maior magnitudo ad minorem]. Z 8 


pl p o 
EN 


.. ὃ 


III. 


Datis duabus magnitudinibus inaequalibus et circulo fieri 
potest, ut in circulo polygonum inscribatur et aliud circum- 
scribatur ita, ut latus polygoni circumscripti ad latus poly- 
goni inscripti minorem habeat rationem quam maior magni- 
tudo ad minorem. 


1) Proclus in Eucl. p. 68, 12: καὶ γὰρ ὁ Ἀρχιμήδης ἐπιβαλὼν 
τῷ πρώτῳ (Πτολεμαίῳ) μνημονεύει τοῦ Εὐκλείδου. 
9) Idem demonstrat Pappus II p. 686, 5 sq. cfr. Eucl. V, 18. 


το C. αἼ] C, πρωτου A. τῶν] A, om. C. 4 ZH] ZE 
G*, EH Hauber. 5 ὑπεθέξει C. H E] e corr. B, ZE AC. 
9 7 (pr) G*, το AC. ΗΕ] 0, ο corr. B ZE A. EH] AB, 
HE C. 10 ἐσειν] C, εστι Α. 15 41 —15 ΓΒ] C, om. ΑΒ. 
14 λόγον--15 ΓΒ](Ο. 15 καί] AB, om. C. 20 εἰρημένον] C, 
toov ΑΒ. τουτέστιν] C, τουτεστι Α. — 22 des. C. 
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ἔστω τὰ δοθέντα δύο μεγέθη τὰ 4. B, ὁ δὲ ĝo- 
θεὶς κύκλος ὁ ὑποκείμενος. Λέγω οὖν, ὅτι δυνατόν 
ἐστι ποιεῖν τὸ ἐπίταγμα. 
εὑρήσθωσαν γὰρ δύο εὐθεῖαι αἱ O, Κ 4, ὧν μείζων 
ἔστω ἡ Θ, ὥστε τὴν O πρὸς τὴν KA ἐλάσσονα λόγον 
ἔχειν ἢ τὸ μεῖξον μέγεϑος πρὸς τὸ ἔλαττον, καὶ ἤχϑω 
ἀπὸ τοῦ 4 τῇ 4Κ πρὸς ὀρϑὰς ἡ AM, καὶ ἀπὸ τοῦ 
K τῇ Θ ἴση κατήχϑω ἡ KM [δυνατὸν γὰρ τοῦτο], καὶ 
ἤχθωσαν τοῦ κύκλου δύο διάμετροι πρὸς ὀρϑὰς ἀλλή- 
10λαις αἱ ΓΕ, AZ. τέμνοντες οὖν τὴν ὑπὸ τῶν AHT 
γωνίαν δίχα καὶ τὴν ἡμίσειαν αὐτῆς δίχα καὶ αἰεὶ 
τοῦτο ποιοῦντες λείψομέν τινα γωνίαν ἐλάσσονα ἢ 
διπλασίαν τῆς ὑπὸ 4ΚΜ. λελείφϑω καὶ ἔστω ἡ ὑπὸ 
NHT, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ NI" ἡ ἄρα NT πολυγώνου 
15 ἐστὶ πλευρὰ ἰσοπλεύρου [ἐπείπερ ἡ ὑπὸ NHT γωνία 
μετρεῖ τὴν ὑπὸ AHT ὀρϑὴν οὖσαν, καὶ ἡ ΝΤ ἄρα 
περιφέρεια μετρεῖ τὴν TA τέταρτον οὖσαν κύκλου" 
ὥστε καὶ τὸν κύκλον μετρεῖ. πολυγώνου ἄρα ἐστὶ 
πλευρὰ ἰσοπλεύρου: φανερὸν γάρ ἐστι τοῦτο]. καὶ Të- 
2 τµήσϑω ἡ ὑπὸ ΓΗ͂Ν γωνία δίχα τῇ HA εὐθείᾳ, καὶ 
ἀπὸ τοῦ A ἐφαπτέφϑω τοῦ κύκλου ἡ OJI, καὶ ἐκ- 
βεβλήσϑωσαν αἱ HNI, HTO: ὥστε καὶ ἡ IIO πολυ- 
γώνου ἐστὶ πλευρὰ τοῦ περιγραφοµένου περὶ τὸν xú- 
κλον καὶ ἰσοπλεύρου [φανερόν. ὅτι καὶ ὁμοίου τῷ 
95 ἐγγραφομένω. οὗ πλευρὰ ἡ NT]. ἐπεὶ δὲ ἐλάσσων 
ἐστὶν ἢ διπλασία ἡ ὑπὸ NHT τῆς ὑπὸ AKM, δι- 
πλασία δὲ τῆς ὑπὸ THT, ἐλάσσων ἄρα ἡ ὑπὸ THT 
τῆς ὑπὸ AKM. καί εἶσιν ὀρϑαὶ αἱ πρὸς τοῖς A, T 


σι 


ὅ ὥστε τὴν 6] Basil, om. A, que etiam B. 10 ΓΕ] e 
corr. B, TB A (in fig. B pro E. 20 ΗΕ] e corr. B'G, ΝΞ 
AB. 25 NI]BG', HNT A. In fig. II addidi. 
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sint datae duae magnitudines 4, B,!) datus circulus au- 
tem is, qui infra positus est. dico igitur, fieri posse, ut 
praestetur id, quod quaeritur. 

sint enim inuentae duae rectae Θ, KA, quarum maior 
sit ©, ita ut Θ ad KA minorem rationem habeat quam 
maior magnitudo ad mino- 
rem [prop. 2], et ducatur 
ab A puncto recta 4M 
ad AK perpendicularis 
[Eucl.1,11], et à K puncto 
ducatur KM rectae Θ 
aequalis [u. Eutocius], et 
ducantur duae diametri 
circuli inter se perpen- 
diculares ΓΒ et 42. si 
igitur L ΔΗΡ in duas 
partes aequales secueri- 
mus et rursus dimidium 
angulum in duas partes 
aequales, et hoc deinceps 
fecerimus,relinquemus an- 
gulum quendam minorem 
quam duplicem angulum 4 à 
AKM. relinquatur et 
sit NHT, et ducatur NT; recta NT igitur latus est poly- 
goni aequilateri?) [u. Eutocius]. et secetur L NHT in duas 
partes aequales recta HX, et in puncto κα tangat circulum 
recta O XII, et producantur rectae HNI, HTO; itaque 
etiam IIO latus est polygoni circa circulum circumscripti 
et aequilateri?) [u. Eutocius]. 

quoniam autem L NHT < 2 AKM,sed L NHI'—-2THT, 
erit 





| 
| 


1) Desideratur: et maior sit 4; cfr. p. 16, 14. 

2) Archimedes scripserat lin. 14—15: πολυγώνου ἐστὶ ἰσο- 
πλεύρου καὶ ἀρτιοπλεύρου πλευρά; u. Eutocius. 

3) Archimedes scripserat lin. 22 aq.: ὥστε καὶ ἡ ΟΠ πολυ- 
γώνου ἐστὶν ἰσοπλεύρου πλευρά; u. Eutocius. 
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ἡ ἄρα MK πρὸς AK μείξονα λόγον ἔχει ἤπερ ἡ ΓΗ 
πρὸς HT. ἴση δὲ ἡ ΓΗ τῇ HE ὥστε ἡ HA πρὸς 
HT ἐλάσσονα λόγον ἔχει, τουτέστιν ἡ IIO πρὸς NI, 
ἤπερ ἡ MK πρὸς KA: ἔτι δὲ ἣ ΜΚ πρὸς KA ἐλάσ- 

$ σονα λόγον ἔχει ἤπερ τὸ 4 πρὸς τὸ B. καί ἐστιν ἡ 
μὲν ΠΟ πλευρὰ τοῦ περιγραφομένου πολυγώνου, ἡ δὲ 
ΓΝ τοῦ ἐγγραφομένου᾽ ὅπερ προέκειτο εὑρεῖν. 

δ΄. 
[Πάλιν δύο μεγεθῶν ἀνίσων ὕντων καὶ τοµέως Óv- 
ιο νατόν ἐστι περὶ τὸν τομέα πολύγωνον περιγράψαι καὶ 
ἄλλο ἐγγράψαι, ὥστε τὴν τοῦ περιγεγραμμένου πλευ- 
ρὰν πρὸς τὴν τοῦ ἐγγεγραμμένου πλευρὰν ἐλάσσονα 
λόγον ἔχειν ἢ τὸ μεῖξον μέγεϑος πρὸς τὸ ἔλασσον. 
ἔστω γὰρ πάλιν δύο μεγέϑη ἄνισα τὰ E, Z, ὧν 

15 μεῖξον ἔστω τὸ E, κύκλος δέ τις ὁ ABI' κέντρον ἔχων 
τὸ 4, καὶ πρὸς τῷ A τομεὺς συνεστάτω ὁ 44 Β' δεῖ 
δὴ περιγράψαι καὶ ἐγγράψαι πολύγωνον περὶ τὸν ABA 
τομέα ἴσας ἔχον τὰς πλευρὰς χωρὶς τῶν BAA, ὅπως 
γένηται τὸ ἐπύταγμα. 

:) εὑρήσϑωσαν γὰρ δύο εὐϑεῖαι αἱ H, ΘΚ ἄνισοι καὶ 
μείξων ἢ H, ὥστε τὴν H πρὸς τὴν O K ἐλάσσονα Λό- 
γον ἔχειν ἢ τὸ μεῖξον μέγεϑος πρὸς τὸ ἔλασσον [δυ- 
νατὸν γὰρ τοῦτο], καὶ ἀπὸ τοῦ Θ ὁμοίως ἀχθείσης 
πρὸς ὀρϑὰς τῇ ΚΘ προσβεβλήσθω τῇ H ἴση ἡ KA 

35 [δυνατὸν γάρ, ἐπεὶ μείξων ἐστὶν ἡ H τῆς ΘΚ]. τεμνο- 
μένης δὴ τῆς ὑπὸ τῶν AAB γωνίας δίχα καὶ τῆς ἡμι- 
σείας δίχα καὶ ἀεὶ τούτου γινομένου λειφϑήσεταί τις 
γωνία” ἐλάσσων οὖσα ἢ διπλασία τῆς ὑπὸ AKO. 
λελείφϑω οὖν ἡ ὑπὸ 44 Μ' ἡ AM οὖν γίνεται πολυ- 


95 ἐστίν] H, εστι A. 
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LTHI« AKM. 
et anguli ad 4, T puncta positi recti sunt; itaque 
MK: AK >T TH: HT) 
sed ΓΗ = ΗΒ; erit igitur 
HE: HT< MK:KA siue HO: NT < ΜΚ: κά.) 
porro autem MK : K 4 « 4:8:3) (itaque IIO: NT < 4: B». 
et ΠΟ recta latus est polygoni circumscripti, ΓΝ autem 
inscripti; quod erat inueniendum. 


IV. 


Rursus datis duabus magnitudinibus inaequalibus et sec- 
iore fieri potest, ut circum sectorem polygonum circum- 
scribatur et aliud in- 
scribatur ita, ut la- 


E 

tus polygoni circum- X 
scripti ad latus in- 
scripti minorem ra- 9 
lionem habeat quam 
maior magnitudo ad 7 y 
minorem. 

; ; B 

rursus enim sint E 
E, Z duae magni- 
74 K 


tudines inaequales, 
quarum maior sit E, 
et sit ABT circulus 
centrum habens 4 
punctum, et ad 4 
punctum construa- 
tur sector AAB; a j 
oportet igitur polygonum circumscribi et inscribi in sectore 


N 


1) U. Eutocius; cfr. quae scripsi ZMP XXIV p. 179 nr. 8. 

2) Nam HE: HT— IIO: NI', quia ΗΞ:ΗΤ-ΞΟΞ:ΓΤ 
(ibid. p. 178 nr. 4) = 205 :20I'T = ΠΟ: ΓΝ (Βαο]. I, 26). 
Archimedes sine dubio uerba τουτέστιν ἡ ΠΟ πρὸς NT lin. ὃ 
ante ἐλάσσονα λόγον posuerat. 

3) Nam ex hypothesi est 8: KA< 4: B et 6 = MK. 


Archimedes, ed. Heiberg. I. Ed. II. 3 
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γώνου πλευρὰ ἐγγραφομένου sig τὸν κύκλον. καὶ ἐὰν 
τέμωμεν τὴν ὑπὸ AAM γωνίαν δίχα τῇ AN καὶ ἀπὸ 
τοῦ N ἀγάγωμεν ἐφαπτομένην τοῦ κύκλου τὴν ΞΝΟ, 
αὕτη πλευρὰ ἔσται τοῦ πολυγώνου τοῦ περιγραφομένου 


σι 


περὶ τὸν αὐτὸν κύκλον ὁμοίου τῷ εἰρημένῳ καὶ ὁμοίως 
τοῖς προειρημένοις ἡ ΞΟ πρὸς τὴν AM ἐλάσσονα λό- 
yov ἔχει ἤπερ τὸ E μέγεϑος πρὸς τὸ Z. 


, 


č. 
Κύκλου δοθέντος καὶ δύο μεγεδῶν ἀνίσων περι- 
γράψαι περὶ τὸν κύκλον πολύγωνον καὶ ἄλλο ἐγγρά- 
Vet, ὥστε τὸ περιγραφὲν πρὸς τὸ ἐγγραφὲν ἐλάσσονα 
λόγον ἔχειν ἢ τὸ μεῖζον μέγεθος πρὸς τὸ ἔλασσον. 
ἐκκείσθω κύκλος ὁ A καὶ δύο μεγέθη ἄνισα τὰ 
E, Z καὶ μεῖξον τὸ E’ δεῖ οὖν πολύγωνον ἐγγράψαι 
εἰς τὸν κύκλον καὶ ἄλλο περιγράψαι, ἵνα γένηται τὸ 
ἐπιταχθεν. 
λαμβάνω γὰρ δύο εὐϑείας ἀνίσους τὰς Γ, 4, ὧν 
μείζων ἔστω ἡ T, ὥστε τὴν Γ᾽ πρὸς τὴν A ἐλάσσονα 
λόγον ἔχειν ἢ τὴν E πρὸς τὴν Z^ καὶ τῶν Γ. 4 μέ- 
σης ἀνάλογον Ληφθείσης τῆς H μείξων ἄρα καὶ ἡ T 
τῆς H. περιγεγράφϑω δὴ περὶ κύκλον πολύγωνον καὶ 
ἄλλο ἐγγεγράφϑω, ὥστε τὴν τοῦ περιγραφέντος πολυ- 
γώνου πλευρὰν πρὸς τὴν τοῦ ἐγγραφέντος ἐλάσσονα Λό- 
γον ἔχειν ἢ τὴν Γ πρὸς τὴν H [καϑὼς ἐμάθομεν]' διὰ 
35 τοῦτο δὴ καὶ ὁ διπλάσιος λόγος τοῦ διπλασίου ἐλάσ- 
60v ἐστί. καὶ τοῦ μὲν τῆς πλευρᾶς πρὸς τὴν πλευρὰν 
διπλάσιός ἐστι ὁ τοῦ πολυγώνου πρὸς τὸν πολύγωνον 
[ὅμοια γάρ], τῆς δὲ Γ πρὸς τὴν Η ὁ τῆς I' πρὸς τὴν zt 
καὶ τὸ περιγραφὲν ἄρα πολύγωνον πρὸς τὸ ἐγγραφὲν 


e 


1 


1 


2 


e 


8 zno B. ΝΞΟ Heiberg; corr. Stamatis. 
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ABA aequalia habens latera praeter B4, AA, ita ut fiat 
id, quod quaeritur. 

inueniantur enim duae rectae inaequales H, ΘΚ, qua- 
rum maior sit H, ita ut H: OK < E: Z [prop. 2], 
et a Θ puncto uti supra [prop. 3] ducatur recta ad ΚΘ 
perpendicularis, et iungatur K4 rectae H aequalis [prop. 3 
p. 14, 7]. si igitur L 44B in duas partes aequales secu- 
erimus et dimidium in duas partes aequales et hoc deinceps 
fecerimus, relinquetur angulus minor quam duplex angulus 
ΚΘ. relinquatur igitur L AAM < 2 4K 0; itaque recta 
A M latus erit polygoni in circulo inscripti [p. 12, 22]. et si 
L AAM in duas partes aequales secuerimus recta AN et 
ab N puncto rectam ΝΟ circulum tangentem duxerimus, 
ea latus erit polygoni circum circulum circumseripti simi- 
lis") polygono, quod nominauimus; et eodem modo quo 
supra [prop. 3] erit 

SO: AM«E:Z7?) 
Y. 

Cireulo et duabus magnitudinibus inaequalibus datis poly- 
gonum circum circulum circumsceribere et aliud inscribere 
ita, ut polygonum circumscriptum ad inscriptum minorem 
rationem habeat quam maior magnitudo ad minorem. 

ponantur circulus 4 et duae magnitudines inaequales E, 
Z, quarum maior sit E; oportet igitur polygonum in circulo 
inscribi et aliud cirecumscribi ita, ut fiat id, quod quaeritur. 

sumo enim duas rectas T, Δ, quarum maior sit D, ita 
ut I' ad A minorem rationem habeat quam E ad Z [ρτορ. 2]; 
quare etiam sumpta recta H media inter rectas T’, 4 pro- 
portionali [Eucl. VI, 13] erit T> H5) cireumscribatur 
igitur polygonum circum circulum et aliud inscribatur ita, 
ut latus polygoni circumsceripti ad latus inscripti minorem 


1) U. p. 14, 24 et Eutocius ad prop. 3 extr. 

2) L AJAM —2MAII < 2A4K0; itaque [| MAII < AKO; 
quare AK : ΚΘ» M: 4ll siue AN: 4II « AK : ΚΘ. sed 
AN:41]— ON: MH— SO: AM«AK:KO «— E:Z siue 
SO:A4AM«E:Z. 

3; Quia H? = P»«4-« I*. 





9* 
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ἐλάσσονα λόγον ἔχει ἤπερ ἡ T πρὸς τὴν 4: πολλῷ 
ἄρα τὸ περιγραφὲν πρὸς τὸ ἐγγραφὲν ἐλάσσονα λόγον 
ἔχει ἤπερ τὸ Ε πρὸς τὸ Ζ. 

B. 

5 Ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτι δύο μεγεθῶν ἀνίσων ðo- 
ϑέντων καὶ τομέως δυνατόν ἐστιν περὶ τὸν τομέα πο- 
λύγωνον περιγράψαι καὶ ἄλλο ἐγγράψαι ὅμοιον αὐτῷ, 
ἵνα τὸ περιγραφὲν πρὸς τὸ ἐγγραφὲν ἐλάσσονα λόγον 
ἔχῃ ἢ tò μεῖζον μέγεϑος πρὸς τὸ ἔλασσον. 

10 Φανερὸν δὲ καὶ τοῦτο, ὅτι, ἐὰν δοϑῇ κύκλος ἢ to- 
μεὺς καὶ χωρίον τι, δυνατόν ἐστιν ἐγγράφοντα εἰς τὸν 
κύκλον ἢ τὸν τομέα πολύγωνα ἰσόπλευρα καὶ ἔτι ἀεὶ 
εἰς τὰ περιλειπόμενα τμήματα λείπειν τινὰ τμήματα 
τοῦ κύκλου ἢ τομέως, ἅπερ ἔσται ἐλάσσονα τοῦ προ- 

15 κειμένου χωρίου ταῦτα γὰρ ἐν vij Στοιχειώσει παρα- 
δέδοται. 

Δεικτέον δέ, ὅτι καὶ κύκλου δοθέντος ἢ τομέως καὶ 
χωρίου δυνατόν ἐστι περιγράψαι πολύγωνον περὶ τὸν 
κύκλον ἢ τὸν τομέα, ὥστε τὰ περιλειπόμενα τῆς περι- 

90 γραφῆς τμήματα ἐλάσσονα εἶναι τοῦ δοθέντος χωρίου᾽ 

ἔσται γὰρ ἐπὶ κύκλου δείξαντα μεταγαγεῖν τὸν ὅμοιον 

λόγον καὶ ἐπὶ τοῦ τομέως. 

δεδόσθω κύκλος ὁ A καὶ χωρίον τι τὸ B. δυνατὸν 
δὴ περιγράψαι περὶ τὸν κύκλον πολύγωνον, ὥστε τὰ 
ἀπολειφϑέντα τμήματα μεταξὺ τοῦ κύκλου καὶ τοῦ πο- 
λυγώνου ἐλάσσονα εἶναι τοῦ B χωρίου’ καὶ γὰρ ὄντων 
δύο μεγεθῶν ἀνίσων, μείξονος μὲν συναμφοτέρου τοῦ 
τε χωρίου καὶ τοῦ κύκλου, ἐλάσσονος δὲ τοῦ κύκλου, 


οι 


4 s] A, del. 3, om. B. 5 δή] autem B. 10ς G*. 
15 παραδέδοται] EHG?, παραδεδωται A. 17 mg. 6 B. 
21 ἔσται] scripsi, εστω AB. 
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rationem habeat quam I'ad H [prop. 3]; quare etiam ratio 
duplicata minor est ratione 
duplicata. et laterum ratio 
duplicata aequalis est ra- 
tioni polygonorum [Eucl. 
VI, 20, cfr. p. 19 not. 1], A 2’ 
ratio autem rectarum Γ, H Z; 
duplicata aequalis est ra- : 
tioni rectarum T’, 4 [Eucl. TE S 
V def. 9]; quare etiam 
polygonum circumscriptum E A 
ad inscriptum minorem ra- 4 
tionem habet quam I'ad Δ: 
4 

ergo multo etiam magis 
polygonum cireumseriptum ad inscriptum minorem rationem 
habet quam E ad Z.!) 

VI. 


Eodem modo demonstrabimus, datis duabus magnitudini- 
bus inaequalibus et sectore fieri posse, ut circum sectorem 
polygonum circumscribatur et aliud ei simile inscribatur 
ita, ut circumscriptum ad inscriptum minorem rationem ha- 
beat quam maior magnitudo ad minorem [cf. prop. 4]. 

Hoc quoque adparet, dato circulo uel sectore et spatio fieri 
posse, ut in cireulo uel sectore polygona aequilatera inseri- 
bentes et deinceps in segmentis relictis aliquando segmenta 
circuli uel sectoris relinquamus eiusmodi, quae minor& sint 
dato spatio; haec enim in Elementis tradita sunt.") 

Demonstrandum uero, dato circulo uel sectore et spatio 
fieri posse, ut circum circulum uel sectorem polygonum 
eireumscribatur ita, ut segmenta relicta figurae cireumscriptae 
minora sint dato spatio; licebit enim, cum in circulo de- 


1) Nam Γ:4«“Ε:7. i 

2) Eucl. elem. XII, 2 (p. 144, 6 ed. meae): τέμνοντες δὴ 
τὰς ὑπολειπομένας περιφερείας δίχα καὶ ἐπιξευγνύντες εφϑείας 
καὶ τοῦτο ἀεὶ ποιοῦντες καταλείψομέν τινα ἀποτμήματα τοῦ 
κύκλου, ἃ ἔσται ἐλάσσονα τῆς ὑπεροχῆς, ᾗ ὑπερέχει ὁ "ΕΕ e 
κύκλος τοῦ Σ χωρίου; cfr. X, 1. 
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περιγεγράφθω περὶ τὸν κύκλον πολύγωνον καὶ ἄλλο 

ἐγγεγράφθω. ὥστε τὸ περιγραφὲν πρὸς τὸ ἐγγραφὲν 

ἐλάσσονα λόγον ἔχειν ἢ τὸ εἰρημένον μεῖξον μέγεϑος 

πρὸς τὸ ἔλασσον. τοῦτο δὴ τὸ περιγραφόμενον πολύ- 

s γωνόν ἐστιν, οὗ τὰ περιλείμματα ἔσται ἐλάσσονα τοῦ 
προτεθέντος χωρίου τοῦ B. 

εἰ γὰρ τὸ περιγραφὲν πρὸς τὸ ἐγγραφὲν ἐλάσσονα 

λόγον ἔχει ἢ τὸ συναμφότερον ὅ τε κύκλος καὶ τὺ Β 

χωρίον πρὸς αὐτὸν τὸν κύκλον, τοῦ δὲ ἐγγραφομένου 

10 μείζων ὁ κύκλος, πολλῷ μᾶλλον τὸ περιγραφὲν πρὸς 

τὸν κύκλον ἐλάσσονα λόγον ἔχει 

ἢ τὸ συναμφότερον ὅ τε κύκλος 

2 καὶ tò B χωρίον πρὸς αὐτὸν 

τὸν κύκλον: καὶ διελόντι ἄρα 

15 τὰ ἀπολείμματα τοῦ περιγεγραµ- 


μένου πολυγώνου πρὸς τὸν xú- 
^A κλον ἑλάσσονα λόγον ἔχει ἤπερ 
τὸ B χωρίον πρὸς τὸν κύκλον 
ἐλάσσονα ἄρα τὰ ἀπολείμματα 


20 τοῦ περιγεγραμμένου πολυγώνου 

—— τοῦ B χωρίου. ἢ οὕτως: ἐπεὶ 

τὸ περιγραφὲν πρὸς τὸν κύκλον 

ἐλάσσονα λόγον ἔχει ἢ τὸ συναμφότερον ὅ τε κύκλος 

καὶ τὸ Β χωρίον πρὸς τὸν κύκλον, διὰ τοῦτο δὴ ἔλασ- 

35 σον ἔσται τὸ περιγραφὲν συναμφοτέρου᾽ ὥστε καὶ ὅλα 

τὰ περιλείμματα ἐλάσσονα ἔσται τοῦ χωρίου τοῦ B. 
ὁμοίως δὲ καὶ ἐπὶ τοῦ τοµέως. 


5 περιλείμματα] EH, περιλιµµατα À. 15 ἀπολείμματα] E, 
απολιμματα À. 26 περιλείμματα] F, περιλιμματα A. 27 ἐπί] 
addidi, om. ΑΒ, in mg. Β'. 
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monstrauerimus, eandem ratiocinationem ad sectorem trans- 
ferre. !) 

sit datus circulus 4 et spatium aliquod B. itaque fleri 
potest, ut circumscribatur circum circulum polygonum ita, 
ut segmenta inter circuli polygonique ambitus comprehensa 
minora sint spatio B; nam datis duabus magnitudinibus in- 
aequalibus, quarum maior est spatium simul cum circulo, 
mimor autem ipse circulus, circumscribatur circum circulum 
polygonum οἱ aliud inseribatur ita, ut cireumseriptum ad in- 
scriptum minorem rationem habeat quam maior magnitudo ad 
minorem | prop. 5]. tum polygonum circumseriptum eiusmodi 
erit, cuius segmenta relicta minora sint spatio dato, quod est B. 

nam si quidem polygonum circumseriptum ad inseriptum 
minorem rationem habet quam 4 + B : 4, circulus 4 autem 
maior est polygono inscripto [p. 10, 1], multo magis poly- 
gonum cireumscriptum ad .4 circulum minorem rationem 
habet quam 4 + B : B; itaque subtrahendo [per conuersio- 
nem propositionis ab Eutocio ad prop. 2 demonstratae, u. 
p. 13 not. 2; cfr. Eucl. V, 17] segmenta polygoni cireum- 
scripti ad circulum minorem habent rationem quam B spa- 
tium ad circulum; ergo segmenta relicta polygoni circum- 
scripti minora erunt spatio B [Eucl. V, 10]. uel hoc modo: 
quoniam polygonum cireumseriptum ad circulum minorem 
rationem habet quam circulus simul cum B spatio ad cir- 
culum, polygonum circumseriptum minus erit quam 4 + B;?) 
quare segmenta relicta omnia minora erunt spatio B. 

similiter etiam in sectore ratiocinandum. 


1) Demonsiratio eadem est, nisi quod pro prop. 5 ea usur- 
panda sunt, quae initio prop. 6 dicta sunt. 

2) Ex Eutocio adparet, Archimedem lin. 24—25 scripaisse: 
διὰ δὴ τοῦτο ἔλασσόν ἐστι τὸ περιγραφόμενον τοῦ συναμφ. 
ceterum Archimedes uix duas demonstrationes dederat; genui- 
nam hanc fere fuisse puto (Quaest. Arch. p. 74): τὸ οὖν περι- 
γεγραμμένον πρὸς τὸ ἐγγεγραμμένον ἐλάσσονα λόγον ἔχει 7 τὸ 
συναμφότερον 0 τε κύκλος καὶ τὸ B χωρίον πρὸς αὐτὸν τὸν κύ- 
κλον. διὰ δὴ τοῦτο ἔλασσόν ἐστι τὸ περιγραφόμενον τοῦ ovvu- 
φοτέρου: ὥστε καὶ τὰ περιλείμματα ἐλάσσονα ἔσται τοῦ B 
χωρίου. 


94 ΠΕΡΙ ΣΦΑΙΡΑΣ ΚΑΙ ΚΥΛΙΝΔΡΟΥ Α΄. 
t. 

Ἐὰν ἐν ἰσοσκελεῖ κώνῳ πυραμὶς ἐγγραφῇ ἰσόπλευ- 
ρον ἔχουσα βάσιν, ἡ ἐπιφάνεια αὐτῆς χωρὶς τῆς βά- 
σεως ἴση ἐστὶ τριγώνῳ βάσιν μὲν ἔχοντι ἴσην τῇ περι- 

s μέτρῳ τῆς βάσεως, ὕψος δὲ τὴν ἀπὸ τῆς κορυφῆς ἐπὶ 
μίαν πλευρὰν τῆς βάσεως κάϑετον ἀγομένην. 

ἔστω κῶνος ἰσοσκελής, οὗ βάσις ὁ ABT κύκλος, καὶ 
εἰς αὐτὸν ἐγγεγράφϑω πυραμὶς ἰσόπλευρον ἔχουσα 
βάσιν τὸ ABI" λέγω, ὅτι ἡ ἐπιφάνεια αὐτῆς χωρὶς 

10 τῆς βάσεως ἴση ἐστὶ τῷ εἰρημένῳ τριγώνῳ. 

ἐπεὶ γὰρ ἰσοσκελὴς ὁ κῶνος, καὶ ἰσόπλευρος ἡ βάσις 
τῆς πυραμίδος, τὰ ὕψη τῶν περιεχόντων τριγώνων τὴν 
πυραμίδα ἴσα ἐστὶν ἀλλήλοις. καὶ βάσιν μὲν ἔχε: τὰ 
τρίγωνα τὰς AB, BI, ΓΑ, ὕψος δὲ τὸ εἰρημένον: 

15 ὥστε τὰ τρίγωνα ἴσα ἐστὶ τριγώνῳ βάσιν μὲν ἔχοντι 
τὴν ἴσην ταῖς AB, ΒΓ, ΓΑ, ὕψος δὲ τὴν εἰρημένην 
εὐϑεῖαν [τουτέστιν ἡ ἐπιφάνεια τῆς πυραμύδος χωρὶς 
τοῦ ABT τριγώνου]. 

, [σαφέστερον ἄλλως ἡ δεῖξις. 

2 ἔστω κῶνος ἰσοσκελής, οὗ βάσις μὲν ὁ ABT xú- 
κλος, κορυφὴ δὲ τὸ A σημεῖον, καὶ ἐγγεγράφϑω εἰς 
τὸν κῶνον πυραμὶς βάσιν [μὲν] ἔχουσα ἰσόπλευρον 
τρίγωνον τὸ ABI, καὶ ἐπεξεύχϑωσαν αἱ 44. AT, 4B: 
λέγω, ὅτι τὰ AAB, AAT, BAT τρίγωνα ἴσα ἐστὶ 

α τριγώνῳ, οὗ ἡ uiv βάσις ἴση ἐστὶ τῇ περιμέτρῳ τοῦ 
ABT τριγώνου, ἡ δὲ ἀπὸ τῆς κορυφῆς ἐπὶ τὴν βάσιν 
κάθετος ἴση τῇ καθέτω τῇ ἀπὸ τοῦ A ἐπὶ τὴν ΒΓ 
ἀγομένῃ. 

9 τό] ipsà corr. ex ipsi B, τῷ A. 19 η’ A (del. 43), non 
habet B. 20 ἔστω] BG?, ωστε A. 22 πυραμίς] rursus inc C. 


μέν] deleo, quidem del B. 24 AJT] mg. B*. BAT] ΑΒ, 
om. C. 28 ἀγομένῃ] scripsi, αγοµενην AC (ad latus bg B). 
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ΥΠ. 


Si in cono aequicrurio inscribitur pyramis aequilateram 
basim habens, superficies eius praeter basim aequalis est 
triangulo basim habenti perimetro basis aequalem, altitudi- 
nem autem rectam a uertice ad latus aliquod basis perpen- 
diecularem ductam. 

sit conus aequicrurius, cuius basis sit circulus 4 BP, οἱ 
in eo inscribatur pyramis basim aequilateram habens, quae 
sit 4BI'; dico, eius superficiem praeter basim aequalem 
esse triangulo, quem significauimus. 

nam quoniam conus aequicrurius et basis pyramidis 
aequilatera est, altitudines 
irianguloum . pyramidem A 
comprehendentium aequales 
sunt.*) et basim habent trian- 
guli rectas 4B, BT, T4, 
altitudinem uero eam, quam 
diximus. quare trianguli 
<h. e. superficies pyramidis 
praeter basim» aequales sunt 
iriangulo basim habenti rec- 
tam aequalem rectis 4B, BT, Z 2 
T4, altitudinem autem rec- 
tam, quam diximus [Eucl. 

VI, 11.3) 

[Demonstratio aliter et magis perspicue exposita. 5) 

Sit conus aequicrurius, cuius basis sit circulus 4 BT, uer- 
tex uero 4 punctum, et in cono inscribatur pyramis basim 


1) Nam trianguli, quorum latera sunt axis coni, altitudines, 
rectae a, b, c (quas in figura additi) unum latus (axem) com- 
mune, alteram (a, b, c) aequalem habent et sunt rectanguli; 
itaque etiam bases aequales habent (Eucl. I, 4). 

2) Uerba sequentia subditiug sunt, ut ex collocatione adparet; 
pertinent enim ad τὰ τρίγωνα lin. 5, ut in interpretatione expressi. 
8i ad τριγώνω lin. 16 pertinerent, quod per se minus accurate dice- 
retur, debebat esse τῇ ἐπιφανείᾳ ex constanti usu Archimedis. 

3) Quae sequitur demonstratio, Archimedis esse nequib, ut 
uel ex hoc titulo adparet. 


26 ΠΕΡΙ ΣΦΑΙΡΑΣ ΚΑΙ ΚΥΛΙΝΔΡΟΥ Α΄. 


ἤχθωσαν γὰρ κάθετοι αἱ AK, 44, AM: αὗται 
ἄρα ἴσαι ἀλλήλαις εἰσίν. καὶ κείσθω τρίγωνον τὸ EZH 
ἔχον τὴν μὲν EZ βάσιν τῇ περιμέτρῳ τοῦ ABT τρι- 
γώνου ἴσην, τὴν δὲ ΗΘ κάθετον τῇ «44 ἴσην. ἐπεὶ 
5 οὖν τὸ ὑπὸ τῶν ΒΓ, 44 διπλάσιόν ἐστιν τοῦ 4 BT 
τριγώνου, ἔστιν δὲ καὶ τὸ μὲν ὑπὸ τῶν AB, AK ð- 
πλάσιον τοῦ ABA τριγώνου, τὸ δὲ ὑπὸ AI, 4M 
διπλάσιον τοῦ AAT τριγώνου, τὸ ἄρα ὑπὸ τῆς περι- 
μέτρου τοῦ ABT τριγώνου, τουτέστι τῆς EZ, καὶ τῆς 
10 JA, τουτέστι τῆς ΗΘ, διπλάσιόν ἐστι τῶν 44B, 
ΒΔΓ, AAT τριγώνων. ἔστι δὲ καὶ τὸ ὑπὸ EZ, HO 
διπλάσιον τοῦ ΕΖΗ τριγώνου' ἴσον ἄρα τὸ ΕΖΗ 
τρίγωνον τοῖς AAB, BAT, AAT τριγώνοις]. 


, 


y. 

i: Ἐὰν περὶ κῶνον ἰδοσκελῆ πυραμὶς περιγραφῇ, ἡ 

ἐπιφάνεια τῆς πυραμίδος χωρὶς τῆς βάσεως ἴση ἐστὶν 

τριγώνῳ βάσιν μὲν ἔχοντι τὴν ἴσην τῇ περιμέτρῳ τῆς 
βάσεως, ὕψος δὲ τὴν πλευρὰν τοῦ κώνου. 

ἔστω κῶνος, οὗ βάσις ὁ ABT κύκλος, καὶ πυραμὶς 

20 περιγεγράφϑω, ὥστε τὴν βάσιν αὐτῆς, τουτέστι τὸ AEZ 

πολύγωνον, περιγεγραμμένον περὶ τὸν ABT κύκλον 

εἶναι᾽ λέγω, ὅτι ἡ ἐπιφάνεια τῆς πυραμίδος χωρὶς τῆς 

βάσεως ἴση ἐστὶ τῷ εἰρημένῳ τριγώνῳ. 

ἐπεὶ γὰρ [ὁ ἄξων τοῦ κώνου ὀρϑός ἐστι πρὸς τὴν 

35 βάσιν, τουτέστι πρὸς τὸν ABT κύκλον, καὶ] αἱ ἀπὸ 

τοῦ κέντρου τοῦ κύκλου ἐπὶ τὰς ἁφὰς ἐπιξευγνύμεναι 

εὐϑεῖαι κάϑετοί εἰσιν ἐπὶ τὰς ἐφαπτομένας, ἔσονται 


6 ἔστιν] Α, ἔστι C. 9 ABT] corr. ex adg B, AJAT AC. 
12 EZH (pr)] AB, EHZ C. EZH](E)Z(H) C. 14 7] B, 
9' AC. 16 ἐστίν] C, εστι Α. 20 JEZ] mg. B. 34 τοῦ]ς, 
avtov AB. 
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habens triangulum aequilaterum 4 BI', et ducantur rectae 
AA, AT, AB; dico, triangulos 448Β, AAT, BAT aequales 
esse triangulo, cuius basis aequalis sit perimetro trianguli 
ABT, perpendicularis autem a uertice ad basim ducta 
aequalis rectae a 4 puncto ad BTI perpendiculari. 
ducantur enim perpendiculares AK, 44, AM rectae; sunt 
igitur aequales [cfr. p. 25 


not. 1]. et ponatur trian- rá 

gulus EZH basim EZ ae- 

qualem habens perimetro 

trianguli 4 BT, altitudinem g H 


autem HO aequalem rectae 
4.4. iam quoniam 

BT x 4A = 2 ABT 

[Eucl. I, 41], 

et 

AB» AK —2 ABA, 
et 

AI» 4M —2AAI, 
rectangulum, quod a peri- 
metro trianguli 4 BT, h. e. 
recta EZ, et 4.4, h. e. recta 
H 9, continetur, aequale erit Z 
2(448Β-- BAT-- AAT). 
uerum etiam EZ »« HO = 2 EZH [Eucl. I, 41]; ergo 


EZH =44B + ΒΔΓ- ΑΔΓ]. 





VIII. 


Si circum conum aequicrurium pyramis circumscribitur, 
superficies pyramidis praeter basim aequalis est triangulo 
basim habenti rectam perimetro basis aequalem, altitudinem 
autem latus coni. 

sit conus, cuius basis sit circulus 4 BI', et cireumscribatur 
pyramis ita, ut basis eius, h. e. polygonum 4 EZ, circum 
circulum 4 BI'sit circumscripta; dico, superficiem pyrami- 


25 ΠΕΡΙ ΣΦΑΙΡΑΣ ΚΑΙ KTAINAPOT Α΄. 


ἄρα καὶ αἱ ἀπὸ τῆς κορυφῆς τοῦ κώνου ἐπὶ τὰς ἁφὰς 
ἐπιξευγνύμεναι κάϑετοι ἐπὶ τὰς AE, ZE, Z4. αἱ 
HA, HB, HT ἄρα αἱ εἰρημέναι κάθετοι ἴσαι εἰσὶν 
ἀλλήλαις' πλευραὶ γάρ εἶσιν τοῦ 
κώνου. κείσϑω δὴ τὸ τρίγωνον 
τὸ OKA ἴσην ἔχον τὴν μὲν 
OK τῇ περιμέτρῳ τοῦ AEZ 
τριγώνου, τὴν δὲ AM κάϑετον 
ἴσην τῇ HA. ἐπεὶ οὖν τὸ μὲν 
ὑπὸ AE, ΑΗ διπλάσιόν ἐστι 
τοῦ EAH τριγώνου, τὸ δὲ ὑπὸ 
47. ΗΒ διπλάσιόν ἐστι τοῦ 
42Η τριγώνου, τὸ δὲ ὑπὸ EZ, 
ΓΗ διπλάσιόν ἐστιν τοῦ EHZ 
τριγώνου, ἔστιν ἄρα τὸ ὑπὸ 
τῆς ΘΚ καὶ τῆς 4H, τουτέστι 
τῆς M A, διπλάσιον τῶν Es H, 
ZAH, ΕΗΖ τριγώνων. ἔστιν 
δὲ καὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΘΚ, 4Μ 
διπλάσιον τοῦ AKO τριγώνου᾽ 
διὰ τοῦτο δὴ ἴση ἐστὶν ἡ ἐπι- 
φάνεια τῆς πυραμίδος χωρὶς τῆς βάσεως τριγώνῳ 
βάσιν μὲν ἔχοντι ἴσην τῇ περιμέτρω τοῦ AEZ, ὕψος 
δὲ τὴν πλευρὰν τοῦ κώνου. 





20 KE 


1 oi] C, om. AB. 2 uo ru À, ἐπεζευγμέναι C. 
10 4H] C, ha B, AN A. 11 ΕΔΗ] B, EJN A, AEH C. 
14 ἐστιν] C, εστι Α. EHZ] B, ENZ A, EZ(H) C. 15 τρι- 
γώνου] τριγώνου, τὸ δὲ ὑπὸ τῶν EZ, Γ(Η) διπλάσιόν ἐστιν 
τοῦ (EHZ) τριγώνου C. 18 24Η] AB, 4Η7 C. τρί- 
γωνον C. ἔστιν] A, ἔστι C. 94 ἑξῆς τὰ σχόλια C loco 
relicto. 
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dis praeter basim aequalem esse triangulo, quem signi- 
ficauimus. 

quoniam enim rectae a centro cireuli ad puncta con- 
tactus ductae perpendiculares sunt ad contingentes [Eucl. 
ΤΠ, 18], etiam rectae a uertice coni ad puncta contactus 
ductae perpendiculares erunt!) ad AE, Z E, Z 4 [u. Euto- 
cius]. itaque perpendiculares, quas commemorauimus, HA, 
HB, HT aequales sunt; sunt enim coni latera. ponatur 
igitur triangulus ΘΚ 4 latus ΘΚ aequale habens perimetro 
trianguli SEZ, perpendicularem autem AM aequalem 
rectae H 4. quoniam igitur 


4AE x AH —2EAH [Eucl. I, 41], 
et 
AZ x HB = 2 42Η, 
et 
EZ x [H = 2 EHZ, 
erit 9 K »« AH, uel, quod idem est, 
OK x MA — 2(EAH--ZAH + EHZ). 


est autem etiam 
OK x 4Μ-- 2 AKO [Eucl. I, 41]; 
(quare 2 AKO = 2(EAH + ZAH + EHZ), h. e. 
AK® = EAH + ZAH + EHZ). 


ergo superficies pyramidis praeter basim aequalis est trian- 
gulo basim habenti perimetro trianguli AEZ aequalem, 
altitudinem autem latus coni. 


1) P. 26, 27—27, 2 Archimedes scripserat: αἱ ἄρα ἀπὸ τῆς 
κορυφῆς ἐπὶ τὰ A, B, T ἐπιξευγνύμεναι κάϑετοί εἶσιν ἐπ᾽ αὐτάς 
(h. e. τὰς ἐφαπτομένας p. 26, 27); u. Eutocius. 


30 ΠΕΡΙ ΣΦΑΤΡΑΣ ΚΑΙ KTAINAPOT Α΄. 
ϑ΄. 
᾿Εὰν κώνου τινὸς ἰσοσκελοῦς εἰς τὸν κύκλον, ὅς ἐστι 
βάσις τοῦ κώνου, εὐϑεῖα γραμμὴ ἐμπέσῃ, ἀπὸ δὲ τῶν 
περάτων αὐτῆς εὐθεῖαι γραμμαὶ ἀχθῶσιν ἐπὶ τὴν κο- 

5 ρυφὴν τοῦ κώνου, τὸ περιληφϑὲν τρίγωνον ὑπό τε τῆς 
ἐμπεσούσης καὶ τῶν ἐπιξευχϑεισῶν ἐπὶ τὴν κορυφὴν 
ἔλασσον ἔσται τῆς ἐπιφανείας τοῦ κώνου τῆς μεταξὺ 
τῶν ἐπὶ τὴν κορυφὴν ἐπιξευχϑεισῶν. 

ἔστω κώνου ἰσοσκελοῦς βάσις ὁ ABI' κύκλος, xo- 

ιορυφὴ δὲ τὸ A, καὶ διήχθω τις εἰς αὐτὸν εὐϑεῖα ἡ 
AT, καὶ ἀπὸ τὴς κορυφῆς ἐπὶ τὰ A, T ἐπεξεύχϑωσαν 
ab Ad, AI" λέγω, ὅτι τὸ AAP τρίγωνον ἔλασσόν 
ἐστιν τῆς ἐπιφανείας τῆς κωνικῆς τῆς μεταξὺ τῶν AAT. 

τετμήσϑω ἡ ABT περιφέρεια δίχα κατὰ τὸ B, καὶ 

15 ἐπεξεύχϑωσαν αἱ AB, ΓΒ, AB: ἔσται δὴ τὰ ABA, 
ΒΓ4 τρίγωνα μείξονα τοῦ AAT τριγώνου. © δὴ 
ὑπερέχει τὰ εἰρημένα τρίγωνα τοῦ AAT τριγώνου, 
ἔστω τὸ O. τὸ δὴ O ἤτοι τῶν AB, BT τμημάτων ἔλασ- 
σόν ἐστιν ἢ οὔ. 

30 ἔστω μὴ ἔλασσον πρότερον. ἐπεὶ οὖν δύο εἰσὶν èn- 
φάνειαι ý τε κωνικὴ ù μεταξὺ τῶν AAB μετὰ τοῦ 
ΑΕΒ τμήματος καὶ ἡ τοῦ AAB τριγώνου τὸ αὐτὸ 
πέρας ἔχουσαι τὴν περίμετρον τοῦ τριγώνου τοῦ AJB, 
μείξων ἔσται ἢ περιλαμβάνουσα τῆς περιλαμβανομένης 

25 μείζων ἄρα ἐστὶν ἡ κωνικὴ ἐπιφάνεια dj μεταξὺ τῶν 
AAB μετὰ τοῦ AEB τμήματος τοῦ ABA τριγώνου. 
ὁμοίως δὲ καὶ ἡ μεταξὺ τῶν BAT μετὰ τοῦ ΓΖΒ 


1 9] B, v' Α(Ο. 5 περιληφϑέν] BC, περιλειφθεν A. 
6 ἐμπεσούσης] ΒΟ, εκπεσουσης A. τ τῆς (alt.)] τήν ©. 18 ἐστιν] 
C, εστι A. 28 44B] AB, ABAC. 21 δέ) C, δη AB. τῶν 
BAT] Torellius, του ABT τριγωνου ABC. TZB] ΑΒ, ΓΕ C. 
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IX. 


Si in cono aequicrurio linea recta in circulum, qui est 
basis coni, incidit, et a terminis eius lineae rectae ducuntur 
ad uerticem coni, triangulus, qui recta incidenti rectisque 
ad uerticem ductis continetur, minor erit superficie coni, 
quae est inter rectas ad uerticem ductas. 

sit ÆBT circulus basis coni aequicrurii, uertex autem 4 
punctum, et in circulum incidat recta AT, et a uertice ad 
A,T puncta ducantur rectae 44, 

AT; dico, triangulum 44T mi- | 6 

norem esse superficie coni, quae — 

inter 44, AT rectas sit.!) 
secetur arcus ÆBI in duas 

partes aequales in B puncto, et 

ducantur 4B, ΓΕ, 4B; trianguli 

igitur 4B 4, BI'4 maiores erunt 

triangulo 44.3) sit igitur Θ 

spatium aequale ei spatio, quo 

trianguli 4B 4, ΒΓ4 triangulum 

AJT excedunt. spatium Θ igi- Z Z 

iur aut minus est segmentis 4B, 

BI'aut non minus. 

prius sit ne minus. quoniam 
igitur datae sunt duae superficies, A Ó 
conica superficies, quae est inter 
rectas 44, AB, una cum segmento AEB et triangulus 
AAB, eundem terminum habentes perimetrum trianguli 
AAB, maior erit superficies comprehendens comprehensa 
[post. 3]; itaque superficies conica, quae est inter rectas 


1) Hoc nimis ambiguum est; Archimedes sine dubio hoc 
saltem loco addiderat: καὶ τῆς ABT περιφερείας, ut prop. 10 
p. 34, 20; Quaest. Arch. p. 72. 

2) Nam quia conus aequicrurius est, altitudines tri&ngulo- 
rum (h) aequales sunt; itaque 44 I'— V, h»4I,AA4BJ- ABI 
—Wh»c(AB--BI);et 481 ΒΓ AI. cfr. Eutocjus, ex 
quo adparet, Archimedem lin. 15—16 scripsisse: μείζονα ἄρα 
ἐστὶ τὰ ABA, BAT τρίγωνα τοῦ AAT τριγώνου. 
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τμήματος μείξων ἐστὶν τοῦ BAT τριγώνου ὅλη ἄρα 
ἡ κωνικὴ ἐπιφάνεια μετὰ τοῦ Θ χωρίου μείζων ἐστὶ 
τῶν εἰρημένων τριγώνων. τὰ δὲ εἰρημένα τρίγωνα 
ἴσα ἐστὶν τῷ τε AAT τριγώνῳ καὶ τῷ Θ χωρίῳ. 
κοινὸν ἀφῃρήσθω τὸ Θ χωρίον λοιπὴ ἄρα ἡ κωνικὴ 
ἐπιφάνεια 7 μεταξὺ τῶν AAT μείξων ἐστὶν τοῦ AAT 
τριγώνου. 
ἔστω δὴ τὸ Θ ἔλασσον τῶν AB, BD τμημάτων. 
τέμνοντες δὴ τὰς AB, BI περιφερείας δίχα καὶ τὰς 
10 ἡμισείας αὐτῶν δίχα λείψομεν τμήματα ἐλάσσονα ὄντα 
τοῦ © χωρίου. λελείφϑω τὰ ἐπὶ τῶν AE, EB, ΒΖ, 
ΖΓ εὐϑειῶν, καὶ ἐπεξεύχϑωσαν αἱ AE, AZ. πάλιν 
τούνυν κατὰ τὰ αὐτὰ ἡ μὲν ἐπιφάνεια τοῦ κώνου ἡ 
μεταξὺ τῶν AJE μετὰ τοῦ ἐπὶ τῆς AE τμήματος 
15 μείζων ἐστὶν τοῦ AAE τριγώνου, ἡ δὲ μεταξὺ τῶν 
EAB μετὰ τοῦ ἐπὶ τῆς ΕΒ τμήματος μείξων ἐστὶν 
τοῦ EAB τριγώνου ἡ ἄρα ἐπιφάνεια ἡ μεταξὺ τῶν 
AAB μετὰ τῶν ἐπὶ τῶν AE, ΕΒ τμημάτων μείξων 
ἐστὶν τῶν AA E, EBA τριγώνων. ἐπεὶ δὲ τὰ AEA, 
30 JEB τρίγωνα μείξονά ἐστιν τοῦ ABA τριγώνου, x«9- 
ὡς δέδεικται, πολλῷ ἄρα ἡ ἐπιφάνεια τοῦ κώνου ἡ 
μεταξὺ τῶν AAB μετὰ τῶν ἐπὶ τῶν AE, EB τµη- 
μάτων μείζων ἐστὶ τοῦ AAB τριγώνου. διὰ τὰ αὐτὰ 
δὴ καὶ ἡ ἐπιφάνεια ἢ μεταξὺ τῶν BAT μετὰ τῶν ἐπὶ 
τῶν BZ, ΖΓ τμημάτων μείξων ἐστὶν τοῦ BAT to- 
γώνου᾽ ὅλη ἄρα ἡ ἐπιφάνεια ἡ μεταξὺ τῶν AAT μετὰ 
τῶν εἰρημένων τμημάτων μείξων ἐστὶ τῶν AB 4, ABI, 


1 τριγώνου] AB, om. ©. 4 ἐστίν] C, εστι A. 6 AAT (prJ)] 
e corr. B, 44B A, A(B)I' C. ἐστίν] C, εστι A. 9 περιφερφε- 
ρείας C. 10 ἡμισείας] C, ηµισιας A. 11 λελείφθω] C, λελιφϑω A. 
16 ἐστίν] C, εστι A. τῶν] Torellius, του ABC. 16 ἐστίν] C, 
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Ad, 4 B, una cum segmento 4 E B maior est triangulo 44 B Δ. 
et eodem modo conica superficies, quae est inter rectas B 4, 
AI, una cum segmento ΓΖΒ maior est triangulo BAT; 
tota igitur superficies conica una cum spatio 6 maior est 
triangulis, quos significauimus.!) sed trianguli 4B 4, BAT 
aequales sunt triangulo AAI una cum spatio Θ [ex 
hypothesi]; subtrahatur Θ spatium, quod commune est; ita- 
que, quae reliqua est conica superficies inter rectas 44, 
I'4 posita, maior est triangulo 4AT. 

iam sit Θ spatium minus segmentis ΑΒ, BI. si igitur 
ambitus 4B, BI'in binas partes aequales secuerimus et di- 
midios ambitus in binas aequales, relinquemus aliquando seg- 
menta minora quam 6 spatium [prop. 6 p. 20, 10]. relin- 
quantur segmenta, quae in rectis 4E, EB, BZ, ZT posita 
sunt, et ducantur JE, AZ. rursus igitur eodem modo [quo 
supra p. 30, 20] superficies coni, quae est inter rectas 44, 
AE, cum segmento in recta 4 E posito maior est triangulo 
AAE, et coni superficies, quae est inter rectas EA, ΔΒ, 
cum segmento in EB posito maior est triangulo E 4 B; quare 
superficies, quae est inter 44, AB, cum segmentis in AE, 
EB positis maior est triangulis 44E, ΕΒΔ. sed quoniam 
trianguli 4E 4, JEB maiores sunt triangulo 4 Β 4 [u. Eu- 
tocius; cf. p. 30, 15], multo magis superficies conica, quae 
est inter 44, 4B, cum segmentis in ΑΕ, EB positis maior 
est triangulo 4AB. eodem autem modo adparet, super- 
ficiem inter rectas B4, AT positam cum segmentis in BZ, 
ZT positis maiorem esse triangulo BAT; tota igitur super- 
fieles, quae est inter 44, AT rectas, una cum segmentis, 
quae signifieauimus [4E, EB, ΒΖ, ZT], maior est 
irangulis 4Β4, ABT, qui triangulo A44I' spatioque 6 
aequales sunt [ex hypothesi] ex illis [h. e. ας co- 


1) Nam ex hypothesi est © —— AEB 4+ TZB segmentis. 


εστι À. 18 ἐπὶ τῶν] C, om. AB. 19 ἐστίν] C, εστι A. 
30 ἐστιν] C, εστι A. 24 BAT] Torellius, ABT AB, ABT C. 
25 τμημάτων] C, om. AB. BAT] AB, 48ΒΓ C. 


Archimedes, ed. Heiberg. I. Ed. 11. 3 
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τριγώνων. ταῦτα δέ ἐστιν ἴσα τῷ AJAT τριγώνῳ καὶ 
τῷ Θ χωρίω' ὧν τὰ εἰρημένα τμήματα ἐλάσσονα τοῦ 
€ χωρίου λοιπὴ ἄρα ἡ ἐπιφάνεια ἡ μεταξὺ τῶν AAT 
μείξων ἐστὶν τοῦ AAT τριγώνου. 


, 


5 t. 
᾿Εὰν ἐπιψαύουσαι ἀχθῶσιν τοῦ κύκλου, ὅς ἐστι 
βάσις τοῦ κώνου, ἐν τῷ αὐτῷ ἐπιπέδῳ οὖσαι τῷ κύ- 
xÀc καὶ συμπίπτουσαι ἀλλήλαις, ἀπὸ δὲ τῶν ἁφῶν καὶ 
τῆς συμπτώσεως ἐπὶ τὴν κορυφὴν τοῦ κώνου εὐθεῖαι 
10 ἀχϑῶσιν, τὰ περιεχόμενα τρίγωνα ὑπὸ τῶν ἐπιψαυου- 
σῶν καὶ τῶν ἐπὶ τὴν κορυφὴν τοῦ κώνου ἐπιξευχθει- 
σῶν εὐϑειῶν μείξονά ἐστιν τῆς τοῦ κώνου ἐπιφανείας 
τῆς ἀπολαμβανομένης ὑπ᾽ αὐτῶν. 
ἔστω κῶνος, οὗ βάσις μὲν ὁ ABT κύκλος, κορυφὴ 
15 δὲ τὸ E σημεῖον, καὶ τοῦ ABT κύκλου ἐφαπτόμεναι 
ἤχϑωσαν ἐν τῷ αὐτῷ ἐπιπέδῳ οὖσαι αἱ AA, Γ4, καὶ 
ἀπὸ τοῦ Ε σημείου, ὅ ἐστιν κορυφὴ τοῦ κώνου, ἐπὶ 
τὰ A, A, D ἐπεξεύχϑωσαν αἱ EA, EA, EI* λέγω, 
ὅτι τὰ AAE, AET τρίγωνα μείξονά ἐστι τῆς xov- 
0 κῆς ἐπιφανείας τῆς μεταξὺ τῶν AE, ΓΕ εὐϑειῶν καὶ 
τῆς ABT περιφερείας. 
ἤχθω γὰρ ἡ HBZ ἐφαπτομένη τοῦ κύκλου καὶ 
παράλληλος οὖσα τῇ AT δίχα τμηϑείσης τῆς ABI 
περιφερείας κατὰ τὸ B, καὶ ἀπὸ τῶν H, 2 ἐπὶ τὸ E 
45 ἐπεξεύχϑωσαν αἱ HE, ΖΕ. καὶ ἐπεὶ μείξους εἰσὶν ot 
H4, 42 τῆς ΗΖ, κοιναὶ προσκείσθωσαν αἱ HA, ZI 
ὅλαι ἄρα αἱ AA, AT μείξους εἰσὶν τῶν AH, HZ, ZT. 
καὶ ἐπεὶ αἱ AE, EB, ΕΓ πλευραί εἰσιν τοῦ κώνου, 
ἴσαι εἰσὶν διὰ τὸ ἰσοσκελῆ εἶναι τὸν κῶνον: ὁμοίως 


4 AJT] e corr. B, ΑΔΕ AC. ἑξῆς τὸ σχῆμα in 
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nica, quae inter rectas 44, AT et AEBZI ambitum est, 
et segmentis ΑΕ, ΕΒ, ΒΖ, ΖΓ] autem segmenta, quae 
eommemorauimus, minora sunt spatio 6 [ex constructione]; 
ergo quae reliqua est superficies inter 44, SI rectas 
posita, maior est triangulo 4 AT.!) 


X. 


Si ducuntur rectae circulum contingentes, qui basis est 
coni [aequicrurii ],?) in plano circuli positae et concurrentes, a 
punctis autem contactus et concursus ad coni uerticem rectae 
ducuntur, trianguli, qui contingentibus rectisque ad uer- 
ticem coni ductis continentur, maiores sunt superficie coni, 
quae his rectis abscinditur. 

sit conus, cuius basis circulus 4 BI, uertex autem punc- 
tum E, et ducantur rectae circulum 4 BI' contingentes in 
plano eodem positae 44, Γ4, et ab E puncto, quod est 
uertex coni ad 4, 4, T puncta ducantur rectae EA, EA, 
ET; dico, triangulos 441 E, AET maiores esse quam coni 
superficiem, quae inter rectas 4E, ΓΕ ambitumque {ΒΤ 
posita sit. 

ducatur enim H BZ circulum contingens et rectae AT 
parallela arcu ÆBT in B puncto in duas partes aequales 
diuiso [u. Eutocius], et ab H, Z punctis ad E punctum du- 
cantur rectae HE, ZE. et quoniam H4 + 4Z > HZ 
[Eucl. I, 20], communes addantur H 4, ZT; itaque totae 


44-- 4AI'» AH -- HZ 4" 21. 


et quoniam AE, EB, ET latera sunt coni, aequales sunt, 
quia conus aequicrurius est; sed eaedem etiam perpendicu- 
lares sunt [u. Eutocius ad prop. 8]; itaque trianguli AES, 


1) Nam etiamsi aequalia essent segmenta spatio Θ, idem 
fieret; eo magis, cum segmenta etiam minora sint. 

2) Hoc uocabulum Archimedes uix omiserat; Quaest. Arch. p. 73. 
extr. columna C; ἑξῆς τὸ σχόλιον G, sed del. 9 v] B, ια 
AC. 6 (ἐάν) C, deinde spat. rel. ἀχϑῶσιν] A, ἀχϑῶοι C. 
19 ἐστιν] C, εστι A. 11 ἐστιν] A, ἐσι ©. 21 ABT] AB, 
AT C. 24 περιφανείας C. 

3* 
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δὲ καὶ κάϑετοί εἶσιν [ὡς ἐδείχϑη ἐν τῷ λήμματι] [τὰ 
δὲ ὑπὸ τῶν καϑέτων καὶ τῶν βάσεων διπλασίονά ἐστιν 
τῶν τριγώνων]' μείζονα ἄρα ἐστὶ τὰ AEA, AED 
τρίγωνα τῶν AHE, HEZ, ZET τριγώνων [εἰσὶν γὰρ 
sal μὲν AH, HZ, ZT ἐλάσσους τῶν r4, AA, τὰ δὲ 
ὕψη αὐτῶν ἴσα] [φανερὸν γάρ, ὅτι ἡ ἀπὸ τῆς κορυφῆς 
τοῦ ὀρθοῦ κώνου ἐπὶ τὴν ἐπαφὴν τῆς βάσεως ἐπι- 
ξευγνυμένη κάθετός ἐστιν ἐπὶ τὴν ἐφαπτομένην]. ᾧ δὴ 
μείξονά ἐστιν τὰ AEJ, ATE τρίγωνα τῶν AEH, 
10 HEZ, ZET τριγώνων, ἔστω τὸ ϐ χωρίον. τὸ δὴ € 
χωρίον ἤτοι ἔλαττόν ἐστιν τῶν AHBK, ΒΖΙ A ἀπο- 
τμημάτων ἢ οὐκ ἔλαττον. 
ἔστω πρότερον μὴ ἔλαττον. ἐπεὶ οὖν εἶσιν ἐπιφά- 
νειαι σύνϑετοι, ý τε τῆς πυραμίδος τῆς ἐπὶ βάσεως τοῦ 
1 HATZ τραπεξίου κορυφὴν ἔχουσα τὸ E καὶ T) κωνικὴ 
ἐπιφάνεια ἡ μεταξὺ τῶν AET μετὰ τοῦ ABT τμή- 
ματος, καὶ πέρας ἔχουσι τὴν αὐτὴν περίμετρον τοῦ 
A ΕΓ τριγώνου, δῆλον, ὡς ἡ ἐπιφάνεια τῆς πυραμίδος 
χωρὶς τοῦ AET τριγώνου μείξων ἐστὶν τῆς κωνικῆς 
30 ἐπιφανείας μετὰ τοῦ τμήματος τοῦ ABI. κοινὸν ἀφῃ- 
ρήσθω τὸ ABI' τμῆμα' λοιπὰ ἄρα τὰ τρίγωνα τὰ 
AHE, ΗΕΖ, ZET μετὰ τῶν AHBK, ΒΖΓ 4 περι- 
λειμμάτων μείξονά ἐστιν τῆς κωνικῆς ἐπιφανείας τῆς 
μεταξὺ τῶν AE, ΕΓ. τῶν δὲ AHBK, ΒΖΓ 4 περι- 
35 rca ον οὐκ ἔλασσόν ἐστιν τὸ Θ χωρίον πολλῷ 
1 λή ἡματι C. 2 διπλασίονά — 4 τρίγωνα C (διπλασί(ωνα), 
(ἄρα ἐστί), A(ET)), om. AB, post τριγώνων lin. 3 mg. add. B: 
dupla sunt ad ipsa trigona ahe hez zeg. similiter 
quoque que sub cathetis et basibus trigonorum aed 
deg dupla sunt ad ipsa trigona aed deg. minora ergo 
trigona ahe hez zeg (simul sumpta del.) trigonis aed 


deg (simul sumptis del) 7 ἐπιζευγνυμένη] A, ἐπ(ε)ζευγμένη 
C. 10 ἔστω] AB, τῶν C. τὸ O χωρίον" τὸ ᾿δὴ © χωρίον] 
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A ET maiores sunt trianguis 4H E, HEZ, ZET'!) [cfr. 
Eucl VI, 1]. quo igitur spatio maiores sunt trianguli 
AEA, 4ΓΕ iriangulis 4EH, HEZ, ZET, sit 8 spatium. 
spatium 6 igitur aut minus est spatiis relictis 4HBK, 
BZI'4 aut non minus. 

sit prius ne minus. iam cum superficies compositas ha- 
beamus, superficiem pyramidis, 
cuius basis est trapezium H AT'Z, 
uerticem habentem E punctum et 
superficiem conicam, quae est inter 
rectas ÆA E, ET, una cum segmento 
ABT, et terminum habeant ean- 
dem perimetrum trianguli AET, 
adparet, superficiem — pyragiidis 
praeter triangulum 4 EI'maiorem 
esse conica superficie una cum seg- 
mento 4 BT [post. 4]. subtrahatur, 
quod commune est, segmentum ABI, 
itaque qui relinquuntur trianguli 
AHE, HEZ, ΖΕΙ’ una cum spa- 
tis relictis 4HBK, BZI'A4, ma- 
iores sunt superficie coniea, quae 
est inter rectas 4E, EI: spatium 
autem € non minus est spatiis relictis 4 H BK, BZT 4: itaque 

1) De duplici huius loci interpolatione u. NJS. XIII p. 568, 
cfr. Quaest. Arch. p. 74. de usu uocabuli κάθετος (lin. 5 non 


Archimedeo vu. ib. p. 71. nunc etiam 4 εἰσίν — 6 ἴσα deleo; 
cfr. p. 30, 15. 








Basil, sit spatium t B, lac. AC. 11 τῶν — 18 οὖν] sup- 
pleui Basil. praeeunte (de uerbo ἐποτμημάτων cfr. p. 39 not. 2), 
lac. AB, τμημάτων ()« inter duas lac. C; mg. B: defidit in 
greco, postea add.: quod itaque ἑ aut est minus cir- 
cum&cceptis superficiebus ahbk bzgl aut non (minus 
del) sit primo non minus. quoniam ergo hinc inde 
due. 15 HATZ] AB, HAT seq. lac. 1 litt. C. τραπεζίου] 
A, τραπεξείου C. τό] C, του A. 18 AET] 4(Ε)Γ C, abge 
B, mg. trigono aeg B?, ABT A. 22 περιλειμμάτων] C, 
περιλήμματων AB. 24 περιλειμμάτων] C, περιληµµατων uel 
περιλιµµατων ΑΒ, 25 ἐστιν] C, εστι A. 
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ἄρα τὰ AHE, HEZ, ZET τρίγωνα μετὰ τοῦ Θ μεί- 
ζονα ἔσται τῆς κωνικῆς ἐπιφανείας τῆς μεταξὺ τῶν 
AET. ἀλλὰ τὰ AHE, HEZ, ΓΕΖ τρίγωνα μετὰ 
τοῦ Θ ἐστιν τὰ AEA, AET τρίγωνα! τὰ ἄρα AEA, 
s AET τρίγωνα μείζονα ἔσται τῆς εἰρημένης κωνικῆς 
ἐπιφανείας. 
ἔστω δὴ τὸ Θ ἔλασσον τῶν περιλειμμάτων. ἀεὶ δὴ 
περιγράφοντες πολύγωνα περὶ τὰ τμήματα ὁμοίως δίχα 
τεμνομένων τῶν περιλειπομένων περιφερειῶν καὶ ἆγο- 
10 μένων ἐφαπτομένων λείψομέν τινα ἀπολείμματα, ἃ 
ἔσται ἐλάσσονα τοῦ Θ χωρίου. λελείφϑω καὶ ἔστω τὰ 
AMK, KNB, BEA, AOT ἐλάσσονα ὄντα τοῦ Θ 
χωρίου, καὶ ἐπεξεύχϑω ἐπὶ τὸ Ε. πάλιν δὴ φανερόν, 
ὅτι τὰ AHE, ΗΕΖ, ZET τρίγωνα τῶν AEM, MEN, 
1 NEE, XEO, OET τριγώνων ἔσται μείξονα [αἵ τε γὰρ 
βάσεις τῶν βάσεών εἰσι μείξους καὶ τὸ ὕψος ἴσον]. ἔτι 
δὲ πάλιν ὁμοίως μείξονα ἔχει ἐπιφάνειαν ἡ πυραμὶς ἡ 
βάσιν μὲν ἔχουσα τὸ 4ΜΝΞΟΤ πολύγωνον, κορυφὴν 
δὲ τὸ E, χωρὶς τοῦ AET τριγώνου τῆς κωνικῆς èn- 
2 φανείας τῆς μεταξὺ τῶν AET μετὰ τοῦ ABT τμή- 
ματος. κοινὸν ἀφηρήσθω τὸ ABI τμῆμα' λοιπὰ ἄρα 
τὰ AEM, MEN, ΝΕ, ΞΕΟ, OET τρίγωνα μετὰ 
τῶν AMK, KNB, BEA, AOT περιλειμμάτων μεί- 
ζονα ἔσται τῆς κωνικῆς ἐπιφανείας τῆς μεταξὺτῶν AET. 
95 ἀλλὰ τῶν μὲν εἰρημένων περιλειμμάτων μεῖξόν ἐστιν 
τὸ Θ χωρίον, τῶν δὲ AEM, ΜΕΝ, ΝΕ, ΞΕΟ, 
OET τριγώνων μείζονα ἐδείχθη τὰ AEH, HEZ, ZET 
9 AET] C, AE ΕΓ ΑΒ. ΓΕΖ] om. ABC, zeg supra scr. 
B°. 7 περιλειμμάτων] C, περιληµµατων AB. 10 ἀπολείμ- 
ματα] C, απολιμματα À. 16 καὶ τὸ ὕψος] C, om. AB. or] 


AC, om. B. 90 τμήματος] des. C. 23 περιλειμμάτων 
e cor. G, περιλήμματων AB, derelictis supra scr. B* 
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trianguli 4HE, HEZ, ZET una cum spatio Θ multo ma- 
iores erunt superficie conica, quae inter rectas 48, ΙΓ 
est. uerum [ex hypothesi] 


AHE 4+ HEZ + TEZ + 0 — AEA + 4ET; 


itaque trianguli 4Ε4, AET maiores erunt conica super- 
ficie, quam significauimus. 

iam ® spatium minus sit quam spatia relicta. si igitur 
deinceps polygona circum segmenta!) cirecumscripserimus 
eodem modo [ut supra p. 34, 23] arcus relictos in binas 
partes aequales diuidentes et rectas contingentes ducentes, 
relinquemus quaedam spatia minora spatio 6.?) relin- 
quantur et sint AMK, KNB, B4, AOT minora spatio 
6, et ad E punctum rectae ducantur.) rursus igitur ad- 
paret, triangulos 4H E, HEZ, ZET maiores futuros esse 
iriangulis AEM, MEN, NEZ, ΞΕΟ, OEI:*) porro 
autem rursus, uti supra [p. 36, 18], pyramis basim habens 
polygonum 4M N XOT', uerticem autem E punctum, prae- 
ter triangulum 4 ET superficiem maiorem habet coni super- 
ficie, quae est inter rectas 4E, EI' cum segmento ABI' 
[post.4]. subtrahatur, quod commune est, segmentum 4 ΒΓ 
itaque qui relinquuntur trianguli AEM, MEN, NER. 
ΞΕΟ, OEP cum spatiis relictis 4MK, KNB, BZA, 
AOT, maiores erunt conica superficie, quae est inter rectas 
4Ε, ΕΙ. sed spatiis relictis, quae commemorauimus, maius 
est spatium Θ [ex hypothesi], et demonstratum est, trian- 





1) Debebat esse τὸ τμῆμα, et ex Eutocio adparet, Archi- 
medem lin.7— 8 scripsisse: περιγράφοντες δὴ πολύγωνα περὶ τὸ 
τμῆμα. 

2) Ex prop. 6 p. 20, 10. ceterum ex Eutocio comperimus, 
AÁrchimedem lin. 10—11 scripsisse: ἀποτμήματα ἐλάσσονα 
τοῦ © χωρίου. 

3) Archimedes scripserat ἐπεζεύχθωσαν lin. 18. de omisso 
uerbo εὐθεῖαι cfr. quae collegi NJS. XI p. 372. 

4) Lin. 26 αἴ ve — 26 ἴσον deleo; cfr. p. 30, 16. 


95 περιλειμμάτων] e corr. G, περιλιµµατων Α, περιλημμάτων 
EB, derelictis B*. 
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τρίγωνα" πολλῷ ἄρα τὰ AEH, HEZ, ZET τρίγωνα 
μετὰ τοῦ Θ χωρίου, τουτέστι τὰ AAE, AET τρί- 
pova, µείζονά ἐστιν τῆς κωνικῆς ἐπιφανείας τῆς μεταξὺ 
τῶν AET εὐϑειῶν. 

5 ux. 


Ἐὰν ἐν ἐπιφανείᾳ ὀρϑοῦ κυλίνδρου δύο εὐθεῖαι 
ὧσιν, ἡ ἐπιφάνεια τοῦ κυλίνδρου ἡ μεταξὺ τῶν eù- 
ϑειῶν μείξων ἐστὶν τοῦ παραλληλογράμμου τοῦ negi- 
εχοµένου ὑπό τε τῶν ἐν τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ κυλίνδρου 

10 εὐϑειῶν καὶ τῶν ἐπιξευγνυουσῶν τὰ πέρατα αὐτῶν. 
ἔστω κύλινδρος ὀρθός, οὗ βάσις μὲν ὁ AB κύκλος, 
ἀπεναντίον δὲ ὁ Γ4, καὶ ἐπεξεύχϑωσαν αἱ AT, Β4' 
λέγω, ὅτι ἡ ἀποτεινομένη κυλινδρικὴ ἐπιφάνεια ὑπὸ 
τῶν AT, BA εὐθειῶν μείξων ἐστὶν τοῦ 4 ΓΒ 4 παρ- 
15 αλληλογράμμου. 

τετμήσϑω γὰρ ἑκατέρα τῶν AB, TA δίχα κατὰ τὰ 
E, Z σημεῖα, καὶ ἐπεξεύχϑωσαν αἱ AE, EB, TZ, 
Z4. καὶ ἐπεὶ αἱ AE, ΕΒ τῆς AB [διαμέτρου] uel- 
ξους εἰσίν, καί ἐστιν ἰδουψῆ τὰ παραλληλόγραμμα τὰ 

:) ἐπ᾽ αὐτῶν, μείξονα οὖν ἐστιν τὰ παραλληλόγραμμα, 
ὧν [αἴ] βάσεις μὲν αἱ AE, ΕΒ, ὕψος δὲ τὸ αὐτὸ τῷ 
κυλύνδρῳ, τοῦ ABAT παραλληλογράμμου. τίνι ἄρα 
μείξονά ἐστιν; ἔστω τῷ H χωρίῳ. tò δὴ H χωρίον 
ἤτοι ἔλασσον τῶν AE, ΕΒ, ΓΖ, Z4 ἐπιπέδων ἐστὶ 

35 τμημάτων ἢ οὐκ ἔλασσον. 

ἔστω πρότερον μὴ ἔλασσον. καὶ ἐπεὶ ἡ ἀποτεμνο- 
μένη κυλινδρικὴ ἐπιφάνεια ὑπὸ τῶν AT, BA εὐϑειῶν 
καὶ τὰ AEB, ΓΖ 4 [τρίγωνα] πέρας ἔχει τὸ τοῦ 


1 ΑΕΗ] ο corr. BG, SEH A. 2 JET] B, ΔΕΣΑ. 
δ ια] B, ιβ A. 16 ΓΔ] Γ4 περιφερειῶν Basil. 21 αἱ] A, 
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guis AEM, ΜΕΝ, NES, ΞΕΟ, OET maiores esse 
triangulos AEH, HEZ, ZET; ergo trianguli AEH,HEZ, 

ZET cum © spatio, h. e. trianguli AAE, AET, multo 
maiores sunt superficie conica, quae est inter rectas 4 E, ET. 


XI. 


Si in superficie cylindri recti duae rectae sunt, superficies 
eylindri, quae inter eas est, maior est parallelogrammo, 
quod rectis in superficie cylindri ductis rectisque terminos 
earum iungentibus continetur. 

sit cylindrus rectus, cuius basis sit circulus 4B, ei autem 
oppositus Γ4 circulus, et ducantur rectae AIT, B4; dico, 
superficiem cylindricam rectis 4Γ, B4 abscisam maiorem 
esse parallelogrammo .AI'B 4. 

secetur enim uterque (arcus»!) AB, T'A in binas partes 
aequales punctis E, Z, et ducantur rectae 4 E, EB, I'Z, 
ZA. et quoniam AE + EB > AB?) [Eucl. I, 20], et 
parallelogramma in iis posita eandem habent altitudinem, 
parallelogramma, quorum bases sunt rectae 4E, EB, alti- 
tudo uero eadem, quae cylindri est, maiora sunt ABAT 
parallelogrammo [Eucl. VI, 1]. quo autem spatio maiora 
sunt, sit H spatium.?) spatium H igitur aut minus est seg- 
mentis planis 4E, EB, ΓΖ, Zz aut non minus. 

prius sit ne minus. et quoniam superficies cylindrica 
rectis 4I', B4 abscisa cum (segmentis? AEB, ΓΖ4 ter- 
minum habet planum parallelogrammi AIBA, superficies 


1) Hoc uocabulum Archimedes ipse uix omiserat, praesertim 
cum eo non addito 4B, r's necessario de lineis rectis acci- 
perentur. 

9) διαμέτρου lin. 18, per se falsum sed ad figuram codicum 
adcommodatum , interpolatori tribuendum, ut lin. 28 τρίγωνα, 
p. 42, 4 ἐπίπεδα, aeque falsa. 

3) 'Formam horum uerborum (lin. 22) putidam genuinam 
non esse, nemo non sentit. puto Archimedem, ut prop. 10 
p. 36, 8 sq., scripsisse: o δὴ μείξονά ἐστιν. ἔστω τὸ H χωρίον. 





deleo. 26 i addidi, om. A. 928 τρίγωνα] AB, portiones 
plane mg. Β τμήματα Torellius. 
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4ΓΒ.4 παραλληλογράμμου ἐπίπεδον, ἀλλὰ καὶ ἡ συγ- 
κειμένη ἐπιφάνεια ἐκ τῶν παραλληλογράμμων, ὧν βά- 
σεις μὲν «i AE, ΕΒ, ὕψος δὲ τὸ αὐτὸ τῷ κυλίνδρῳ, 
καὶ τὰ ΑΕΒ, ΓΖ 4 [ἐπίπεδα] πέρας ἔχει τὸ τοῦ ABAT 
6 παραλληλογράμμου ἐπίπεδον, καὶ ἢ ἑτέρα τὴν ἑτέραν 
περιλαμβάνει, καὶ ἀμφότεραι ἐπὶ τὰ αὐτὰ κοῖλαί εἰσιν, 
μείξων οὖν ἐστιν ἡ ἀποτεμνομένη κυλινδρικὴ ἐπιφάνεια 
ὑπὸ τῶν AT, BA εὐθειῶν καὶ τὰ AEB, TZA ἐπί- 
πεδα τμήματα τῆς συγκειμένης ἐπιφανείας ἐκ τῶν 
παραλληλογράμμων, ὧν [αἴ] βάσεις μὲν «f AE, EB, 
ὕψος δὲ τὸ αὐτὸ τῷ κυλύνδρῳ, καὶ τῶν AEB, TZA 
τριγώνων. κοινὰ ἀφῃρήσθω τὰ AEB, TZA τρίγωνα’ 
λοιπὴ οὖν ἡ ἀποτεμνομένη κυλινδρικὴ ἐπιφάνεια ὑπὸ 
τῶν AI, BA εὐθειῶν καὶ τὰ AE, ΕΒ, ΓΖ, 24 
ἐπίπεδα τμήματα μείξονά ἐστι τῆς συγκειμένης ἐπι- 
φανείας ἐκ τῶν παραλληλογράμμων, ὧν βάσεις μὲν αἱ 
AE, ΕΒ, ὕψος δὲ τὸ αὐτὸ τῷ κυλίνδρῳ. τὰ δὲ παρ- 
αλληλόγραμμα, ὧν βάσεις μὲν αἱ AE, EB, ὕψος δὲ 
τὸ αὐτὸ τῷ κυλύνδρῳ, ἴσα ἐστὶν τῷ ATIBA παραλλη- 
0 λογράμμῳ καὶ τῷ H χωρίῳ' λοιπὴ ἄρα ἡ ἀποτεμνομένη 
κυλινδρικὴ ἐπιφάνεια ὑπὸ τῶν ATI, Β εὐθειῶν uel- 
fov ἐστὶ τοῦ 4 ΓΒ παραλληλογράμμου. 
ἀλλὰ δὴ ἔστω ἔλασσον τὸ Η χωρίον τῶν AE, EB, 
ΓΖ, ZA ἐπιπέδων τμημάτων. καὶ τετμήσϑω ἑκάστη 
æ vOv AE, EB, ΓΖ, ZA περιφερειῶν δίχα κατὰ τὰ 


1 


e 


1 


σι 


2 βάσεις] corr. ex basis B, βασις A. 4 τά] fort. τῶν. ἐπί- 
πεδα] AB, trigonis mg. B?, τρίγωνα Torellius. 5 ἡ] addidi, 
om. A. 6 κοῖλαί] G, corr. ex concaua B, κοιλα A. 10 ei] 
A, deleo. 12 ἀφηρήσθω] Torellius, αφαιρησθω A, ἀφαιρείσϑω 
BG. AEB] BG, EB A. 14 ας G, ευθεια Α. 16 βα- 
σεις] BG, βασις A 17 SL 53 om. 18 βάσεις] G, e corr. 
B, βασις 'A. 19 τῷ (pr)] G, y 
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autem ex parallelogrammis, quorum bases sunt 4E, EB 
rectae, altitudo autem eadem, quae cylindri est, et ex <trian- 
gulis» 4EB, I'Z4 composita ipsa quoque terminum habet 
planum parallelogrammi 4Β4Γ, et altera alteram com- 
prehendit, et utraque in eandem partem caua est, maior est 
superficies cylindrica rectis 41, Β 4 abscisa cum segmentis 
planis 4EB, ΓΖ4 quam superficies ex parallelogrammis, 
quorum bases sunt 4 E, E B rectae, 
altitudo autem eadem, quae cylindri 
est, et triangulis AEB, ΓΖ 4 com- 
posita [post.4]. subtrahantur, qui 
communessunt,trianguli A EB,I'Z 4f; 
itaque quae relinquitur superficies 
cylindrica rectis AT, BA abscisa 
cum segmentis planis AE, EB, 
ΓΖ, Z4, maior est superficie ex 
parallelogrammis composita, quo- 
rum bases sunt rectae AE, EB, 
altitudo autem eadem, quae cylindri 
est. haec autem parallelogramma 
aequalia sunt  parallelogrammo 
4ΓΒ4 una cum spatio H [ex 
hypothesi]; itaque quae relinquitur 
superficies cylindrica rectis ÆI, BA abscisa, maior est 
parallelogrammo 418 4.1) 

iam rursus spatium H minus sit segmentis planis 4E, 
ΕΒ, Γ2, 24. etsecentur arcus 4E, EB, ΓΖ, Z4 omnes 
in binas partes aequales punctis 6, K, A, M, οἱ ducantur 
rectae 40, ΘΕ, EK, KB, TA, AZ, ΖΜ, M4?) quod 





1) Quia ex hypothesi H —— S AE ΕΒ ΓΖ Z4 segmentis. 

2) Uerba, quae sequuntur p. 44, 2 τῶν δέ-- 4 τρίγωνα, 
subditiua sunt. Archimedes tacite usus erat prop. 6 p. 20, 
5, ubi de ea ipsa re, de qua in uerbis subditiuis agitur, 
Euclides citatur demonstratione propria non addita; nec apud 
Archimedem quidquam inuenitur, unde colligatur 


AG0E--EKB - AZ ΖΜάΞ AE--EB 2524. 
praeterea offendunt particulae δέ et ἄρα coniunctae. 
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0, K, A, M σημεῖα, καὶ ἐπεξεύχϑωσαν αἱ 40, OE, 
EK,KB,I4, AZ, ZM, MA [τὸν δὲ AE, ΕΒ. ΓΖ, 
Z4 ἄρα κ τμημάτων ἀφαιρεῖται οὐκ ἔλασσον 
ἢ τὸ ἥμισυ τὰ «ΘΕ, EKB, TAZ, ΖΜ τρίγωνα]. 
τούτου οὖν ἑξῆς Mr sadap idia τινα τµή- 
ματα, ἃ ἔσται ἐλάσσονα τοῦ H χωρίου. καταλελείφθω 
καὶ ἔστω τὰ 46. OE, ΕΚ. KB, I'4, AZ, ZM, MA. 
ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτι τὰ παραλληλόγραμμα, ὧν βάσεις 
μὲν αἱ 40, GE, EK, KB, ὕψος δὲ τὸ αὐτὸ τῷ xv- 
10 λύνδρῳ, μείζονα ἔσται τῶν παραλληλογράμμων, ὧν 
βάσεις μὲν αἱ AE, EB, ὕψος δὲ τὸ αὐτὸ τῷ κυλύν- 
ὅρω. καὶ ἐπεὶ ἡ ἀποτεμνομένη κυλινδρικὴ ἐπιφάνεια 
ὑπὸ τῶν AI, BA εὐϑειῶν καὶ τὰ AEB, ΓΖ 4 ἐπί- 
πεδα τμήματα πέρας ἔχει τὸ τοῦ 4 ΓΒ παραλληλο- 
15 γράμμου ἐπίπεδον, ἀλλὰ καὶ ἡ συγκειμένη ἐπιφάνεια 
ἐκ τῶν παραλληλογράμμων, ὧν βάσεις μὲν αἱ 40, 
ΘΕ, ΕΚ, ΚΒ, ὕψος δὲ τὸ αὐτὸ τῷ κυλίνδρῳ, καὶ 
τῶν AOEKB, ΓΛΖΜ4 εὐϑυγράμμων, κοινὰ ἀφ- 
ηρήσθω τὰ 4ΘΕΚΒ, Il'AZMA εὐϑύγραμμα' λοιπὴ 
20 ἄρα ἡ ἀποτεμνομένη κυλινδρικὴ ἐπιφάνεια ὑπὸ τῶν 
AT, BA εὐθειῶν καὶ τὰ 40, ΘΕ, EK, ΚΒ, ΓΑ, 
AZ, ZM, MA ἐπίπεδα τμήματα μείξονά ἐστιν τῆς 
συγκειμένης ἐπιφανείας ἐκ τῶν παραλληλογράμμων, 
ὧν βάσεις μὲν αἱ 40, OE, ΕΚ, ΚΒ, ὕψος δὲ τὸ 
95 αὐτὸ τῷ κυλίνδρῳ. τὰ δὲ παραλληλόγραμμα, ὧν fd- 
σεις μὲν αἱ AO, OE, EK, ΚΒ, ὕψος δὲ τὸ αὐτὸ τῷ 


σι 


8 τὰ παραλληλόγραμμα] B*, των παραλληλογράμμων Α. 
βάσεις] G, βασις ΑΒ. 10 rà» ως ών ΒΡ 
τα παραλληλογραμμα ΑΒ. 11 βάσεις] G, βασις ΑΒ. n 
om. Α. 16 ΕΠ 6, e corr. B, pent Α. ' 18 κοινά] BD H, 
κονα D, μόνα E. 24 βάσεις] G , βασις ΑΒ. 36 τῶ] G, 
om. A. βάσεις] G, βασις AB. 
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si deinceps fecerimus, relinquentur segmenta quaedam, quae 
minora erunt spatio H. relinquantur et sint 40, ΘΕ, EK, 
KB, Γ4, AZ, ZM, MA segmenta. similiter!) igitur de- 
monstrabimus, parallelogramms, quorum bases sint 40, ΘΕ, 
EK, KB, altitudo autem eadem, quae cylindri est, maiora 
futura esse parallelogrammis, quorum bases sint 4E, EB, 
altitudo autem eadem, quae cylindri est. et quoniam puper- 
ficies cylindrica rectis ΑΓ, B4 abscisa cum segmentis 
planis 4EB, ΓΖ 4 terminum habet planum parallelogrammi 
ΑΓΒΔ, superficies autem ex parallelogrammis, quorum 
bases sunt 40, OE, EK, KB, altitudo autem eadem, quae 
cylindri est, et figuris rectilineis 40 EKB, I'AZM 4 com- 
posita (ipsa quoque terminum habet planum parallelo- 
grammi 4 ΓΒ 4, superficies cylindrica rectis AT, B4 abscisa 
cum segmentis planis AEB, Γ24 maior est superficie ex 
parallelogrammis, quorum bases sunt rectae 40, ΘΕ, EK, 
KB, altitudo autem eadem, quae cylindri est, et figuris rec- 
tilineis 40EKB, TAZ MA composita (post. 4)».?) subtra- 
hantur, quae communes sunt, figurae 40EKB, Il'AZ M 4; 
itaque quae relinquitur superficies cylindrica rectis 47', ΒΔ 
abscisa cum segmentis planis 40, OE, EK, KB, T4, AZ, 
ZM, MA, maior est superficie cylindrica ex parallelo- 


1) Se. ac supra p. 40, 18 sq. ex Eucl. I, 20; VI, 1. 

9) Post εὐθυγράμμων lin. 18 aut a transscriptore aut a libra- 
riis haec fere omissa esse puto: πέρας ἔχει τὸ τοῦ 4ΓΕ 4 
παραλληλογράμμου ἐπίπεδον, μείξων οὖν ἐστιν ἡ ἀποτεμρομένη 
κυλινδρικὴ ἐπιφάνεια ὑπὸ τῶν ΑΓ, BA εὐθειῶν καὶ τὰ AEB, 
ΓΖ4 ἐπίπεδα τμήματα τῆς συγκειμένης ἐπιφανείας ἐκ τῶν 
παραλληλογράμμων, ὧν βάσεις μὲν αἱ 40, OE, ΕΚ, ΚΒ, ὕψος 
δὲ τὸ αὐτὸ τῷ κυλίνδρῳ, καὶ τῶν AO EK B, ΓΛΖΜ4 εὐϑυ- 
γράμμων (cfr p. 49, 4—12). similia mg. B*: terminum 
habet ipsius agbd para&llelogrammum planum, et 
&ltera alteram comprehendit, et ambe ad eadem con- 
caue sunt, maior igitur est cylindralis superficies 
abscisa a rectis ag bd et portiones plane que aeb gzd. 
quoniam composita superficies ex parallelogrammis, 
quorum bases quidem que at te ek kb, altitudo aqutem 
eadem cum cylindro, et rectilineis, que sunt atekb 
gizmd. 
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κυλίνδρῳ, µείζονά ἐστιν τῶν παραλληλογράμμων, ὧν 
βάσεις μὲν αἱ AE, ΕΒ, ὕψος δὲ τὸ αὐτὸ τῷ κυλύν- 
ὅρω' καὶ ἡ ἀποτεμνομένη ἄρα κυλινδρικὴ ἐπιφάνεια 
ὑπὸ τῶν AT, BA εὐθειῶν καὶ và 40, OE, EK, 

s KB, Γ 4, AZ, ZM, MA ἐπίπεδα τμήματα μείξονά 
ἐστιν τῶν παραλληλογράμμων, ὧν βάσεις μὲν αἱ AE, 
EB, ὕψος δὲ τὸ αὐτὸ τῷ κυλίνδρῳ. τὰ δὲ mapah- 
ληλόγραμμα, ὧν βάσεις μὲν «t AE, ΕΒ, ὕψος δὲ 
τὸ αὐτὸ τῷ κυλίνδρῳ, ἴσα ἐστὶν τῷ AT'S B παραλληλο- 

10 γράμμῳ καὶ τῷ H χωρίῳ᾽ καὶ ù ἀποτεμνομένη ἄρα 
κυλινδρικὴ ἐπιφάνεια ὑπὸ τῶν AT, Β4 εὐϑειῶν καὶ 
τὰ 40, ΘΕ, EK, KB, TA, AZ, ΖΜ, MA ἐπίπεδα 
τμήματα μείξονά ἐστιν τοῦ 4 ΓΒ 4 παραλληλογράμμου 
καὶ τοῦ H χωρίου. ἀφαιρεθέντα δὲ và 49, OE, 

1 EK, KB, Γ4, AZ, ZM, MA τμήματα τοῦ H χωρίου 
ἐλάσσονα"λοιπὴ ἄρα ἡ ἀποτεμνομένη κυλινδρικὴ èni- 
φάνεια ὑπὸ τῶν AT, BA εὐϑειῶν μείξων ἐστὶν τοῦ 
ΑΓΒ παραλληλογράμμου. 

ιβ. 

2 Ἐὰν ἐν ἐπιφανείᾳ κυλίνδρου τινὺς ὀρθοῦ δύο sù- 
ϑεῖαι ὧσιν, ἀπὸ δὲ τῶν περάτων τῶν εὐθειῶν ἀχϑῶ- 
σίν τινες ἐπιψαύουσαι τῶν κύκλων. οἵ εἰσιν βάσεις 
τοῦ κυλίνδρου, ἐν τῷ ἐπιπέδῳ αὐτῶν οὖσαι καὶ συμ- 
πέσωσιν, τὰ παραλληλόγραμμα τὰ περιεχόμενα ὑπό τε 

3 τῶν ἐπιψαυουσῶν καὶ τῶν πλευρῶν τοῦ κυλίνδρου 
μείξονα ἔσται τῆς ἐπιφανείας τοῦ κυλύνδρου τῆς με- 
ταξὺ τῶν εὐϑειῶν τῶν ἐν τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ κυλίνδρου. 

ἔστω κυλίνδρου τινὸς ὀρϑοῦ βάσις ὁ ABT κύκλος, 
καὶ ἔστωσαν ἐν τῇ ἐπιφανείᾳ αὐτοῦ δύο εὐϑεῖαι, ὧν 


2 βάσεις] G, βασις ΑΒ. ὔ ἐπίπεδα] rursus inc. C. ϐ ἐστιν] 
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grammis composita, quorum bases sunt 40, ΘΕ, EK, KB, 
altitudo autem eadem, quae cylindri est. haec autem par- 
allelogramma maiora sunt parallelogrammis, quorum bases 
sunt 4E, EB, altitudo autem eadem, quae cylindri est; 
itaque etiam superficies cylindrica rectis ΑΓ, Β 4 abscisa 
et segmenta plana 40, ΘΕ, EK, KB, TA, AZ, ZM, M4 
maiora sunt parallelogrammis, quorum bases sunt 4E, EB, 
altitudo autem eadem, quae cylindri est. haec autem paral- 
lelogramma aequalia sunt parallelogrammo .4 I'4 B et spatio 
H [ex hypothesi]; itaque etiam superficies cylindrica rectis 
AT, B4 abscisa cum segmentis planis 40, OE, EK, KB, 
IA, AZ, ZM, M4 maior est parallelogrammo 4ΓΒ4 
cum H spatio. subtractis!) autem segmentis 40, ΘΕ, EK, 
ΚΒ, Γ4, AZ, ΖΜ, MA minoribus spatio H [p. 44, 6], 
quae relinquitur superficies cylindrica rectis AT, B4 abs- 
cisa, maior est parallelogrammo 4 ΓΒ Δ. 


XII. 


Si in superficie cylindri recti duae rectae datae sunt, et 
& terminis rectarum ducuntur rectae circulos contingentes, 
qui bases sunt cylindri, in plano circulorum positae, et con- 
eurrunt,?) parallelogramma, quae rectis contingentibus la- 
teribusque cylindri continentur, maiora erunt superficie cylin- 
dri, quae inter rectas est in superficie cylindri ductas. 

sit circulus 4 BT basis cylindri recti, et in superficie eius 
duae rectae datae sint, quarum termini sint 4, I puncta, 
ab 4, I' autem punctis ducantur rectae circulum contingentes 
in eodem plano positae, et concurrant in puncto H, fingan- 


i) Accusatiuus uel nominatiuus absolutus recentioris Graeci- 
tatis est. 
2) Prop. 10 p. 34, 8 erat: καὶ συμπίπτουσαι. 





A, ἐστι C. βάσεις] CG, βασις ΑΒ. 8 βάσεις] CG, βααις AB. 
9 ἐστίν] A, (εἰσίν) C. ATAB] Basil, 44ΓΒ A, agbà B, 
(4)Β(1Γ)Β C, AA4BI' H. παραλληλογράμμω] CG, παραλληλο- 
γραμμα À. 14 ἀφαιρεθέντα] ABC. 16 Λοιπή] BCG, λοιπον 
A. ἐλάσσονα᾽ λοιπὴ interpunxit Stamatis. 19 ιβ] B, ιγ A(C). 
22 βάσεις] E, βασις AB, βάσ(ιο) C. 98 συμπέ(σωσιν) à 
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πέρατα τὰ 4, T, ἀπὸ δὲ τῶν 4, T ἤχθωσαν ἐπιψαύ- 
ουσαι τοῦ κύκλου ἐν τῷ αὐτῷ ἐπιπέδῳ οὖσαι καὶ 
συμπιπτέτωσαν κατὰ tò H, νοείσθωσαν δὲ καὶ ἐν τῇ 
ἑτέρᾳ βάσει τοῦ κυλίνδρου ἀπὸ τῶν περάτων τῶν ἐν 
s τῇ ἐπιφανείᾳ εὐθεῖαι ἠγμέναι ἐπιψαύουσαι τοῦ κύκλου᾽ 
δεικτέον, ὅτι τὰ παραλληλόγραμμα τὰ περιεχόμενα ὑπὸ 
τῶν ἐπιψαυουσῶν καὶ τῶν πλευρῶν τοῦ κυλίνδρου 
μείξονά ἐστι τῆς κατὰ τὴν ABI περιφέρειαν ἐἔπιφα- 
νείας τοῦ κυλίνδρου. 
10 ἤχϑω γὰρ ἡ EZ ἐπιψαύουσα, καὶ ἀπὸ τῶν E, Z 
σημείων ἤχθωσάν τινες εὐϑεῖαι παρὰ τὸν ἄξονα τοῦ 
κυλίνδρου ἕως [τῆς ἐπιφανείας] τῆς ἑτέρας βάσεως. τὰ 
δὴ παραλληλόγραμμα τὰ περιεχόμενα ὑπὸ τῶν AH, 
ΗΓ καὶ τῶν πλευρῶν τοῦ κυλίνδρου μείξονά ἐστιν τῶν 
παραλληλογράμμων τῶν περιεχομένων ὑπό τε τῶν AE, 
EZ, LI καὶ τῆς πλευρᾶς τοῦ κυλίνδρου [ἐπεὶ γὰρ αἱ 
ΕΗ, ΗΖ τῆς ΕΖ, μείξους εἰσίν, κοιναὶ προσκείσϑωσαν 
αἱ AE, ZI" ὅλαι ἄρα αἱ HA, ΗΓ μείξους εἰσὶν τῶν 
AE, EZ, ΖΓ]. à δὴ μείξονά ἐστιν, ἔστω τὸ K yow- 
20 ρίον. τοῦ δὴ K χωρίου τὸ ἥμισυ ἤτοι μεῖξόν ἐστι 
τῶν σχημάτων τῶν περιεχομένων ὑπὸ τῶν AE, EZ, 
ZI εὐθειῶν καὶ τῶν 44, AB, BO, OT περιφερειῶν 
ἢ οὔ. ἔστω πρότερον μεῖξον. τῆς δὴ ἐπιφανείας τῆς 
συγκειμένης ἔκ τὲ τῶν παραλληλογράμμων τῶν κατὰ 
τὰς AE, EZ, ΖΓ καὶ τοῦ AEZT τραπεξίου καὶ τοῦ 
κατεναντίον αὐτοῦ ἐν τῇ ἑτέρᾳ βάσει τοῦ κυλίνδρου 
πέρας ἐστὶν ἐστὶν ἡ περίμετρος τοῦ παραλληλογράμμου τοῦ 


m 
σι 


4 τῶν ἐν η Torellius, εν ABC. 14 ἐστιν) C, εστι A. 16 τῆς 
πλευρᾶς] ABC, lateribus mg. B?*. 17 εἰσίν] (comp.) C, εἰσί 
sunt B, ειναι A. κοιναί] BCGD?, κοναι A. 28 δή] scripsi, δε 
ABC. 94 τε] C, om. A. παραλληλογράμμων ΑΒ, γραμμῶν s 
20 τραπεζίου] E, τραπεζειου ABC. 26 ἐν τῇ] C, apud B, om. A 
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tur autem etiam in altera basi cylindri a terminis (recta- 
rum»!) in superficie ductarum rectae circulum contingentes 
ductae; demonstrandum, parallelogramma, quae rectis con- 
tingentibus et lateribus cy- 2 
lindri contineantur, maiora 
esse superficie cylindrica in 
arcu ABT posita. 

ducatur enim EZ contin- 
gens, et a punctis E, Z 
ducantur rectae axi cylindri 
parallelae usque ad?) alte- 
ram basim; itaque parallelo- 
gramma, quae rectis 4Η, 
HT et lateribus cylindri con- 
linentur, maiora sunt paralle- 
logrammis, quae rectis 4E, 
EZ,ZI'etlatere cylindri con- 
tinentur.*) quo igitur maiora 
sunt spatio, sit K spatium. 
dimidium igitur spatii K aut maius est figuris, quae rectis 





1) Post ἐπιφανεία lin. 5 Archimedes uix omiserat εὐθειῶν. 


2) Post ἐπιψαύουσα lin. 10 N?zzius addi uult: δίχα τµηθεί- 
σης τῆς 4ΒΤ᾽ περιφερείας κατὰ τὸ B, et fortasse sic scripserat 
Archimedes. Bmg.: circulum et existens parallela ipsi 
ag in duo equa secta periferia abg apud b. 

3) Archimedes ipse particula ἕως hoc modo non utitur; 
quare puto, eam a transscriptore pro ἔστε πρός uel µεχρι sup- 
positam esse (Quaest. Arch. p. 70). idem lin. 12 τῆς ἐπιφανείας 
aut addidit aut pro uero τοῦ ἐπιπέδου substituit. 

4) Nam EH + ΗΖ» EZ (Eucl. I, 20) 

AET μοδα λα κα c 

AH 4+ HI 2 AE -- EZ + ZT. 
itaque, cum altitudo eadem sit, parallelogramma, quorum bases 
sunt 4H, HT, maiora sunt parallelogrammis, quorum bases 
sunt 4E, EZ, ZI'(Eucl VI, 1). sed quae in Graecis addita 
sunt uerba lin. 16—19, ualde mihi suspecta sunt, quia Archi- 
medes causam, qua nititur aliquid, praemittere solet, non 
postea addere. 


Archimedes, ed. Heiberg. I. Ed. II. 4 
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κατὰ τὴν AT. ἔστιν δὲ καὶ τῆς ἐπιφανείας τῆς συγ- 
κειμένης ἐκ τῆς ἐπιφανείας τοῦ κυλίνδρου τῆς κατὰ 
τὴν ABT περιφέρειαν καὶ τῶν τμημάτων τοῦ τε ABT 
καὶ τοῦ ἀπεναντίον αὐτοῦ πέρας ἡ αὐτὴ περίμετρος 
set οὖν εἰρημέναι ἐπιφάνειαι τὸ αὐτὸ πέρας ἔχουσαι 
τυγχάνουσιν, ὅπερ ἐστὶν ἐν ἐπιπέδῳ, καί εἰσιν ἀμφότεραι 
ἐπὶ τὰ αὐτὰ κοῖλαι, καί τινα μὲν περιλαμβάνει ἢ ἑτέρα 
αὐτῶν, τινὰ δὲ κοινὰ ἔχουσιν: ἐλάσσων ἄρα ἐστὶν ἡ 
περιλαμβανομένη. ἀφαιρεθέντων οὖν κοινῶν τοῦ τε 
10 ABI τμήματος καὶ τοῦ ἀπεναντίον αὐτοῦ ἐλάσσων 
ἐστὶν ἡ ἐπιφάνεια τοῦ κυλίνδρου ἡ κατὰ τὴν ABT περι- 
φέρειαν τῆς συγκειμένης ἐπιφανείας ἔκ τε τῶν παραλληλο- 
γράμμων τῶν κατὰ τὰς AE, ΕΖ, ZT καὶ τῶν σχημάτων 
τῶν AEB, BZT καὶ τῶν ἀπεναντίον αὐτῶν. αἱ δὲ τῶν 
16 εἰρημένων παραλληλογράμμων ἐπιφάνειαι μετὰ τῶν 
εἰρημένων σχημάτων ἐλάττους εἰσὶν τῆς ἐπιφανείας 
τῆς συγκειμένης ἐκ τῶν παραλληλογράμμων τῶν κατὰ 
τὰς AH, HT [μετὰ γὰρ τοῦ K μείζονος ὄντος τῶν 
σχημάτων ἴσαι ἦσαν αὐτοῖς]! δῆλον οὖν, ὅτι τὰ παρ- 
20 αλληλόγραμμα τὰ περιεχόμενα ὑπὺ τῶν AH, ΓΗ καὶ 
τῶν πλευρῶν τοῦ κυλίνδρου μείξονά ἐστι τῆς ἐπιφα- 
νείας τοῦ κυλίνδρου τῆς κατὰ τὴν ABT περιφέρειαν. 
εἰ δὲ μή ἐστιν μεῖξον τὸ ἥμισυ τοῦ Κ χωρίου τῶν 
εἰρημένων σχημάτων, ἀχθήσονται εὐθεῖαι ἐπιψαύουσαι 
95 τοῦ τμήματος, ὥστε γενέσθαι τὰ περιλειπόμενα σχή- 
µατα ἐλάόσονα τοῦ ἡμίσους τοῦ Κ. καὶ τὰ ἄλλα τὰ 
αὐτὰ τοῖς ἔμπροσθεν δειχϑήσεται. 


11 τὴν ABT περιφέρειαν] Basil., της ABT περιφερείας AC. 
18 τῶν (pr)] A, om. C. 14 ΑΕΒ, BZT] Basi., (©), AE EB 


BZZDI AB. 16 &er8| C. 98 ἐστιν] C, εστι A. 25 τμή- 
ματος] Nizzius, σχηµατος ABC. 26 τά (alt)] ABC, fort. 
κατὰ τὰ. 
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AE, EZ, 21 et arcubus 44, AB, BO, OT continentur, 
aut non maius. 

sit prius maius. superficiei igitur, quae composita est 
ex parallelogrammis in rectis 4E, EZ, ZT positis et tra- 
pezio 4EZI' et trapezio ei opposito, quod in altera basi 
est cylindri, terminus est perimetrus parallelogrammi in 
recta ÆTI positi. eadem autem perimetrus terminus est 
superficiei compositae ex superficie cylindri in arcu .4BI' 
posita et segmento ABP et segmento ei opposito; itaque 
superficies, quas commemorauimus, eundem terminum habent 
in plano positum, et utraque in eandem partem caua est, 
et altera earum quaedam comprehendit, quaedam cum altera 
communia habet; minor igitur ea est, quae comprehenditur 
[post. 4]. si igitur segmentum .4BI' et segmentum ei op- 
positum utrique communia subtrahimus, minor est super- 
fieies cylindri in arcu .4BI' posita superficie composita ex 
parallelogrammis in rectis 4E, EZ, ZT positis et figuris 
ΑΕΒ, BZT et figuris iis oppositis. sed superficies paral- 
lelogrammorum, quae commemorauimus, cum figuris A EB, 
BZT et figuris iis oppositis minores sunt superficie com- 
posita ex parallelogrammis in rectis ΑΗ, HT positis;!) 
quare adparet, parallelogramma, quae rectis 4H, ΓΗ et 
lateribus cylindri contineantur, maiora esse superficie cylindri 
in arcu ABT posita. 


sin dimidium spatii K maius non est figuris, quas com- 
memorauimus, ducentur rectae segmentum contingentes, ita 
ut figurae relictae minores sint dimidio spatii K [prop. 6 
p. 20, 17], et cetera eadem, quae supra [prop. 11 p. 42, 
23 sq.], demonstrabuntur. 


1) Nam parallelogr. 
AH + HI = parallelogr. 4E -+ EZ -+ ZT 4+ K (ex hypothesi), 
et 1K 7» AEBJ + ΒΖΓΘ; itaque K> AEBA +BZTO cum 
figuris iis oppositis. uerba sequentia lin. 18—19 suspecta 
sunt; cfr. p. 49 not 4; praeterea offendit αὐτοῖς lin. 19 (b. e. 
τοῖς παραλληλογράμμοις τοῖς κατὰ τὰς AH, ΗΓ) pro αὐτῇ (h. e. 
superficiei ex iis compositae). 
4* 
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Τούτων δὴ δεδειγµένων φανερὸν [ἐπὶ μὲν τῶν προ- 
ειρημένων], ὅτι, ἐὰν εἰς κῶνον ἰσοσκελῆ πυραμὶς èy- 
γραφῇ, ἡ ἐπιφάνεια τῆς πυραμίδος χωρὶς τῆς βάσεως 
ἐλάσσων ἐστὶ τῆς κωνικῆς ἐπιφανείας [ἕκαστον γὰρ 

5 τῶν περιεχόντων τὴν πυραμίδα τριγώνων ἔλασσόν ἐστιν 
τῆς κωνικῆς ἐπιφανείας τῆς μεταξὺ τῶν τοῦ τριγώνου 
πλευρῶν: ὥστε καὶ ὅλη ἡ ἐπιφάνεια τῆς πυραμίδος 
χωρὶς τῆς βάσεως ἐλάσσων ἐστὶ τῆς ἐπιφανείας τοῦ 
κώνου χωρὶς τῆς βάσεως], καὶ ὅτι, ἐὰν περὶ κῶνον 

10 ἰσοσκελῆ πυραμὶς περιγραφῇ, ἡ ἐπιφάνεια τῆς πυρα- 
μίδος χωρὶς τῆς βάσεως μείξων ἐστὶν τῆς ἐπιφανείας 
τοῦ κώνου χωρὶς τῆς βάσεως [κατὰ τὸ συνεχὲς ἐκείνῳ]. 

φανερὸν δὲ ἐκ τῶν ἀποδεδειγμένων, ὅτι τε, ἐὰν εἷς 
κύλινδρον ὀρϑὸν πρίσμα ἐγγραφῇ, ἡ ἐπιφάνεια τοῦ 

15 πρίσματος ἡ ἐκ τῶν παραλληλογράμμων συγκειμένη 
ἐλάσσων ἐστὶ τῆς ἐπιφανείας τοῦ κυλίνδρου χωρὶς τῆς 
βάσεως [ἔλασσον γὰρ ἔκαστον παραλληλόγραμμον τοῦ 
πρύσματός ἐστι τῆς καθ’ αὑτὸ τοῦ κυλίνδρου ἐπιφα- 
νείας], καὶ ὅτι, ἐὰν περὶ κύλινδρον ὀρϑὸν πρύσμα περι- 

0 φραφῇ ù ἐπιφάνεια τοῦ πρίσματος ἡ ἐκ τῶν παραλ- 
ληλογράμμων συγκειμένη μείξων ἐστὶ τῆς ἐπιφανείας 
τοῦ κυλίνδρου χωρὶς τῆς βάσεως. 

ιγ΄. 

Παντὸς κυλίνδρου ὀρϑοῦ ἡ ἐπιφάνεια χωρὶς τῆς 

: βάσεως ἴση ἐστὶ κύκλῳ, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου μέσον 
λόγον ἔχει τῆς πλευρᾶς τοῦ κυλίνδρου καὶ τῆς δια- 
µέτρου τῆς βάσεως τοῦ κυλίνδρου. 


1 ἐπὶ μέν] ABC, corruptum; an ἐστιν ix? ὅ ἔλασσόν] C, 
ελασσων Α. ἐστιν] C, εστι A. 7 ἡ] addidi, om. Α(Ο). 
11 ἐστίν] C, εστι Α. 19 καί] BCG, om. A. 98 :y'] B, 
ιδ A(C). 
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His demonstratis adparet,') si in cono aequicrurio inscriba- 
tur pyramis, superficiem pyramidis praeter basim minorem 
esse superficie conica [nam unusquisque triangulorum pyra- 
midem comprehendentium minor est superficie conica, quae 
est inter latera trianguli [prop. 9]; quare etiam tota super- 
fides pyramidis praeter basim minor est coni superficie 
praeter basim], et, si circum conum aequicrurium pyramis 
cireumscribatur, superficiem pyramidis praeter basim ma- 
iorem esse coni superficie praeter basim [ρτορ. 10].?) 

adparet autem ex iis, quae demonstrauimus, et, si in cylin- 
dro recto prisma inscribatur, superficiem prismatis er par- 
allelogrammis compositam minorem esse superficie cylindri 
praeter bases?) [nam unumquodque parallelogrammum mi- 
nus est cylindri superficie ad id pertinenti] [prop. 11],*) 
et, si circum cylindrum rectum prisma circumscribatur, 
superficiem prismatis ex parallelogrammis compositam maio- 
rem esse cylindri superficie praeter bases [prop. 12]. 


XIII.5) 


Cuiusuis cylindri recti superficies praeter bases aequalis 


1) ἐπὶ μὲν τῶν προειρημένων subditiua esse puto, quia idem 
iam dictum est uerbis praecedentibus τούτων δεδειγμένων. 

2) κατὰ τὸ συνεχὲς ἐκείνω (h. e. propter sequentem proposi- 
tionem) Archimedea esse non puto, maxime ob ἐκείνω (h. e. illi 
propositioni, qua nitebatur lemma praecedens) obscure et negle- 
genter dictum. 

3) Archimedes hic et lin. 22, 24, p. 54, 7 scripserat τῶν 
βάσεων (Qu. Arch. p. 78); lin. 24 et p. 54, 7 basem in bases 
eorr. B. etiam lin. 13 aliquid turbatum est; Archimedes sine 
dubio καὶ Ότι τε scripserat aut potius alio modo haec lem- 
mata prioribus adiunxerat. 

4) Hanc demonstrationem et similem lin. 4—9 subditiuas 
esse suspicor; turbant enim sententiarum nexum (τε--καέ lin. 
13—19), nec intellegitur, aut cur additae sint, cum dictum 
sit: φανερὸν ἐκ τῶν δεδειγμένων (lin. 1, 13), aut cur Archi- 
medes, si eas addere uoluerit, ceteris duobus lemmatis (lin. 9, 19) 
demonstrationes non a&diunxerit. 

5) Hanc propositionem ut tertiam decimam citat Pappus I 
p. 394, 11. 
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ἔστω κυλίνδρου τινὸς ὀρϑοῦ βάσις ὁ 4 κύκλος, 
καὶ ἔστω τῇ μὲν διαμέτρῳ τοῦ A κύκλου ἴση ἡ Γ᾽ 4, 
τῇ δὲ πλευρᾷ τοῦ κυλίνδρου ἡ ΕΖ, ἐχέτω δὲ μέσον 
λόγον τῶν AT, EZ ἡ H, καὶ κείσθω κύκλος, οὗ ἡ 
6 ἐκ τοῦ κέντρου ἴση ἐστὶ τῇ H, ὁ B' δεικτέον, ὅτι ὁ 
Β κύκλος ἴσος ἐστὶ τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ κυλίνδρου χωρὶς 
τῆς βάσεως. 
εἶ γὰρ μή ἐστιν ἴδος, ἤτοι μείξων ἐστὶ ἢ ἐλάσσων. 
ἔστω πρότερον, εἰ δυνατόν, ἐλάσσων. δύο δὴ μεγεϑῶν 
1ο ὄντων ἀνίσων τῆς τε ἐπιφανείας τοῦ κυλίνδρου καὶ 
τοῦ Β κύκλου δυνατόν ἐστιν εἰς τὸν Β κύκλον ἰσό- 
πλευρον πολύγωνον ἐγγράψαι καὶ ἄλλο περιγράψαι, 
ὥστε τὸ περιγραφὲν πρὸς τὸ ἐγγραφὲν ἐλάσσονα 
λόγον ἔχειν τοῦ, ὃν ἔχει ἡ ἐπιφάνεια τοῦ κυλίνδρου 
15 πρὸς τὸν B κύκλον. νοείσθω δὴ περιγεγραμμένον καὶ 
ἐγγεγραμμένον, καὶ περὶ τὸν 4 κύκλον περιγεγράφθω 
εὐϑύγραμμον ὅμοιον τῷ περὶ τὸν Β περιγεγραμμένῳ, 
καὶ ἀναγεγράφθω ἀπὸ τοῦ εὐϑυγράμμου πρίσμα: ἔσται 
δὴ περὶ τὸν κύλινδρον περιγεγραμμένον. ἔστω δὲ καὶ 
20 Tt περιμέτρῳ τοῦ εὐθυγράμμου τοῦ περὶ τὸν A xú- 
κλον ἴση ἢ KA καὶ τῇ KA ἴση ἡ AZ, τῆς δὲ ra 
ἡμίσεια ἔστω ἡ ΙΤ" ἔσται δὴ τὸ KAT τρίγωνον 
ἴδον τῷ περιγεγραμμένῳ εὐϑυγράμμῳ περὶ τὸν A xú- 
κλον [ἐπειδὴ βάσιν μὲν ἔχει τῇ περιμέτρῳ ἴσην, ὕψος 
5 δὲ ἴσον τῇ ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ A κύκλου], τὸ δὲ EA 
παραλληλόγραμμον τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ πρίσματος τοῦ 
περὶ τὸν κύλινδρον περιγεγραμμένου [ἐπειδὴ περιέχεται 
ὑπὸ τῆς πλευρᾶς τοῦ κυλίνδρου καὶ τῆς ἴσης τῇ περι- 
μέτρῳ τῆς βάσεως τοῦ πρίσματος]. κείσϑω δὴ τῇ ΕΖ 


3 ἐχέτω] BCHG, εχετο D, εἴχετο E. 19 εγΐραψαι A. 
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est circulo, cuius radius media est proportionalis!) inter 
latus cylindri et diametrum basis cylindri. 

sit ^4 circulus basis cylindri recti, et recta 14 diametro 
circuli 4, recta EZ lateri eylindri aequalis sit, recta autem 
H media sit proportionalis?) inter AT, EZ, et ponatur B 
circulus, cuius radius aequalis sit rectae H; demonstrandum, 
circulum B aequalem esse superficiei cylindri praeter bases. 

nam si aequalis non est, aut maior est aut minor. sit prius, 
si fieri potest, minor. datis igitur duabus magnitudinibus 
inaequalibus, superficie cylindri et circulo B, fieri potest, 
ut in circulo B inscribatur polygonum aequilaterum, ef aliud 
cireumscribatur ita, ut polygonum circumsceriptum ad in- 
scriptum rationem minorem habeat quam superficies cylindri 
ad circulum B [prop. 5]. fingatur igitur cireumscriptum et 
inscriptum in circulo B et circum 4 circulum circumscriptum 
polygonum simile figurae circum B circulum circumscriptae, ?) 
et in eo construatur prisma;?) erit igitur circum cylindrum 
circumscriptum. praeterea autem recta KA perimetro figu- 
rae rectilinge circum 4 circulum cireumscriptae aequalis sit, 
et AZ = K4, rectae autem I'Z dimidium sit PT; itaque 
triangulus KAT aequalis erit figurae circum 4 circulum 
cireumseriptae,4) parallelogrammum autem E.4 superficiei 
prismatis circum cylindrum circumseripti?) ponatur igitur 


1) Archimedes hic et lin. 3—4 scripsit μέση ἀνάλογόν 
ἐστι (Quaest. Arch. p. 70). 

2) Lin. 15 sq. Archimedes scripserat: νοείσθω δὴ εἰς τὸν B 
κύκλον περιγεγραμμένον καὶ ἐγγεγραμμένον καὶ περὶ τὸν A 
κύκλον περιγεγραμμένον ὅμοιον τῷ περὶ τὸν B περιγεγραμμένω: 
u. Eutocius. 

3) Hic add. B mg.: equalis altidudinis chylindro; nec 
hoc omiserat Archimedes. 

4) Quia basis KA aequalis est perimetro polygoni, altitudo 
autem AT aequalis radio circuli 4 siue radio minori polygoni; 
cfr. ZMP. XXIV p. 180 nr. 12. 

5) Quia basis EZ aequalis est perimetro polygoni, quod 
prismatis basis est, altitudo autem /Z aequalis lateri cylindri. 


19 δέ] scripsi, δη ABC. 22 ΓΤ] AB, (4)T C. 38 rà] 


C, το À. 
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ἴση ἡ EP: ἴσον ἄρα ἐστὶν τὸ ZPA τρίγωνον τῷ EA 
παραλληλογράμμῳ, ὥστε καὶ τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ πρύσ- 
ματος. καὶ ἐπεὶ ὅμοιά ἐστιν τὰ εὐθύγραμμα τὰ περὶ 
τοὺς A, B κύκλους περιγεγραμμένα, τὸν αὐτὸν ἕξει 
s λόγον [τὰ εὐθύγραμμα], ὄνπερ αἱ ix τῶν κέντρων 
δυνάμει᾽ ἕξει ἄρα τὸ KTA τρίγωνον πρὸς τὸ περὶ 
τὸν B κύκλον εὐϑύγραμμον λόγον, ὃν ἡ TA πρὸς 
H δυνάμει [αἳ γὰρ T4, H ἴσαι εἰσὶν ταῖς ἐκ τῶν 
κέντρων]. ἀλλ᾽ ὃν ἔχει λόγον ἡ T4 πρὸς H δυνά- 
10 µει, τοῦτον ἔχει τὸν λόγον ἡ Τ πρὸς ΡΖ μήκει [ἡ 
γὰρ H τῶν T4, ΡΖ μέση ἐστὶ ἀνάλογον διὰ τὸ καὶ 
τῶν ΓΞ, EZ: πῶς δὲ τοῦτο; ἐπεὶ γὰρ ἴση ἐστὶν ἡ 
μὲν AT τῇ TT, ἡ δὲ ΡΕ τῇ ΕΖ, διπλασία ἄρα ἐστὶν 
ἡ Γ4Θ τῆς TA, καὶ ἡ PZ τῆς PE: ἔστιν ἄρα, ὡς ἡ 
15 AI πρὸς AT, οὕτως ἡ ΡΖ πρὸς ΖΕ. τὸ ἄρα ὑπὸ 
τῶν I'4, EZ ἴσον ἐστὶν τῷ ὑπὸ τῶν TA, ΡΖ. τῷ δὲ 
ὑπὸ τῶν TA, ΕΖ ἴσον ἐστὶν τὸ ἀπὸ H' καὶ τᾷ ὑπὸ 
τῶν Td, ΡΖ ἄρα ἴσον ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς H. ἔστιν 
ἄρα, ὡς ἡ TA πρὸς H, οὕτως ἡ H πρὸς PZ: ἔστιν 
α ἄρα, ὡς ἡ TA πρὸς PZ, τὸ ἀπὸ τῆς TA πρὸς τὸ 
ἀπὸ τῆς H: ἐὰν γὰρ τρεῖς εὐϑεῖαι ἀνάλογον ὦσιν, 
ἔστιν, ὡς ἡ πρώτη πρὸς τὴν τρίτην, τὸ ἀπὸ τῆς πρώ- 
της εἶδος πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς δευτέρας εἶδος τὸ ὅμοιον 
καὶ ὁμοίως ἀναγεγραμμένον]' ὃν δὲ λόγον ἔχει ἡ 
: TA πρὸς ΡΖ μήκει, τοῦτον ἔχει τὸ KTA τρίγωνον 
πρὸς τὸ PAZ [ἐπειδήπερ ἴσαι εἰσὶν αἱ Kd, AZ]: τὸν 
αὐτὸν ἄρα λόγον ἔχει τὸ KTA τρίγωνον πρὸς τὸ 
εὐθύγραμμον τὸ περὶ τὸν Β κύκλον περιγεγραμμένον, 
ὄνπερ τὸ TKA τρίγωνον πρὸς τὸ PZA τρίγωνον. 


8 ἐστιν] C, εστι A. 7 λόγον] AB, om. (C). 8 H] (©, 
το ΗΑ. τῶν κέντρων] 66, του κεντρου AB. 10 λόγον] 1 ο 
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rectae EZ aequalis EP; itaque triangulus ΖΡ aequalis 
est parallelogrammo EA 
[Eucl I, 41]; quare etiam 
superficiei prismatis. et quo- 


4 c 

: 2d 4 
niam similes sunt figurae 
rectilineae cireum 4, B cir- 

. . r 

culos cireumscriptae, eandem 
rationem habebunt?) quam 
radii quadrati [u. Eutocius]; 
habebit igitur triangulus 
KTS ad figuram rectilineam 

2 Ζ 

-- ΔΖ 
2 
4 


circum B circulum circum- 
scriptam eandem rationem, 
quam T4? :H?. 


sed 
T4 :H* =T4: Ρ7,3) 


et 
TA:PZ-—KTA: PAZ;?) 


quare triangulus ΚΤἁ4 ad figuram rectilineam circum B 
circulum circumseriptam eandem rationem habet, quam trian- 


1) τὰ εὐθύγραμμα lin. 5 deleri uoluit Torellius probante 
Nizzio. et ex Eutocio adparet Archimedem scripsisse: τὸν αὐ- 
τὸν ἔξει λόγον, ὄνπερ. 

2) Nam ex hypothesi est H? = 4T x EZ et 4I' = 2T4, 
EZ = iPA quare H? = T4 Xx PZ, h.e. T4: H = H: PZ; 
tum u. Eucl. Vl, 20 coroll. 2. demonstrationem subditiuam p. 56 
10—24 nimis uerbosam esse, iam Nizzius p. 57 not. β intellexit; 
idem p. 270 uerba πῶς δὲ τοῦτο deleri uult; sed cfr. p. 40, 22. 

3) Ex Eucl. Vl, 1, quia ex hypothesi 47 = K4. 





18 ΤΓ] rT (0). 16 ἐστίν] C, εστι A. τῷ (alt)] corr, ex 
τό in scrib. C. 17 ἐστίν] C, εστι A. 20 ὡς] Basil., om. ABC. 
28 πρός] AB, καί C. 
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ἴσον ἄρα ἐστὶν τὸ Z AP τρίγωνον τῷ περὶ τὸν B κύκλον 
περιγεγραμμένῳ εὐθυγράμμῳ' ὥστε καὶ ἡ ἐπιφάνεια 
τοῦ πρίσματος τοῦ περὶ τὸν A κύλινδρον περιγεγραμ- 
μένου τῷ εὐϑυγράμμῳ τῷ περὶ τὸν B κύκλον ἴση ἐστίν. 
5 καὶ ἐπεὶ ἐλάσσονα λόγον ἔχει τὸ εὐθύγραμμον τὸ περὶ 
τὸν Β κύκλον πρὸς τὸ ἐγγεγραμμένον ἐν τῷ κύκλῳ 
τοῦ, ὃν ἔχει ἡ ἐπιφάνεια τοῦ 4 κυλίνδρου πρὸς τὸν 
Β κύκλον, ἐλάσσονα λόγον ἕξει καὶ ἡ ἐπιφάνεια τοῦ 
πρίσματος τοῦ περὶ τὸν κύλινδρον περιγεγραμμένου 
10 πρὸς τὸ εὐθύγραμμον τὸ ἐν τῷ κύκλῳ τῷ B ἐγγεγραμ- 
μένον ἥπερ ἡ ἐπιφάνεια τοῦ κυλίνδρου πρὸς τὸν B 
κύκλον᾽ καὶ ἐναλλάξ' ὅπερ ἀδύνατον [ἡ μὲν γὰρ 
ἐπιφάνεια τοῦ πρίσματος τοῦ περιγεγραμμένου περὶ 
τὸν κύλινδρον μείξων οὖσα δέδεικται τῆς ἐπιφανείας 
15 τοῦ κυλύνδρου, τὸ δὲ ἐγγεγραμμένον εὐϑύγραμμον ἐν 
τῷ Β κύκλῳ ἔλασσόν ἐστιν τοῦ Β κύκλου]. οὐκ ἄρα 
ἐστὶν ὁ B κύκλος ἐλάσσων τῆς ἐπιφανείας τοῦ xv- 
λύνδρου. 
ἔστω δή, εἰ δυνατόν, μείζων. πάλιν δὴ νοείσθω 
so εἰς τὸν B κύκλον εὐθύγραμμον ἐγγεγραμμένον καὶ 
ἄλλο περιγεγραμμένον, ὥστε τὸ περιγεγραμμένον πρὸς 
τὸ ἐγγεγραμμένον ἐλάσσονα λόγον ἔχειν ἢ τὸν Β 
κύκλον πρὸς τὴν ἐπιφάνειαν τοῦ κυλίνδρου, καὶ ἐγ- 
γεγράφθω εἰς τὸν A κύκλον πολύγωνον ὅμοιον τῷ 
35 εἰς τὸν B κύκλον ἐγγεγραμμένῳ, καὶ πρίσμα ἀνα- 
γεγράφθω ἀπὸ τοῦ ἐν τῷ κύκλῳ ἐγγεγραμμένου πολυ- 
γώνου καὶ πάλιν ἡ KA ἴση ἔστω τῇ περιμέτρῳ τοῦ 
εὐϑυγράμμου τοῦ ἐν τῷ 4 κύκλῳ ἐγγεγραμμένου, καὶ 
ἡ ZA ἴση αὐτῇ ἔστω. ἔσται δὴ τὸ μὲν KTA τρί- 


1 τῷ] A, τό C. 8 4] om. B. 4 τῷ (οἱ) τό (C). ἐστίν] C, 
εστι ÀA. 5 λόγον] 1 C. 10 ἐγγεγραμμένον] C, γεγραμμενον ΑΒ. 
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gulus TKA ad triangulum PZ.4 [u. Eutocius] itaque 
triangulus Z.4P figurae rectilineae circum B circulum cir- 
cumscriptae aequalis est [Eucl V, 9]; quare etiam super- 
ficies prismatis circum 4 cylindrum cireumscripti aequalis 
est figurae rectilineae circum B circulum circumsoeriptae. et 
quoniam figura rectilinea circum B circulum circumscripta ad 
figuram in circulo inscriptam minorem rationem habet quam 
superficies 4 cylindri ad B circulum [ex hypothesi], etiam 
superficies prismatis circum cylindrum circumscripti ad figu- 
ram in circulo B inscriptam minorem rationem habebit quam 
superficies cylindri ad B circulum; permutando igitur (pris- 
ma ad cylindrum minorem rationem habet quam figura in 
circulo B inscripta ad B circulum»;!) quod absurdum est 
[u. Eutocius].) ergo fieri non potest, ut B circulus minor 
sit superficie cylindri. 


iam, si fieri potest, maior sit. rursus igitur fingatur 
figura rectilinea in circulo B inscripta et alia circumseripta 
ita, ut figura circumscripta ad inscriptam minorem rationem 
habeat quam B circulus ad superficiem cylindri [prop. 5], et 
inseribatur in circulo 4 polygonum simile polygono in circulo 
B inscripto, et prisma in polygono in circulo <4 inscripto 
construatur; et rursus recta KA aequalis sit perimetro figu- 
rae rectilineae in circulo 4 inscriptae, et recta Z 4 ei aequalis 


1) Archimedes pro καὶ ἐναλλάξ' ὕπερ ἀδύνατον p. 58, 12 
scripserat: ἐναλλὰξ ἄρα ἐλάσσονα λύγον ἔχει τὸ πρίσμα πρὸς τὸν 
κύλινδρον ἤπερ τὸ ἐγγεγραμμένον εἰς τὸν Β κύκλον πολύγωνον 
πρὸς τὸν B κύκλον: dene ἄτοπον, ui ex Eutocio adparet. 


» Sequentia uerba p. 58, 12—16 subditiua esse, adparet 
ex Eutocio. 


15 ἐγγεγραμμένον] C, postea B, γεγραμμενον AB. 16 ἐστιν] 
C, εστι Α. 19 δή (utr.) scripsi, δε ABC. 20 καὶ ἄλλο 
περιγεγραμμένον] AB, om. C. 22 ἔχειν] CG, εχει A. ῇ] 
ΑΒ, ἤπερ C. 25 ἐγγεγραμμένῳ] τ E*, εγγεγραμμενὸν À. 
27 fero] sit in ras. B, εστι D, ἐστιν G, comp. CE. 
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γωνον μεῖξον τοῦ εὐϑυγράμμου τοῦ ἐν τῷ 4 κύκλῳ 
ἐγγεγραμμένου [διότι βάσιν μὲν ἔχει τὴν περίμετρον 
αὐτοῦ, ὕψος δὲ μεῖξον τῆς ἀπὸ τοῦ κέντρου ἐπὶ μίαν 
πλευρὰν τοῦ πολυγώνου ἀγομένης καθέτου], τὸ δὲ EA 
s παραλληλόγραμμον ἴσον τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ πρίσματος 
τῇ ἐκ τῶν παραλληλογράμμων συγκειμένῃ [διότι περι- 
ἔχεται ὑπὸ τῆς πλευρᾶς τοῦ κυλίνδρου καὶ τῆς ἴσης 
τῇ περιμέτρῳ τοῦ εὐθυγράμμου, ὅ ἐστιν βάσις τοῦ 
πρίσματος]! ὥστε καὶ τὸ PAZ τρίγωνον ἴσον ἐστὶ 
10 τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ πρίσματος. καὶ ἐπεὶ ὅμοιά ἐστι τὰ 
εὐθύγραμμα τὰ ἐν τοῖς 4, Β κύκλοις ἐγγεγραμμένα, 
τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον πρὸς ἄλληλα, ὃν αἱ ἐκ τῶν 
κέντρων αὐτῶν δυνάμει. ἔχει δὲ καὶ τὰ KTA, ZPA 
τρίγωνα πρὸς ἄλληλα λόγον, ὃν αἱ ἐκ τῶν κέντρων 
τῶν κύκλων δυνάμει᾽ τὸν αὐτὸν ἄρα λόγον ἔχει τὸ 
εὐθύγραμμον τὸ ἐν τῷ 4 κύκλῳ ἐγγεγραμμένον πρὸς 
τὸ εὐϑύγραμμον τὸ ἐν τῷ Β ἐγγεγραμμένον καὶ τὸ 
ΚΤ 4 τρίγωνον πρὸς τὸ AZP τρίγωνον. ἔλασσον δέ 
ἐστι τὸ εὐθύγραμμον τὸ ἐν τῷ 4 κύκλῳ ἐγγεγραμμέ- 
w vov τοῦ KTA τριγώνου: ἔλασσον ἄρα καὶ τὸ εὐθύ- 
yo«uuov τὸ ἐν τῷ B κύκλῳ ἐγγεγραμμένον τοῦ ΖΡ 4 
τριγώνου" ὥστε καὶ τῆς ἐπιφανείας τοῦ πρίσματος τοῦ 
ἐν τῷ κυλίνδρῳ ἐγγεγραμμένου' ὅπερ ἀδύνατον [ἐπεὶ 
γὰρ ἐλάσσονα λόγον ἔχει τὸ περιγεγραμμένον εὐθύ- 
6 γραμμον περὶ τὸν B κύκλον πρὸς τὸ ἐγγεγραμμένον 
ἢ ὁ Β κύκλος πρὸς τὴν ἐπιφάνειαν τοῦ κυλίνδρου, 
καὶ ἐναλλάξ, μεῖξον δέ ἐστι τὸ περιγεγραμμένον περὶ 
τὸν Β κύκλον τοῦ Β κύκλου, μεῖξον ἄρα ἐστὶν τὸ 
ἐγγεγραμμένον ἐν τῷ Β κύκλῳ τῆς ἐπιφανείας τοῦ 


8 ἐπί] Torellius, πλευρας επι AC; eo (in ras.) qui 8 centro 
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sit. triangulus igitur K T4 maior erit figura rectilinea in 
circulo 4 inscripta,') parallelogrammum autem E 4 aequale 
superficiei prismatis ex parallelogrammis compositae;?) 
quare etiam triangulus PAZ aequalis est superficiei pris- 
matis [p. 56, 1]. et quoniam figurae rectilineae in circulis 
A, Z inscriptae similes sunt, eandem inter se rationem 
habent, quam radii circulorum quadrati [Eucl. XII, 1]. sed 
etiam trianguli K T4, ZPA eandem inter se rationem ha- 
bent, quam radii circulorum quadrati;?) itaque figura recti- 
linea in circulo 4 inscripta ad figuram in circulo B inscriptam 
eandem rationem habet, quam triangulus K T4 ad triangulum 
AZ P. minor autem est figura rectilinea in circulo 4 inscripta 
triangulo KT 4; itaque etiam figura rectilinea in circulo B 
inscripta minor est triangulo ΖΡ; quare etiam superficie 
prismatis in cylindro inscripti; quod fieri nequit.*) itaque fieri 
non potest, ut circulus B maior sit superficie cylindri. de- 
monstratum est autem, ne minorem quidem eum esse; ergo 
aequalis est. 





1) Basis enim K4 aequalis est perimetro polygoni, altitudo 
autem AT, quae aequalis est radio circuli 4, maior quam ra- 
dius minor polygoni. uerba lin. 2—4 Archimedis non sunt; 
u. p. 54, 94, 


2) U. p. 58 not. 4. quae sequuntur lin. 6—9 subditiua sunt; 
efr. p. 54, 27. 

3 Nam KT4: ZPA = TA: ZP = Τά: H* (p. 57 not. 2); 
sed T'4 aequalis est radio circuli 4 et H radio circuli B. 

4) Nam quoniam figura circum B circumscripta ad figuram 
inscriptam minorem rationem habet quam circulus B ad super- 
fieiem cylindri, et B circulus < figura circumscripta, figura 
inscripta maior erit superficie cylindri, et multo magis su- 
perfieie prismatis (prop. 12 p. 52, 13). sequentia uerba lin. 
23—p. 62, 1 deleo; cfr. p. 59 not. 2. 


ad B.  $ τῇ] AB, (ἐν) τῇ C. | 8 ő] quod corr. ex qui B, 
og AC. ἐστιν] G, ἐστι DEH, comp. C. 16 4 —17 τῷ] AB, 
om. C. 20 xci] AB, om. C. 
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κυλίνδρου ὥστε καὶ τῆς ἐπιφανείας τοῦ πρίσματος]. 
οὐκ ἄρα μείξων ἐστὶν ὁ Β κύκλος τῆς ἐπιφανείας τοῦ 
κυλίνδρου. ἐδείχϑη δέ, ὅτι οὐδὲ ἐλάσσων᾽ ἴσος ἄρα 
ἐστίν. 

δ ιδ΄. 

Παντὸς κώνου ἰσοσκελοῦς χωρὶς τῆς βάσεως ἡ ἐπι- 
φάνεια ἴση ἐστὶ κύκλῳ, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου μέσον 
λόγον ἔχει τῆς πλευρᾶς τοῦ κώνου καὶ τῆς ἐκ τοῦ 
κέντρου τοῦ κύκλου, ὅς ἐστιν βάσις τοῦ κώνου. 

10 ἔστω κῶνος ἰσοσχελήςο, οὗ βάσις ὁ A κύκλος, ἡ δὲ 
ἐκ τοῦ κέντρου ἔστω ἡ T, τῇ δὲ πλευρᾷ τοῦ κώνου 
ἔστω ἴση ἡ «4. τῶν δὲ DI, 4 μέση ἀνάλογον ἡ E, 
ὁ δὲ B κύκλος ἐχέτω τὴν ἐκ τοῦ κέντρου τῇ E ἴσην' 
λέγω, ὅτι ὁ Β κύκλος ἐστὶν ἴσος τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ 
κώνου χωρὶς τῆς βάσεως. 
εἰ γὰρ μή ἐστιν ἴσος, ἤτοι μείζων ἐστὶν ἢ ἐλάσσων. 
ἔστω πρότερον ἐλάσσων. ἔστι δὴ δύο μεγέϑη ἄνισα 
{ τε ἐπιφάνεια τοῦ κώνου καὶ ὁ Β κύκλος. καὶ μείξων 
ἡ ἐπιφάνεια τοῦ κώνου᾽ δυνατὸν ἄρα εἰς τὸν B κύκλον 
πολύγωνον ἰσόπλευρον ἐγγράψαι καὶ ἄλλο περιγράψαι 
ὅμοιον τῷ ἐγγεγραμμένω, ὥστε τὸ περιγεγραμμένον 
πρὸς τὸ ἐγγεγραμμένον ἐλάσσονα λόγον ἔχειν τοῦ, ὃν 
ἔχει ἡ ἐπιφάνεια τοῦ κώνου πρὸς τὸν Β κύκλον. νοείσθω 
δὴ καὶ περὶ τὸν A κύκλον πολύγωνον περιγεγραμμένον 
35 ὅμοιον τῷ περὶ τὸν B κύκλον περιγεγραμμένῳ, καὶ 
ἀπὸ τοῦ περὶ τὸν A κύκλον περιγεγραμμένου πολυ- 
γώνου πυραμὶς ἀνεστάτω ἀναγεγραμμένη τὴν αὐτὴν 
κορυφὴν ἔχουσα τῷ κώνῳ. ἐπεὶ οὖν ὅμοιά ἐστιν τὰ 
πολύγωνα τὰ περὶ τοὺς A, B κύκλους περιγεγραμμένα, 


1 


σι 


2 


© 


2 ἐστίν] C, εστι A. ἃ ἴσος] AB, ἴσον C. 5 18] B, ιε΄ A(C). 
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XIV. 

Superficies cuiusuis coni aequicrurii praeter basim aequalis 
est circulo, cuius radius media proportionalis est!) inter 
latus coni et radium circuli, qui basis est coni?) 

sit conus aequicrurius, cuius basis sit circulus 4, radius 
autem eius sit recta T’, et lateri coni aequalis sit recta 4, 
et inter T, 4 media proportionalis recta E, circulus autem 
B radium rectae E aequalem habeat; dico, circulum B 
aequalem esse superficiei coni praeter basim. 

nam si aequalis non est, aut maior est aut minor. prius 
minor sit. sunt igitur duae magnitudines inaequales, super- 
fieies coni et B circulus, quarum maior est superficies coni; 
itaque fieri potest, ut in circulo B poly- 
gonum  aequilaterum insceribatur et 
aliud cireumscribatur simile inscripto (4) 
ita, ut polygonum cireumseriptum ad 
inscriptum minorem rationem habeat 
quam superficies coni &d B circulum | 
[prop. 5]. fingatur igitur polygonum | 
circum 4 circulum circumscriptum si- 
mile polygono circum B, cireumscripto, 
et in polygono circum .4 circulum 4 
cireumscripto pyramis construatur eun- 
dem habens uerticem, quem habet conus. iam quoniam 
similia sunt polygona circum 4, B circulos circumscripta, 


1) Archimedem scripsisse puto lin. 7—8: µέση ἐστὶν ἀνάλογον: 
cfr. p. δῦ not. 1. 

2) Hanc propositionem ut XIVmam citat Pappus I p. $90, 16. 
sed uerba ipsa Archimedis interpolator addidit, ut recte su- 
spicatus est Hultschius; neque enim Pappi temporibus scripta 
Archimedis in linguam communem conuersa circumferebantur, 
quod post Eutocium demum factum est (Quaest. Arch. 
p. 77—78). 


6 ἡ ἐπιφάνεια χωρὶς τῆς βάσεως Pseudopappus. 7 ἐστίν idem. 
8 λόγον] &vd2oyov idem.  ἐστιν]1άθπα, C, εστιΑ. 10 κύκλας] O C. 
18 B] AB, om. C. 22 ἔχειν] C, εχει A. 96 περι | περιγε- 
γραμμένου C. 38 ἐστιν] Ο, εστι A. 
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τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον πρὸς ἄλληλα, ὃν αἱ ἐκ τοῦ κέν- 
τρου δυνάμει πρὸς ἀλλήλας, τουτέστιν ὃν ἔχει ἡ Γ 
πρὸς E δύναμει, τουτέστιν ἡ Γ πρὸς A μήκει. ὃν δὲ 
λόγον ἔχει ἡ Γ᾽ πρὸς A μήκει, τοῦτον ἔχει τὸ περι- 
5 γεγραμμένον πολύγωνον περὶ τὸν 4 κύκλον πρὸς τὴν 
ἐπιφάνειαν τῆς πυραμίδος τῆς περιγεγραμμένης περὶ 
τὸν κῶνον [ἡ μὲν γὰρ Γ᾽ ἴση ἐστὶ τῇ ἀπὸ τοῦ κέντρου 
καθέτω ἐπὶ μίαν πλευρὰν τοῦ πολυγώνου, ἡ δὲ 4 τῇ 
πλευρᾷ τοῦ κώνου κοινὸν δὲ ὕψος ἡ περίμετρος τοῦ 
10 πολυγώνου πρὸς τὰ ἡμίση τῶν ἐπιφανειῶν]' τὸν αὐτὸν 
ἄρα λόγον ἔχει τὸ εὐθύγραμμον τὸ περὶ τὸν 4 κύκλον 
πρὸς τὸ εὐϑύγραμμον τὸ περὶ τὸν B κύκλον καὶ αὐτὸ 
τὸ εὐθύγραμμον πρὸς τὴν ἐπιφάνειαν τῆς πυραμίδος 
τῆς περιγεγραμμένης περὶ τὸν κῶνον: ὥστε ἴση ἐστὶν 
15 ἡ ἐπιφάνεια τῆς πυραμίδος τῷ εὐϑυγράμμῳ τῷ περὶ τὸν 
B κύκλον περιγεγραμμένῳ. ἐπεὶ οὖν ἐλάσσονα λόγον ἔχει 
τὸ εὐϑύγραμμον τὸ περὶ τὸν Β κύκλον περιγεγραμμένον 
πρὸς τὺ ἐγγεγραμμένον ἤπερ ἡ ἐπιφάνεια τοῦ κώνου 
πρὸς τὺν B κύκλον, ἐλάσσονα λύγον ἕξει ù ἐπιφάνεια 
30 τῆς πυραμίδος τῆς περὶ τὸν κῶνον περιγεγραμμένης 
πρὸς τὸ εὐϑύγραμμον τὸ ἐν τῷ Β κύκλῳ ἐγγεγραμ- 
μένον ἤπερ ἢ ἐπιφάνεια τοῦ κώνου πρὸς τὸν B xú- 
xÀov' ὅπερ ἀδύνατον [ἡ μὲν γὰρ ἐπιφάνεια τῆς πυρα- 
μίδος μείξων οὖσα δέδεικται τῆς ἐπιφανείας τοῦ κώνου, 
35 τὸ δὲ ἐγγεγραμμένον εὐθύγραμμον ἐν τῷ Β κύκλῳ ἔλασ- 
σον ἔσται τοῦ Β κύκλου]. οὐκ ἄρα ὁ Β κύκλος ἐλάσσων 
ἔσται τῆς ἐπιφανείας τοῦ κώνου. 
λέγω δή, ὅτι οὐδὲ μείξων. εἰ γὰρ δυνατόν ἐστιν, 
ἔστω μείζων. πάλιν δὴ νοείσθω εἰς τὸν B κύκλον 


8 τουτέστιν] τουτ(έστιν) Ο, τουτεστι Α. 4 ἡ T — ἔχει] 
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eandem habent rationem inter se, quam radii circulorum 
quadrati [p. 60, 10], h. e. quam habet ΓΣ: E*— D': 4 
[Eucl. VI, 20 coroll. 2]. sed quam rationem habet I'ad 4, 
eam habet polygonum circumscriptum circum 4 circulum 
ad superficiem pyramidis circum conum circumscriptae;!) 
eandem igitur rationem habet figura rectiline& circum 4 
circulum circumscripta ad figuram circum B circumscriptam, 
quam haec ipsa figura?) ad superficiem pyramidis circum 
conum circumseriptae; quare superficies pyramidis aequalis 
est figurae rectilineae circum B circulum cireumscriptae 
[Eucl V, 9]. iam quoniam minorem rationem habet figura 
rectilinea circum B circulum circumscripta ad figuram in- 
scriptam quam superficies coni ad B circulum, minorem 
rationem habebit superficies pyramidis circum conum cir- 
cumscriptae ad figuram rectilineam in circulo B inscriptam 
quam superficies coni ad B circulum; quod fieri non potest.) 
itaque fieri non potest, ut B circulus minor sit superficie coni. 

dieo igitur, eum ne maiorem quidem esse. sit enim, si 
fieri potest, maior. rursus igitur fingatur in circulo B poly- 


1) Nam polygonum circumscriptum aequale est triangulo, 
cuius basis est perimetro polygoni aequalis, altitudo autem 
rectae I'(p. 55 not. 4), et superficies pyramidis triangulo ean- 
dem basim habenti, altitudinem autem rectam 4 (prop. 8); tum 
u. Eucl. VI, 1; ZMP. XXIV p.179 nr.7. obscuritas uerborum 
proxime sequentium lin. 7—10 interpolatori, non Archimedi 
imputanda est (pro ἡμίση lin. 10 óxido: substitui uult 
Hauber). lin. 1 τῶν κέντρων Basil, et hoc scripserat Archi- 
medes; cfr. p. 56, 8. 

2) H. e. figura rectilinea circum 4 circulum circumscripta. 

3) Nam superficies pyramidis maior est superficie coni 
(prop. 12 p. 52, 9), sed polygonum inscriptum minus circulo B. 


mg. C. 10 πρός] ΑΒ, καί Ο. 11 τό GE τῷ) C. (4) C. 
12 πρός--κύκλον] ΑΒ, om. C. αὐτὸ τό] fort. τὸ αὐτό; cfr. tamen 
p. 66, 22. 14 περιγεγραμμένης] in megi- des. C. 16 περι- 
γεγραμμένῳ] G, περιγεγραμμενῃ Α. ἐλάσσονα] GH, ελασσο D, 
ἐλάσσω E. 36 ἔσται] comp. A, erit B, ἐστι Torellius. 99 δή] 
scripsi, δε AB. 


Archimedes, ed. Heiberg, L Ed. II. 5 
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πολύγωνον ἐγγεγραμμένον καὶ ἄλλο περιγεγραμμένον, 
ὥστε τὸ περιγεγραμμένον πρὸς τὸ ἐγγεγραμμένον ἑλάσ- 
σονα λόγον ἔχειν τοῦ, ὃν ἔχει ὁ Β κύκλος πρὸς τὴν 
ἐπιφάνειαν τοῦ κώνου, καὶ εἰς τὸν A κύκλον νοείσθω 
5 ἐγγεγραμμένον πολύγωνον ὅμοιον τῷ εἰς τὸν B κύ- 
κλον ἐγγεγραμμένω, καὶ ἀναγεγράφϑω ἀπ᾽ αὐτοῦ xv- 
ραμὶς τὴν αὐτὴν κορυφὴν ἔχουσα τῷ κώνῳ. ἐπεὶ οὖν 
ὅμοιά ἐστι τὰ ἐν τοῖς 4, Β κύκλοις ἐγγεγραμμένα, 
τὸν αὐτὸν ἕξει λόγον πρὸς ἄλληλα, ὃν αἱ ἐκ τῶν κέν- 
ιοτρων δυνάμει πρὸς ἀλλήλας' τὸν αὐτὸν ἄρα λόγον 
ἔχει τὸ πολύγωνον πρὸς τὸ πολύγωνον καὶ ù D πρὸς 
τὴν «4 μήκει. ἡ δὲ T πρὸς τὴν A μείξονα λόγον ἔχει 
ἢ τὸ πολύγωνον τὸ ἐν τῷ A κύκλῳ ἐγγεγραμμένον πρὸς 
τὴν ἐπιφάνειαν τῆς πυραμίδος τῆς ἐγγεγραμμένης εἰς 
16 τὸν κῶνον [ἡ γὰρ ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ A κύκλου πρὸς 
τὴν πλευρὰν τοῦ κώνου μείξονα λόγον ἔχει ἤπερ ἡ 
ἀπὸ τοῦ κέντρου ἀγομένη κάϑετος ἐπὶ μίαν πλευρὰν 
τοῦ πολυγώνου πρὸς τὴν ἐπὶ τὴν πλευρὰν τοῦ πολυ- 
γώνου κάϑετον ἀγομένην ἀπὸ τῆς κορυφῆς τοῦ κώνου]' 
20 μείξονα ἄρα λόγον ἔχει τὸ πολύγωνον τὸ ἐν τῷ A κύ- 
κλῳ ἐγγεγραμμένον πρὸς τὸ πολύγωνον τὸ ἐν τῷ B 
ἐγγεγραμμένον ἢ αὐτὸ τὸ πολύγωνον πρὸς τὴν ἐπι- 
φάνειαν τῆς πυραμίδος" μείξων ἄρα ἐστὶν ἡ ἐπιφάνεια 
τῆς πυραμίδος τοῦ ἐν τῷ Β πολυγώνου ἐγγεγραμμένου. 
:5 ἐλάσσονα δὲ λόγον ἔχει τὸ πολύγωνον τὸ περὶ τὸν B 
κύκλον περιγεγραμμένον πρὸς τὸ ἐγγεγραμμένον ἢ ὁ 
B κύκλος πρὸς τὴν ἐπιφάνειαν τοῦ κώνου" πολλῷ ἄρα 
τὸ πολύγωνον τὸ περὶ τὸν Β κύκλον περιγεγραμμένον 
πρὸς τὴν ἐπιφάνειαν τῆς πυραμίδος τῆς ἐν τῷ κώνῳ 


8 ἔχειν] G, εχει A. 4 τόν] GH, το DE. 18 πρὸς τὴν 
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gonum inscriptum et aliud cireumscriptum ita, ut polygonum 
eircumscriptum ad inscriptum minorem rationem habeat 
quam B circulus ad superficiem coni [prop. 5], et in circulo 
A fingatur inscriptum polygonum simile polygono in circulo 
B inscripto, et in eo pyramis construatur eundem uerticem 
habens, quem habet conus. iam quoniam polygona in circulis 
A, E inscripta similia sunt, eandem habebunt rationem 
inter se, quam radii quadrati [Eucl. XII, 1]; polygona igitur 
inter se eandem habent rationem, quam 1: 4 [Eucl. VI, 20 
coroll 2]. sed Γ: 4 maiorem rationem habet quam poly- 
gonum in circulo 4 inscriptum ad superficiem pyramidis 
in cono inscriptae [u. Eutocius]; maiorem igitur rationem 
habet polygonum in circulo 4 inscriptum ad polygonum in 
circulo B inscriptum quam hoc ipsum polygonum!) ad super- 
fidem pyramidis; maior igitur est superficies pyramidis 
polygono in circulo B inscripto. minorem autem rationem 
habet polygonum circum B circulum circumscriptum ad 
polygonum inscriptum quam B circulus ad superficiem coni; 
multo igitur minorem rationem habet polygonum circum B 
circulum circumscriptum ad superficiem pyramidis in cono 
inscriptae quam B circulus ad superficiem coni; quod fieri 
non potest.) itaque ne hoc quidem fieri potest, ut maior 
sit circulus <B> superficie coni. demonstratum autem est, 
eum ne minorem quidem esse; ergo aequalis est. 


1) H. e. polygonum in circulo 4 inscriptum. 

2) Nam polygonum circumscriptum maius est circulo B, 
superficies uero pyramidis inscriptae minor superficie coni 
(prop. 12 p. 52, 1). sed quibus hoc ipsum continetur uerbis 
lin. 15—19 in suspicionem uocantur uerbis p. 68, 12 sq. dam- 
natis (p. 69 not. 2); cfr. p. 61 not. 4. 





- - οι —— 


ἐπὶ τὴν πλευρὰν τοῦ πολυγώνου] Basi, om AB, super unum 
latus polygonii mg. B. 2 αὐτὸ τό] fort. τὸ αὐτό; cfr. 
p. 64, 12; ipsum e corr. B. 
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ἐγγεγραμμένης ἐλάσσονα λόγον ἔχει ἢ ὁ B κύκλος 
πρὸς τὴν ἐπιφάνειαν τοῦ κώνου: ὅπερ ἀδύνατον [τὸ 
uiv γὰρ περιγεγραμμένον πολύγωνον μεῖξόν ἐστιν τοῦ 
B κύκλου, ἡ δὲ ἐπιφάνεια τῆς πυραμίδος τῆς ἐν τῷ 
s κώνῳ ἐλάσσων ἐστὶ τῆς ἐπιφανείας τοῦ κώνου]. οὐκ 
ἄρα ὀὐδὲ μείζων ἐστὶν ὁ κύκλος τῆς ἐπιφανείας τοῦ 
κώνου. ἐδείχϑη δέ, ὅτι οὐδὲ ἐλάσσων: ἴσος ἄρα. 
LE. 
Παντὸς κώνου ἰσοσκελοῦς ἡ ἐπιφάνεια πρὸς τὴν 
10 βάσιν τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον, ὃν ἢ πλευρὰ τοῦ κώνου 
πρὺς τὴν ἐκ τοῦ κέντρου τῆς βάσεως τοῦ κώνου. 
ἔστω κῶνος ἰδοσκελής, οὗ βάσις ὁ A κύκλος, ἔστω 
δὲ τῇ μὲν ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ 4 ἴση ἡ B, τῇ δὲ 
πλευρᾷ τοῦ κώνου ἢ I" δεικτέον, ὅτι τὸν αὐτὸν ἔχει 
16 λόγον ἡ ἐπιφάνεια τοῦ κώνου πρὸς τὸν A κύκλον 
καὶ ἡ Γ᾽ πρὸς τὴν B. 
εἰλήφθω γὰρ τῶν B, I μέση ἀνάλογον ἡ E, καὶ 
ἐκκείσθω κύκλος ὁ A ἴσην ἔχων τὴν ἐκ τοῦ κέντρου 
τῇ E" ὁ «4 ἄρα κύκλος ἴσος ἐστὶ τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ 
99 κώνου [τοῦτο γὰρ ἐδείχϑη ἐν τῷ πρὸ τούτου]. ἐδείχθη 
δὲ ὁ A κύκλος πρὸς τὸν A κύκλον λόγον ἔχων τὸν 
αὐτὸν τῷ τῆς Γ πρὸς Β μήκει [ἑκάτερος γὰρ ὁ αὐτός 
ἐστι τῷ τῆς Ε πρὸς Β δυνάμει διὰ τὸ τοὺς κύκλους 
πρὸς ἀλλήλους εἶναι, ὡς τὰ ἀπὸ τῶν διαμέτρων TE- 
25 τράγωνα πρὸς ἄλληλα, ὁμοίως δὲ καὶ τὰ ἀπὸ τῶν ἐκ 
τῶν κέντρων τῶν κύκλων᾽ εἰ γὰρ αἱ διάμετροι, καὶ 
τὰ ἡμίση, τουτέστιν αἱ ἐκ τῶν κέντρων" ταῖς δὲ ἐκ 
τῶν κέντρων ἴσαι εἰσὶν αἱ B, E]. δῆλον οὖν, ὅτι ἡ 
ἐπιφάνεια τοῦ κώνου πρὸς τὸν 4 κύκλον τὸν αὐτὸν 
so ἔχει λόγον, ὃν ἡ Γ᾽ πρὸς B μήκει. 
S νε] B, is A. 
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XV. 


Superficies cuiusuis coni aequicrurii ad basim eandem 
rationem habet, quam latus coni ad radium basis coni. 

sit conus &equicrurius, cuius basis sit circulus .4, et 
recta B radio circuli 4 aequalis sit, Γ᾽ autem lateri coni; 
demonstrandum, superficiem coni ad 4 circulum eandem 
rationem habere, quam T ad B. 


sumatur enim media proportionalis inter B, I reota E, 
et ponatur circulus 4 radium rectae E aequalem habens; 
itaque circulus 4 aequalis est superficiei coni [prop. 14]. 
demonstratum est autem, 4 circulum ad 4 circulum eam 
rationem habere, quam I ad B [prop. 14 p. 64, 1 sq.];!) 
ergo adparet, superficiem coni ad 4 circulum eandem ra- 
tionem habere, quam I ad B. 


1) Nam 4: 4 = E’: B? (Eucl. XII, 2) et B: Γ- B* : E! 
(Eucl. VI, 20 coroll. 2). 


το ΠΕΡΙ ΣΦΑΙΡΑΣ ΚΑΙ ΚΥΛΙΝΔΡΟΥ Α΄. 


, 


ες". 
Ἐὰν κῶνος ἰσοσκελὴς ἐπιπέδῳ τμηϑῇ παραλλήλῳ 
τῇ βάσει, τῇ μεταξὺ τῶν παραλλήλων ἐπιπέδων ἐπι- 
φανείᾳ τοῦ κώνου ἴσος ἐστὶ κύκλος, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου 
5 μέσον λόγον ἔχει τῆς τε πλευρᾶς τοῦ κώνου τῆς uE- 
ταξὺ τῶν παραλλήλων ἐπιπέδων καὶ τῆς ἴσης ἀμφο- 
τέραις ταῖς ἐκ τῶν κέντρων τῶν κύκλων τῶν ἐν τοῖς 
παραλλήλοις ἐπιπέδοις. 
ἔστω κῶνος, οὗ τὸ διὰ τοῦ ἄξονος τρίγωνον ἴσον 
ιοτῷ ABT, καὶ τετμήσϑω παραλλήλῳ ἐπιπέδῳ τῇ βάσει, 
καὶ ποιείτω τομὴν τὴν AE, ἄξων δὲ τοῦ κώνου ἔστω 
ὁ ΒΗ, κύκλος δέ τις ἐκκείσθω, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου 
μέση ἀνάλογόν ἐστι τῆς τε AJ καὶ συναμφοτέρου τῆς 
AZ, HA, ἔστω δὲ κύκλος ὁ Θ' λέγω, ὅτι ὁ Θ xú- 
15 κλος ἴσος ἐστὶ τῇ ἐπιφανεία τοῦ κώνου τῇ μεταξὺ τῶν 
ΔΕ, AT. 
ἐκκείσϑωσαν γὰρ κύκλοι οἱ A, K, καὶ τοῦ μὲν K 
κύκλου ἡ ἐκ τοῦ κέντρου δυνάσθω τὸ ὑπὸ BAZ, 
τοῦ δὲ 4 ἡ ἐκ τοῦ κέντρου δυνάσϑω τὸ ὑπὸ BAH: 
30 ὁ μὲν ἄρα A κύκλος ἴσος ἐστὶν τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ ABD 
κώνου, ὁ δὲ K κύκλος ἴσος ἐστὶ τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ AEB. 
καὶ ἐπεὶ τὸ ὑπὸ τῶν BA, AH ἴσον ἐστὶ τῷ τε ὑπὺ 
τῶν ΒΔ, AZ καὶ τῷ ὑπὸ τῆς AA καὶ συναμφοτέρου 
τῆς AZ, AH διὰ τὸ παράλληλον εἶναι τὴν AZ τῇ 
5 AH, ἀλλὰ τὸ μὲν ὑπὸ AB, AH δύναται ù ἐκ τοῦ 
κέντρου τοῦ A κύκλου, τὸ δὲ ὑπὸ BA, AZ δύναται 
ἡ ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ K κύκλου, τὸ δὲ ὑπὸ τῆς AA 
lis] B, A. ὃ ἐπιφανείᾳ] Pseudopappus, Basil, τη 
&zmipovtux Α. 4 ἐστίν Pseudopappus. 9 τε] om. Pseudo- 
pap us. 6 παραλλήλων] rursus inc. C. 11 Bi ΑΒ, om. (C). 


](O, om. A. 18 ὑπό] (O, Basil, υπο το À. 20 ἐστίν] 
ο εστι À. 31 κώνου — p. 72, 8 κύκλου] (€). 
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XVI. 


Si conus aequicrurius plano basi parallelo secatur, super- 
ficiei coni inter plana parallela positae aequalis est cir- 
culus, cuius radius media proportionalis!) est inter latus 
coni, quod inter plana parallela positum est, et rectam 
aequalem utrique simul radio circulorum in planis parallelis 
positorum.) 

sit conus eiusmodi, ut triangulus per axem eius positus 
aequalis sit triangulo ABT, et secetur plano basi parallelo, 
et efficiat (planum secans» sectionem 4 E, axis autem coni 
sit BH, et ponatur circulus, euius radius media sit propor- 
tionalis inter 44 et AZ + HA, sitque circulus 6: dico, 
circulum 9 aequalem esse superficiei coni inter rectas ΔΕ, 
AT' positae. 

ponantur enim circuli 4, K, et 4 


A quadratus aequalis B.4»«.4H; / 
itaque circulus 4 aequalis est super- | 
ficiei coni ΑΒΓ, circulus autem K τ al 
superficiei coni AEB [prop. 14]. οἱ 
quoniam 
B4 x AH = BA»« AZ B 

+ 4A x(A4AZ + AH) 
[u. Eutocius], quia recta 4 Z parallela 4 
est rectae 4Η, sed radius circuli «4 
quadratus = BA >x< AH, radius cir- 


culi K quadratus = B4 »« 42 radius- 4 Ζ 
que circuli Θ quadratus = 44 >x< (4Z + AH) [ex hypo- 


radius circuli K quadratus aequalis 9 
sit B4 >x AZ, radius autem circuli EN 


1) Archimedes lin. 5 scripserat: µέση ἀνάλογόν ἐστιι cfr. 
p. 55 not. 1. 

2) Citat Pappus I p. 366, 21 sq.; sed totum hunc locum 
interpolatori tribuo; cfr. p. 63 not. 2. etiam uerba apud Pap- 
pum I p. 370, 12: διὰ τὸ αὐτὸ Ἀρχιμήδους ιζ θεώρημα tum 
delenda sunt, etiam propter uitiosum numerum (cfr. Quaest. 
Arch. p. 154 not.). 
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καὶ συναμφοτέρου τῆς 4Z, AH δύναται ἡ ἐκ τοῦ 
κέντρου τοῦ O, τὸ ἄρα ἀπὸ τῆς ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ 
4 κύκλου ἴσον ἐστὶ τοῖς ἀπὸ τῶν ἐκ τῶν κέντρων 
τῶν K, OG κύκλων' ὥστε καὶ ὁ A κύκλος ἴσος ἐστὶ 
οτοῖς K, © κύκλοις. ἀλλ᾽ ὁ μὲν A ἴσος ἐστὶ τῇ èm- 
φανείᾳ τοῦ BAT κώνου. ὁ δὲ K τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ A BE 
κώνου λοιπὴ ἄρα ἡ ἐπιφάνεια τοῦ κώνου ἡ μεταξὺ τῶν 
παραλλήλων ἐπιπέδων τῶν AE, AT ἴση ἐστὶ τῷ Θ κύκλῳ. 


[Ἔστω παραλληλόγραμμον τὸ BAH, καὶ διάμετρος 
1ο αὐτοῦ ἔστω ἡ ΒΗ. τετμήσϑω ἡ BA πλευρά, ὡς 
ἔτυχεν, κατὰ τὸ A, καὶ διὰ τοῦ A ἤχθω παράλληλος τῇ 
AH ἡ 40, διὰ δὲ τοῦ Z τῇ BA ἡ ΚΑ’ λέγω, ὅτι 
τὸ ὑπὸ BAH ἴσον ἐστὶ τῷ τε ὑπὸ BAZ καὶ τῷ ὑπὸ 

* 44 καὶ συναμφοτέρου τῆς ZZ, AH. 

15 ἐπεὶ γὰρ τὸ μὲν ὑπὸ BAH ὅλον ἐστὶ τὸ BH, τὸ 
δὲ ὑπὸ BAZ τὸ ΒΖ, τὸ δὲ ὑπὸ 4A καὶ συναμφοτέ- 
ρου τῆς AZ, AH ὁ MN γνώμων' τὸ μὲν γὰρ ὑπὸ 
“4Η ἴσον ἐστὶν τῷ ΚΗ διὰ τὸ ἴσον εἶναι τὸ ΚΘ 
παραπλήρωμα τῷ JA παραπληρώματι, τὸ δὲ ὑπὸ AA, 

2 AZ τῷ AA: ὅλον ἄρα τὸ BH, ὅπερ ἐστὶν τὸ ὑπὸ 
BAH, ἴσον ἐστὶ τῷ τε ὑπὸ BAZ καὶ τῷ MNA γνώ- 
µονι, ὅς ἐστιν ἴσος τῷ ὑπὸ AA καὶ συναμφοτέρου 
τῆς 4Η. 42]. 

ΛΗΜΜΑΤΑ. 


5 œ. Οἱ κῶνοι οἱ ἴδον ὕψος ἔχοντες τὸν αὐτὸν ἔχουσι 
λόγον ταῖς βάσεσιν: καὶ οἱ ἴσας ἔχοντες βάσεις τὸν 
αὐτὸν ἔχουσι λόγον τοῖς ὕψεσιν. 


4 ὥστε — 8 μι, (C. 9 ἔστω — 28 42] om. B. 9 ἔστω 
A, ἔστω τό C. 4 AH] D', AA Α(Ο. 18 ἐστίν] 
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thesi], radius circuli 4 quadratus aequalis erit radiis rircu- 
lorum K, 6 quadratis; quare etiam 


A= K + 8J) 


sed circulus 4 aequalis est superficiei coni BAT, K 
autem circulus aequalis superficiei coni 4 B E; itaque, quae 
relinquitur superficies coni inter plana parallela ΔΕ, AT 
posita, aequalis est circulo 6.3) 


B K 
4 Q5 | 
[ARAM 


A A H 


LEMMATA. 


1. Coni eandem altitudinem habentes eandem rationem 
habent, quam bases;?) et coni aequales bases habentes ean- 
dem rationem habent, quam altitudines.) 


1) Eucl. XII, 2; cfr. Quaest. Archim. p. 48. 

2) Quod hic sequitur lemma subditiuum, a Torellio ante 
prop. 16 transpositum est (Quaest. Arch. p. 72); hoc loco ba- 
bent AC. 

3) Eucl XII, 11: oi ὑπὸ τὸ αὐτὸ ὕψος ὄντες κῶνοι καὶ 
κύλινδροι πρὸς ἀλλήλους εἰσὶν ὡς αἱ βάσεις. 

4) Εας]. XII, 14: οἱ ἐπὶ ἴσων βάσεων ὄντες κῶνοι καὶ Χύλιν- 
ὅροι πρὸς ἀλλήλους εἰσὶν ὡς τὰ ὕψη. 





εστι Α. τὶ A, τό C. τὸ (alt)] CG, τω A. 20 τῷ] Α, 
τό (C) 21 γνώμονι] CH, γνωμωνι A. 24 et numeros 
add. Torellius. 296 — p. 74, 18 mg. sup. B, add.: non est de 
libro sed erat in exemplari greco ante sequens theo- 
rema (ab Euclide sunt demonstrata add. B’). 
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β’. 'E&v κύλινδρος ἐπιπέδῳ τμηϑῇ παρὰ τὴν βάσιν, 
ἔστιν, ὡς ὁ κύλινδρος πρὸς τὸν κύλινδρον, ὁ ἄξων 
πρὸς τὸν ἄξονα. 

y. Τοῖς δὲ κυλίνδροις ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ εἰσὶν οἱ 

5 κῶνοι οἱ ἔχοντες τὰς αὐτὰς βάσεις τοῖς κυλίνδροις. 

δ'. Καὶ τῶν ἴσων κώνων ἀντιπεπόνθασιν αἱ βάσεις 
τοῖς (sow καὶ ὧν ἀντιπεπόνϑασιν αἱ βάσεις τοῖς 
ὕψεσιν, ἴσοι εἰσίν. 

€. Καὶ οἱ κῶνοι, ὧν αἱ διάμετροι τῶν βάσεων 

10 τὸν αὐτὸν λόγον ἔχουσιν τοῖς ἄξοσιν [τουτέστιν τοῖς 
ὕψεσι], πρὸς ἀλλήλους ἐν τριπλασίονι λόγῳ εἰσὶν τῶν 
ἐν ταῖς βάσεσι διαμέτρων. 


Ταῦτα δὲ πάντα ὑπὸ τῶν πρότερον ἀπεδείχθη. 


d. 

15 ᾿Εὰν ὦσιν δύο κῶνοι ἰσοσκελεῖς, ἡ δὲ τοῦ ἑτέρου 
κώνου ἐπιφάνεια ἴση T τῇ τοῦ ἑτέρου βάσει, ἡ δὲ ἀπὸ 
τοῦ κέντρου τῆς βάσεως ἐπὶ τὴν πλευρὰν τοῦ χώνου 
κάθετος ἀγομένη τῷ ὕψει ἴση T, ἴσοι ἔσονται οἱ κῶνοι. 

ἔστωσαν δύο κῶνοι ἰσοσκελεῖ οἱ ABT, ΔΕΖ, 
30καὶ τοῦ ABIT ἡ μὲν βάσις ἴση ἔστω τῇ ἐπιφανείᾳ 
τοῦ AEZ, τὸ δὲ ὕψος τὸ AH ἴσον ἔστω τῇ ἀπὸ τοῦ 
κέντρου τῆς βάσεως τοῦ O ἐπὶ μίαν πλευρὰν τοῦ xó- 
νου, οἷον ἐπὶ τὴν 4 E, καϑέτῳ ἡγμένῃ vij ΚΘ' λέγω, 
ὅτι ἴσοι εἰσὶν οἳ κῶνοι. 


10 ἔχουσιν] C, εχουσι A. ἄξοσιν] A, ἄξοσι C. τουτέστιν] 
τουτέστι | C, τουτεστι À. τοῖς — 28 ΚΘ] (C). 14 ιζ] B, 
e Α. 38 καθέτω] B, καϑετον A. 
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2. Si cylindrus plano basi parallelo secatur, erit, ut cy- 
lindrus ad cylindrum, ita axis ad axem.!) 

3. Eandem autem rationem, quam cylindri, habent coni 
easdem bases habentes, quas cylindri habent (et altitudinem 
aequalem).?) 

4. Bases autem conorum aequalium in contraria pro- 
portione altitudinum sunt; et quorum bases in contraria 
proportione altitudinum sunt, aequales sunt coni.?) 

5. Et coni, quorum basium diametri eandem rationem 
habent, quam axes,*) in tripla ratione diametrorum basium 
sunt.*) 


Haec autem omnia a prioribus demonstrata sunt. 


XVH. 


Si dati sunt duo coni aequicrurii, alterius autem coni 
superficies aequalis est basi alterius, et recta a centro basis 
ad latus coni perpendicularis ducta aequalis est altitudini,9) 
coni aequales erunt. 

sint duo coni aequierurii 4ΒΓ, ΔΕΖ, et basis coni 
ABT aequalis sit superficiei coni 4 EZ, altitudo autem 4Η 
aequalis rectae ΚΘ a centro basis Θ ad latus coni, uelut 
AE, perpendiculari ductae; dico, conos esse aequales. 


1) Eucl ΧΗ, 13: ἐὰν κύλινδρος ἐπιπέδω τμηϑῇ παραλλήλω 
ὄντι τοῖς ἀπεναντίον ἐπιπέδοις, ἔσται, ὡς ὁ κύλινδρος πρὰς τὸν 
κύλινδρον, οὕτως ὁ ἄξων πρὸς τὸν ἄξονα. 

2) Post τοῖς κυλίνδροις Archimedes uix omiserat: καὶ ὕψος 
ἴσον, quae uerba addi uoluit Peyrardus aliique. propositio ipsa 
apud Euclidem non legitur; sequitur autem ex XII, 10. 

8) Eucl XII, 15: τῶν ἴσων κώνων καὶ κυλίνδρων ἀστιπε- 
πόνϑασιν αἱ βάσεις τοῖς ὕψεσιν: καὶ ὧν κώνων καὶ κυλίνδρων 
ἀντιπεπόνϑασιν αἱ βάσεις τοῖς ὕψεσιν, ἴσοι εἰσὶν ἐκεῖνοι. 

4) Uerba τουτέστι τοῖς ὕψεσι transscriptori tribuenda esse 
uidentur. 

5) Eucl. XII, 12: οἱ ὅμοιοι (h. e. quorum axes et diametri 
basium proportionales sunt; XI def. 24) κῶνοι καὶ κύλινδροι 
πρὸς ἀλλήλους ἐν τριπλασίονι λόγῳ εἰσὶ τῶν ἐν ταῖς βάσεσι δια- 
μέτρων. 

6) Ueri simile est, Archimedem duos illos conos diligentius 
distinxisse; cfr. prop. 18 p. 76, 19 sqq. et prop. 20 p. 82, 28 sqq. 
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ἐπεὶ γὰρ ἴση ἐστὶν ἡ βάσις τοῦ ABT τῇ ἐπιφανείᾳ 
τοῦ AEZ [τὰ δὲ ἴσα πρὸς τὸ αὐτὸ τὸν αὐτὸν ἔχει 
λόγον], ὡς ἄρα ἡ τοῦ BAT βάσις πρὸς τὴν τοῦ AEZ 
βάσιν, οὕτως ἡ ἐπιφάνεια τοῦ EZ πρὸς τὴν βάσιν 
stoð JEZ. ἀλλ᾽ ὡς ἡ ἐπιφάνεια πρὸς τὴν ἰδίαν βά- 
σιν, οὕτως ἡ AO πρὸς τὴν ΘΚ [ἐδείχθη γὰρ τοῦτο, 
ὅτι παντὸς κώνου ἰσοσκελοῦς ἡ ἐπιφάνεια πρὸς τὴν 
βάσιν τὸν αὐτὸν λόγον ἔχει, ὃν ἡ πλευρὰ τοῦ κώνου 
πρὸς τὴν ἐκ τοῦ κέντρου τῆς βάσεως, ἡ AE τουτέστι 
10 πρὺς ΕΘ. ὡς δὲ ἡ Ε πρὸς 04, οὕτως ἡ EG πρὸς 
OK: ἰσογώνια γάρ ἐστι τὰ τρίγωνα]. ἴση δέ ἐστιν ἡ 
ΘΚ τῇ AH: ὡς ἄρα ἡ βάσις τοῦ ΒΑΓ πρὸς τὴν 
βάσιν τοῦ AEZ, οὕτως τὸ ὕψος τοῦ AEZ πρὸς τὸ 
ὕψος τοῦ ABT. τῶν ABI, ΔΕΖ ἄρα ἀντιπεπόν- 
15 ϑασιν αἱ βάσεις τοῖς ὕψεσιν' ἴσος ἄρα ἐστὶν ὁ BAT 
τῷ AEZ κώνῳ. 
ιη΄. 
Παντὶ ῥόμβω ἐξ ἰσοσκελῶν κώνων συγκειμένῳ ἴδος 
ἐστὶ κῶνος ὁ βάσιν μὲν ἔχων ἴσην τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ 
1ο ἑτέρου κώνου τῶν περιεχόντων τὸν ῥόμβον, ὕψος δὲ 
ἴδον τῇ ἀπὸ τῆς κορυφῆς τοῦ ἑτέρου κώνου καϑέτῳ 
ἀγομένῃ ἐπὶ μίαν πλευρὰν τοῦ ἑτέρου κώνου. 
ἔστω ῥόμβος ἐξ ἐσοσκελῶν κώνων συγκείμενος ὁ 
ABTA, οὗ βάσις ὁ περὶ διάμετρον τὴν ΒΓ κύκλος, 
15 ὕψος δὲ τὸ AA, ἐκκείσθω δέ τις ἕτερος ὁ ΗΘΚ τὴν 
μὲν βάσιν ἔχων τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ ABI κώνου ἴσην, 
τὸ δὲ ὕψος ἴσον τῇ ἀπὸ τοῦ «4 σημείου καϑέτῳ ἐπὶ 
τὴν AB ἢ τὴν ἐπ᾽ εὐϑείας αὐτῇ ἡἠγμένῃ, ἔστω δὲ ἡ 
47. τὸ δὲ ὕψος τοῦ ΘΗΚ κώνου ἔστω τὸ 0.4: ἴδον 


6 ΔΘ] e corr. BG, EG AC. 9 ἡ AE τουτέστι] ABC, 
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nam quoniam basis coni 4BI'ae- B 
qualis est superficiei coni 4 EZ, erit, 
ut basis coni B.4I' ad basim coni 
AEZ, ita superficies coni JEZ ad 
basim coni AEZ [Eucl. V, 7]. sed ut A 
superficies ad basim eiusdem coni, ita 
40 ad ΘΚ.) et ΘΚ = AH; itaque, Ζ 
ut basis coni BAPI ad basim coni 
AEZ, ia altitudo coni ΔΕΖ ad 
altitudinem coni ABT. itaque bases 4’ ῃ A 
conorum ABT, SEZ in contraria 
proportione altitudinum sunt; ergo 
conus BAT cono AEZ aequalis est K 
(lemm. 4 p. 74). 


XVIII. 


Cuiuis rhombo?) ex conis aequicruriis composito aequalis 
est conus basim habens superficiei alterius coni eorum, qui 
rhombum comprehendunt, aequalem, altitudinem  &utem 
aequalem rectae, quae a uertice alterius coni ad latus prioris 
coni perpendicularis ducitur. 

sit rhombus ex conis aequicrunis compositus ABTA, 
cuius basis sit circulus circum BT diametrum descriptus, 
altitudo autem 44, et ponatur alius conus HOK basim 
habens superficiei coni 4BI'aequalem, altitudinem &utem 
aequalem rectae 8 4 puncto ad 4 B rectam uel eandem pro- 
ductam perpendiculari, quae sit recta 4Z, altitudo gutem 


1) Nam 
superficies coni J ΕΖ: basis coni JEZ = 48: ΕΘ (prop. 15); 
sed dE: EO = 04: OK (Eucl. VI, 4), quia JEO ~ 6K4. 
2) Sc. solido (defin. 6 p. 6). 


quod in loco interpolato ferendum, τουτέστι ἡ AE Basil. 
10 ΕΘ] e corr. BG, (E)O C, 40 À. O4] AC, ΘΕ e corr. 
DG, et e corr. B. ΕΘ] A BC, 40 e corr. BGD. 17 in] B, 
d AQ 18 κώνων] (OEG, κονων À. 22 μίαν] des. C. 
28 ἡγμένῃ] Torellius, un AB. 


ον 
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δή ἐστιν τὸ Θ 4 τῇ AZ: λέγω, ὅτι ἴσος ἐστὶν ὁ κῶ- 
νος τῷ ῥόμβῳ. 

ἐκκείσθω γὰρ ἕτερος κῶνος ὁ MNA τὴν μὲν βάσιν 
ἔχων ἴσην τῇ βάσει τοῦ ABT κώνου. τὸ δὲ ὕψος 
ἴσον τῇ AA, καὶ ἔστω τὸ ὕψος αὐτοῦ τὸ NO. ἐπεὶ 
οὖν ἡ ΝΟ τῇ 44 ἴση ἐστίν, ἔστιν ἄρα, ὡς ἡ ΝΟ 
πρὸς AE, οὕτως ἡ AA πρὸς AE. ἀλλ᾽ ὡς μὲν ἡ 
4.4 πρὸς AE, οὕτως ὁ ABTA ῥόμβος πρὸς τὸν BTA 
κῶνον, ὡς δὲ ἡ ΝΟ πρὸς τὴν AE, οὕτως ὁ MNA 
κῶνος πρὸς τὸν BTA κῶνον [διὰ τὸ τὰς βάσεις aù- 
τῶν εἶναι ἴδας]. ὡς ἄρα ὁ MNA κῶνος πρὸς τὸν 
BI κῶνον, οὕτως ὁ ABTA ῥόμβος πρὸς τὸν BTA 
κῶνον: ἴδος ἄρα ἐστὶν ὁ ΜΝΞ τῷ ABTA ῥόμβω. 
καὶ ἐπεὶ ἡ ἐπιφάνεια τοῦ ABT ἴση ἐστὶ τῇ βάσει τοῦ 
ΗΘΚ, ὡς ἄρα ἡ ἐπιφάνεια τοῦ ABT πρὸς τὴν ἰδίαν 
βάσιν, οὕτως ἡ βάσις τοῦ ΗΘΚ πρὸς τὴν βάσιν τοῦ 
MNE [ἡ γὰρ βάσις τοῦ ABT ἴση ἐστὶ τῇ βάσει τοῦ 
MNE]. ὡς δὲ d ἐπιφάνεια τοῦ ABT πρὸς τὴν ἰδίαν 
βάσιν, οὕτως ἡ AB πρὸς τὴν ΒΕ, τουτέστιν ἡ AA 
πρὸς AZ [ὅμοια γὰρ τὰ τρίγωνα]! ὡς ἄρα ἡ βάσις 
τοῦ ΗΘΚ πρὸς τὴν βάσιν τοῦ MNE, οὕτως ἡ 44 
πρὸς AZ. ἴση δὲ ἡ μὲν AA τῇ ΝΟ [ὑπέκειτο γὰρ], 
ἡ δὲ AZ τῇ OA ὡς ἄρα ἡ βάσις τοῦ ΗΘΚ πρὸς 
τὴν βάσιν τοῦ MN X, οὕτως τὸ NO ὕψος πρὸς τὸ 6 4. 
τῶν ΗΘΚ, ΜΝΞ ἄρα κώνων ἀντιπεπόνθασιν αἳ βά- 
σεις τοῖς ὕψεσιν: ἴσοι ἄρα εἰσὶν οἱ κῶνοι. ἐδείχϑη 


4 ἔχ ας. H, corr. ex ἔχον G, εχον A. ABT] e corr. BD, 

AB A. τ 4.4] rursus inc. C. 8 ΔΕ] (4)E C. οὕτως] A B, 
om. C. 15 ABIZ] AB, ABT C. 18 ὡς] AB, τὴν βάσιν 
ὡς C. 19 βάσιν] des. 'C. τούτεστι A. — 91 ᾿ΜΝΒῚ Β, 
Ν ME A. 3 ὡς] Basil., ut B, ὥστε A. 26 τῶν] Basil., 
του À. 
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coni OHK sit Θ 4: itaque Θ 4 = 42; dico, conum (H 0 KY 
aequalem esse rhombo. 

ponatur enim alius conus M NX basim habens basi coni 
ABT aequalem, altitudinem autem aequalem rectae 44, 
ei sit altitudo eius ΝΟ, iam quoniam NO = 44, erit 
[Eucl. V, 7] 


NO:A4E-— AA: AE. 

sed 

44: AE = ABIA: ΒΓΔ.) 

et 

NO:A4E-— MNA: ΒΓ4 

[lemm. 1 p. 72];?) 

itaque 

MNE: BI'A = ABIA: ΒΓΑ͂; 

quare 

MNE = 4ΒΓ4 [Eucl. V, 9]. 


et quoniam superficies coni 
ABI' aequalis est basi coni one 
ΗΘΚ, erit, ut superficies coni 

ABI a basim eiusdem coni, 

ita basis coni HOK ad basim coni Λ4Ν;Σ. 3) sed ut super- 
ficies coni 4BI' ad basim eiusdem coni, ita 4B ad BE 
[prop. 15], h. e. 44 ad 42:3) itaque, ut basis coni HOK 
ad basim coni MNA, ita 44 ad 47. sed 44 = ΝΟ [ex 
hypothesi], et 47 = 6.4 [ex hypothesi]; itaque, ut basis 
coni HOK ad basim coni MNA, ita erit INO altitudo ad 
6.4. conorum igitur HO K, MNA bases in contraria sunt 


Ε n " 
Ὃν Ὁ ἃ : 
4 


απ S 


1) Nam ABT: BT4 = AE: EZ (lemm. 1 p. 72); quare 
componendo (Euel. V, 18 ABI + BT4: BTA = 44: EJ. 

2) Sequentia uerba lin. 10—11 transscriptori tribuo; neque 
enim intellegitur, cur Archimedes, si ad lemma 1 lectorem re- 
uocare uoluit, hoc lin. 7—9, ubi magis opus erat, praetermiserit. 

3) Nam basis coni MNA aequalis est basi coni ABT (ex 
hypothesi). uerba lin. 4—5 Archimedis uix sunt. 

4) Nam ABE ~ 447: tum u. Eucl. VI, 4. 
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δὲ ὁ MNA ἴσος τῷ ABTA ῥόμβῳ᾽ καὶ ô ΗΘΚ ἄρα 
κῶνος ἴσος ἐστὶ τῷ ABTA ῥόμβῳ. 


9. 
'"Eàv κῶνος ἰσοσκελὴς ἐπιπέδῳ τμηϑῇ παραλλήλῳ 
5 τῇ βάσει, ἀπὸ δὲ τοῦ γενομένου κύκλου κῶνος ἀνα- 
γραφῇ κορυφὴν ἔχων τὸ κέντρον τῆς βάσεως, ὁ δὲ 
γενόμενος ῥόμβος ἀφαιρεθῇ ἀπὸ τοῦ ὅλου κώνου, τῷ 
περιλείμματι ἴσος ἔσται κῶνος ὁ βάσιν μὲν ἔχων ἴσην 
τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ κώνου τῇ μεταξὺ τῶν παραλλήλων 
10 ἐπιπέδων, ὕψος δὲ ἴσον τῇ ἀπὸ τοῦ κέντρου τῆς βά- 
σεως ἐπὶ μίαν πλευρὰν τοῦ κώνου καϑέτῳ ἠγμένῃ. 
ἔστω κῶνος ἰσοσκελὴς ὁ ABT καὶ τετμήσϑω èn- 
πέδῳ παραλλήλῳ τῇ βάσει, καὶ ποιείτω τομὴν τὴν 4 E, 
κέντρον δὲ τῆς βάσεως ἔστω τὸ Z, καὶ ἀπὸ τοῦ περὶ 
15 διάμετρον τὴν AE κύκλου κῶνος ἀναγεγράφθω κορυ- 
φὴν ἔχων τὸ Ζ' ἔσται δὴ ῥόμβος ὁ BAZE ἐξ iso- 
σκελῶν κώνων συγκείμενος. ἐκκείσϑω δή τις κῶνος 
ὁ KOA, οὗ ἡ μὲν βάσις ἔστω ἴση τῇ ἐπιφανείᾳ τῇ 
μεταξὺ τῶν ΔΕ, ΑΓ, τὸ δὲ ὕψος, ἀχϑείσης ἀπὸ τοῦ 
30 Z σημείου καθέτου ἐπὶ τὴν AB τῆς ZH, ἔστω ἴσον τῇ 
ZH: λέγω, ὅτι, ἐὰν ἀπὸ τοῦ ABT κώνου νοηϑῇ ἄφῃρη- 
μένος ὁ BAZE ῥόμβος, τῷ περιλείμματι ἴσος ἔσται ὁ 
ΘΚ 4 κῶνος. 
ἐκκείσθωσαν γὰρ δύο κῶνοι οἱ MNA, OIP, ὥστε 
ss τὴν μὲν τοῦ MN A βάσιν ἴσην εἶναι τοῦ ABT κώνου 
τῇ ἐπιφανείᾳ, τὸ δὲ ὕψος ἴσον τῇ 2Η [διὰ δὴ τοῦτο 





8 rursus inc. C. ο] B, κ AC. 8 περιζείμματι] C, megi- 
ληµµατι AB, derelicto Β", mg. τω περιληµµατι B. 11 πλευ- 
ράν] AB, om. C. 18 παραλλήλῳ] des. C. 20 τῆς] Basil., 
τῃ À. 22 περιλείμματι] derelicto B, περιλημματι AB. 
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proportione altitudinum; quare coni aequales sunt [lemm. 4 
p. 74]. sed demonstratum est, conum M N A aequalem esse 
rhombo A4BI'4; ergo etiam HK conus aequalis est 
rhombo ABI'A. 


XIX. 


Si conus aequicrurius plano basi parallelo secatur, et in 
circulo inde orto conus construitur uerticem habens centrum 
basis, et rhombus sic ortus 
a toto cono subtrahitur,frusto 
relicto aequalis erit conus 


basim habens aequalem su- pi 
perfciei coni inter plana 
parallela positae, altitudinem 4 E 
autem aequalem rectae a cen- H 
tro basis a&œlatus coni perpen- 
A 2 
Z 
5 
g 


diculari. 
sit conus aequicrurius A4 BI' 
et secetur plano basi paral- 
lelo, quod effieiat sectionem 
4E, centrum autem basis sit 4 a" N 
Z, et in circulo circum diame- 
trum 4 E descripto construa- 
tur conus uerticem habens Z 


punctum; erit igitur Β 47 E - 


rhombus ex conis aequicru- A 
riis compositus. iam ponatur 
conus ΚΘ 4, cuius basis ae- 
qualis sit superficiei inter 4E, 9 2d 
AT positae, altitudo autem 
rectae ZH a Z puncto ad 4B 
perpendiculari ductae; dico, si rhombus BAZ E a cono ABT 
ablatus fingatur, conum ΘΚ 4 aequalem futurum esse 
frusto relicto. 
ponantur enim duo coni M N X, OIIP ita, ut basis coni 
MNX aequalis sit superficiei coni 4BI', altitudo antem 
Archimedes, ed. Heiberg. I. Ed. 11. 6 
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ἴσος ἐστὶν ὁ MNA κῶνος τῷ ABT κώνω' ἐὰν γὰρ 
ὦσι δύο κῶνοι ἰδοσκελεῖς, ἢ δὲ τοῦ ἑτέρου κώνου ἐπι- 
φάνεια ἴση ᾗ τῇ τοῦ ἑτέρου βάσει, ἔτι δὲ ἡ ἀπὸ τοῦ 
κέντρου τῆς βάσεως ἐπὶ τὴν πλευρὰν τοῦ κώνου ἀγο- 
μένη κάθετος τῷ ὕψει ἴση, ἴσοι ἔσονται οἱ κῶνοι], τὴν 
δὲ τοῦ ΟΠΡ κώνου βάσιν ἴσην εἶναι τῇ ἐπιφανεία 
τοῦ A B E κώνου, ὕψος δὲ τῇ ZH [διὰ δὴ τοῦτο καὶ ἴσος 
ἐστὶν ὁ OIP κῶνος τῷ BAZE ῥόμβῳ' τοῦτο γὰρ 
προαπεδείχϑη]. ἐπεὶ δὲ ἡ τοῦ ABT κώνου ἐπιφάνεια 
10 σύγκειται ἔκ τε τῆς τοῦ ABE ἐπιφανείας καὶ τῆς με- 
ταξὺ τῶν AE, AT, ἀλλ d μὲν τοῦ ABT κώνου ἐπι- 
φάνεια ἴση ἐστὶ τῇ βάσει τοῦ MN 5 κώνου, ἡ δὲ τοῦ 
ABE ἐπιφάνεια ἴση ἐστὶν τῇ βάσει τοῦ OIP, ἡ δὲ 
μεταξὺ τῶν AE, AT ἴση ἐστὶ τῇ βάσει τοῦ OK A, 
15 ἣ ἄρα τοῦ MNA βάσις ἴση ἐστὶ ταῖς βάσεσιν τῶν 
ΘΚΑ.,ΟΠΡ. καί εἰσιν oí κῶνοι ὑπὸ τὸ αὐτὸ ὄψος' 
ἴσος ἄρα ἐστὶν καὶ ὁ MNA κῶνος τοῖς ΘΚ 4, OMP 
κώνοις. ἀλλ᾽ ὁ μὲν MNA κῶνος ἴσος ἐστὶ τῷ ABT 
κώνῳ, ὁ δὲ ΠΟΡ τῷ BAEZ ῥόμβῳ' λοιπὸς ἄρα ὁ 
30 O K 4 κῶνος τῷ περιλείμματι ἴσος ἐστίν. 


οι 


, 


x. 

᾿Εὰν ῥόμβου ἐξ ἰσοσκελῶν κώνων συγκειμένου ὁ 
ἕτερος κῶνος ἐπιπέδῳ τμηϑῇ παραλλήλῳ τῇ βάσει, 
ἀπὸ δὲ τοῦ γενομένου κύκλου κῶνος ἀναγραφῇ κορυ- 
95 φὴν ἔχων τὴν αὐτὴν τῷ ἑτέρῳ κώνῳ, ἀπὸ δὲ τοῦ ὅλου 
ῥόμβου ὁ γενόμενος ῥόμβος ἀφαιρεθῇ, τῷ περιλείμ.- 
ματι ἴσος ἔσται ὁ κῶνος ὁ βάσιν μὲν ἔχων ἴδην τῇ 
ἐπιφανείᾳ τοῦ κώνου τῇ μεταξὺ τῶν παραλλήλων èx- 
πέδων, ὕψος δὲ ἴσον τῇ ἀπὸ τῆς κορυφῆς τοῦ ἑτέρου 


1 ἐάν] rursus inc. C. 7 τοῦτο καί] Β(Ο, zov- 
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rectae ZH,!) et basis coni OIIP superficiei coni 4BE 
aequalis, altitudo autem rectae Z H.?) 

iam quoniam superficies coni ÆBI composita est ex 
superficie coni 4 BE et superficie inter 4E, AT posita, 
superficies autem coni 4BI' aequalis est basi coni M N X, 
et superficies coni ABE aequalis basi coni OTIP, et super- 
fieies inter JE, AP posita aequalis basi coni ΘΚ 4 [ex 
hypothesi] basis coni MN aequalis est basibus conorum 
OKA, ΟΠΡ. et omnes coni illi eandem habent altitudi- 
nem; quare 


MNX — 6KA + OIIPJS) 


sed MNZ = ABI [ρτορ. 17], et HOP = BAEZ [ρτορ. 
18]; Gitaque ABI = 9X4 -- BAEZ. subtrahatur rhom- 
bus BA EZ»; ergo conus ΘΚ 4 aequalis erit frusto relicto. 


XX, 


Si in rhombo ex conis aequicruriis composito alter conus 
plano basi parallelo secatur, et in circulo inde orto conus 
construitur uerticem habens eundem, quem alter conus, et 
rhombus sic ortus & toto rhombo subtrahitur, frusto relicto 
aequalis erit conus basim habens aequalem superficiei coni 
inter plana parallela positae, altitudinem autem rectae a 


1) De lin. 1—5 interpolatis u. Quaest. Ärch. p. 75; uerum 
etiam p. 80, 26—82, 1, quibus interpositis praue interrumpitur 
constructio, et membra ab ὥστε p. 80, 34 pendentia et per μέν 
p. 80, 2δ---δέ p. 82, 6 coniuncta uiolenter disiunguntur, inter- 
polatori tribuo. 

2) Ex iis, quae not. 1 de uerbis similibus p. 80, 26 sqq. dixi, 
ueri simile fit, etiam lin. 7 διὰ δὴ--9 προαπεδείχϑη inter- 
polatori deberi. 

3) Ex lemm. 1; cfr. Quaest. Arch. p. 48. 


τοις Α. 10 4ΡΒΕ] C, BAE ΑΒ. 12 τοῦ] des. C. 19 ὁ] 
Basil, το A. 20 περιλείμματι] Basil., περιλήμματι EHB, 
περιλιμματι DG. 21 inc. C. x] B, κα AC. 99 ἰσοσκε- 
λῶν] CGH, ισκελων A. 94 κύκλου κῶνος] BC, κώνου πυκλος 
Α. 36 ἀφαιρεθῇ] CG, αφηρεθη A. περιλείμματι] C, περι- 
λήμματι BEH, περιλιµµατι DG. 39 τῇ] A, τῷ C 

6* 
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κώνου ἐπὶ τὴν πλευρὰν τοῦ ἑτέρου κώνου καϑέτῳ 
ἠγμένῃ. 

ἔστω ῥόμβος ἐξ ἰσοσκελῶν κώνων συγκείμενος ὁ 
ΑΒΓ4, καὶ τμηϑήτω ὁ ἕτερος κῶνος ἐπιπέδῳ nag- 
5αλλήλῳ τῇ βάσει, καὶ ποιείτω τομὴν τὴν ΕΖ, ἀπὸ 
δὲ τοῦ περὶ διάμετρον τὴν ΕΖ κύκλου κῶνος ἄναγε- 
γράφϑω τὴν κορυφὴν ἔχων τὸ A σημεῖον' ἔσται δὴ 
γεγονὼς ῥόμβος ὁ EBAZ. καὶ νοείσθω ἀφῃρημένος 
ἀπὸ τοῦ ὅλου ῥόμβου, ἐκκείσθω δέ τις κῶνος ὁ OKA 

10 τὴν μὲν βάσιν ἴσην ἔχων τῇ ἐπιφανείᾳ τῇ μεταξὺ τῶν 
AI, ΕΖ, τὸ δὲ ὕψος ἴσον τῇ ἀπὸ τοῦ A σημείου 
καθέτω ἀγομένῃ ἐπὶ τὴν BA ἢ τὴν ἐπ᾽ εὐθείας αὐτῇ᾽ 
λέγω, ὅτι ὁ ΘΚ 4 κῶνος ἴσος ἐστὶ τῷ εἰρημένῳ περι- 
λεύμματι. 

1. ἐκκείσθωσαν γὰρ δύο κῶνοι οἱ MN X, OIP, καὶ 
ἡ μὲν βάσις τοῦ MNA κώνου ἴση ἔστω τῇ ἐπιφανείᾳ 
τοῦ ABT, τὸ δὲ ὕψος ἴσον τῇ AH [διὰ δὴ τὰ προ- 
δειχϑέντα ἴσος ἐστὶν ὁ MN A κῶνος τῷ ABTA ῥόμβῳ], 
τοῦ δὲ ΟΠΡ κώνου ἡ μὲν βάσις ἴση ἔστω τῇ ἐπιφανεία 

τοῦ EBZ κώνου, τὸ δὲ ὕψος ἴσον τῇ AH [ὁμοίως 
δὴ ἴσος ἐστὶν ὁ OIP κῶνος τῷ EBAZ ῥόμβω]. ἐπεὶ 
δὲ ὁμοίως ἡ ἐπιφάνεια τοῦ ABT κώνου σύγχειται ἔκ 
τε τῆς τοῦ EBZ καὶ τῆς μεταξὺ τῶν EZ, AT, ἀλλὰ 
ἡ μὲν τοῦ ABT κώνου ἐπιφάνεια ἴση ἐστὶ τῇ βάσει 

τοῦ MN X, ἡ δὲ τοῦ EBZ κώνου ἐπιφάνεια ἴση ἐστὶ 
τῇ βάσει τοῦ OPIL κώνου, ἡ δὲ μεταξὺ τῶν EZ, AT 
ἴση ἐστὶ τῇ βάσει τοῦ OK A, dj ἄρα βάσις τοῦ ΜΝΞ 
8 ΕΒ22] AC, bedz B. 9 δέ] ΔΒ, om. (0. 12 B4] 

AB, B(4)C. 18 περιλείμματι] C, περιληµµατι AB. 20 ὁμοίως 


CEG, οµοιω A. 91 EB4Z] C, EBZ A, bedz B. 24 ἴση-- 
P ad. 6] (C). In fig. litteras 4 et H permutant AB, pro O 
ab. Σ. 
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uertice alterius!) coni ad latus alterius coni perpendicu- 
lari ductae. 

sit rhombus ex conis aequicruriis compositus 4ΒΓ4, et 
secetur alter conus plano basi parallelo, quod efficiat sec- 
tionem EZ, et in circulo circum diametrum EZ descripto 
construatur conus uerticem habens 4 punctum; efficietur 
igitur rhombus EBZZ. οἱ fingatur a toto rhombo sub- 


2 4 
3 " Fd" 
6 K 
4 2 τ 
απ 
^ Fail 
44 
Ar 


P 
u 


LN 


tractus, ponatur autem conus ΘΚ 4 basim habens super- 
ficiei inter ΑΓ, EZ positae aequalem, altitudinem autem 
rectae a 4 puncto ad B.4 uel eandem productam perpen- 
dieulari ductae; dico, conum 6 K4 aequalem esse frusto 
relicto, quod significauimus. 

ponantur enim duo coni MNA, OHP, et basis coni 
MNA aequalis sit superficiei coni ABT, altitudo autem 
rectae ΔΗ͂, et coni OHP basis aequalis sit superficiei 
coni EBZ, altitudo autem rectae 6 Η.3) 


1) H. e. eius, qui plano parallelo non secatur. 

2) Uerba sequentia lin. 17 — 18 subditiua esse puto; cfr. 
p. 83 not. 2. 

8) Etiam uerba lin. 20—21, quae per uocabulum ὁμοίως 
uerba subditiua lin. 17—18 significant, necessario subditiua 
sunt, si illa iure damnauimus. 
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ἴση ἐστὶ ταῖς βάσεσιν τῶν OIP, OK A. καί slow ot 
κῶνοι ὑπὸ τὸ αὐτὸ ὕψος: καὶ ὁ MNA ἄρα κῶνος 
ἴσος ἐστὶ τοῖς ΘΚ 4, OIP κώνοις. ἀλλ᾽ ὁ μὲν MNA 
κῶνος ἴσος ἐστὶ τῷ ABTA ῥόμβῳ, ὁ δὲ ΟΠΡ κῶνος 
s: EBAZ ῥόμβῳ' λοιπὸς ἄρα ὁ κῶνος ὁ ΘΚ 4 ἴσος 
ἐστὶ τῷ περιλείμματι τῷ λοιπᾷ. 
κα΄. 
᾿Εὰν εἰς κύκλον πολύγωνον ἐγγραφῇ. ἀρτιόπλευρόν 
τε καὶ ἰσόπλευρον, καὶ διαχϑῶσιν εὐϑεῖαι ἐπιξευγνύ- 
ιο ουσαι τὰς πλευρὰς τοῦ πολυγώνου, ὥστε αὐτὰς παρ- 
αλλήλους εἶναι μιᾷ ὁποιᾳοῦν τῶν ὑπὸ δύο πλευρὰς 
τοῦ πολυγώνου ὑποτεινουσῶν, αἱ ἐπιξευγνύουσαι πᾶσαι 
πρὸς τὴν τοῦ κύκλου διάμετρον τοῦτον ἔχουσι τὸν 
λόγον, ὃν ἔχει ἡ ὑποτείνουσα τὰς μιᾷ ἐλάσσονας τῶν 
15 ἡμίσεων πρὸς τὴν πλευρὰν τοῦ πολυγώνου. 
ἔστω κύκλος ὁ ABI'4, καὶ ἐν αὐτῷ πολύγωνον 
ἐγγεγράφθω τὸ 4EZBHOUMNAAK, καὶ ἐπεξεύχ- 
ϑωσαν «aî EK, ZA, BA, HN, OM: δῆλον δή, ὅτι 
παράλληλοί εἰσιν τῇ ὑπὸ δύο πλευρὰς τοῦ πολυγώνου 
30 ὑποτεινούσῃ: λέγω οὖν, ὅτι αἱ εἰρημέναι πᾶσαι πρὸς 
τὴν τοῦ κύκλου διάμετρον τὴν AT τὸν αὐτὸν λόγον 
ἔχουσι τῷ τῆς ΓΕ πρὸς EA. 
ἐπεξεύχθωσαν γὰρ αἱ ZK, AB, HZ, ON: παρ- 
ἀλληλὸς ἄρα ἡ μὲν ΖΚ τῇ EA, ἡ δὲ BA τῇ ΖΚ, 
3 καὶ ἔτι ἡ μὲν AH τῇ BA, ἡ δὲ ΘΝ τῇ 4Η. καὶ ἡ 
ΓΜ τῇ ΘΝ [καὶ ἐπεὶ δύο παράλληλοί εἶσιν αἱ EA, 
KZ, καὶ δύο διηγμέναι εἰσὶν «i ΕΚ, 40]' ἔστιν ἄρα, 


$ EBJ ο ΕΒ] ΑΘ; bedz B. 6 EN Nen] Basil., περι- 
λήμματι BEH, περιλιμματι DG. 7 κα] B, x8' A(O). 17 
ΑΕΖΒΗΘΓΜΝΔΛΚῚ e corr. D, AEZBHODMNAAKA 
ABC. 26 rTM—yp.88,140M](CO. 27 AO]B,ecorr. G, 40 A. 
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iam quoniam, ut supra [prop. 19 p. 82, 9], superficies 
coni 4BI'composita est ex superficie coni EBZ et super- 
ficie inter EZ, AT posita, et superficies coni 4 BT aequalis 
est basi coni M NX, superficies autem coni EBZ aequalis 
basi coni OPH, et superficies inter EZ, AT posita aequalis 
basi coni ΘΚ 4, basis coni MNA aequalis est basibus co- 
norum ΟΠΡ, OKA. et coni eandem altitudinem habent; 
itaque etiam conus 


MNE = OKA + OHP [p. 83 not. 3]. 


sed MNE = ABTA [prop. 18], et OIP = EBAZ (prop. 
18]; (itaque 4BI'4 = 0K.4-- EBAZ. subtrahatur yhom- 
bus EBAZ»; ergo, qui relinquitur, conus ΘΚ 4 frusto re- 
licto aequalis erit. 


XXI. 


Si in circulo polygonum inscribitur aequilaterum, cuius la~ 
tera paria sunt numero, et ducuntur rectae angulos!) polygoni 
coniungentes, ita ut parallelae sint cuiuis rectarum sub duo 
latera subtendentium polygoni, omnes simul rectae coniun- 
gentes ad diametrum circuli eam habent rationem, quam 
habet recta subtendens sub latera polygoni uno pauciora, 
quam dimidius numerus eorum est, ad latus polygoni. 

sit circulus 4B I'4f, et in eo inscribatur polygonum 
ΑΕΖΒΗΘΓΜΝΔΔΚ, et ducantur rectae EK, ZA, BA, 
HN, 9M; adparet igitur, eas parallelas esse rectae sub duo 
latera polygoni subtendenti;?) iam dico, omnes simul rectas, 
quas commemorauimus, ad diametrum circuli rationem ha- 
bere, quam ΓΕ ad E 4. 

ducantur enim rectae ZK, AB, ΗΔ, ΘΝ; parallela igi- 
tur est ZK rectae E 4, BA rectae ZK, et porro 4H rectae 


1) Archimedes pro πλευράς lin. 10 fortasse scripserat γω 
νίας; Quaest. Arch. p. 76. 
2) Nam quia arcus K 4, EZ aequales sunt, erit 
L EKZ = KZA (Eua. III, 21): 
itaque EK | 4Z (Eucl. I, 28), et eodem modo in ceteris. simi- 
liter lin. 23 sqq. ratiocinandum. 
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ὡς ἡ ΕΒ πρὸς HA, ἡ KA πρὸς ΞΟ. ὡς δ᾽ ἡ KA 
πρὸς AO, ἡ ZII πρὸς ΠΟ, ὡς δὲ ἡ ZII πρὸς ΠΟ, 
ἡ 4Π πρὸς ΠΡ, ὡς δὲ ἡ AI πρὸς ΠΡ, οὕτως ἡ 
ΒΣ πρὸς ΣΡ, καὶ ἔτι, ὡς ἡ μὲν ΒΣ πρὸς ΣΡ, ἡ 
s AE πρὸς ΣΤ, ὡς δὲ ἡ AE πρὸς ΣΤ, ἡ HT πρὸς 
TT, καὶ ἔτι, ὡς ἡ μὲν HT πρὸς TT, ἡ NT πρὸς 
TØ, ὡς δὲ ἡ NT πρὸς ΤΦ. ἡ OX πρὸς ΧΦ, καὶ 
ἔτι, ὡς μὲν ἡ ΘΧ πρὸς ΧΦ, ἡ MX πρὸς ΧΓ [καὶ 
πάντα ἄρα πρὸς πάντα ἐστίν, ὡς εἷς τῶν λόγων πρὸς 
10 ἔνα]' ὡς ἄρα ἡ EA πρὸς AA, οὕτως αἱ EK, ZA, BA, 
HN, ΘΜ πρὸς τὴν AT διάμετρον. ὡς δὲ ἡ ΕΒ 
πρὸς 5 4, οὕτως ἡ ΓΕ πρὸς ΕΑ’ ἔσται ἄρα καί, ὡς 
ἡ ΓΕ πρὸς EA, οὕτω πᾶσαι αἱ EK, ZA, B4, HN, 
«6 M πρὸς τὴν AT διάμετρον. 


15 κβ΄. 
᾿Εὰν εἰς τμῆμα κύκλου πολύγωνον ἐγγραφῇ τὰς 
πλευρὰς ἔχον χωρὶς τῆς βάσεως ἴδας καὶ ἀρτίους, 
ἀχθῶσιν δὲ εὐθεῖαι παρὰ τὴν βάσιν τοῦ τμήματος αἵ 
τὰς πλευρὰς ἐπιξευγνύουσαι τοῦ πολυγώνου, αἱ ἀχϑεῖ- 
30 σαι πᾶσαι καὶ ἡ ἡμίσεια τῆς βάσεως πρὸς τὸ ὕψος τοῦ 
τμήματος τὸν αὐτὸν λόγον ἔχουσιν, ὃν ἡ ἀπὸ τῆς δια- 
μέτρου τοῦ κύκλου ἐπὶ τὴν πλευρὰν τοῦ πολυγώνου 
ἐπιξευγνυμένη πρὸς τὴν τοῦ πολυγώνου πλευράν. 
εἰς γὰρ κύκλον τὸν ABT 4 διήχϑω τις εὐθεῖα ἡ AT, 
25 καὶ ἐπὶ τῆς AT πολύγωνον ἐγγεγράφϑω εἰς τὸ ABT 
τμῆμα ἀρτιόπλευρόν τε καὶ ἴσας ἔχον τὰς πλευρὰς 


1 ὁ Heiberg; corr. Stamatis. 8 XT] B, e corr. DG, HT A. 
9 ὡς εἷς] ως Α, εἷς corr. ex óc G; ut B, una proportionum 
in spatio angustiore ins. 12 ἡ] B, om. A. 15 xf']| B, Eutocius 
ad prop. 35, xy' A(C). 17 ἔχον] C, εχων A. 20 ἡ] addidi, 
om. AC. 24 ABI'4]C, ABT ΑΒ. διήχθω-- 4Γ] AB, om. C. 
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B.A, 9.N rectae ΔΗ, ΓΜ rectae ON; est igitur [ZMP. XXIV 
p. 178 nr. 1] 


EER:EA— KA: 8O. 
sed 
KE: SO = ZII: IIO 
[Eucl. VI, 4] 


| 


ATI : TIP [ib.] 
ΒΣ: ΣΡ [ib], 


| 


porro 
ΒΣ:ΣΡ--4Σ: ΣΤ [ib.] 
— HT: TT [ib.], 
porro 
HT:TT—NT:TÓ 

= 0X: XÖ 

= MX: XT [ib.]; 
itaque 

ΕΞ: A4 =EK4ZA+B4A4+HN40M:Ar 
[Eucl. V, 12]. sed EF: EA = ΤΕ: E.A [Eucl. VI, 4]; ergo 
etiam 

DE:EA-EK-FZA--BA-4d- HN -- 80M: AI. 





XXII. 


Si in segmento circuli polygonum inscribitur latera praeter 
basim aequalia et paria numero habens, et ducuntur rectae 
basi segmenti parallelae angulos!) coniungentes, omnes simul 
rectae ductae cum dimidia basi ad altitudinem segmenti 
eandem rationem habent, quam recta a diametro circuli ad 
latus polygoni ducta ad latus polygoni. 

ducatur enim in circulo ABT 4 recta AT, et super AT 
polygonum latera praeter basim ÆT aequalia et paria nu- 
mero habens in segmento 4 BI' inscribatur, et ducantur ZH, 


1) U. p. 87 not. 1. 
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χωρὶς τῆς βάσεως τῆς AT, καὶ ἐπεζεύχθωσαν αἱ ZH, 
ΕΘ, ai εἰσιν παράλληλοι τῇ βάσει τοῦ τμήματος: λέγω, 
ὅτι ἐστίν, ὡς αἱ ZH, ΕΘ, ΑΞ πρὸς ΒΒ, οὕτως ἡ 
42 πρὸς ΖΒ. 

5 πάλιν γὰρ ὁμοίως ἐπεζεύχθωσαν αἱ HE, 4Θ' παρ- 
άλληλοι ἄρα εἰσὶν τῇ ΒΖ: διὰ δὴ ταὐτά ἐστιν, ὡς ἡ 
KZ πρὸς KB, ý τε HK πρὸς KA καὶ ἡ EM πρὸς 
MA καὶ ἡ ΜΘ πρὸς ΜΝ καὶ ἡ Ξ4 πρὸς AN [καὶ 
ὡς ἄρα πάντα πρὸς πάντα, εἷς τῶν λόγων πρὸς fva] 

ιοὡς ἄρα αἱ ZH, ΕΘ, ΑΞ πρὸς ΒΒ, οὕτως ἡ ΖΚ 
πρὸς ΚΒ. ὡς δὲ ἡ ΖΚ πρὸς KB, οὕτως ἡ AZ πρὸς 
ZB: ὡς ἄρα ἡ AZ πρὸς ΖΒ, οὕτως αἱ ZH, ΕΘ, 
AA πρὸς AB. 

xy. 

15 Ἔστω ἐν σφαίρᾳ μέγιστος κύκλος ὁ ABI A, καὶ 
ἐγγεγράφθω εἰς αὐτὸν πολύγωνον ἰσόπλευρον, τὸ δὲ 
πλῆϑος τῶν πλευρῶν αὐτοῦ μετρείσϑω ὑπὸ τετράδος, 
αἱ δὲ AT, AB διάμετροι ἔστωσαν. ἐὰν δὴ μενούσης 
τῆς AT διαμέτρου περιενεχϑῇ ὁ 4ΒΓ 4 κύκλος ἔχων 

10 T0 πολύγωνον, δῆλον, ὅτι ἡ μὲν περιφέρεια αὐτοῦ 
κατὰ τῆς ἐπιφανείας τῆς σφαίρας ἐνεχϑήσεται, αἱ δὲ 
τοῦ πολυγώνου γωνίαι χωρὶς τῶν πρὸς τοῖς A, T 
σημείοις κατὰ κύκλων περιφερειῶν ἐνεχθήσονται ἐν 
τῇ ἐπιφανείᾳ τῆς σφαίρας γεγραμμένων ὀρϑῶν πρὸς 

αετὸν ΑΒΓ 4 κύκλον' διάμετροι δὲ αὐτῶν ἔσονται αἱ 
ἐπιξευγνύουσαι τὰς γωνίας τοῦ πολυγώνου παρὰ τὴν 
Β 4 οὖσαι. αἱ δὲ τοῦ πολυγώνου πλευραὶ κατά τινων 
κώνων ἐνεχθήσονται, αἱ μὲν AZ, AN κατ ἐπιφανείας 


6 ταὐτά] hec B. 8 MN] nm B. 18 EB] C, ΒΞ AB. 
ἑξῆς τὸ σχῆμα add. C. 14 xy'] B, om. AC. 24 ὀρθῶν] 
ΒΟ, ορθον À. 98 AZ] BC, AR A. 
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ΕΘ, quae parallelae sunt basi segmenti [p. 87 not. 2]; 
dico, esse 
ZH + EO + AX: BE = AZ:ZB. 


rursus enim, ut supra [p. 86, 
23], ducantur HE, 4 0; paral- δ 
lelae igitur sunt rectae BZ [p.87 Z 
not. 2]. iam eadem de causa, 
qua supra [p. 88, 15q.], erit 


E, 
KZ:KB-— HK:KA 
= EM:MA-M0:MN 
—EA:RN;!) 4 F 
itaque 
ZH 4+ EO + ΑΞ: BE 
= ZK : KB [Eucl. V, 12]. A 
sed 
ZK : KB = 4Z: ZB [Eucl. VI, 4]; 
ergo erit 


AZ:ZB=ZH + E0 + AS: ΒΒ. 


XXIII. 


Sit in sphaera 4 BI'4 circulus maximus, et in eo inscribatur 
polygonum aequilaterum, cuius laterum numerus per quattuor 
diuidi possit, rectae autem AT, 4B diametri sint (inter se 
perpendiculares».") si igitur manente diametro 4P circulus 
ABI'4 cum polygono circumuoluitur, adparet, ambitum eius 
per superficiem sphaerae cireumuolutum iri, angulos autem 
polygoni praeter angulos ad 4, Γ᾽ puncta positos per amb- 
itus circulorum in superficie sphaerae descriptorum et ad 
484 circulum perpendicularium; diametri autem eorum 
erunt rectae angulos polygoni coniungentes rectae B4 


1) Uerba sequentia lin. 8—9 Archimedis non sunt; cfr. 
p. 88, 8; NJS. XI p. 388. | 

2) Hic Archimedes uix omiserat πρὺς ὀρθὰς ἀλλήλαις lin. 18, 
quae uerba Nizzius addi uoluit. 
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κώνου, οὗ βάσις μὲν ὁ κύκλος ὁ περὶ διάμετρον τὴν 
ΖΝ, κορυφὴ δὲ τὸ A σημεῖον, «i δὲ ZH, ΜΝ κατά 
τινος κωνικῆς ἐπιφανείας οἰσϑήσονται, ἧς βάσις μὲν 
ὁ κύκλος ὁ περὶ διάμετρον τὴν MH, κορυφὴ δὲ τὸ 
σημεῖον, xa? ὃ συμβάλλουσιν ἐκβαλλόμεναι αἱ ZH, 
ΜΝ ἀλλήλαις τε καὶ τῇ AT, αἱ δὲ BH, MA πλευ- 
ραὶ κατὰ κωνικῆς ἐπιφανείας οἰσϑήσονται, ἧς βάσις 
μέν ἐστιν ὁ κύκλος ὁ περὶ διάμετρον τὴν BA ὀρϑὸς 
πρὸς τὸν ABTA κύκλον, κορυφὴ δὲ τὸ σημεῖον, xa? 
1ο 0 συμβάλλουσιν ἐκβαλλόμεναι αἱ BH, AM ἀλλήλαις 
τε καὶ τῇ ΙΓ 4: ὁμοίως δὲ καὶ αἱ ἐν τῷ ἑτέρῳ ἡμι- 
κυκλίῳ πλευραὶ κατὰ κωνικῶν ἐπιφανειῶν οἰσϑήσονται 
πάλιν ὁμοίων ταύταις. ἔσται δή τι σχῆμα ἐγγεγραμ- 
μένον ἐν τῇ σφαίρα ὑπὸ κωνικῶν ἐπιφανειῶν περι- 
ἐχόμενον τῶν προειρημένων, οὗ ἡ ἐπιφάνεια ἐλάσσων 
ἔσται τῆς ἐπιφανείας τῆς σφαίρας. 
διαιρεθείσης γὰρ τῆς σφαίρας ὑπὸ τοῦ ἐπιπέδου 
τοῦ κατὰ τὴν BA ὀρϑοῦ πρὸς τὸν ABTA κύκλον ἡ 
ἐπιφάνεια τοῦ ἑτέρου ἡμισφαιρίου καὶ ἡ ἐπιφάνεια 
30 τοῦ σχήματος τοῦ ἐν αὐτῷ ἐγγεγραμμένου τὰ αὐτὰ 
πέρατα ἔχουσιν ἐν ἑνὶ ἐπιπέδω' ἀμφοτέρων γὰρ τῶν 
ἐπιφανειῶν πέρας ἐστὶν τοῦ κύκλου ἡ περιφέρεια τοῦ 
περὶ διάμετρον τὴν BA ὀρϑοῦ πρὸς τὸν ABTA κύκλον: 
καί εἶσιν ἀμφότεραι ἐπὶ τὰ αὐτὰ κοῖλαι, καὶ περιλαμ- 
95 βάνεται αὐτῶν f ἑτέρα ὑπὸ τῆς ἑτέρας ἐπιφανείας καὶ 
τῆς ἐπιπέδου τῆς τὰ αὐτὰ πέρατα ἐχούσης αὐτῇ. ὁμοίως 
δὲ καὶ τοῦ ἐν τῷ ἑτέρῳ ἡμισφαιρίω σχήματος ἡ ἔπι- 


σι 


M" 
σι 


1 οὗ] BC, ο A τ CG, tn ΔΑ. 4 ΜΗ] AB(O, HM D 
et e corr. G. (&) C. συμβάλλουσερ] CEG, συμβαλουσιν 
DH. ΖΗ] hz p. d ci] addidi, om. ABC. 27 ἐν τῷ] 
BC, om. Α. 
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parallelae. latera autem polygoni per conos quosdam cir- 
cumuoluentur, 42, AN latera per superficiem coni, euius 
basis est circulus circum diametrum ZN descriptus, uertex 
autem 4 punctum, latera uero ZH, MN per superficiem 
conieam circumuoluentur, cuius basis est circulus circum 
diametrum M H descriptus, uer- 
lex autem punctum, in quo ZH, 
M N productae et sibi inuicem 
et rectae AT concurrunt, latera 
autem BH, MA per super- 
ficiem eonicam circumuoluentur, 
euius basis est circulus circum 4 
BA diametrum descriptus ad 
ABI'4 circulum perpendicu- 
laris, uertex autem punctum, in 
quo BH, AM productae et 
sibi inuicem et rectae T'A con- Δ 
currunt; et eodem modo etiam 
latera in altero semiecirculo posita rursus per superficies 
conieas circumuoluentur his similes. itaque in sphaera 
figura inscripta erit comprehensa per superficies canicas, 
quas commemorauimus, euius superficies minor erit super- 
ficie sphaerae. 

secta enim sphaera plano in recta Β 4 posito &d cireulum 
4ΒΓ 4 perpendiculari superficies alterius hemisphaerii et 
superficies figurae in hemisphaerio inscriptae eosdem terminos 
habent in uno plano (utraque enim superficies terminum 
habet ambitum circuli circum diametrum Β 4 descripti ad 
circulum ΒΓΔ perpendicularis), et utraque in eandem 
partem caua est, et altera ab altera comprehenditur $uper- 
ficie superficieque plana eosdem, quos illa, terminos habenti.) 


B 
AZ. 


1) Quare superficies figurae inscriptae minor est superficie 
sphaerae (post. 4 p. 8) nec Archimedes hoc praetermíserat, 
ut ex uerbis ὁμοίως δὲ καί lin. 26 adparet; cfr. Quaest. Arch. 
p. 73. superficies ergo figurae minor est superficie 
hemisphaerii mg. B*. 
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φάνεια ἐλάσσων ἐστὶν τῆς τοῦ ἡμισφαιρίου ἐπιφανείας᾽ 

καὶ ὅλη οὖν ἡ ἐπιφάνεια τοῦ σχήματος τοῦ ἐν τῇ 

σφαίρα ἐλάσσων ἐστὶν τῆς ἐπιφανείας τῆς σφαίρας. 
κδ΄. 

5 Ἡ τοῦ ἐγγραφομένου σχήματος εἰς τὴν σφαῖραν 
ἐπιφάνεια ἴση ἐστὶ κύκλῳ, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου δύ- 
ναται τὸ περιεχόμενον ὑπό τε τῆς πλευρᾶς τοῦ σχή- 
ματος καὶ τῆς ἴσης πάσαις ταῖς ἐπιξευγνυούσαις τὰς 
πλευρὰς τοῦ πολυγώνου παραλλήλοις οὔσαις τῇ ὑπὸ 

19 δύο πλευρὰς τοῦ πολυγώνου ὑποτεινούσῃ εὐθεία. 

ἔστω ἐν σφαίρα μέγιστος κύκλος ὁ ABI A, καὶ ἐν 
αὐτῷ πολύγωνον ἐγγεγράφϑω ἰσόπλευρον, οὗ αἳ πλευ- 
ραὶ ὑπὸ τετράδος μετροῦνται, καὶ ἀπὸ τοῦ πολυγώ- 
νου τοῦ ἐγγεγραμμένου νοείσϑω τι slg τὴν σφαῖραν 

15 ἐγγραφὲν σχῆμα, καὶ ἐπεζεύχθωσαν αἱ EZ, HO, Γ4, 
KA, ΜΝ παράλληλοι οὖσαι τῇ ὑπὸ δύο πλευρὰς ὑπο- 
τεινούσῃ εὐθεία, κύκλος δέ τις ἐκκείσθω ὁ E, οὗ ἡ 
ἐκ τοῦ κέντρου δυνάσϑω τὸ περιεχόμενον ὑπό τε τῆς 
AE καὶ τῆς ἴσης ταῖς EZ, ΗΘ, Γ4, KA, MN: λέγω, 

20 ὅτι ὁ κύκλος οὗτος ἴσος ἐστὶ τῇ ἐπιφανεία τοῦ slg 
τὴν σφαῖραν ἐγγραφομένου σχήματος. 

ἐκκείσϑωσαν γὰρ κύκλοι οἱ O, II, P, Σ, T, T, 
καὶ τοῦ μὲν O ἡ ἐκ τοῦ κέντρου δυνάσϑω τὸ περι- 
εχόμενον ὑπό τε τῆς EA καὶ τῆς ἡμισείας τῆς EZ, 

55 ἡ δὲ ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ II δυνάσθω τὸ περιεχόμενον 
ὑπό τε τῆς Ε 4 καὶ τῆς ἡμισείας τῶν EZ, HO, ἡ δὲ 
ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ Ρ δυνάσϑω τὸ περιεχόμενον ὑπὸ 
τῆς EA καὶ τῆς ἡμισείας τῶν HO, Γ4, ἡ δὲ ἐκ τοῦ 

1 ἐστίν] C, εστι A. 9 παραλλήλοις οὔσαις] Nizzius, ~. oð- 


σας C, entia equedistantia B, τετραγώνους ουσας A. 
17 δέ] scripsi, δη ABC. 
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eodem modo etiam figurae in altero hemisphaerio instriptae 
superficies minor est superficie hemisphaerii; ergo etiam tota 
superficies figurae in sphaera inscriptae minor est superficie 
sphaerae. 

XXIV. 


Superficies figurae in sphaera inscriptae aequalis est cir- 
culo, cuius radius quadratus aequalis est rectangulo, quod 
continetur latere figurae et recta aequali omnibus simul 
rectis iungentibus angulos!) polygoni rectae sub duo latera 
polygoni subtendenti parallelis. 

sit in sphaera circulus maximus 4 BI'A, etzin eo inscriba- 
tur polygonum aequilaterum, euius laterum numerus?) per 
quattuor diuidi possit, et in polygono inscripto fingatur 
figura inscripta in sphaera, et ducantur rectae EZ, H 6, ΙΔ, 
K4, MN parallelae rectae sub duo latera subtendenti, ponatur 
autem circulus X, cuius radius quadratus aequalis sit rect- 
angulo, quod recta AE et recta omnibus simul rectis EZ, 
ΗΘ, ΓΔ, K A, MN aequali continetur; dico, hunc circulum 
aequalem esse superficiei figurae in sphaera inscriptae. $j 

ponantur enim circuli O, II, P, £, T, T, et radius cir- 
culi O quadratus aequalis sit rectangulo, quod continetur 





recta E.4 et dimidia recta ΕΖ, radius autem circuli II 


1) Cfr. p. 87 not. 1. 
2) Archimedem puto scripsisse lin. 12—13: οὗ τὸ πλῆθος 
τῶν πλευρῶν μετρείσϑω ὑπὸ τετράδος; Quaest. Arch. p. "76. 
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κέντρου τοῦ Σ δυνάσθω τὸ περιεχόµενον ὑπό τε τῆς 
EA καὶ τῆς ἡμισείας τῶν Γ4. KA, ἡ δὲ ἐκ τοῦ κέν- 
toov τοῦ T δυνάσθω τὸ περιεχόμενον ὑπό τε τῆς AE 
καὶ τῆς ἡμισείας τῶν KA, MN, 7) δὲ ἐκ τοῦ κέντρου 
5T00 T δυνάσθω τὸ περιεχόμενον ὑπό τε τῆς AE καὶ 
τῆς ἡμισείας τῆς MN. διὰ δὴ ταῦτα ó μὲν O κύκλος 
ἴσος ἐστὶ τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ AEZ κώνου, ὁ δὲ II τῇ 
ἐπιφανείᾳ τοῦ κώνου τῇ μεταξὺ τῶν EZ, HO, ὁ δὲ 
P τῇ μεταξὺ τῶν HO, T4, ὁ δὲ E τῇ μεταξὺ τῶν 
10 AT, KA, καὶ ἔτι ὁ μὲν T ἴσος ἐστὶ τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ 
κώνου τῇ μεταξὺ τῶν Κά, ΜΝ, ὁ δὲ T τῇ τοῦ 
MBN κώνου ἐπιφανείᾳ ἴσος ἐστίν' οἱ πάντες ἄρα 
κύκλοι ἴσοι εἰσὶν τῇ τοῦ ἐγγεγραμμένον σχήματος ἐπι- 
φανείᾳ. καὶ φανερόν, ὅτι αἱ ἐκ τῶν κέντρων τῶν Ο, 
15 H, P, Zi, T, Τκύκλων δύνανται τὸ περιεχόμενον ὑπό τε 
τῆς AE καὶ δὶς τῶν ὑμίδεων τῆς EZ, HO, Γ4, KA, 
MN, αἳ ὅλαι εἰσὶν αἱ EZ, HO, ΓΔ. KA, MN: αἱ 
ἄρα ἐκ τῶν κέντρων τῶν O, II, P, Z, T, T κύκλων 
δύνανται τὸ περιεχόμενον ὑπό τε τῆς AE καὶ πασῶν 
τῶν EZ, HO, Γ4, KA, MN. ἀλλὰ καὶ ἡ ἐκ τοῦ 
κέντρου τοῦ | κύκλου δύναται τὸ ὑπὸ τῆς AE καὶ 
τῆς συγκειμένης ἐκ πασῶν τῶν EZ, HO, r4, KA, 
MN: ἡ ἄρα ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ Ξ κύκλου δύναται 
τὰ ἀπὸ τῶν ἐκ τῶν κέντρων τῶν O, II, P, Σ, T, T 
35 κύκλων καὶ ὁ κύκλος ἄρα ὁ X ἴσος ἐστὶ τοῖς O, II, 
P, Z, T, T κύκλοις. οἱ δὲ O, II, P, £, T, T κύκλοι 
ἀπεδείχθησαν ἴσοι τῇ εἰρημένῃ τοῦ σχήματος ἐπιφανεία' 


m o» 


καὶ ὁ X ἄρα κύκλος ἴσος ἔσται τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ σχήματος. 


10 41] gd B. 16 δύνανται] B(C)G, δυναται A. 17 ὅλαι] 
EG, οΊοι Ας. Γ4] (OG, om. AB. 21 δύναται] (C)BG, 
e corr. D, δυνανται À. 94 τὰ ἀπὸ τῶν] scripsi, τας A B(C). 
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quadratus aequalis sit rectangulo, quod continetur recta E 4 
et dimidia parte rectarum EZ, ΗΘ, radius autem circuli 
P quadratus aequalis sit rectangulo, quod recta EA et di- 
midia parte rectarum HO, ΓΔ continetur, radius autem 
circuli Z quadratus aequalis sit rectangulo, quod recta E 4 
et dimidia parte rectarum 14, K 4 continetur, radius autem 
circuli T quadratus aequalis sit rectangulo, quod recta 4E 
et dimidia parte rectarum K A4, ΜΝ continetur, radius autem 
circuli T quadratus aequalis sit rectangulo, quod recla AE 
et dimidia recta MN continetur. qua de causa circulus 
O aequalis est superficiei coni 4E Z [prop. 14], H circulus 
aequalis superficiei conicae inter EZ, ΗΘ rectas positae, 
P circulus superficiei inter HO, T4 positae, Σ superficiei 
inter AT, KA positae, T superficiei inter K 4, MN posi- 
tae, 1) T circulus superficiei coni M B N;?) quare omnes simul 
circuli aequales sunt superficiei figurae inscriptae. et ad- 
paret, radios circulorum O, Π, P, Σ, T, T quadratos aequales 
esse rectangulo, quod continetur recta 4 E ei dimidiis rectis 
EZ, ΗΘ, ΓΔ, K A, MN bis sumptis, quae sunt totae 
rectae EZ, HO, Γ4, KA, MN; itaque radii circulorum 
O, II, P, Z, T, T quadrati 


— AE x(EZ--H0-4- T4 KA-- MN). 
sed etiam radius circuli X quadratus 
= AE x (EZ -- H0 X- A 4 KA MN) 


[ex hypothesi]; radius igitur circuli 5 quadratus aequalis 
est radiis circulorum O, 17, P, Σ, T, T quadratis; quare 
etiam?) 

ΞΞΞΟ-- Π--Ρ-- Σ--Τ--τΤ. 
sed demonstratum est, circulos O, II, P, Σ, T, T aequales 
esse figurae superficiei, quam significauimus; ergo etiam 
conus ,5 superficiei figurae aequalis erit. 


1) Haec omnia sequuntur ex prop. 16, quia aequalia sunt 
latera polygoni. 

2) Sequitur ex prop. 14, quia EA = ΜΒ. 

3) Eucl. XII, 2; cfr. Quaest. Arch. p. 48. 


Archimedes, ed. Heiberg. I. Ed. 11. 1 
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κε’. 

Τοῦ ἐγγεγραμμένου σχήματος εἰς τὴν σφαῖραν ἡ 
ἐπιφάνεια ἡ περιεχομένη ὑπὸ τῶν κωνικῶν ἐπιφανειῶν 
ἐλάσσων ἐστὶν ἢ τετραπλασία τοῦ μεγίστου κύκλου 

s τῶν ἐν τῇ σφαίρα. 

ἔστω ἐν σφαίρᾳ μέγιστος κύκλος ὁ ABI, καὶ ἐν 
αὐτῷ ἐγγεγράφϑω πολύγωνον [ἀρτιόγωνον] ἰσόπλευ- 
ρον, οὗ αἲ πλευραὶ ὑπὸ τετράδος μετροῦνται, καὶ ἀπ᾽ 
αὐτοῦ νοείσθω ἐπιφάνεια ἡ ὑπὸ τῶν κωνικῶν ἐπι- 

10 φανειῶν περιεχομένη᾽ λέγω, ὅτι ἡ ἐπιφάνεια τοῦ y- 
γραφέντος ἐλάσσων ἐστὶν ἢ τετραπλασία τοῦ μεγίστου 
κύκλου τῶν ἐν τῇ σφαίρα. 

ἐπεξεύχϑωσαν γὰρ αἱ ὑπὸ δύο πλευρὰς ὑποτεύνου- 
σαι τοῦ πολυγώνου αἱ ΕΙ, ΘΜ καὶ ταύταις παράλ- 

16 λήλοι «t ZK, AB, HA, ἐκκείσθω δέ τις κύκλος ὁ P, 
οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου δύναται τὸ ὑπὸ τῆς EA καὶ τῆς 
ἴσης πάσαις ταῖς ΕΙ, ΖΚ, BA, HA, OM: διὰ δὴ τὸ 
προδειχϑὲν ἴσος ἐστὶν ὁ κύκλος τῇ τοῦ εἰρημένου σχή- 
ματος ἐπιφανείᾳ. καὶ ἐπεὶ ἐδείχϑη, ὅτι ἐστίν, ὡς ἡ 

s» ἴση πάσαις ταῖς ΕΙ, ZK, B4, HA, 0M πρὸς τὴν 
διάμετρον τοῦ κύκλου τὴν AT, οὕτως ἡ ΓΕ πρὸς EA, 
τὸ ἄρα ὑπὸ τῆς ἴσης πάσαις ταῖς εἰρημέναις καὶ τῆς 
EA, τουτέστιν τὸ ἀπὸ τῆς ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ P κύ- 
κλου, ἴσον ἐστὶν τῷ ὑπὸ τῶν AIT, ΓΕ. ἀλλὰ καὶ τὸ 

6 ὑπὸ AT, ΓΕ ἔλασσόν ἐστι τοῦ ἀπὸ τῆς AI" ἔλασ- 
σον ἄρα ἐστὶν τὸ ἀπὸ τῆς ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ Ρ τοῦ 
ἀπὸ τῆς AT [ἐλάσσων ἄρα ἐστὶν ἡ ἐκ τοῦ κέντρου 
τοῦ P τῆς AI" ὥστε ἡ διάμετρος τοῦ P κύκλου ἐλάσ- 
σων ἐστὶν ἢ διπλασία τῆς διαμέτρου τοῦ 4ΒΓ 4 κύ- 


S ἀπ᾿] scripsi ex' ABC; cfr. p. 94, 18. 16 4B] bd B. 
25 ἔλασσόν] CE, ελασσων A. 96 ἐστίν ] ἐστῖ | C, εστι A. 


DE SPHAERA ET CYLINDRO I, 99 


XXV. 


Superficies figurae in sphaera inscriptae, quae per super- 
fieies conicas continetur, ') minor est quam quadruplo maior 
circulo maximo sphaerae. 

sit sphaerae circulus maximus 4 B1'4t, et in eo inscribatur 
polygonum?) aequilaterum, euius laterum numerus?) per 
quattuor diuidi possit, et fingatur superficies inde orta, quae 
per superficies conicas comprehenditur; dico, superficiem 
polygoni inscripti minorem esse quam quadruplo maiorem 
circulo maximo sphaerae. 

ducantur enim rectae 
sub duo latera polygoni 
subtendentes EI, ΘΜ 
iisque parallelae rectae 
ZK, AB, H4, ponatur 
autem circulus P, cuius 
radius quadratus aequalis 
sit rectangulo, quod recta 
EA et recta aequali om- 
nibus rectis EI, ZK, 
ΒΑ, HA, ΘΜ contine- 
tur; itaque propter ea, 
quae antea demonstraui- 
mus [prop. 24], cireulus 
aequalis est superficiei 
figurae, quam commemo- αν 
rauimus. et quoniam de- 
monstratum est, rectam 
omnibus rectis EI, ZK, 

B4, H4, OM aequalem ad diametrum circuli 41) eam 
habere rationem, quam ΓΙ; ad EA [prop. 21], erit 





1) Minus adeurate de superficie usurpatur περιέχεσθαι; cfr. 
lin. 10. 

9) ἀρτιόγωνον lin. 7 delendum est, quia lin. 8 repugnat, 
et quia desideratur καί ante ἰσόπλευρον. ἰσογώνιόν τε καί 
Nizze. 

9) Cfr. p. 95 not. 2. 
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κλου, καὶ δύο ἄρα τοῦ ABTA κύκλου διάμετροι 
µείζους εἰσὶ τῆς διαμέτρου τοῦ P κύκλου. καὶ τὸ τε- 
τράκις ἀπὸ τῆς διαμέτρου τοῦ ABTA κύκλου, tovt- 
ἔστι τῆς AT, μεῖξόν ἐστι τοῦ ἀπὸ τῆς τοῦ P κύκλου 

5 διαμέτρου. ὡς δὲ τὸ τετράκις ἀπὺ τῆς AT πρὸς τὸ 
ἀπὸ τῆς τοῦ P κύκλου διαμέτρου, οὕτως τέσσαρες 
κύκλοι οἱ ABTA πρὸς τὸν P κύκλον: τέσσαρες ἄρα 
κύκλοι οἱ ABTA μείξους εἰσὶν τοῦ P κύκλου]' ὁ ἄρα 
κύκλος ὁ P ἐλάσσων ἐστὶν ἢ τετραπλάσιος τοῦ us- 

10 γίστου κύκλου. ὁ δὲ P κύκλος ἴσος ἐδείχϑη τῇ εἴρη- 
μένῃ ἐπιφανεία τοῦ σχήματος": ἡ ἄρα ἐπιφάνεια τοῦ 
σχήματος ἐλάσσων ἐστὶν ἢ τετραπλασία τοῦ μεγίστου 
κύκλου τῶν ἐν τῇ σφαίρα. 

κβ΄. 

15 Τῷ ἐγγραφομένῳ ἐν τῇ σφαίρᾳ σχήματι τῷ περι- 
εχοµένω ὑπὺ τῶν ἐπιφανειῶν τῶν κωνικῶν ἴσος ἐστὶν 
κῶνος ὁ βάσιν μὲν ἔχων τὸν κύκλον τὸν ἴσον τῇ ἐπι- 
φανείᾳ τοῦ σχήματος τοῦ ἐγγραφέντος ἐν τῇ σφαίρα, 
ὕψος δὲ ἴσον τῇ ἀπὺ τοῦ κέντρου τῆς σφαίρας ἐπὶ 

9 μίαν πλευρὰν τοῦ πολυγώνου καϑέτῳ ἠγμένῃ. 

ἔστω ἡ σφαῖρα καὶ ὁ ἐν αὐτῇ μέγιστος κύκλος ὁ 
ABTA καὶ τὰ ἄλλα τὰ αὐτὰ τῷ πρότερον, ἔστω δὲ 
κῶνος ὀρϑὸς ὁ Ρ βάσιν μὲν ἔχων τὴν ἐπιφάνειαν τοῦ 
σχήματος τοῦ ἐγγεγραμμένου ἐν τῇ σφαίρᾳ, ὕψος δὲ 

25 ἴσον τῇ ἀπὸ τοῦ κέντρου τῆς σφαίρας ἐπὶ μίαν πλευ- 
ρὰν τοῦ πολυγώνου καϑέτῳ ἡγμένῃ᾽ δεικτέον, ὅτι ὁ 
κῶνος ὁ P ἴσος ἐστὶν τῷ ἐγγεγραμμένῳ ἐν τῇ σφαίρα 
σχήματι. 

ἀπὸ γὰρ τῶν κύκλων, ὧν εἶσι διάμετροι af ΖΝ, 


13 ἐστίν] comp. C, εστι A. 18 ἑξῆς τὸ σχῆμα (C). 35 τὴν 
ἐπιφάνειαν] ABC, ἴσην τῇ ἐπιφανείᾳ mg. G. 
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EAx(EI+ZK4+B4+HA+ OM), 
h. e. radius circuli P quadratus [ex hypothesi], 


= AT x ΓΕ [Eucl. VI, 16]. 
sed 
AT x TE « AT’? [Eucl. III, 15]; 


itaque radius circuli P quadratus < AT?; circulus!) P igitur 
minor est quam quadruplo maior circulo maximo. sed de- 
monstratum est, circulum P aequalem esse superficiei figurae, 
quam commemorauimus; ergo superficies figurae minor est 
quam quadruplo maior circulo maximo sphaerae. 


XXVI. 


Figurae in sphaera inscriptae per superficies conicas com- 
prebensae aequalis est conus basim habens circulum super- 
ficiei figurae in sphaera inscriptae aequalem, altitudinem 
autem aequalem rectae & centro sphaerae ad latus aliquod 
polygoni perpendiculari ductae. 

sit sphaera et in ea circulus maximus A4BI'4, et cetera 
eodem modo, quo supra [prop. 25], sit autem conus rectus P 
basim habens superficiem figurae in sphaera inscriptae, alti- 
tudinem autem aequalem rectae & centro sphaerae ad latus 
polygoni perpendiculari ductae; demonstrandum est, canum 
P aequalem esse figurae in sphaera inscriptae. 

construantur enim in circulis, quorum diametri sunt Z N, 
HM, 6 4, IK, coni uerticem habentes centrum sphaerae; 
erit igitur rhombus solidus ex cono, cuius basis est circulus 
circum Z N diametrum descriptus, uertex autem punctum 4, 
et cono, cuius basis est idem circulus, uertex autem X ptinc- 
tum, compositus;?) qui aequalis est cono basim habenti super- 


1) Nam diametrus circuli P quadrata < 4 AI'5; tum u. 
Eucl. ΣΠ, 2. uerba lin. 1 καί --- 2 κύκλου damnaui Quaest. 
Arch. p. 14, sed demonstratio sic quoque longis ambagibus 
laborat. putauerim, totum locum p. 98, 27 ἑλάσσων ἄρα -- lin. 
8 τοῦ P κύκλου subditiuum esse. 

2) Desideratur evyxsíusvog; nam ἔσται p. 102, 2 idem fere est, 
quod γενήσεται. nec Archimedes p. 102, 7 omiserat πρὸς τὴν 
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HM, Θ4. IK, κῶνοι ἀναγεγράφθωσαν κορυφὴν ἔχον- 
τες τὸ τῆς σφαίρας χέντρον᾽ ἔσται δὴ ῥόμβος στερεὸς 
ἔκ τε τοῦ κώνου, οὗ βάσις μέν ἐστιν ὁ κύκλος ὁ περὶ 
τὴν ΖΝ. κορυφὴ δὲ τὸ A σημεῖον, καὶ τοῦ κώνου, οὗ 
s βάσις ὁ αὐτὸς κύκλος, κορυφὴ δὲ τὸ X σημεῖον: ἴσος 
ἐστὶ τῷ κώνῳ τῷ βάσιν μὲν ἔχοντι τὴν ἐπιφάνειαν 
τοῦ NAZ, ὕψος δὲ ἴσον τῇ ἀπὸ τοῦ X καϑέτῳ ùy- 
μένῃ. πάλιν δὲ καὶ τὸ περιλελειμμένον τοῦ ῥόμβου 
τὸ περιεχόμενον ὑπό τε τῆς ἐπιφανείας τοῦ κώνου τῆς 
10 μεταξὺ τῶν παραλλήλων ἐπιπέδων τῶν κατὰ τὰς ΖΝ, 
HM καὶ τῶν ἐπιφανειῶν τῶν κώνων τοῦ τε ZNX 
καὶ τοῦ ΗΜΧ ἴσον ἐστὶ τῷ κώνῳ. τῷ βάσιν μὲν 
ἔχοντι ἴσην τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ κώνου τῇ μεταξὺ τῶν 
παραλλήλων ἐπιπέδων τῶν κατὰ τὰς ΜΗ, ΖΝ, ὕψος 
15 δὲ ἴσον τῇ ἀπὸ τοῦ X ἐπὶ τὴν ZH καϑέτῳ ἠγμένῃ' 
δέδεικται γὰρ ταῦτα. ἔτι δὲ καὶ τὸ περιλειπόμενον 
τοῦ κώνου τὸ περιξχύμενον ὑπό τε τῆς ἐπιφανείας τοῦ 
κώνου τῆς μεταξὺ τῶν παραλλήλων ἐπιπέδων τῶν 
κατὰ τὰς HM, BA καὶ τῆς ἐπιφανείας τοῦ ΜΗΧ 
20 κώνου καὶ τοῦ κύκλου τοῦ περὶ διάμετρον τὴν BA 
ἴσον τῷ κώνῳ τῷ βάσιν μὲν ἔχοντι τὴν ἴσην τῇ ἐπι- 
φανείᾳ τοῦ κώνου τῇ μεταξὺ τῶν ἐπιπέδων τῶν κατὰ 
τὰς HM, B4, ὕψος δὲ ἴσον τῇ ἀπὸ τοῦ X ἐπὶ τὴν 
BH καϑέτῳ ἡἠγμένῃ. ὁμοίως δὲ καὶ ἐν τῷ ἑτέρῳ ἡμι- 
2 σφαιρίω 0 τε ῥόμβος ὁ XKI'I καὶ τὰ περιλείμματα 


1Θ4, IK] AC, ti lk B. In fig. 4 et I permutant, pro X 
habent K AB, corr G. 8 τοῦ] addidi, om. AC. ἐστιν] 
cum Torellio, εστω AB(O). 5 ἴσος] ABC, καὶ ἴσος Torellius. 
6 ἐστί] om. G, del. B. 7 καθέτω] des. C. — 8 περιλελειμ- 

ένον] EH, περιλελιμμενον DG, circumacceptum B, dere- 
pee B*. 10 τάς] Torellius, την A. 14 MH, ZN]e 
corr. B, MNZH A. 17 τὸ περιεχόµενον | scripsi, του περι- 
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ficiem coni Ν ΑΖ, altitudinem autem aequalem rectae a X 
puncto (ad 42) perpendieulari ductae [prop. 18]. rursus 
autem frustum rhombi 1) relictum, quod superficie coni inter 
plana parallela in Z N, H M po- 
sita et superficie conorum Z N X, 
HM X continetur, aequale est 
cono basim habenti aequalem 
superficiei coni inter plana par- 
allela in MH, ZN posita, alti- 
tudinem autem aequalem rectae 
& X puncto ad Z H perpendicu- 
lari ductae [prop. 20]. prae- 
terea frustum relictum coni,?) 
quod superficie coni inter plana 
parallela in HM, Β4 posita 
et superficie coni M H X et cir- 
culo circum diametrum Β 4 de- 
scripto continetur, aequale est 
cono basim habenti aequalem su- 
perficiei coni inter plana in H M, 
B4 posita, altitudinem autem 
aequalem rectae a X puncto ad 
BH perpendiculari ductae [prop. 19]. eodem modo etiam 
in altero hemisphaerio rhombus XKI'I et frusta relicta co- 
norum?) aequalia erunt totidem et talibus conis, quot et 
quales supra indicauimus; adparet igitur, etiam totam figu- 





47, quod post X addi uoluit Torellius. in loco ab interpolatore 
male habito asyndeton lin. 5 tolerandum uidetur. 

1) Hic rhombus oritur productis rectis MN, ZH, donec 
concurrant, et continetur rectis MN, ZH productis et rectis 
MX, XH. 

2) Qui oritur rectis MZ, ΙΒ productis, donec concurrant. 

3) Debebat esse: rhombi (qui oritur productis 4K, 61, 
donee concurrant) et coni (qui oritur eodem modo productis 
44, B6). 


χομενου AB. 18 τῆς] Basil, ty A. 22 τῶν (pr)] Torellius, 
των τε Α. 25 ΧΚΓΊ] Basi, XKI'A ΑΒ. περιλείµαᾳατα] 
B*, περιλιαµατα DG, περιλήμματα BEH. 
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τῶν κώνων ἴσα ἔσται τοσούτοις καὶ τηλικούτοις κώνοις, 
ὅσοι καὶ πρότερον ἐρρήθησαν' δῆλον οὖν, ὅτι καὶ ὅλον 
τὸ σχῆμα τὸ ἐγγεγραμμένον ἐν τῇ σφαίρα ἴσον ἐστὶν 
πᾶσιν τοῖς εἰρημένοις κώνοις. οἱ δὲ κῶνοι ἴσοι εἰσὶν 
υτῷ P κώνῳ, ἐπειδὴ ὁ P κῶνος ὕψος μὲν ἔχει ἑκάστῳ 
ἴσον τῶν εἰρημένων κώνων, βάσιν δὲ ἴσην πάσαις ταῖς 
βάσεσιν αὐτῶν: δῆλον οὖν, ὅτι τὸ ἐν τῇ σφαίρα ἐγ- 
γεγραμμένον ἴσον ἐστὶν τῷ ἐκκειμένῳ κώνῳ. 


xé’. 

10 Τὸ ἐγγεγραμμένον σχῆμα ἐν τῇ σφαίρᾳ TO περι- 
ἐχόμενον ὑπὸ τῶν ἐπιφανειῶν τῶν κωνικῶν ἔλασσόν 
ἐστιν ἢ τετραπλάσιον τοῦ κώνου τοῦ βάσιν μὲν ἔχον- 
τος ἴσην τῷ μεγίστῳ κύκλῳ τῶν ἐν τῇ σφαίρα, ὕψος 
δὲ ἴσον τῇ ἐκ τοῦ κέντρου τῆς σφαίρας. 

15 ἔστω γὰρ γινόμενος κῶνος ἴσος τῷ σχήματι τῷ 
ἐγγεγραμμένῳ ἐν τῇ σφαίρᾳ τὴν βάσιν μὲν ἔχων 
ἴσην τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ ἐγγεγραμμένου σχήματος, τὸ 
δὲ ὕψος ἴσον τῇ ἀπὺ τοῦ κέντρου τοῦ κύκλου καϑέτῳ 
ἀγομένῃ ἐπὶ μίαν πλευρὰν τοῦ ἐγγραφέντος πολυγώ- 

:0 vov ὁ P, ὁ δὲ κῶνος ὁ A ἔστω βάσιν ἔχων ἴσην τῷ 
ABTA κύκλῳ, ὕψος δὲ τὴν ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ A BTA 
κύκλου. 

ἐπεὶ οὖν ὁ P κῶνος βάσιν ἔχει ἴσην τῇ ἐπιφανείᾳ 
του ἐγγεγραμμένου σχήματος ἐν τῇ σφαίρα, ὕψος δὲ ἴσον 

35 τῇ ἀπὸ τοῦ X καϑέτῳ ἀγομένῃ ἐπὶ τὴν AZ, ἐδείχϑη 
δὲ ἡ ἐπιφάνεια τοῦ ἐγγεγραμμένου σχήματος ἐλάσσων 
ἢ τετραπλασία τοῦ ἐν τῇ σφαίρᾳ μεγίστου κύκλου, 
ἔσται ἄρα ἡ τοῦ Ρ κώνου βάσις ἐλάσσων ἢ τετρα- 


18 τῶν] BG, τῶ E, τον A. 15 γάρ] scripsi, γαρ o A. 
34 ἴσον] BGH, om. DE. 
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ram in sphaera inscriptam aequalem esse omnibus conis, quos 
commemorauimus. coni autem aequales sunt P cono, quo- 
niam conus P altitudinem habet altitudini +) cuiusuis conorum, 
quos commemorauimus, aequalem, basim autem aequalem 
omnibus simul basibus eorum [lemm. 1 p. 72; cfr. Quaest. 
Arch. p. 48]; ergo adparet, figuram in sphaera inscriptam 
aequalem esse cono, quem posuimus. 


XXVII. 

Figura in sphaera inscripta, quam superficies conicae com- 
prehendunt, minor est quam quadruplo maior cono basim 
habenti aequalem cireulo maximo sphaerae, altitudinem 
autem radio sphaerae aequalem. 

construatur enim conus P aequalis figurae in sphaera in- 
scriptae basim habens superficiei figurae inscriptae aequalem, 
altitudinem autem aequalem rectae a centro circuli ad latus 
aliquod polygoni inscripti perpendiculari ductae [prop. 26], 
conus autem % basim habeat aequalem circulo A4BI'A4, alti- 
tudinem autem radium circuli ΑΒΓΔ. 

quoniam igitur conus P basim habet aequalem superficiei 





1) ἑκάστῳ sc. κώνῳ, pro ἑκάστου (sc. ὄψει). 
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πλασία τῆς βάσεως τοῦ X κώνου. ἔστιν δὲ καὶ τὸ 
ὕψος τοῦ P ἔλασσον τοῦ ὕψους τοῦ E κώνου" ἐπεὶ 
οὖν ὁ Ρ κῶνος τὴν μὲν βάσιν ἔχει ἐλάσσονα ἢ τε- 
τραπλασίαν τῆς τοῦ Æ βάσεως, τὸ δὲ ὕψος ἔλασσον 
τοῦ ὕψους, δῆλον, ὡς καὶ αὐτὸς ὁ Ρ κῶνος ἐλάσσων 
ἐστὶν᾽ ἢ τετραπλάσιος τοῦ Æ κώνου. ἀλλὰ καὶ ὁ P 
κῶνος ἴσος ἐστὶ τῷ ἐγγεγραμμένῳ σχήματι: τὸ ἄρα 
ἐγγεγραμμένον σχῆμα ἔλασσόν ἐστιν d) τετραπλάσιον 
τοῦ M κώνου. 


ο 


, 


10 xy. 

Ἔστω ἐν σφαίρᾳ μέγιστος κύκλος ὁ ABTA, περὶ 
δὲ τὸν ABI'Z κύκλον περιγεγράφϑω πολύγωνον ἰσό- 
πλευρόν τε καὶ ἰσογώνιον, τὸ δὲ πλῆϑος τῶν πλευρῶν 
αὐτοῦ μετρείσϑω ὑπὸ τετράδος, τὸ δὲ περὶ τὸν κύ- 

15 κλον περιγεγραμμένον πολύγωνον κύκλος περιγεγραμ- 
μένος περιλαμβανέτω περὶ τὸ αὐτὸ κέντρον γινόμενος 
τῷ AB ΓΔ. μενούσης δὴ τῆς EH περιενεχϑήτω τὺ 
ΕΖΗΘ ἐπίπεδον, ἐν ᾧ τό τε πολύγωνον καὶ ὁ κύ- 
χλος δῆλον οὖν, ὅτι ἡ μὲν περιφέρεια τοῦ 4ΒΓ4 

20 κύκλου κατὰ τῆς ἐπιφανείας τῆς σφαίρας οἰσϑήσεται, 
ἡ δὲ περιφέρεια τοῦ ΕΖΗΘ κατ᾽ ἄλλης ἐπιφανείας 
σφαίρας τὸ αὐτὸ κέντρον ἐχούσης τῇ ἐλάσσονι οἰσϑή- 
σεται, αἱ δὲ ἁφαί, καθ ἃς ἐπιψαύουσιν «ê πλευραί, 
γράφουσιν κύκλους ὀρδοὺς πρὸς τὺν 4ΒΤΓ 4 κύκλον 

s ἐν τῇ ἐλάσσονι σφαίρᾳ, αἱ δὲ γωνίαι τοῦ πολυγώνου 
χωρὶς τῶν πρὸς τοῖς E, H σημείοις κατὰ κύκλων περι- 
φερειῶν οἰσθήσονται ἐν τῇ ἐπιφανείᾳ τῆς μείξονος 
σφαίρας γεγραμμένων ὀρϑῶν πρὸς τὸν ΕΖΗΘ κύκλον, 
αἳ δὲ πλευραὶ τοῦ πολυγώνου κατὰ κωνικῶν ἐπι- 


1 τῆς βάσεως] om. B, supra scr. B*. 10 κη΄} om. AB. 
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figurae in sphaera inscriptae, altitudinem autem aequalem 
rectae a X puncto ad 42 perpendiculari ductae, et demon- 
stratum est, superficiem figurae inscriptae minorem esse 
quam quadruplo maiorem cireulo maximo sphaerae [prop. 
25], basis coni P minor erit quam quadruplo maior basi 
coni Æ uerum etiam altitudo coni P minor est altitudine 
coni ἃ; quoniam igitur conus P basim habet minorem quam 
quadruplo maiorem basi coni Æ, altitudinem autem altitu- 
dine minorem, adparet, ipsum quoque conum P minorem 
esse quam quadruplo maiorem cono X.!) sed conus P idem 
aequalis est figurae inscriptae; ergo figura inscripta minor 
est quam quadruplo maior cono X. 


XXVIII. 


Sit 4BI'4 circulus maximus sphaerae, et circum 4814 
circulum cireumseribatur polygonum aequilaterum et aequi- 
angulum, et numerus laterum eius per quattuor diuidi possit, 
polygonum autem circum circulum circumsceriptum compre- 
hendat circulus circumscriptus eodem centro, quo ABI'A4, 
descriptus. manente igitur recta EH planum EZH © cir- 
cumuoluatur, in quo et polygonum et circulus est; adparet 
igitur, ambitum circuli 4BI'4 per superficiem sphaerae 
cireumuolutum iri, ambitum autem circuli ΕΖΗΘ per aliam 
superficiem sphaerae idem centrum habentis, quod habeat 
minor sphaera, cireumuolutum iri, puncta autem contactus, 
in quibus latera contingant, circulos ad circulum 4BI'4 
perpendiculares in sphaera minore descriptura esse, angulos 
autem polygoni praeter angulos ad E, H puncta positos per 
ambitus circulorum cireumuolutum iri in superficie sphaerae 
maioris descriptorum ad circulum EZH perpendicularium, 
latera autem polygoni per superficies conicas circeumuolutum 
iri, quemadmodum in propositionibus praecedentibus [23 
— 2 ]; figura igitur per superficies conieas comprehensa cir- 
eum sphaeram minorem circumscripta, in maiore uero sphae- 
ra inscripta erit. superficiem autem figurae circumscriptae 


1) Cfr. lemm. 1 p. 72. 
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φανειῶν οἰσϑήσονται, καθάπερ ἐπὶ τῶν πρὸ τούτου: 
ἔσται οὖν τὸ σχῆμα τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τῶν ἐπι- 
φανειῶν τῶν κωνικῶν περὶ μὲν τὴν ἐλάσσονα σφαῖραν 
περιγεγραμμένον, ἐν δὲ τῇ μείζονι ἐγγεγραμμένον. ὅτι 
δὲ ἡ ἐπιφάνεια τοῦ περιγεγραμμένου σχήματος μείξων 
ἐστὶ τῆς ἐπιφανείας τῆς σφαίρας, οὕτως δειχϑήσεται᾽ 
ἔστω γὰρ ἡ KA διάμετρος κύκλου τινὸς τῶν ἐν τῇ 
ἐλάσσονι σφαίρα τῶν K, 4 σημείων ὄντων. καθ ἃ 
ἄπτονται τοῦ ABTA κύκλου αἱ πλευραὶ τοῦ περι- 
γεγραμμένου πολυγώνου. διῃρημένης δὴ τῆς σφαίρας 
ὑπὸ τοῦ ἐπιπέδου τοῦ κατὰ τὴν KA ὀρϑοῦ πρὸς 
τὸν ABTA κύκλον καὶ ἡ ἐπιφάνεια τοῦ περιγεγραμ- 
μένου σχήματος περὶ τὴν σφαῖραν διαιρεθήσεται ὑπὸ 
τοῦ ἐπιπέδου. καὶ φανερόν, ὅτι τὰ αὐτὰ πέρατα ἔχου- 
15 σιν ἐν ἐπιπέδῳ' ἀμφοτέρων γὰρ τῶν ἐπιπέδων πέρας 
ἐστὶν ἡ τοῦ κύκλου περιφέρεια τοῦ περὶ διάμετρον 
τὴν KA ὀρϑοῦ πρὸς τὸν “ΒΓ 4 κύκλον' καί εἶσιν 
ἀμφότεραι ἐπὶ τὰ αὐτὰ κοῖλαι, καὶ περιλαμβάνεται ἡ 
ἑτέρα αὐτῶν ὑπὸ τῆς ἑτέρας ἐπιφανείας καὶ τῆς ἐπι- 
.πέδου τῆς τὰ αὐτὰ πέρατα ἐχούσης: ἐλάσσων οὖν 
ἐστιν ἡ περιλαμβανοµένη τοῦ τμήματος τῆς σφαίρας 
ἐπιφάνεια τῆς ἐπιφανείας τοῦ σχήματος τοῦ περιγε- 
γραμμένου περὶ αὐτήν. ὁμοίως δὲ καὶ ἡ τοῦ λοιποῦ 
τμήματος τῆς σφαίρας ἐπιφάνεια ἐλάσσων ἐστὶν τῆς 
»5 ἐπιφανείας τοῦ σχήματος τοῦ περιγεγραμμένου περὶ 
αὐτήν: δῆλον οὖν, ὅτι καὶ ὅλη ἡ ἐπιφάνεια τῆς σφαί- 
ρας ἐλάσσων ἐστὶ τῆς ἐπιφανείας τοῦ σχήματος τοῦ 
περιγεγραμμένου περὶ αὐτήν. 


ὧν 


> 


1 


1 τῶν] Nizzius, του AB. πρὸ τούτου] Torellius, πρωτου 
AB. 71 ἡ] BH, e corr. E, ó G, οι A. 9 αἱ πλευραί] scripsi, 
cfr. p. 106, 23; αἱ δύο πλευραί Basil om. AB. 
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maiorem esse superficie sphaerae, sic demonstrabimus. sit 
enim KZ diametrus circuli alicuius in sphaera minore de- 
scripti lateribus polygoni cireumsceripti circulum ΑΒΓ 4 in 
punctis K, 4 contingentibus. diuisa igitur sphaera plano 
in KA ad circulum ABI'4 perpendiculari posito etiam 
superficies figurae circum sphaeram circumsceriptae eodem 
plano diuidetur. et adparet, (superficies sphaerae figurae- 
que» eosdem terminos in plano habere (utraque enim super- 
βοἰθβ 1) terminum habet ambitum circuli circum diametrum 






Κ 4 ad circulum A4BI'4 perpendicularis descripti), et utra- 
que in eandem partem caua est, et altera superficies ab 
altera et plano eosdem terminos habenti comprehenditur; 
minor igitur est comprehensa superficies segmenti sphaerae 
superficie figurae circum id circumscriptae [post. 4 p. 8]. 
eodem modo etiam superficies reliqui sphaerae segmenti 
minor ést superficie figurae circum id circumscriptae; ergo 
adparet, etiam totam superficiem sphaerae minorem esse 
superficie figurae circum eam circumscriptae. 


1) Debebat esse ἐπιφανειῶν pro ἐπιπέδων lin 16. sed tota 
haec demonstratio ab interpolatore deformata est. 
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x9". 

Τῇ ἐπιφανεία τοῦ περιγεγραμμένου σχήματος περὶ 
τὴν σφαῖραν ἴσος ἐστὶ κύκλος, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου 
toov δύναται τῷ περιεχομένῳ ὑπό τε μιᾶς πλευρᾶς 

5 τοῦ πολυγώνου καὶ τῆς ἴσης πάσαις ταῖς ἐπιξευγνυ- 
ούσαις τὰς γωνίας τοῦ πολυγώνου οὔσαις παρά τινα 
τῶν ὑπὸ δύο πλευρὰς τοῦ πολυγώνου ὑποτεινουσῶν. 

τὺ γὰρ περιγεγραμμένον περὶ τὴν ἐλάσσονα σφαῖ- 
ραν ἐγγέγραπται εἷς τὴν μείζονα σφαῖραν' τοῦ δὲ 

10 ἐγγεγραμμένου ἐν τῇ σφαίρα περιεχοµένου ὑπὸ τῶν 
ἐπιφανειῶν τῶν κωνικῶν δέδεικται ὅτι τῇ ἐπιφανεία 
ἴσος ἐστὶν ὁ κύκλος, οὗ ἢ ἐκ τοῦ κέντρου δύναται TO 
περιεχόμενον ὑπό τε μιᾶς πλευρᾶς τοῦ πολυγώνου καὶ 
τῆς ἴσης πάσαις ταῖς ἐπιξευγνυούσαις τὰς γωνίας τοῦ 

15 πολυγώνου οὔσαις παρά τινα τῶν ὑπὸ δύο πλευρὰς 
ὑποτεινουσῶν: δῆλον οὖν ἐστι τὸ προειρημένον. 


X. 
Τοῦ σχήματος τοῦ περιγεγραμμένου περὶ τὴν σφαῖ- 
o«v ἡ ἐπιφάνεια μείξων ἐστὶν ἢ τετραπλασία τοῦ µε- 
30 γίστου κύκλου τῶν ἐν τῇ σφαίρα. 
ἔστω γὰρ ij τε σφαῖρα καὶ ὁ κύκλος καὶ τὰ ἄλλα 
τὰ αὐτὰ τοῖς πρότερον προκειμένοις, καὶ ὁ 4 κύκλος 
ἴσος τῇ ἐπιφανεία ἔστω τοῦ προκειμένου περιγεγραµ- 
μένου περὶ τὴν ἐλάσσονα σφαῖραν. 
o ἐπεὶ οὖν ἐν τῷ ΕΖΗΘ κύκλῳ πολύγωνον ἰσό- 
πλευρον ἐγγέγραπται καὶ ἀρτιογώνιον, αἱ ἐπιξευγνύ- 
ουσαι τὰς τοῦ πολυγώνου πλευρὰς παράλληλοι οὖσαι 


1 29] xy ΑΒ. 11 τῇ ἐπιφανεία] Basil, της επιφανειας À. 


ξευ 


14 ἐπιξευγνυούσαις] QH, ἐπι Ύνυουσαις D, ἐπιγνυούσαις E. 


17 1] κθ ΑΒ, 
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XXIX. 


Superficiei figurae circum sphaeram  cireumscriptae 
aequalis est circulus, cuius radius quadratus aequalis est 
rectangulo, quod continetur uno latere polygoni reataque 
aequali omnibus rectis anguios polygoni iungentibus rectae 
sub duo latera polygoni subtendenti parallelis. 


figura enim circum sphaeram minorem circumscripta 
in sphaera maiore inscripta est [prop. 28]; et demenstratum 
est, superficiei figurae in sphaera inscriptae per superficies 
conicas comprehensae aequalem esse conum, cuius radius 
quadratus aequalis sit rectangulo, quod contineatur uno 
latere polygoni rectaque aequali omnibus rectis angulos 
polygoni iungentibus rectae sub duo latera subtendenti par- 
allelis [prop. 24]; constat igitur, quod supra dictum est. 


XXX. 
Superficies figurae circum sphaeram circumsceriptae maior 
est quam quadruplo maior circulo maximo sphaerae. 
sit enim et sphaera et circulus et cetera eadem, quae 


antea posuimus, et circulus 4 aequalis sit superficiei figurae 
datae circum sphaeram minorem circumscriptae. 


quoniam igitur in circulo ΕΖΗΘ polygonum inscriptum est 
aequilaterum, cuius anguli pares sunt numero, rectae angu- 
los!) polygoni coniungentes rectae ΖΘ parallelae ad Z6 
eandem rationem habent, quam ΘΚ ad KZ [prop. 21]; ita- 
que rectangulum, quod continetur uno latere polygoni recta- 
que aequali omnibus rectis angulos polygoni iungentibus 


-— Z6 x ΘΚ [Eucl. VI, 16]; 


quare radius circuli 4 quadratus aequalis est ZO x OK 
[ρτορ. 29]; itaque radius circuli 4» ΘΚ.) sed recta ΘΚ 


1) U. p. 81 not. 1. 
2) Quia ZO > OK [Eucl. III, 15]. 
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τῇ ZO πρὸς τὴν ZO τὸν αὐτὸν λόγον ἔχουσιν, ὃν ἢ 
OK πρὸς KZ: ἴσον ἄρα ἐστὶν τὸ περιεχόμενον σχῆμα 
ὑπό τε μιᾶς πλευρᾶς τοῦ πολυγώνου καὶ τῆς ἴδης 
πάσαις ταῖς ἐπιξευγνυούσαις τὰς γωνίας τοῦ πολυγώ- 
5 νου τῷ περιεχομένῳ ὑπὸ τῶν ZOK: ὥστε ἡ ἐκ τοῦ 
κέντρου τοῦ 4 κύκλου ἴσον δύναται τῷ ὑπὸ ZOK: 
αείξων ἄρα ἐστὶν ἡ ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ 4 κύκλου 
τῆς OK. ἡ δὲ OK ἴση ἐστὶ τῇ διαμέτρῳ τοῦ ABTA 
κύκλου [διπλασία γάρ ἐστιν τῆς ΧΜ οὔσης ἐκ τοῦ 
10 κέντρου τοῦ 4ΒΓ κύκλου]! δῆλον oov, ὅτι μείξων 
ἐστὶν ἢ τετραπλάσιος ὁ 4 κύκλος, τουτέστιν ἡ ἐπι- 
φάνεια τοῦ περιγεγραμμένου σχήματος περὶ τὴν ἐλάσ- 
σονα σφαῖραν, τοῦ μεγίστου κύκλου τῶν ἐν τῇ σφαίρα. 


λα΄. 
ιτ Τῷ περιγεγραμμένῳ σχήματι περὶ τὴν ἐλάσσονα 
σφαῖραν ἴσος ἐστὶ κῶνος ὁ βάσιν μὲν ἔχων τὸν κύκλον 
τὸν ἴσον τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ σχήματος, ὕψος δὲ ἴσον τῇ 

ἐκ τοῦ κέντρου τῆς σφαίρας. 
τὸ γὰρ περιγεγραμμένον σχῆμα περὶ τὴν ἐλάσσονα 
«0 σφαῖραν ἐγγέγραπται ἐν τῇ μείξονι σφαίρα τῷ δὲ 
ἐγγεγραμμένω σχήματι περιεχομένω ὑπὸ τῶν κωνικῶν 
ἐπιφανειῶν δέδεικται ἴσος κῶνος ὁ βάσιν μὲν ἔχων τὸν 
κύκλον τὸν ἴσον τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ σχήματος, ὕψος δὲ 
ἴδον τῇ ἀπὸ τοῦ κέντρου τῆς σφαίρας ἐπὶ μίαν πλευ- 
25 ρὰν τοῦ πολυγώνου καϑέτῳ ἡγμένῃ: αὕτη δέ ἐστιν 
ἴσῃ τῇ ἐκ τοῦ κέντρου τῆς ἐλάσσονος σφαίρας᾽ δῆλον 

οὖν ἐστι τὸ προτεϑέν. 


1 Z6] e corr. B, ZE AB. 26] e corr. BG, ZE AR. 
3 ἴσης] BG, om. A. 14 λα] om. AB. 
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aequalis est diametro circuli 4BI'4 [u. Eutocius] ; ergo ad- 
paret, circulum 4, h. e. superficiem figurae circum sphaeram 





minorem circeumscriptae, maiorem esse quam quadruplo ma- 
iorem circulo maximo sphaerae.!) 


XXXI. 


Figurae circum sphaeram minorem circumsceriptae aequalis 
est conus basim habens circulum superficiei figurae aequa- 
lem, altitudinem autem aequalem radio sphaerae. 

nam figura circum sphaeram minorem circumscripta 
in sphaera maiore inscripta est; et demonstratum est, 
figurae inscriptae per superficies conicas comprehemsae 
aequalem esse conum basim habentem circulum aequalem 
superficiei figurae, altitudinem autem aequalem rectae a 
centro sphaerae ad latus polygoni perpendiculari ductae 
[prop. 26]; haec autem aequalis est radio sphaerae minoris; 
ergo constat propositum. 


1) Eucl. XII, 2; efr. prop. 25 p. 101 not. 1. 
Archimedes, ed. Heiberg. I. Ed. II. 8 
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ΠΟΡΙΣΜΑ. 

Ἐκ τούτου δὲ φανερόν, ὅτι τὸ σχῆμα τὸ περιγρα- 
φόμενον περὶ τὴν ἐλάσσονα σφαῖραν μεῖξόν ἐστιν ἢ 
τετραπλάσιον κώνου τοῦ βάσιν μὲν ἔχοντος τὸν μέ- 

5 γιστον κύκλον τῶν ἐν τῇ σφαίρα, ὕψος δὲ τὴν ἐκ τοῦ 
κέντρου τῆς σφαίρας. ἐπειδὴ γὰρ ἴσος ἐστὶ τῷ σχή- 
ματι κῶνος ὁ βάσιν μὲν ἔχων ἴσην τῇ ἐπιφανεία αὐτοῦ, 
ὕψος δὲ ἔσον [τῇ ἀπὸ τοῦ κέντρου τῆς σφαίρας ἐπὶ 
μίαν πλευρὰν τοῦ πολυγώνου καθέτω ἠγμένη, τουτ- 

10 έστιν] τῇ ἐκ τοῦ κέντρου τῆς ἐλάσσονος σφαίρας, ἔστι 
δὲ ἡ ἐπιφάνεια τοῦ περιγεγραμμένου σχήματος περὶ 
τὴν σφαῖραν μείξων ἢ τετραπλασία τοῦ μεγίστου xú- 
κλου τῶν ἐν τῇ σφαίρα, μεῖξον ἄρα ἢ τετραπλάσιον 
ἔσται τὸ σχῆμα τὸ περιγεγραμμένον περὶ τὴν σφαῖραν 

15 τοῦ κώνου τοῦ βάσιν μὲν ἔχοντος τὸν μέγιστον xú- 
κλον, ὕψος δὲ τὴν ἐκ τοῦ κέντρου τῆς σφαίρας, ἐπειδὴ 
καὶ ὁ κῶνος ὁ ἴσος αὐτῷ μείζων ἢ τετραπλάσιος yi- 
νεται τοῦ εἰρημένου κώνου [βάσιν τε γὰρ μείξονα ἢ 
τετραπλασίαν ἔχει καὶ ὕψος ἴσον]. 

30 AB. 

Εὰν ᾗ ἐν σφαίρα σχῆμα ἐγγεγραμμένον καὶ ἄλλο 
περιγεγραμμένον ὑπὸ ὁμοίων πολυγώνων τὸν αὐτὸν 
τρόπον τοῖς πρότερον κατεσκευασμένα, ἡ ἐπιφάνεια 
τοῦ περιγεγραμμένου σχήματος πρὸς τὴν τοῦ ἐγγε- 

25 γραμμένου ἐπιφάνειαν διπλασίονα λόγον ἔχει ἤπερ 
ἡ πλευρὰ τοῦ περιγεγραμμένου πολυγώνου περὶ τὸν 
μέγιστον κύκλον πρὸς τὴν πλευρὰν τοῦ ἐγγεγραμμένου 
πολυγώνου ἐν τῷ αὐτῷ κύκλῳ, αὐτὸ δὲ τὸ σχῆμα [τὸ 
περιγεγραμμένον] πρὸς τὸ σχῆμα τριπλασίονα λόγον 

30 ἔχει τοῦ αὐτοῦ λόγου. 

1 πόρισμα] mg. [3 D, om. AB. 4 zóv] addidi, om. A. 
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COROLLARIUM. 


Hine autem adparet, figuram circum sphaeram minorem 
eircumscriptam maiorem esse quam quadruplo maiorem cono 
basim habenti circulum maximum sphaerae, altitudinem 
autem radium sphaerae. nam quoniam figurae aequalis est 
conus basim habens superficiei eius aequalem, altitudinem 
autem aequalem radio minoris sphaerae [prop. 31], super- 
ticies autem figurae circum sphaeram circumscriptae maior 
est quam quadruplo maior circulo maximo sphaerae [prop. 
30], figura cireum sphaeram circumscripta maior erit quam 
quadruplo maior cono basim habenti circulum maximum, 
altitudinem autem radium sphaerae, quoniam etiam conus 
ei aequalis maior est quam quadruplo maior cono, quem 
commemorauimus [lemm. 1 p. 72].!) 


XXXII. 


Si in sphaera alia figura inscripta, alia circumscripta est 
polygonis similibus eodem modo, quo supra, effectae, super- 
ficies figurae circumscriptae ad superficiem inscriptae du- 
plicem rationem habet quam latus polygoni circum circulum 
maximum circumscripti ad latus polygoni in eodem circulo 
inscripti, figura autem ipsa ad figuram rationem habet 
triplicem, quam eadem ratio est. 


1) Uerba lin. 8 τῇ ἀπὸ τοῦ--9 τουτέστιν et 18 βάαιν--- 
19 ἴσον damnaui NJS. ΧΙ p. 389. sed fortasse omnia inde 
a lin. 6 ἐπειδή usque ad finem delenda sunt. et hoc certum 
esset, si de titulo πόρισμα lin. 1 constaret; corollaria enim 
demonstranda non sunt. 


10 ἔσει] inc. C. 18 pn] PR: µειζων Α. 15 τοῦ 
βάσιν] iia βασιν AC. de À, om. C. 20 268| 
4 AB(O). 21 5| AB, om. ᾿ς κατεσκευασμένα] Jen., 
κατέσκευασµενοις ἌΠΟ). 98 τὸ περιγεγραμμένον] ABC; 
deleo. 39 σχῆμα] ABC, σχῆμα tò ἐγγεγραμμένον Basil. 


8. 
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ἔστω ἐν σφαίρα κύκλος ὁ ABT 4, καὶ ἐγγεγράφθω 
εἰς αὐτὸν πολύγωνον ἰσόπλευρον, τὸ δὲ πλῆϑος τῶν 
πλευρῶν αὐτοῦ μετρείσϑω ὑπὸ τετράδος, καὶ ἄλλο 
περιγεγράφϑω περὶ τὸν κύκλον ὅμοιον τῷ ἐγγεγραμ- 
5 μένῳ, ἔτι δὲ αἱ τοῦ περιγεγραμμένου πολυγώνου πλευραὶ 
ἐπιψαυέτωσαν τοῦ κύκλου κατὰ μέσα τῶν περυφερειῶν 
τῶν ἀποτεμνομένων ὑπὸ τῶν τοῦ ἐγγεγραμμένου πο- 
λυγώνου πλευρῶν, αἱ δὲ EH, ΖΘ διάμετροι πρὸς 
ὀρϑὰς ἔστωσαν ἀλλήλαις τοῦ κύκλου τοῦ περιλαμ- 
10 βάνοντος τὸ περιγεγραμμένον πολύγωνον καὶ ὁμοίως 
κείμεναι ταῖς AT, BA διαμέτροις, καὶ νοείσϑωσαν 
ἐπιξευγνύμεναι ἐπὶ τὰς ἀπεναντίον γωνίας τοῦ πολυ- 
γώνου, αἳ γίγνονται ἀλλήλαις τε καὶ τῇ 21846 παρ- 
άλληλοι. μενούσης δὴ τῆς ΕΗ διαμέτρου καὶ περι- 
16 ενεχθεισῶν τῶν περιμέτρων τῶν πολυγώνων περὶ τὴν 
τοῦ κύκλου περιφέρειαν τὸ μὲν ἐγγεγραμμένον σχῆμα 
ἔσται ἐν τῇ σφαίρα, τὸ δὲ περιγεγραμμένον:' δεικτέον 
οὖν, ὅτι ἡ μὲν ἐπιφάνεια τοῦ περιγεγραμμένου σχή- 
ματος πρὸς τὴν ἐπιφάνειαν τοῦ ἐγγεγραμμένου διπλα- 
20 σίονα λόγον ἔχει ἤπερ ἡ EA πρὸς AK, τὸ δὲ σχῆμα 
τὺ περιγεγραμμένον πρὸς τὸ ἐγγεγραμμένον τριπλασίονα 
λόγον ἔχει τοῦ αὐτοῦ λόγου. 
ἔστω γὰρ ὁ μὲν M κύκλος ἴσος τῇ ἐπιφανεία τοῦ 
περιγεγραμμένου περὶ τὴν σφαῖραν, ὁ δὲ N ἴσος τῇ. 
35 ἐπιφανείᾳ τοῦ ἐγγεγραμμένου᾽ δύναται ἄρα τοῦ μὲν 
Μ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τῆς Ε 4 
καὶ τῆς ἴσης πάσαις ταῖς ἐπιξευγνυούσαις τὰς γωνίας 
τοῦ πολυγώνου τοῦ περιγεγραμμένου, ἡ δὲ ἐκ τοῦ κέν- 
τρου τοῦ N τὸ ὑπὸ τῆς AK καὶ τῆς ἴσης πάσαις ταῖς 


b ἔτι δὲ αἱ] scripsi, επι δε ABO, αἱ δέ Torellius. 9 ἀλλή- 
λαις] C, αλληλοις A. 13 γίγνονται] A, γίνονται C. ZBA6)] 
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sit in sphaera circulus (maximus!) ABI'A, in eoque in- 
scribatur polygonum aequilaterum, cuius laterum numerus 
per quattuor diuidi possit, et aliud circum circulum circum- 
scribatur inscripto simile, porro autem latera polygonmi cir- 
cumscripti circulum contingant in punctis mediis arcuum a 
lateribus polygoni inscripti abscisorum, EH, Z © autem dia- 
metri sint inter se perpendiculares circuli polygonum cir- 
cumscriptum comprehendentis et similiter positae diametris 
AT, B4, et fngantur rectae ad angulos inter se oppositos 
polygoni ductae, quae et inter se et rectae ZB 46 paralle- 
lae erunt. manente igitur diametro EH et perimetris poly- 
gonorum circum ambitum circuli cireumuolutis?) altera 
figura in sphaera inscripta, altera circumscripta erit; itaque 
demonstrandum est, superficiem figurae circumscriptae ad 
superficiem inscriptae eam habere rationem, quam Ε;, 43: 4K?, 
figuram autem cireumscriptam ad inscriptam eam, quam 


EA: AK?. 


sit enim circulus M aequalis superficiei figurae circum 
sphaeram cireumsceriptae, circulus autem JN aequalis super- 
ficiei figurae inscriptae; radius igitur circuli M quadratus 
aequalis est rectangulo, quod continetur recta E 4 rectaque 
aequali omnibus rectis angulos polygoni cireumscripti 
iungentibus [prop. 29], radius autem circuli N quadratus 
aequalis rectangulo, quod continetur recta AK rectaque 
aequali omnibus rectis angulos (polygoni inscripti’). iun- 


1) Archimedes uix omiserat μέγιστος ante κύκλος lin. 1; 
cfr. Quaest. Arch. p. 76. hoc ipsum addi uoluit Nizzius, 

2) Debebat esse lin. 15—16 μετὰ τῶν τῶν κύκλων πέριφε- 
ρειῶν (περὶ τὴν τοῦ κύκλου διάμετρον Nizzius); sed non dubito 
illud neglegenter dictum transscriptori iribuere. 

3) Archimedes uix omiserat τοῦ πολυγώνου τοῦ ἐγγεγραμ- 
μένου p. 118, 1; οἱ hoc addidit Basil. 


e cor. B, ΒΖΘ4 AC. 16 ἐγγεγραμμένον] Nizzius, περιγε- 
γραμμενον ABC. 17 περιγεγρα d ο. Εγγεγραμμενον 
ΑΒ 91 πρὸς τὸ ἔγγεγραμ, m C, AB. 94 περι- 
γεγραμμένου — 95 τοῦ (pr.)] bis C (alt. Der ἡ pro τῇ lin. 24). 
29 τό] BC, vov A. 
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ἐπιζευγνυούσαις τὰς γωνίας. καὶ ἐπεὶ ὅμοιά ἐστιν τὰ 
πολύγωνα, ὅμοια ἂν εἴη καὶ τὰ περιεχόμενα χωρία 
ὑπὸ τῶν εἰρημένων γραμμῶν [τουτέστι τῶν ἐπὶ τὰς 
γωνίας ἢ τὰς πλευρὰς τῶν πολυγώνων, ὥστε τὸν 
5 αὐτὸν λόγον ἔχειν πρὸς ἄλληλα, ὃν ἔχουσιν αἱ τῶν 
πολυγώνων πλευραὶ δυνάμει. ἀλλὰ καί, ὃν ἔχει λόγον 
τὰ περιεχόμενα ὑπὸ τῶν εἰρημένων γραμμῶν, τοῦτον 
ἔχουσιν αἱ ἐκ τῶν κέντρων τῶν M, Ν κύκλων πρὸς 
ἀλλήλας δυνάμει: ὥστε καὶ αἱ τῶν M, N διάμετροι 
10 τὸν αὐτὸν ἔχουσι λόγον ταῖς τῶν πολυγώνων πλευραῖς. 
οἳ δὲ κύκλοι πρὸς ἀλλήλους διπλασίονα λόγον ἔχουσιν 
τῶν διαμέτρων, οἵτινες ἴσοι εἰσὶν ταῖς ἐπιφανείαις τοῦ 
περιγεγραμμένου καὶ τοῦ ἐγγεγραμμένου]' δῆλον οὖν, 
ὅτι ἡ ἐπιφάνεια τοῦ περιγεγραμμένου σχήματος περὶ 
15 τὴν σφαῖραν πρὸς τὴν ἐπιφάνειαν τοῦ ἐγγεγραμμένου 
σχήματος εἰς τὴν σφαῖραν διπλασίονα λόγον ἔχει ἤπερ 
ἡ EA πρὸς AK. 
εἰλήφθωσαν δὴ δύο κῶνοι οἱ O, Æ, καὶ ἔστω ὁ μὲν 
A κῶνος βάσιν ἔχων τὸν A κύκλον ἴσον τῷ M, ὁ δὲ 
9.0 βάσιν ἔχων τὸν Ο κύκλον ἴσον τῷ N, ὕψος δὲ ὁ 
μὲν A κῶνος τὴν ἐκ τοῦ κέντρου τῆς σφαίρας, ὁ δὲ 
O τὴν ἀπὸ τοῦ κέντρου ἐπὶ τὴν AK κάϑετον ἠγμένην᾽ 
ἴδος ἄρα ὁ uiv A κῶνος τῷ σχήματι τῷ περιγεγφαμ- 
μένῳ περὶ τὴν σφαῖραν, ὁ δὲ Ο τῷ ἐγγεγραμμένῳ 
25 [δέδεικται οὖν ταῦτα]. καὶ ἐπεὶ ὕμοιά ἐστι τὰ πολύ- 
γωνα, τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον ἡ EA πρὸς τὴν AK, ὃν 


1 ἐστιν] ἐστῖ (Ο), εστι Α. 4 Ñ τὰς πλευράς] ABC, καὶ τῶν 
πλευρῶν Torellius, e corr. B. 5 ἄλληλα] Basil, αλληλας AC. 
9 ἀλλήλας] A, ἀλλήλαις C. 13 καὶ τοῦ ἐγγεγραμμένου] AB, 
om. C. 19 τόν] A, τοῦ C. 20 O (yr)] G, B Α(Ο, secun- 
dus supra scr. o B. 25 οὖν] AC, γάρ B, Torellius; malim 
haec uerba interpolatori tribuere. 26 τήν] C, om. A. 
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gentibus [prop. 24]. et quoniam 
similia sunt polygona, etiam rect- 
angula rectis comprehensa, quas 
commemorauimus, similia erunt; 
adparet igitur, superficiem figurae 
circum sphaeram circumseriptae 
ad superficiem figurae in sphaera 
inscriptae duplicem rationem ha- 

bere quam Ε 4 ad AK?) 
iam sumantur duo coni O, AX, 
et conus X basim habeat A cir- 
culum circulo M aequalem, O 
M autem conus cir- 


culum O circulo 
a κ N aequalem, al- 
titudinem uero 
conus X habeat 
radium — sphae- 
rae,conus autem 
O rectam a cen- 
tro ad ΑΚ per- 


pendicularem 
ductam; quare — 
conus A aequalis -- 
est figurae circum sphaeram circumscriptae [prop. 31], O au- 
tem conus figurae inscriptae [prop. 26]. et quoniam polygona 





1) Nam trianguli, in quos diuiduntur polygona similis, ipsi 
quoque similes erunt (Eucl. VI, 20); quare rectae angulos iun- 
gentes, quae sibi respondent, eam habebunt rationem, quam 
EA ad AK (Euel. Vi, 4). itaque etiam omnes rectae illae 
polygoni circumscripti ad omnes polygoni inscripti eandem 
rationem habebunt (Eucl. V, 12); quare similia sunt rectangula 
illa (Eucl. VI def. 1) et eam rationem habebunt, quam E 4? : AK? 
(Eucl. VI, 20). 

2) Nam circuli M, N eam habent rationem, quam diametri 
siue radii quadrati (Eucl. XII, 2), quae est Ε45: 4K?, quia 
radii quadrati aequales sunt rectangulis illis, de quibus u. 
not. 1; sed ex hypothesi circulus M aequalis est superficiei 
figurae circumscriptae, circulus N superficiei figurae inscriptae. 
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ἡ ἐκ τοῦ κέντρου τῆς σφαίρας πρὸς τὴν ἀπὸ τοῦ κέν- 
τρου τῆς σφαίρας ἐπὶ τὴν AK κάθετον ἀγομένην᾽ τὸν 
αὐτὸν ἄρα λόγον ἔχει τὸ ὕψος τοῦ καὶ κώνου πρὸς τὸ 
ὕψος τοῦ O κώνου, ὃν ἡ EA πρὸς AK. ἔχει δὲ καὶ 
ἢ διάμετρος τοῦ M κύκλου πρὸς τὴν διάμετρον τοῦ 
N κύκλου λόγον, ὃν ἔχει ἡ EA πρὸς AK: τῶν ἄρα 
A, O κώνων αἱ διάμετροι τῶν βάσεων τοῖς ὕψεσι τὸν 
αὐτὸν ἔχουσι λόγον [ὅμοιοι ἄρα εἰσίν], καὶ διὰ τοῦτο 
τριπλασίονα λόγον ἕξει ὁ XE κῶνος πρὸς τὸν O κῶνον 
10 ἤπερ ἡ διάμετρος τοῦ Μ κύκλου πρὸς τὴν διάμετρον 
τοῦ Ν κύκλου. δῆλον οὖν, ὅτι καὶ τὸ σχῆμα τὸ περι- 
γεγραμμένον πρὸς τὸ ἐγγεγραμμένον τριπλασίονα λόγον 
ἕξει ἤπερ ἡ EA πρὸς AK. 


λγ. 

i: Πάσης σφαίρας ἡ ἐπιφάνεια τετραπλασία ἐστὶ τοῦ 

μεγίστου κύκλου τῶν ἐν αὐτῇ, 

ἔστω γὰρ σφαῖρά τις, καὶ ἔστω τετραπλάσιος τοῦ 
μεγίστου κύκλου ὁ 4’ λέγω, ὅτι ὁ A ἴσος ἐστὶν τῇ 
ἐπιφανείᾳ τῆς σφαίρας. 

ο εἶ γὰρ μή, ἤτοι μείζων ἐστὶν ἢ ἐλάσσων. ἔστω xod- 
τερον μείξων ἡ ἐπιφάνεια τῆς σφαίρας τοῦ κύκλου. 
ἔστι δὴ δύο μεγέϑη ἄνισα ý τε ἐπιφάνεια τῆς σφαίρας 
καὶ ὁ 4 κύκλος' δυνατὸν ἄρα ἐστὶ λαβεῖν δύο εὐθείας 
ἀνίσους, ὥστε τὴν μείξονα πρὸς τὴν ἐλάσσονα λόγον 

95 ἔχειν ἐλάσσονα τοῦ, ὃν ἔχει ἡ ἐπιφάνεια τῆς σφαίρας 
πρὸς τὸν κύκλον. εἰλήφϑωσαν αἲ B, T, καὶ τῶν B, 
T μέση ἀνάλογον ἔστω ἡ 4, νοείσθω δὲ καὶ ἡ σφαῖρα 


ο. 


4 ΟἹ BG(O), om. A. 8 τοῦτο] scripsi, το αυτο ABC. 
18 ἑξῆς ἡ καταγραφή C. 14 Ay] λα AB(C) 11 ἔστω] BC, 
e corr. G, og A. 18 ἐστίν] C, εστι A. 21 τοῦ — 33 σφαί- 
ρας] AB, om C. 
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similia sunt [ex hypothesi], eandem habet rationem E.4 ad 
AK, quam radius sphaerae ad rectam a centro sphaerae ad 
AK perpendicularem ductam;!) eandem igitur rationem habet 
altitudo coni X ad altitudinem coni O, quam EA ad AK. 
sed etiam diametrus circuli M ad diametrum circuli N eam 
habet rationem, quam Ε 4 ad ΑΚ [u. Eutocius]; itaque 
diametri basium conorum X, O eandem rationem habent, 
quam altitudines [lemm. 5 p. 74]; quare conus X ad conum 
O triplicem rationem habet quam diametrus circuli M ad 
diametrum circuli N [Eucl. XII, 12]. adparet igitur, etiam 
figuram cireumseriptam ad figuram inscriptam triplicem 
rationem habituram esse quam Ε 4 ad AK.) 


XXXIII. 


Cuiusuis sphaerae superficies quadruplo maior est circulo 
in ea maximo.) 

sit enim sphaera, et sit 4 circulus quadruplo maior 
circulo maximo; dico, circulum 4 aequalem esse superficiei 
sphaerae. 

si enim aequalis non est, aut maior aut minor est. prius 
superficies sphaerae maior sit circulo. duae igitur magni- 
ludines inaequales sunt, superficies sphaerae et circulus 4; 
fieri igitur potest, ut sumantur duae rectae inaequales ita, 
ut maior ad minorem rationem habeat minorem quam su- 
perficies sphaerae ad circulum [prop. 2]. sumantur rectae 
B, I,etinter eas media proportionalis sit 4, fingatur autem 
etiam sphaera per centrum secta per circulum ΕΖΗΘ, οἱ 
fingatur etiam polygonum in circulo inscriptum et aliud cir- 
eumscriptum ita, ut polygonum circumscriptum inscripto 
simile sit, et latus polygoni cireumsceripti (ad latus in- 
scripti» *) minorem rationem habeat quam B ad 4 [prop.3]; 


1) Quia trianguli ad centra polygonorum similium positi 
ipsi quoque similes sunt; tum u. Eucl. VI, 4. 

2) Quia ex hypothesi coni Ξ, O figuris aequales sunt. 

3) Cfr. Simplicius in Aristot. de caelo p. 549, 18 sqq., cfr. 
p. 560, 10; Hero, Metr. p. 2, 18; 86, 29; Pappus I p. 360. 

4) Archimedes non omiserat: πρὸς τὴν τοῦ ἐγγεγραμμένου 
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ἐπιπέδῳ τετμημένη διὰ τοῦ κέντρου κατὰ τὸν ΕΖΗΘ 
κύκλον, νοείσθω δὲ καὶ εἰς τὸν κύκλον ἐγγεγραμμένον 
καὶ περιγεγραμμένον πολύγωνον, ὥστε ὅμοιον εἶναι 
τὸ περιγεγραμμένον τῷ ἐγγεγραμμένῳ πολυγώνῳ καὶ 
στὴν τοῦ περιγεγραμμένου πλευρὰν ἐλάσσονα λόγον 
ἔχειν τοῦ, ὃν ἔχει ἡ B πρὸς A [καὶ ὁ διπλάσιος 
ἄρα λόγος τοῦ διπλασίου λόγου ἐστὶν ἐλάσσων. καὶ 
τοῦ μὲν τῆς Β πρὸς «4 διπλάσιός ἐστιν ὁ τῆς Β πρὸς 
τὴν IT, τῆς δὲ πλευρᾶς τοῦ περιγεγραμμένου πολυ- 

10 γώνου πρὸς τὴν πλευρὰν τοῦ ἐγγεγραμμένου διπλά- 
σιος ὁ τῆς ἐπιφανείας τοῦ περιγεγραμμένου στερεοῦ 
πρὸς τὴν ἐπιφάνειαν τοῦ ἐγγεγραμμένου]' ἡ ἐπιφάνεια 
ἄρα τοῦ περιγεγραμμένου σχήματος περὶ τὴν σφαῖραν 
πρὸς τὴν ἐπιφάνειαν τοῦ ἐγγεγραμμένου σχήματος 

15 ἐλάσσονα λόγον ἔχει ἤπερ ἡ ἐπιφάνεια τῆς σφαίρας 
πρὸς τὸν A κύκλον: ὅπερ ἄτοπον ἡ μὲν γὰρ ἐπι- 
φάνεια τοῦ περιγεγραμμένου τῆς ἐπιφανείας τῆς σφαί- 
ρας μείξων ἐστίν, ἡ δὲ ἐπιφάνεια τοῦ ἐγγεγραμμένου 
σχήματος τοῦ 4 κύκλου ἐλάσσων ἐστί [ δέδεικται γὰρ 

20 ἡ ἐπιφάνεια τοῦ ἐγγεγραμμένου ἐλάσσων τοῦ μεγίστου 
κύκλου τῶν ἐν τῇ σφαίρᾳ ἢ τετραπλασία, τοῦ δὲ με- 
γίστου κύκλου τετραπλάσιός ἐστιν ὁ A κύκλος]. οὐκ 
ἄρα ἡ ἐπιφάνεια τῆς σφαίρας μείζων ἐστὶ τοῦ A 
κύκλου. 

s λέγω δή, ὅτι οὐδὲ ἐλάσσων. εἰ γὰρ δυνατόν, ἔστω" 
καὶ ὁμοίως εὑρήσϑωσαν αἱ Β, Γ εὐϑεῖαι, ὥστε τὴν Β 
πρὸς Γ ἐλάσσονα λόγον ἔχειν τοῦ, ὃν ἔχει ὁ 4 κύκλος 
πρὸς τὴν ἐπιφάνειαν τῆς σφαίρας, καὶ τῶν Β, Γ μέση 
ἀνάλογον ἡ «4. καὶ ἐγγεγράφθω καὶ περιγεγράφθω 


3 καὶ περιγεγραμμένον] AB, om. C. 6 4] C, την d A. 
9 τῆς δέ] ABC; adcuratius esset τοῦ δὲ τῆς. 
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quare!) superficies 
figurae circum sphae- 
ram circumscriptae 
ad superficiem figu- 
rae inscriptae mino- 
rem rationem habet 
quam superficies 
sphaerae ad circulum 
4; quod fieri non 
potest; nam super- 
ficies figurae circum- 
scriptae maior est 
superficie sphaerae 
[prop. 28 p. 108], 
sed superficies figu- 
rae inscriptae minor 
est circulo 4 [prop. 
25]7) itaque super- 
ficies sphaerae circulo 
A maior non est. 
iam dico, ne mi- 
norem quidem eam A 
esse. si enim fieri 
potest, minor sit; et 
ut supra inueniantur 
rectae B, T ita, ut 
B ad I' minorem ra- 
tionem habeat quam 
circulus 4 ad super- 





p. 122, δ. sed cum haec omissio etiam p. 124, 1; 126, 17 al. 
occurrat, satius duxi, hanc neglegentiam íransscriptori tribuere 
quam eum Nizzio haec uerba omnibus locis addere (ad latus 
inscripti add. B*); cfr. tamen p. 116, 21. 

1) Nam latera polygonorum quadrata et minorem habent ra- 
tionem quam Β3: 43, h. e. quam B:I'(Eucl. VI, 20 coroll. 9), 
οὐ eam, quam superficies figurarum (prop. 32). sed quibus hoc 
continetur, uerba lin. 6—12 fortasse eubditiua sunt; cfr. p. 121, ο. 

2) Repetitionem inutilem prop. 25 deleo (lin. 19—22). 
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πάλιν, ὥστε τὴν τοῦ περιγεγραμμένου ἐλάσσονα λόγον 
ἔχειν τοῦ τῆς B πρὸς A [καὶ τὰ διπλάσια ἄρα]; ἡ 
ἐπιφάνεια ἄρα τοῦ περιγεγραμμένου πρὸς τὴν ἐπιφά- 
νειαν τοῦ ἐγγεγραμμένου ἐλάσσονα λόγον ἔχει ἥπερ 

5 [ἡ B πρὸς T. ἡ δὲ B πρὸς Γ ἐλάσσονα λόγον ἔχει 
ἥπερ] ὁ A κύκλος πρὸς τὴν ἐπιφάνειαν τῆς σφαίρας᾽ 
ὅπερ ἄτοπον: ἡ μὲν γὰρ τοῦ περιγεγραμμένου èni- 
φάνεια μείξων ἐστὶ τοῦ 4 κύκλου, ἡ δὲ τοῦ ἐγγεγραμ- 
μένου ἐλάσσων τῆς ἐπιφανείας τῆς σφαίρας. 

ιο οὐκ ἄρα οὐδὲ ἐλάσσων ἡ ἐπιφάνεια τῆς σφαίρας 
τοῦ A κύκλου. ἐδείχϑη δέ, ὅτι οὐδὲ μείξων: ἡ ἄρα 
ἐπιφάνεια τῆς σφαίρας ἴση ἐστὶ τῷ A κύκλῳ, τουτέστι 
τῷ τετραπλασίῳ τοῦ μεγίστου κύκλου. 

λδ΄. 

1 Πᾶσα σφαῖρα τετραπλασία ἐστὶ κώνου τοῦ βάσιν 
μὲν ἔχοντος ἴσην τῷ μεγίστῳ κύκλῳ τῶν ἐν τῇ σφαίρᾳ, 
ὕψος δὲ τὴν ἐκ τοῦ κέντρου τῆς σφαίρας. 

ἔστω γὰρ σφαῖρά τις καὶ ἐν αὐτῇ μέγιστος κύκλος 
ὁ ΑΒΓΑ. εἰ οὖν μή ἐστιν ἡ σφαῖρα τετραπλασία 

30 τοῦ εἰρημένου κώνου, ἔστω, εἰ δυνατόν, μείξων ἢ τε- 
τραπλασία᾽ ἔστω δὲ ὁ X κῶνος βάσιν μὲν ἔχων τετρα- 
πλασίαν τοῦ 4ΒΓ 4 κύκλου, ὕψος δὲ ἴσον τῇ ἐκ τοῦ 
κέντρου τῆς σφαίρας: μείξων οὖν ἐστιν ἡ σφαῖρα τοῦ 
A κώνου. ἔσται δὴ δύο μεγέϑη ἄνισα ἤ τε σφαῖρα 

35 καὶ ὁ κῶνος᾽ δυνατὸν οὖν δύο εὐϑείας λαβεῖν ἀνίσους, 
ὥστε ἔχειν τὴν μείξονα πρὸς τὴν ἐλάσσονα ἐλάσσονα λό- 
yov τοῦ, ὃν ἔχει ἡ σφαῖρα πρὸς τὸν Æ κῶνον. ἔστωσαν 
οὖν αἱ K, H, αἱ δὲ I, O εἰλημμέναι, ὥστε τῷ ἴσῳ ἀλλή- 

3 τοῦ] BCG, το A. 5 ἡ Β-- 6 ἤπερ] C, om. AB. 14 1δ'] 


1β΄ AB(O). 26 ἐλάσσονα (alt)] (ἐλάσσο)να C, om. A (λόγον 
ἑλάσσονα BG). 
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ficiem sphaerae [prop. 2], et 4 media inter B, Γ᾽ pro- 
portionalis, et inscribatur et cireumscribatur rursus poly- 
gonum ita, ut latus circumscripti (ad latus inscripti?!) mi- 
norem rationem habeat quam B ad 4 [prop.3]; itaque?) 
superficies figurae circumscriptae ad superficiem inscriptae 
minorem rationem habet quam [B : I'. sed B : Γ᾽ minorem 
rationem habet quam |?) circulus 4 ad superficiem sphaerae; 
quod fieri non potest; nam superficies figurae circumscriptae 
maior est circulo 4 [prop. 30], sed superficies inscriptae 
minor est superficie sphaerae [prop. 23 p. 94]. 

itaque ne minor quidem est superficies sphaerae circulo 4. 
demonstratum autem est, ne maiorem quidem eam: esse; 
ergo superficies sphaerae aequalis est circulo 4, h. e. qua- 
druplo maior circulo maximo. 


XXXIV. 


Quaeuis sphaera quadruplo maior est cono basim habenti 
circulo maximo sphaerae aequalem, altitudinem autem ra- 
dium sphaerae.*) 

sit enim sphaera et in ea circulus maximus ΑΒΓ, si 
igitur sphaera cono, quem significauimus, quadruplo iaior 
non est, sit, si fieri potest, maior quam quadruplo maior; 
et conus X basim habeat quadruplo maiorem circulo 4ΒΓ4, 
altitudinem autem radio sphaerae aequalem; itaque sphaera 
maior est cono . erunt igitur duae magnitudines inae- 
quales, sphaera et conus; fieri igitur potest, ut sumantur 
duae rectae inaequales ita, ut maior ad minorem rationem 


1) Cfr. p. 121 not 4. 

9) U. p. 123 not. 1. sed uerba praecedentia lin. 3 hic 
quoque subditiua sunt; nihil enim continent nisi neglegantem 
et imperfectam significationem uerborum, quae p. 123 not. 1 
damnaui. 

3) Uerba lin. 5 e C recepta Archimedis esse nequeunt; ita 
enim deesset conclusio: itaque superficies figurarum minorem 
rationem habent quam Α ad superficiem sphaerae, et discre- 
pantia a p. 122, 5 sq. offensionem haberet. interpolatoris esse 
possunt. ; 

4) Cfr. Pappus I p. 360. 
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λων ὑπερέχειν τὴν K τῆς I καὶ τὴν I τῆς Θ καὶ τὴν 
Θ τῆς H, νοείσθω δὲ καὶ εἰς τὸν ABTA κύκλον 
ἐγγεγραμμένον πολύγωνον, οὗ τὸ πλῆϑος τῶν πλευ- 
ρῶν μετρείσθω ὑπὸ τετράδος, καὶ ἄλλο περιγεγραμ- 
5 μένον ὅμοιον τῷ ἐγγεγραμμένῳ, καϑάπερ ἐπὶ τῶν πρό- 
τερον, ἡ δὲ τοῦ περιγεγραμμένου πολυγώνου πλευρὰ 
πρὸς τὴν τοῦ ἐγγεγραμμένου ἐλάσσονα λόγον ἐχέτω 
τοῦ, ὃν ἔχει ἡ K πρὸς I, καὶ ἔστωσαν αἱ AI, BA 
διάμετροι πρὸς ὀρϑὰς ἀλλήλαις. εἰ οὖν μενούσης τῆς 
10 AI διαμέτρου περιενεχθείη τὸ ἐπίπεδον, ἐν © τὰ 
πολύγωνα, ἔσται σχήματα τὸ μὲν ἐγγεγραμμένον ἐν τῇ 
σφαίρα. τὸ δὲ περιγεγραμμένον, καὶ ἕξει τὸ περιγε- 
γραμμένον πρὸς τὸ ἐγγεγραμμένον τριπλασίονα λόγον 
ἤπερ ἡ πλευρὰ τοῦ περιγεγραμμένου πρὸς τὴν τοῦ ἐγ- 
15 γεγραμμένου εἰς τὸν ABT 4 κύκλον. ἡ δὲ πλευρὰ πρὸς 
τὴν πλευρὰν ἐλάσσονα λόγον ἔχει ἤπερ ἡ K πρὸς 
τὴν DL: ὥστε τὸ σχῆμα τὸ περιγεγραμμένον ἐλάσσονα 
λόγον ἔχει ἢ τριπλασίονα τοῦ Κ πρὸς Ι. ἔχει δὲ καὶ 
ἡ K πρὸς H μείξονα λόγον ἢ τριπλάσιον τοῦ, ὃν ἔχει 
2%) K πρὸς I [τοῦτο γὰρ φανερὸν διὰ λημμάτων]. 
πολλῷ ἄρα τὸ περιγραφὲν πρὸς τὸ ἐγγραφὲν ἐλάσσονα 
λόγον ἔχει τοῦ, ὃν ἔχει ἡ Κ πρὸς Η. ἡ δὲ Κ πρὸς 
H ἐλάσσονα λόγον ἔχει ἤπερ ἡ σφαῖρα πρὸς τὸν 5 
κῶνον: καὶ ἐναλλάξ: ὅπερ ἀδύνατον: τὸ γὰρ σχῆμα 
35 τὸ περιγεγραμμένον μεῖξόν ἐστι τῆς σφαίρας, τὸ δὲ 
ἐγγεγραμμένον ἔλασσον τοῦ X κώνου [διότι ὁ μὲν 5 
κῶνος τετραπλάσιός ἐστι τοῦ κώνου τοῦ βάσιν μὲν 
ἔχοντος ἴσην τῷ ABTA κύκλῳ, ὕψος δὲ ἴσον τῇ ἐκ 

1 6] BC, e corr. G, ΗΑ. 8 AI, B4] B, AB Γ4 AC. 


9 διάμετροι] in διά- des. C. 11 σχήματα] scripsi, το σχηια 
AB. Litteras in circulo positas et polygona om. A. 
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habeat minorem quam sphaera ad conum A [prop.2] sint 
igitur rectae K, H, et rectae I, Θ ita sumantur, ut aequali 
spatio excedat K rectam I, I rectam 0, 6 rectam H, fin- 
gatur autem etiam in circulo 4BI'4 polygonum inscriptum, 
cuius laterum numerus per quattuor diuidi possit, et aliud 
cireumseriptum inscripto 
simile, sicut antea, latus- 
que polygoni circum- 
scripti ad latus inscripti 
minorem rationem ha- 
beat quam Κ: I [prop. 
3], et 4T, B4 diametri 
sint inter se perpendicu- 
lares. si igitur manente 
diametro 4I circumuol- 
uitur t) planum, in quo sunt polygona, orientur figurae, altera 
in sphaera inscripta, altera circumscripta, et figura circum- 
scripta ad inscriptam triplicem rationem habebit quam latus 
polygoni circumscripti ad latus polygoni in circulo ABT 4 
inscripti [prop. 32]. sed latera minorem habent rationem 





quam K : I [ex hypothesi]; quare figura circumscripta (ad 
inscriptam» 3) minorem rationem habet quam K?: 15, uerum 
etiam K:H 7 K*:1? [u. Eutocius]; itaque figura cir- 
cumscripta ad inscriptam multo minorem rationem babet 
quam K : H. sed K ad H minorem rationem habet quam 
sphaera ad conum κ [ex hypothesi]; (quare figura circum- 
scripta ad inscriptam minorem rationem habet quam sphaera 


1) Optatiuus περιενεχϑείη lin. 10 posterioris temporis scrip- 
toribus aptior fortasse transscriptori debetur, cum Archimedes 
scripsisset: εἴ κα--περιενεχθ]. 

2) U. p. 121 not. 4. 
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τοῦ κέντρου τῆς σφαίρας, τὸ δὲ ἐγγεγραμμένον σχῆμα 
ἔλασσον τοῦ εἰρημένου κώνου ἢ τετραπλάσιον]. οὐκ 
ἄρα μείξων ἢ τετραπλασία ἡ σφαῖρα τοῦ εἰρημένου. 
ἔστω, εἰ δυνατόν, ἐλάσσων ἢ τετραπλασία' ὥστε ἐλάσ- 
s σῶν ἐστὶν ἡ σφαῖρα τοῦ A κώνου. εἰλήφϑωσαν δὴ «i Κ. H 
εὐθεῖαι, ὥστε τὴν Κ μείξονα εἶναι τῆς Ἡ καὶ ἐλάσ- 
ὅονα λύγον ἔχειν πρὸς αὐτὴν τοῦ, ὃν ἔχει ὁ κα κῶνος 
πρὸς τὴν σφαῖραν, καὶ αἴ O, I ἐκκείσϑωσαν, καθὼς 
πρότερον, καὶ εἰς τὸν 4ΒΓ κύκλον νοείσθω πολύ- 
10 yovov ἐγγεγραμμένον καὶ ἄλλο περιγεγραμμένον, ὥστε 
τὴν πλευρὰν τοῦ περιγεγραμμένου πρὸς τὴν πλευρὰν 
τοῦ ἐγγεγραμμένου ἑλάσσονα λόγον ἔχειν ἤπερ ἡ Κ 
πρὸς I, καὶ τὰ ἄλλα κατεσκευασμένα τὸν αὐτὸν τρόπον 
τοῖς πρότερον᾽ ἕξει ἄρα καὶ τὸ περιγεγραμμένον στε- 
15 ρεὸν σχῆμα πρὸς τὸ ἐγγεγραμμένον τριπλασίονα λόγον 
ἤπερ ἢ πλευρὰ τοῦ περιγεγραμμένου περὶ τὸν ABTA 
κύκλον πρὸς τὴν τοῦ ἐγγεγραμμένου. ἡ δὲ πλευρὰ 
πρὸς τὴν πλευρὰν ἐλάσσονα λόγον ἔχει ἤπερ ἡ K 
πρὸς l: ἕξει οὖν τὸ σχῆμα τὸ περιγεγραμμένον πρὸς 
20 τὸ ἐγγεγραμμένον ἐλάσσονα λόγον ἢ τριπλάσιον τοῦ, 
ὃν ἔχει ἡ K πρὸς τὴν I. ἢ δὲ K πρὸς τὴν H pei- 
ζονα λόγον ἔχει ἢ τριπλάσιον τοῦ, ὃν ἔχει ἡ K πρὸς 
τὴν lI: ὥστε ἐλάσσονα λόγον ἔχει τὸ σχῆμα τὸ περι- 
γεγραμμένον πρὸς τὸ ἐγγεγραμμένον ἢ ἡ Κ πρὸς τὴν 
6Η. ἡ δὲ K πρὸς τὴν H ἐλάσσονα λόγον ἔχει ἢ ὁ A 
κῶνος πρὸς τὴν σφαῖραν ὅπερ ἀδύνατον᾽ τὸ μὲν γὰρ 
ἐγγεγραμμένον ἔλασσόν ἐστι τῆς σφαίρας, τὸ δὲ περι- 
γεγραμμένον μεῖξον τοῦ X κώνου. οὐκ ἄρα οὐδὲ ἐλάσ- 


hI 


σων ἐστὶν ἢ τετραπλασία ἢ σφαῖρα τοῦ κώνου τοῦ 


4 ἔστω] AB; fort. ἔστω δή. εἰ] BGH, η A. 8 6, ΠΑ, 
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ad conum >; et permutando [Eucl. V, 16] (figura circum- 
scripta ad sphaeram minorem habet rationem quam figura in- 
scripta ad conum»;!) quod fieri non potest; nam figura cir- 
eumscripta maior est sphaera [prop. 28 p. 108], sed inscripta 
minor cono X [prop. 27]. itaque sphaera maior non est 
quam quadruplo maior (cono», quem commemorauimus. 
Cam», si fieri potest, minor sit quam quadruplo maior; 
Sphaera igitur minor est cono X. sumantur igitur rectae 
K, H ita, ut K maior sit recta H et minorem ad eam ra- 
tionem habeat quam conus AX ad sphaeram [prop. 2], et 
ponantur rectae 6, I, ut supra [ p. 124, 28 sq.], fingatur autem 
polygonum in circulo A4BI'4 inscriptum et aliud circum- 
scriptum ita, ut latus polygoni circumscripti ad latus inscripti 
minorem rationem habeat quam K: 1, et cetera eodem 
modo, quo antea, comparata; figura igitur solida circum- 
Scripta nune quoque ad inscriptam rationem habebit tripli- 
cem quam latus figurae circum 4BI'4 circumscriptae ad 
latus inscriptae [prop. 32]. sed latera minorem rationem 
habent quam K : / [ex hypothesi]; figura igitur circumscripta 
ad inscriptam minorem rationem habebit quam K?: I’. sed 
K:H > K? : 19 [u. Eutocius]; quare figura circumscripta 
ad inscriptam minorem rationem habet quam K: H. sed 
K ad H minorem rationem habet quam conus κ΄ ad sphae- 
ram [ex hypothesi]; (itaque figura circumscripta ad in- 
scriptam minorem rationem habet quam conus Ἐ ad sphae- 
ram»;?) quod fieri non potest; nam figura inscripta minor 
est sphaera [prop. 28 p. 108], sed figura circumscripta 
maior cono X |prop. 31 coroll. p. 114]. itaque sphaera ne 


1) Nimia breuitas fortasse transscriptori debetur. P. 126, 24 
add. B? mg.: quare circumscripta ad inscriptam habet 
proportionem minorem quam quidem sphera ad co- 
num g. 

2) Cfr. not. 1. quare figura circumscripta ad in- 
scriptam habet proportionem minorem quam conus 
x ad spheram mg. B°. 





it B. 91 IL nM eg. G, 4 (corr. ex 4) que autem k ad B, 
om. A. 94 K] B, HK A. 


Archimedes, ed. Heiberg. I. Ed. II. 9 
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βάσιν μὲν ἔχοντος ἴσην τῷ ABTA κύκλῳ, ὕψος δὲ 
τὴν ἴσην τῇ ἐκ τοῦ κέντρου τῆς σφαίρας. ἐδείχϑη 
δέ, ὅτι οὐδὲ μείξων' τετραπλασία ἄρα. 


ΠΙΟΡΙΣΜΑ.] 


5 Προδεδειγμένων δὲ τούτων φανερόν, ὅτι πᾶς κύ- 
λινδρος βάσιν μὲν ἔχων τὺν μέγιστον κύκλον τῶν ἐν 
τῇ σφαίρα, ὕψος δὲ ἴσον τῇ διαμέτρῳ τῆς σφαίρας, 
ἡμιόλιός ἐστι τῆς σφαίρας καὶ ἡ ἐπιφάνεια αὐτοῦ 
μετὰ τῶν βάσεων ἡμιολία τῆς ἐπιφανείας τῆς σφαίρας. 

10 ὁ μὲν γὰρ κύλινδρος ὁ προειρημένος ἑξαπλάσιός 
ἐστι τοῦ κώνου τοῦ βάσιν μὲν ἔχοντος τὴν αὐτήν, 
ὕψος δὲ ἴσον τῇ ἐκ τοῦ κέντρου, ἡ δὲ σφαῖρα δέ- 
δεικται τοῦ αὐτοῦ κώνου τετραπλασία οὖσα: δῆλον 
οὖν, ὅτι ὁ κύλινδρος ἡμιόλιός ἐστι τῆς σφαίρας. πάλιν, 

15 ἐπεὶ ἡ ἐπιφάνεια τοῦ κυλίνδρου χωρὶς τῶν βάσεων 
ἴση δέδεικται κύκλῳ, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου μέση &vá- 
λογόν ἐστι τῆς τοῦ κυλίνδρου πλευρᾶς καὶ τῆς δια- 
μέτρου τῆς βάσεως, τοῦ δὲ εἰρημένου κυλίνδρου τοῦ 
περὶ τὴν σφαῖραν ἡ πλευρὰ ἴση ἐστὶ τῇ διαμέτρῳ τῆς 

9 βάσεως [δῆλον, ὅτι ἡ μέση αὐτῶν ἀνάλογον ἴση yí- 
νεται τῇ διαμέτρῳ τῆς βάσεως], ὁ δὲ κύκλος ὁ τὴν ἐκ 
τοῦ κέντρου ἔχων ἴσην τῇ διαμέτρῳ τῆς βάσεως τε- 
τραπλάσιός ἐστι τῆς βάσεως, τουτέστι τοῦ μεγίστου 
κύκλου τῶν ἐν τῇ σφαίρα, ἔσται ἄρα καὶ ἡ ἐπιφάνεια 

25 τοῦ κυλίνδρου χωρὶς τῶν βάσεων τετραπλασία τοῦ 
μεγίστου κύκλου ὅλη ἄρα μετὰ τῶν βάσεων ἡ ἐπι- 
φάνεια τοῦ κυλύνδρου ἑξαπλασία ἔσται τοῦ μεγίστου 


4 πύρισμα] om. ΑΒ. 20 γίνεται] Basil., γαρ ΑΒ. 28 rovt- 
έστι] Torellius, της Α, om. B. 
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minor quidem est quam quadruplo maior cono basim ha- 
benti aequalem circulo A4BI'4, altitudinem autem aequalem 
radio sphaerae. demonstratum autem est, ne maiorem qui- 
dem eam esse; ergo quadrupla est. 


[COROLLARIUM.]?) 


His autem ante demonstratis adparet, quemuis cylindrum 
basim habentem circulum maximum sphaerae, altitudinem 
autem diametro sphaerae aequalem, sesquialterum | esse 
sphaerae, et superficiem eius sesquialteram superficiei 
sphaerae. 

nam cylindrus, quem significauimus, sexcuplo maior est 
cono eandem basim habenti, altitudinem autem aequalem 
radio,?) et demonstratum est, sphaeram quadruplo maiorem 
esse eodem cono [prop. 34]; adparet igitur, cylindrum 
sphaerae sesquialterum esse. rursus, quoniam demonstratum 
est, superficiem cylindri praeter bases aequalem esse circulo, 
cuius radius media sit proportionalis inter latus cylindri et 
diametrum basis [prop. 13], cylindri autem, quem comme- 
morauimus, sphaeram comprehendentis latus aequale est 
diametro basis,?) circulus autem radium habens diametro 
basis aequalem quadruplo maior est basi [Eucl. XI, 2], 
h. e. circulo maximo sphaerae, erit etiam superficies cylindri 
praeter bases quadruplo maior circulo maximo;*) tota igitur 
superficies cylindri una cum basibus sexcuplo maior erit 


1) Citatur ab Herone, Metr. p. 4, 1; 120, 28, Stereom. I, 1 
(cfr. I, 8, 2), Proclo in Eucl. p. 71, 18; cfr. Simplicius in Arist. 
de caelo p. 549, 21 sqq. coll. p. 550, 10. alio modo demon- 
strat Pappus I p. 408. 

2) Cylindrus enim triplo maior est cono, cuius basia est 
circulus maximus, altitudo autem diametrus sphaerae (Eucl. XII, 
10); sed hie conus duplo maior est cono, cuius basis eadem 
est, altitudo autem radius (lemm. 1 p. 72). 

3) Praue dicitur, inde, quod superficies cylindri aequalis 
sit circulo illi (ἐπεί lin. 16), colligi posse, mediam prapor- 
lionalem diametro aequalem esse. itaque uerba δῆλον lin. 20 
--βάσεως lin. 21 transscriptori tribuo. 

4) Hoc citat Hero, Metr. p. 88, 10 sqq. 

9* 
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κύκλου. ἔστιν δὲ καὶ ἡ τῆς σφαίρας ἐπιφάνεια τετρα- 
πλασία τοῦ μεγίστου κύκλου. ὅλη ἄρα ἡ ἐπιφάνεια τοῦ 
κυλίνδρου ἡμιολία ἐστὶ τῆς ἐπιφανείας τῆς σφαίρας. 


λε΄. 

5 H ἐπιφάνεια τοῦ ἐγγεγραμμένου σχήματος εἰς τὸ 
τμῆμα τῆς σφαίρας ἴση ἐστὶ κύκλω, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέν- 
τρου ἴσον δύναται τῷ περιεχομένῳ ὑπό τε μιᾶς πλευ- 
ρᾶς τοῦ ἐγγεγραμμένου πολυγώνου ἐν τῷ τμήματι τοῦ 
μεγίστου κύκλου καὶ τῆς ἴσης πάσαις ταῖς παραλλήλοις 

10 τῇ βάσει τοῦ τμήματος σὺν τῇ ἡμισείᾳ τῆς τοῦ τμή- 
ματος βάσεως. 

ἔστω σφαῖρα καὶ ἐν αὐτῇ τμῆμα, οὗ βάσις ὁ περὶ 
τὴν 4Η κύκλος [ἐγγεγράφϑω σχῆμα εἰς αὐτό, οἷον 
εἴρηται, περιεχόμενον ὑπὸ κωνικῶν ἐπιφανειῶν], καὶ 

15 μέγιότος κύκλος ὁ AHO καὶ ἀρτιόπλευρον πολύγωνον 
τὸ ΓΕΘΖΔΗ χωρὶς τῆ; AH πλευρᾶς, καὶ εἰλήφϑω 
κύκλος ὁ 4, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου ἴσον δύναται τῷ 
περιεχομένῳ ὑπό τε τῆς AT πλευρᾶς καὶ ὑπὸ πασῶν 
τῶν EZ, T4 καὶ ἔτι τῆς ἡμισείας τῆς βάσεως, tovt- 

90 ἔστι τῆς 4 Κ᾿ δεικτέον, ὅτι ὁ κύκλος ἴσος ἐστὶ τῇ 
τοῦ σχήματος ἐπιφανείᾳ. 

εἰλήφθω γὰρ κύκλος ὁ M, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου 
δύναται τὸ περιεχόμενον ὑπό τε τῆς ΕΘ πλευρᾶς καὶ 
τῆς ἡμισείας τῆς EZ: γίνεται δὴ ὁ M κύκλος ἴσος 

25 τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ κώνου, οὗ βάσις μὲν ὁ περὶ τὴν 
ΕΖ κύκλος, κορυφὴ δὲ τὸ Θ σημεῖον. εἰλήφϑω δὲ 
καὶ ἄλλος ὁ N, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου ἴσον δύναται 
τῷ περιεχομένῳ ὑπό τε τῆς ET καὶ τῆς ἡμισείας ovv- 


4 Λε] iy AB. 4 τῶ] EH, το A. 17 τῷ] EH, ro A. 
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circulo maximo. est autem etiam superficies sphaerae qua- 
druplo maior circulo maximo [prop. 33]; ergo tota super- 
ficies cylindri sesquialtera est superficiei sphaerae. 


XXXV. 

Superficies figurae in segmento!) sphaerae inscriptae 
aequalis est circulo, cuius radius quadratus aequalis est 
rectangulo, quod continetur uno latere polygoni in segmento 
circuli maximi inscripti rectaque aequali omnibus rectis basi 
segmenti parallelis una cum dimidia basi segmenti. 

sit sphaera et in ea segmentum, cuius basis circulus cir- 
cum ΑΗ descriptus,?) et circulus maximus ΑΗΘ οἱ 
ΑΓΕΘΖΔΗ polygonum (aequilaterum»,?) cuius latera 


4 


~ 
. 
d 





paria sint numero praeter latus 4Η, et sumatur circulus 4, 
cuius radius quadratus aequalis sit rectangulo 


AT » (EZ -- UA + AK) 
demonstrandum, cireulum aequalem esse superficiei figurae. 


1) Cum segmentum hic primum nominetur, scriptum esse 
debuit lin. 5—6 εἰς τμῆμα σφαίρας; sed cfr. p. 136, 10; 138, 9. 
efr. p. 137 not. 1. 

2) In uerbis uncis inclusis lin. 13—14 offendit et asyndeton 
(et ins. B) et locus; haec enim fgura oritur ex polygono lin. 15 
demum nominato. «quare ea interpolatori tribuo; cfr. p. 186, 17 
sqq. quae sit figura illa inscripta (lin. 5), e prop. 23 satis 
notum est; sed prop. 35 post prop. 36 collocanda fuit. 

3) Hoc ab Archimede praetermissum non fuit (Quaest. Arch, 
p. 76); ἰσόπλευρόν τε καὶ ἀρτιόπλευρον Nizzius. 
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αμφοτέρου τῆς ΕΖ, Γ.4’ ἔσται οὖν οὗτος ἴδος τῇ 
ἐπιφανείᾳ τοῦ κώνου τῇ μεταξὺ τῶν παραλλήλων ἐπι- 
πέδων τῶν κατὰ τὰς EZ, Γ4. καὶ ἄλλος ὁμοίως ὁ 
A εἰλήφθω κύκλος, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου δύναται τὸ 
5 περιεχόμενον ὑπό τε τῆς AT καὶ τῆς ἡμισείας συν- 
αμφοτέρων τῶν Γ4, AH: καὶ αὐτὸς οὖν ἴσος ἐστὶ 
τῇ κωνικῇ ἐπιφανείᾳ τῇ μεταξὺ τῶν παραλλήλων ἐπι- 
πέδων τῶν κατὰ τὰς AH, Γ4. πάντες οὖν οἱ κύκλοι 
ἴσοι ἔδονται τῇ ὅλῃ τοῦ σχήματος ἐπιφανείᾳ, καὶ αἱ 
10 ἐκ τῶν κέντρων αὐτῶν ἴδον δυνήσονται τῷ περιεχο- 
μένῳ ὑπὸ μιᾶς πλευρᾶς τῆς AT καὶ τῆς ἴσης ταῖς 
EZ, Γ 4 καὶ τῇ ἡμισείᾳ τῆς βάσεως τῇ AK. ἐδύνατο 
δὲ καὶ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ 4 κύκλου ἴσον τῷ αὐτῷ 
χωρίῳ᾽ ὁ ἄρα A κύκλος ἴσος ἔσται τοῖς M, N, X xú- 
15 χλοις ὥστε καὶ τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ ἐγγεγραμμένου 
σχήματος. 
λβ΄. 
Τειμήσθω σφαῖρα μὴ διὰ τοῦ κέντρου ἐπιπέδῳ, 
καὶ ἐν αὐτῇ μέγιστος κύκλος ὁ AEZ τέμνων πρὸς 
30 ὀρθὰς τὸ ἐπίπεδον τὸ τέμνον, καὶ ἐγγεγράφϑω εἰς τὸ 
ABT τμῆμα πολύγωνον ἰσόπλευρόν τε καὶ ἀρτιόγω- 
νον χωρὶς τῆς βάσεως τῆς AB. ὁμοίως δὴ τοῖς πρό- 
τερον, ἐὰν μενούσης τῆς ΓΖ, περιενεχϑῇ τὸ σχῆμα, αἱ 
μὲν 4, E, A, B γωνίαι κατὰ κύκλων οἰσϑήσονται, 
35 ὧν διάμετροι αἱ AE, AB, «i δὲ πλευραὶ τοῦ τµήµα- 
τος κατὰ κωνικῆς ἐπιφανείας, καὶ ἔσται τὸ γενηϑὲν 
σχῆμα στερεὺν ὑπὸ κωνικῶν ἐπιφανειῶν περιεχόμενον 


"T. οὖν] addidi, om. ΑΒ. 9 αἱ] B, om. A. 17 25°] 49" 
25 τμήματος] ΑΒ, σχήματος Barrowius (sed σχῆμα hic 
de figura solida usurpatur). 
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sumatur enim circulus M, cuius radius quadratus aequalis 
sit rectangulo ΕΘ »« 4 EZ; itaque M circulus aequalis est 
superficiei coni, cuius basis est circulus circum EZ de- 
scriptus, uertex autem punctum Θ᾽ [ρτορ. 14]. sumatur 
autem etiam alius circulus N, cuius radius quadratus 
aequalis sit rectangulo 

ET 4(EZ + TA); 
hic igitur aequalis erit superficiei coni, quae est inter plana 
parallela in EZ, I'4 posita [prop. 16]. et eodem modo 
sumatur alius cireulus X, cuius radius quadratus aequalis 
sit rectangulo 
AI'»« 4 (DA + AH); 
itaque ipse quoque aequalis est superficiei conicae, quae est 
inter plana parallela in 4Η, I4 posita [prop. 16]. omnes 
igitur circuli aequales erunt toti superficiei figurae, et radii 
eorum quadrati aequales erunt rectangulo 
AT »« (EZ 4- 4 + AK).!) 
sed etiam radius circuli 4 quadratus eidem spatio aequalis 
erat [ex hypothesi]; itaque circulus 4 aequalis erit circulis 
M, N, ΒΞ) quare etiam superficiei figurae inscriptae 
aequalis erit. 
XXXVI. 


Secetur sphaera plano non per centrum posito, et in ea 
sit circulus maximus 4 ΕΖ, planum 
secans perpendiculariter secans, et 
inscribatur in segmento A4BI'poly- 
gonum aequilaterum, cuius latera 
paria sint numero praeter basim ΑΒ. 
si igitur, ut antea [prop. 23], ma- 
nente recta ΓΖ figura cireumuolui- 
tur, anguli 4, E, 4, B per circulos 
ferentur, quorum diametri erunt 4E, 
AB, latera autem per superficies 





1) Quia aequalia: sunt latera polygoni ΕΘ, ΕΓ, AT. 
2) Ex Eucl. XII, 2; cfr. Quaest. Arch. p. 48. 
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βάσιν μὲν ἔχον κύκλον, οὗ διάμετρος ἡ AB, κορυ- 
φὴν δὲ τὸ I: ὁμοίως δὴ τοῖς πρότερον τὴν ἐπιφά- 
νειαν ἐλάσσονα ἕξει τῆς τοῦ τμήματος ἐπιφανείας τοῦ 
περιλαμβάνοντος᾽ τὸ γὰρ αὐτὸ πέρας αὐτῶν ἐστιν ἐν 

s ἐπιπέδῳ τοῦ τε τμήματος καὶ τοῦ σχήματος ἡ περι- 
φέρεια τοῦ κύκλου, οὗ διάμετρος ἡ 4B, καὶ ἐπὶ τὰ 
αὐτὰ κοῖλαι ἀμφότεραί εἰσιν αἱ ἐπιφάνειαι, καὶ περι- 
λαμβάνεται ἡ ἑτέρα ὑπὸ τῆς ἑτέρας. 


i. 

10 'H ἐπιφάνεια τοῦ ἐγγεγραμμένου σχήματος ἐν τῷ 
τμήματι τῆς σφαίρας ἐλάσσων ἐστὶ τοῦ κύκλου, οὗ ἡ 
ἐκ τοῦ κέντρου ἴση ἐστὶ τῇ ἀπὸ τῆς κορυφῆς τοῦ 
τμήματος ἐπὶ τὴν περιφέρειαν ἠγμένῃ τοῦ κύκλου, ὅς 
ἐστι βάσις τοῦ τμήματος. 

15 ἔστω σφαῖρα καὶ ἐν αὐτῇ μέγιστος κύκλος ὁ ABEZ, 
καὶ ἔστω τμῆμα ἐν τῇ σφαίρᾳ, οὗ βάσις ὁ περὶ διά- 
μέτρον τὴν AB [καὶ ἐγγεγράφθω εἰς αὐτὸ τὸ sign- 
μένον σχῆμα, καὶ ἐν τῷ τμήματι τοῦ κύκλου πολύγω- 
νον], καὶ τὰ λοιπὰ τὰ αὐτὰ διαμέτρου μὲν τῆς σφαίρας 

w οὔσης τῆς Θ 4, ἐπεζευγμένων δὲ τῶν AE, OA, καὶ 
ἔστω κύκλος ὁ M, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου ἴση ἔστω τῇ 
ΑΘ’ δεικτέον, ὅτι ὁ M κύκλος µείζων ἐστὶ τῆς τοῦ 
σχήματος ἐπιφανείας. 

ἡ γὰρ ἐπιφάνεια τοῦ σχήματος δέδεικται ἴση οὖσα 

. κύκλῳ, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου ἴσον δύναται τῷ περι- 
ἐχομένῳ ὑπό τε τῆς EO καὶ τῶν EZ, Γ4, ΚΑ’ τὸ 
δὲ ὑπὸ τῆς ΕΘ καὶ τῶν EZ, T4, KA δέδεικται 

1 ἔχον] e corr. E, εχων A. ο, Barrowius, xov 


AB. 89 1ζ] 1έ AB. 15 ABZE Torellius. 21 ἔστω (alt y] 
BG, ωστε Å. 
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conicas, et figura solida hoc modo orta, per superficies 
conicas comprehensa, basim habebit circulum, cuius dia- 
metrus est 4B, uerticem autem punctum T. itaque eodem 
modo, quo antea, superficiem babebit minorem superficie 
segmenti comprehendentis; nam idem terminus eorum, et 
segmenti et figurae, in plano est ambitus circuli, cuius dia- 
metrus est 4B, et utraque superficies in eandem partem 
caua est, et altera ab altera comprehenditur [post.4 p.8].) 


XXXVII. 


Superficies figurae in segmento sphaerae inscriptae minor 
est circulo, cuius radius aequalis est rectae a uertice seg- 
menti ad ambitum ductae circuli, qui basis est segmenti. 

sit sphaera et in ea circulus maximus A4BEZ, et in 
sphaera segmentum sit, cuius basis sit circulus circum dia- 
metrum 4 B descriptus,?) et cetera eodem modo comparentur, 
ita ut recta Θ 4 diametrus sphaerae sit, et ducantur AE, 
Θ 4, et sit circulus M, cuius radius aequalis sit rectae 40; 
demonstrandum est, circulum M maiorem esse superficie 
sphaerae. 

nam demonstratum est, superficiem figurae aequalem esse 
circulo, cuius radius quadratus aequalis sit rectangulo 
E6 (EZ --I4--K.) (prop. 35]; et demonstratum 
est, esse 


1) In hac propositione plurima deprehenduntur uestigia ma- 
nus transscriptoris, uelut omissum uerbum ἔστω p. 134, 19, ἁρτιό- 
γωνον p.134,21, quod alibi recte dicitur pro -... (Quaest. 
Arch. p. 76), sed hoc loco ferri non potest propter sequentia 
uerba χωρὶς τῆς βάσεως, κωνικῆς ἐπιφανείας p. 184, 26 pro xo»i- 
κῶν ἐπιφανειῶν, γενηθέν p.134, 26 (Quaest. Arch. p. 70), finis 
superuacuus lin. 4—8 initioque molestus (αὐτῶν lin. 4); huc 
refero etiam τμήματος pro πολυγώνου p. 194, 95. praeterea ab 
interpolatore íransposita est; suum enim locum habet ante 
prop. 35 (tum illud τὸ τμῆμα τῆς σφαίρας et τοῦ ἐγγεγραμμέ- 
νου σχήµατος p. 182, 5 recte se haberent). sed fortasse tota 
delenda est. 

2) καί lin. 17 — 18 πολύγωνον interpolatoris sunt; u. p. 138 
not. 2. constructionem pessumdant; nam ἔστω lin. 16 etiam ad 
τὰ λοιπά lin. 19 pertinet. 
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ἴσον τῷ ὑπὸ τῶν EA, KO περιεχομένῳ' τὺ δὲ ὑπὸ 
τῶν EA, ΚΘ ἔλασσόν ἐστι τοῦ ἀπὸ τῆς AO [καὶ γὰρ 
τοῦ 40, KG] φανερὸν οὖν, ὅτι ἡ ἐκ τοῦ κέντρου 
τοῦ κύκλου, ὅς ἐστιν ἴσος τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ σχήματος, 
5 ἐλάσσων ἐστὶ τῆς ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ Μ' δῆλον ἄρα, 
ὅτι ὁ M κύκλος μείξων ἐστὶ τῆς ἐπιφανείας τοῦ ox- 
ματος. 
λη΄. 
Τὸ ἐγγεγραμμένον σχῆμα ἐν τῷ τμήματι ὑπὸ xo- 
10 νικῶν ἐπιφανειῶν περιεχόμενον σὺν τῷ κώνῳ τῷ βά- 
giv μὲν τὴν αὐτὴν ἔχοντι τῷ σχήματι, κορυφὴν δὲ τὸ 
κέντρον τῆς σφαίρας, ἴσον ἐστὶ τῷ κώνῳ τῷ βάσιν 
ἔχοντι ἴσην τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ σχήματος, ὕψος δὲ τῇ 
ἀπὸ τοῦ κέντρου τῆς σφαίρας ἐπὶ μίαν πλευρὰν τῶν 
15 τοῦ πολυγώνου καϑέτῳ ἠγμένῃ. 
ἔστω γὰρ σφαῖρα καὶ ἐν αὐτῇ μέγιστος κύκλος 
καὶ τμῆμα ἔλασσον ἡμικυκλίου τὸ ABT καὶ κέντρον 
τὸ E, καὶ ἐγγεγράφϑω εἰς τὸ ABT τμῆμα πολύγω- 
νον ἀρτιόπλευρον χωρὶς τῆς AT ὁμοίως τοῖς πρότε- 
20 ρον, καὶ μενούσης τῆς BA περιενεχϑεῖσα ἡ σφαῖρα 
ποιείτω σχῆμά τι ὑπὸ κωνικῶν ἐπιφανειῶν περιεχό- 
μενον, καὶ ἀπὸ τοῦ κύκλου τοῦ περὶ διάμετρον τὴν 
AT' κῶνος ἀναγεγράφϑω κορυφὴν ἔχων τὸ κέντρον, καὶ 
εἰλήφϑω κῶνος ὁ Κ βάσιν μὲν ἔχων ἴσην τῇ ἐπιφανείᾳ 
85 τοῦ σχήματος, ὕψος δὲ τῇ ἀπὸ τοῦ E κέντρου ἐπὶ μίαν 
πλευρὰν τοῦ πολυγώνου καϑέτῳ ἠγμένη" δεικτέον, ὅτι 


3 τοῦ] AB, quod sub add. ΒΞ. 5 M] B, e corr. G, 
AM A. 86 Λη] λς AB. 18 vj (231t)] B, την A. 16 ué- 
716t0g] rursus inc. C. 20 BA) e corr. B, BA AB(C) 
25 τῇ] BG, την AC. 
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ΕθΘΖ«(Ε7-- Γ4-- ΚΑ) 
—E4xK9 
[prop. 22; Eucl. VI, 16 |;!) 
sed 
EdAxKO< 40 
[u. Eutocius]; 





adparet igitur, radium circuli, 
qui aequalis sit superficiei figu- A 
rae, minorem esse radio circuli 

M; ergo constat, circulum M M 
maiorem esse superficie figurae [Eucl. XII, 2]. 


XXXVII. 


Figura in segmento?) inscripta per superficies conicas com- 
prehensa una cum cono basim eandem habenti, quam figura, 
uerticem autem centrum sphaerae, aequalis est cono basim 
habenti superficiei figurae aequalem, altitudinem autem 
rectae a centro sphaerae ad latus aliquod polygoni perpen- 
diculari ductae aequalem. 

sit enim sphaera et in ea circulus maximus et segmentum 
ABT minus dimidia parte circuli et centrum E, in segmento 
autem .4 BI' inscribatur polygonum (aequilaterum»,?) cuius 
latera paria sint numero praeter AI, eodem modo, quo 





1) U. Euiocius, ex cuius adnotatione comperimus, Archi- 
medem p. 136, 26—27 scripsisse: ἀλλὰ τὸ ὑπὸ ΕΘ et lin. 1 uer- 
bum περιεχομένῳ omisisse. in uerbis interpolatis lin. 2—3 
error tollendus non est (τοῦ ὑπὸ 4Θ ΘΚ Basil). 

2) Sc. ἐλάσσονι ἡμισφαιρίου (u. lin. 17), quae uerba addi 
uoluit Nizzius (sphaerae minore hemisphaerio mg. B?), 
nec ea omiserat Archimedes (cfr. p. 142, 27; 150, 18; 156, 2). 
sed eadem sine dubio etiam in propp. 35, 36, 37 omisit trans- 
scriptor; nam eas quoque de segmento minore solo demonstra- 
tas fuisse, propter prop. 43 ueri simile est, nec alioquin κωνι- 
κῶν ἐπιφανειῶν p. 134, 27 uerum esset, quoniam etiam aylin- 
drus oriri potest. 

3) Desideratur ante ἀρτιόπλευρον lin. 19: ἰσόπλευρόν τε καί, 
quod coniectura addit Nizzius; sed u. p. 133 not. 3. 
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ὁ K κῶνος ἴσος ἐστὶ τῷ περιεχομένῳ σχήματι σὺν τῷ 

κώνῳ τῷ 4ΕΓ 
ἀναγεγράφθωσαν δὴ καὶ κῶνοι ἀπὺ τῶν κύκλων 
τῶν περὶ διαμέτρους τὰς OH, 42 κορυφὴν ἔχοντες 
s tò E σημεῖον: οὐκοῦν ὁ μὲν HBOE ῥόμβος στερεὸς 
ἴσος ἐστὶ κώνῳ, οὗ ἡ μὲν 


gB 
3 9 βάσις ἴση ἐστὶ τῇ ἐπιφανεία 
z, 4 τοῦ HBO κώνου, τὸ ὕψος 
A p δὲ τῇ ἀπὸ τοῦ E ἐπὶ τὴν 
10 HB ἀγομένῃ καθέτω, τὸ δὲ 


περίλειμμα τὸ περιεχόμενον 

ὑπὸ τῆς ἐπιφανείας τῆς με- 

ταξὺ τῶν παραλλήλων ἐπι- 

πέδων τῶν κατὰ τὰς ΗΘ, ZA καὶ τῶν κωνικῶν 
1: 70v ΖΕ4, HEO ἴσον ἐστὶ κώνῳ, οὗ ἡ βάσις μέν 
ἐστιν ἴση τῇ ἐπιφανείᾳ τῇ μεταξὺ τῶν παραλλήλων ἐπι- 
πέδων τῶν κατὰ τὰς ΗΘ, ZA, ὕψος δὲ τῇ ἀπὸ τοῦ E 
ἐπὶ τὴν LH καϑέτῳ ἠγμένῃ. πάλιν τὸ περίλειμμα τὸ 
περιεχόμενον ὑπό τε τῆς ἐπιφανείας τῆς μεταξὺ τῶν 
9 παραλλήλων ἐπιπέδων τῶν κατὰ τὰς ZA, AT καὶ τῶν 
κωνικῶν τῶν AET, ΖΕ 4 ἴσον ἐστὶ κώνῳ, οὗ ἡ μὲν 
βάσις ἴση ἐστὶ τῇ ἐπιφανείᾳ τῇ μεταξὺ τῶν παραλλή- 
λῶν ἐπιπέδων τῶν κατὰ τὰς ZA, AT, ὕψος δὲ τῇ 
ἀπὸ τοῦ E ἐπὶ τὴν ZA καϑέτῳ ἠγμένῃ' οἱ οὖν εἰρη- 
25 μένοι κῶνοι ἴσοι ἔσονται τῷ σχήματι μετὰ τοῦ AET 
t “ὀρ, τν A OH, AZ] Bi OZ ΚΙ ΛΟ In ἃ d 
om. ΑΒ, pro 4 habet 4 A. 11 περίλειμμα περίλειµα C, 
περιλημμα AB, περίλεµμα G. 14 Z4] B, ZAA 18 ΖΕ 4 
ABC. ἴσον] Β, wm AC. 11 τῇ] B, την AC. Z4] B, Z4 
A(C) 18 muelle] C, περι]ηµµα ΑΒ, περίἆιμμα G. 20 Z4] 


B, ZA AC. 21 ΖΕΔ] ABC. 38 24] B, ZA A(C) 
26 µετά] scripsi, και inim AC; et cum B, cum del. 
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supra, et manente recta Β 4 cireumuoluatur sphaera!) et 
efficiat figuram per superficies conicas comprehensam, in 
circulo autem circum diametrum 4T descripto conus con- 
struatur uerticem habens centrum, et sumatur conus K basim 
habens superficiei figurae aequalem, altitudinem autem 
rectae a centro E ad latus aliquod polygoni perpendiculari 
ductae; demonstrandum, conum K aequalem esse figurae 
comprehensae?) una cum cono AET. 

construantur igitur etiam in circulis circum diametros 
ΘΗ, AZ descriptis coni uerticem habentes punctum £; 


itaque rhombus solidus HB E aequalis est cono, cuius 
basis aequalis est superficiei coni H BO, altitudo autem 
rectae ab E ad HB perpendiculari ductae [prop. 18], spa- 
tium autem relictum?) comprehensum per superficiem inter 
plana parallela in rectis HO, Ζ 4 posita et per superficies 
conieas ΖΕ4, ΗΕ aequale est cono, cuius basis aequalis 
est superficiei inter plana parallela in HO, Z 4 posita, alti- 
tudo autem rectae ab E ad Z H perpendiculari ductae [prop. 
20]. rursus spatium relictum *) comprehensum per super- 
fieiem inter plana parallela in Z 4, AT posita et per super- 
fieles conieas ΑΕΓ, ZEA aequale est cono, cuius basis 
aequalis est superficiei inter plana parallela in Z4, AT 
posita, altitudo autem rectae ab E ad Z.4 perpendiculari 
ductae [ρτορ. 20]; coni igitur, quos commemorauimus, 





1) Debebat esse: περιενεχθεὶς ὁ κύκλος siue περιενεχθὲν τὸ 
ἐπίπεδον, ἐν ᾧ ὃ τε κύχλος καὶ τὸ πολύγωνον (p. 188, 20). 

9) περιεχομένῳ lin. 1 sc. ὑπὸ τῶν κωνικῶν ἐπιφανειῶν, 
quod transscriptoris neglegentia omissum est, ut ἐπιφανειῶν 
post κωνικῶν p. 158, 12, 19. 

3) Productis rectis ZH, Θ 4, donec concurrant, et subtracto 
rhombo his rectis productis rectisque ΗΕ, ΕΘ comprehenso. 

4) Productis rectis ZA, JT, donec concurrant, et subtracto 
rhombo his rectis productis rectisque ZE, Ε 4 comprehenso. 
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κώνου. καὶ ὕψος μὲν ἴσον ἔχουσιν τῇ ἀπὸ τοῦ E ἐπὶ 
μίαν πλευρὰν τοῦ πολυγώνου καθέτω ἠγμένῃ, τὰς δὲ 
βάσεις ἴσας τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ “ΖΗ ΒΘ 4 Γ σχήματος᾽ 
ἔχει δὲ καὶ ὁ K κῶνος τὸ αὐτὸ ὕψος καὶ βάσιν ἴσην 

s τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ σχήματος" ἴσος ἄρα ἐστὶν ὁ κῶνος 
τοῖς εἰρημένοις κώνοις. οἳ δὲ εἰρημένοι κῶνοι ἐδείχ- 
Όησαν ἴσοι τῷ σχήματι καὶ τῷ AET κώνῳ: καὶ ὁ 
K ἄρα κῶνος ἴσος ἐστὶ τῷ τε σχήματι καὶ τῷ AET 
κώνῳ. 

10 ΠΟΡΙΣΜΑ. 

Εκ δὴ τούτου φανερόν, ὅτι ὁ κῶνος ὁ βάσιν μὲν 
ἔχων τὸν κύκλον, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου ἴση ἐστὶ τῇ 
ἀπὺ τῆς κορυφῆς τοῦ τμήματος ἐπὶ τὴν περιφέρειαν 
ἠγμένῃ τοῦ κύκλου, ὅς ἐστι βάσις τοῦ τμήματος, ὕψος 

15 δὲ ἴσον τῇ ἐκ τοῦ κέντρου τῆς σφαίρας, μείξων ἐστὶ 
τοῦ ἐγγεγραμμένου σχήματος σὺν τῷ κώνῳω' ὁ γὰρ 
προειρημένος κῶνος μείξων ἐστὶ τοῦ κώνου τοῦ ἴσου 
τῷ σχήματι σὺν τῷ κώνῳ τῷ βάσιν μὲν ἔχοντι τὴν 
βάσιν τοῦ τμήματος, τὴν δὲ κορυφὴν πρὸς τῷ κέντρῳ, 

90 τουτέστι τοῦ τὴν βάσιν μὲν ἔχοντος ἴσην τῇ ἐπιφα- 
νείᾳ τοῦ σχήματος, ὕψος δὲ τῇ ἀπὸ τοῦ κέντρου ἐπὶ 
μίαν πλευρὰν τοῦ πολυγώνου καθέτω ἠγμένῃ ἥ τε 
γὰρ βάσις τῆς βάσεως μείξων ἐστὶ [δέδεικται γὰρ 
τοῦτο] καὶ τὸ ὕψος τοῦ ὕψους. 

25 Λ8’. 

Ἔστω σφαῖρα καὶ ἐν αὐτῇ μέγιστος κύκλος ὁ ABI, 
καὶ τετμήσϑω ἔλασσον ἡμικυκλίου, ὃ ἀποτέμνει ἢ 4 B, 
καὶ κέντρον τὸ A, καὶ ἀπὸ τοῦ κέντρου τοῦ A ἐπὶ 
τὰ 4, B ἐπεξεύχϑωσαν αἱ A44, AB, καὶ περὶ τὸν 


3 AZHBOAT] B, AZHBAT AC. 8 AET] BC, EAT A. 
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aequales erunt figurae una cum cono AET. et altitudinem 
habent aequalem rectae ab E ad latus aliquod polygoni 
perpendiculari ductae, bases autem superficiei figurae 
AZHBOAI aequales; uerum etiam K conus eandem alti- 
tudinem et basim superficiei figurae aequalem habet; itaque 
aequalis est conis, quos commemorauimus. hos autem 
figurae cum cono ÆET aequales esse, demonstratum est; 
ergo etiam conus K figurae οὗ cono AET aequalis est. 


COROLLARIUM. 


Hinc iam adparet, conum basim habentem circulum, cuius 
radius aequalis sit rectae a uertice segmenti ad ambitum 
ductae circuli, qui basis sit segmenti, altitudo autem radio 
sphaerae aequalis, maiorem esse figura inscripta cum cono; 
ille enim conus maior est cono aequali figurae una cum cono 
basim habenti basim segmenti, uerticem autem ad centrum 
positum, h. e. cono basim habenti superficiei figurae aequa- 
lem, altitudinem autem aequalem rectae a centro ad latus 
aliquod polygoni perpendiculari ductae [prop. 38]; basis 
enim basi maior est!) [prop. 37] et altitudo altitudine. 


XXXIX. 


Sit sphaera et in ea circulus maximus 4BI' et segmen- 
tum minus semicirculo recta 4Β abscisum et centrum 4, 
et a centro 4 ad 4, B puncta ducantur 44, ΔΒ, et cir- 
cum sectorem inde ortum circumscribatur polygonum (aequi- 
laterum, euius latera paria sint numero,»?) et circum id cir- 


1) δέδεικται γὰρ τοῦτο lin. 23, quae uerba inter se con- 
iuncta disiungunt, delenda censeo; sed fortasse omnia inde 
ab ó γάρ lin. 16 delenda sunt; cfr. p. 115 not. 

2) Archimedes uix omiserat ἰσόπλευρόν τε καὶ ἀρτιόπλευρον 
p. 144, 1. 


10 om. ABC, fl mg. D. 18 τῷ βάσιν μὲν ἔχοντι] e corr. 
BG, του βασιν µεν εχοντος AC. 20 τοῦ] addidi, om. ABC. 
31 ὕψος δέ] A, τὸ δὲ ὕψος C. 24 καὶ τό] A, τό τε C. 
95 29] 1ξ ABC. 97 τετμήσθω] ABC; fort. τμῆμα (ita certe 
Archimedes ipse). 
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γεννηϑέντα τοµέα περιγεγράφϑω πολύγωνον καὶ περὶ 
αὐτὸ κύκλος ἕξει δὴ τὸ αὐτὸ κέντρον τῷ ABT xú- 
xÀo. ἐὰν δὴ μενούσης τῆς EK περιενεχθὲν τὸ πολύ- 
yovov εἰς τὸ αὐτὸ πάλιν ἀποκατασταθῇ, ὁ περιγεγραμ- 
5 μένος κύκλος κατὰ ἐπιφανείας οἰσθήσεται σφαίρας, καὶ 
αἱ γωνίαι τοῦ πολυγώνου κύκλους γράψουσιν, ὧν αἱ 
διάμετροι ἐπιζευγνύουσιν τὰς γωνίας τοῦ πολυγώνου 
οὖσαι παράλληλοι τῇ AB, τὰ δὲ σημεῖα, καθ ἃ ἅπ- 
τονται τοῦ ἐλάσσονος κύκλου αἱ τοῦ πολυγώνου πλευ- 
10 ραί, κύκλους γράφουσιν ἐν τῇ ἐλάσσονι ὀφαίρα. ὧν 
διάμετροι ἔσονται αἱ ἐπιξευγνύουσαι τὰς ἁφὰς παράλ- 
ληλοι οὖσαι τῇ AB, αἱ δὲ πλευραὶ κατὰ κωνικῶν ἐπι- 
φανειῶν οἰσϑήσονται, καὶ ἔσται τὸ περιγραφὲν σχῆμα 
ὑπὸ κωνικῶν ἐπιφανειῶν περιεχόμενον, οὗ βάσις ὁ 
16 περὶ τὴν ZH κύκλος ἡ δὴ τοῦ εἰρημένου σχήματος 
ἐπιφάνεια μείξων ἐστὶ τῆς τοῦ ἐλάσσονος τμήματος 
ἐπιφανείας, οὗ βάσις ὁ περὶ τὴν AB κύκλος. 
ἤχϑωσαν γὰρ ἐφαπτόμεναι αἱ AM, ΒΝ' κατὰ xw- 
νικῆς ἄρα ἐπιφανείας οἰσθήσονται, καὶ τὸ σχῆμα τὸ 
so γενηθὲν ὑπὸ τοῦ πολυγώνου τοῦ 4MOEANB usl- 
ξονα ἕξει τὴν ἐπιφάνειαν τοῦ τμήματος τῆς σφαίρας, 
οὗ βάσις ὁ περὶ διάμετρον τὴν 4Β κύκλος [πέρας 
γὰρ ἐν ἑνὶ ἐπιπέδῳ τὸ αὐτὸ ἔχουσιν τὸν περὶ διά- 
µετρον τὴν AB κύκλον, καὶ περιλαμβάνεται τὸ τμῆμα 
16 ὑπὸ τοῦ σχήματος]. ἀλλ᾽ ἡ γεγενημένη ὑπὸ τῶν ΖΜ, 
ΗΝ ἐπιφάνεια κώνου μείξων ἐστὶ τῆς γεγενημένης 
ὑπὸ τῶν MA, NB: ἢ μὲν γὰρ ΖΜ τῆς MA μείξων 
ἐστί [ὑπὸ γὰρ ὀρϑὴν ὑποτείνει], ἡ δὲ ΝΗ τῆς ΝΒ, 
ὅταν δὲ τοῦτο T, μείξων γίνεται ἡ ἐπιφάνεια τῆς ἐπι- 


1 γεννηθέντα] ABC, γενηϑέντα Torellius. 11 ἐπιξευγνύου- 
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culus; is igitur idem centrum habebit, quod circulus ABI' 
[u. Eutocius]. iam si manente recta EK polygonum circum- 
uolutum in eundem locum restituetur, circulus circum- 
scriptus per superficiem sphaerae feretur, et anguli polygoni 
circulos describent, quorum diametri angulos polygoni iun- 
gunt parallelae rectae 4B, puncta autem, in quibus latera 
polygoni circulum minorem contingunt, circulos describunt 
in sphaera minore, quorum diametri erunt rectae puncta 
contactus iungentes parallelae rectae 4 Β, latera autem per 
superficies conicas ferentur, et orietur figura circumsoripta 
per superficies conicas comprehensa, cuius basis erit circulus 
circum Z H descriptus; huius igitur figurae superficies maior 
est superficie segmenti minoris, cuius basis est circulus cir- 
cum 4Β descriptus. 


ducantur enim rectae contingentes 4 M, BN; itaque per 
superfieiem  conicam  ferentur, et figura ex Ῥο]γσοπο 
AMO EA NB orta su- 
perficiem maiorem ha- 
bebit segmento sphae- 
rae, cuius basis est 
circulus circum ΑΒ 
descriptus[post. 4 p. 8]. 
sed superficies conica 
rectis ZM, HN effec- 
ta maior est super- 
ficie coni rectis MA, 
NB effecta; nam 





ΖΜ» MA 
et 
NH > ΝΒ 
[Eucl. III, 18; I, 19], K 





σαι] CGH, επιγνυουσαι Α. 19 s AC; fort. τι. 15 δή 
scripsi, δε ΑΒ(Ο. 20 γενηθέν] ΑΒ, γεννηθέν CH. 
AMOEANB]-A- supra add. B, ΑΜΘΈΝΒ A(C. 358 τὸ 
αὐτό] C, τω «vro AB. 99 γίνεται] BCG, γαρ εστι compp. 
A. ἡ] G, om. AC. 


Archimedes, ed. Heiberg. L Ed. II 10 
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φανείας [ταῦτα γὰρ δέδεικται ἐν τοῖς λήμμασιν]. δῆλον 
οὖν, ὅτι καὶ τοῦ περιγεγραμμένου σχήματος ἡ ἐπιφά- 
vex μείξων ἐστὶ τῆς τοῦ τμήματος ἐπιφανείας τῆς 
ἐλάσσονος σφαίρας. 

i ΠΟΡΙΣΜΑ. 

Καὶ φανερόν, ὅτι ἡ ἐπιφάνεια τοῦ περιγεγραμµέ- 
νου σχήματος τοῦ περὶ τὺν τοµέα ἴση ἐστὶ κύκλῳ, οὗ 
ἡ ἐκ τοῦ κέντρου δύναται τὸ περιεχόμενον ὑπό τε 
μιᾶς πλευρᾶς τοῦ πολυγώνου καὶ τῶν ἐπιξευγνυουσῶν 

10 πασῶν τὰς γωνίας τοῦ πολυγώνου καὶ ἔτι τῆς ἡμισείας 
τῆς βάσεως τοῦ εἰρημένου πολυγώνου [τὸ γὰρ ὑπὸ 
τοῦ πολυγώνου γεγραμμένον σχῆμα ἐγγεγραμμένον 
ἐστὶν εἰς τὺ τμῆμα τῆς μείξονος σφαίρας] [τοῦτο δὲ 
δῆλον διὰ τὸ προγεγραμμένον]. 


, 


15 μ΄. 
Τοῦ περιγεγραμμένου σχήματος τῷ τομεῖ ἡ ἐπι- 
φάνεια μείξων ἐστὶ κύκλου, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου ἴση 
ἐστὶ τῇ ἀπὸ τῆς κορυφῆς τοῦ τμήματος ἠἡγμένῃ ἐπὶ 
τὴν περιφέρειαν τοῦ κύκλου. ὅς ἐστι βάσις τοῦ τωή- 
20 µατος. 
ἔστω γὰρ σφαῖρα καὶ μέγιστος κύκλος ἐπ᾽ αὐτῆς ὁ 
ΑΒΓ 4 καὶ κέντρον τὸ E, καὶ περὶ τὸν τομέα negi- 
γεγράφϑω τὸ AKZ πολύγωνον, καὶ περὶ αὐτὸ κύκλος 
περιγεγράφϑω, καὶ γεγενήσθω σχῆμα, καθάπερ πρό- 
95 τερον, καὶ ἔστω κύχλος ὁ N, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου 
ἴσον δύναται τῷ περιεχομένῳ ὑπό τε μιᾶς πλευρᾶς 
τοῦ πολυγώνου καὶ πασῶν τῶν ἐπιξευγνυουσῶν σὺν 
τῇ ἡμισείᾳ τῆς ΚΑ. ἀλλὰ τὸ εἰρημένον χωρίον ἴσον 


1 λήμμασιν] (COGH, λημμασι DE. 2 καί] AC, om. B. 


DE SPHAERA ET CYLINDRO I. 141 


quod cum ita sit, superficies superficie maior erit [u. Euto- 
cius]. adparet igitur, etiam superficiem figurae circum- 
scriptae maiorem esse superficie segmenti sphaerae minoris. 


COROLLARIUM. 


Et adparet, superficiem figurae circum sectorem circum- 
scriptae aequalem esse circulo, cuius radius quadratus 
aequalis sit rectangulo, quod continetur uno latere polygoni 
et omnibus rectis angulos polygoni iungentibus et praeterea 
dimidia basi polygoni, quod significauimus!) [prop. 35]. 


XL. 


Superficies figurae circum sectorem circumseriptae maior 
est circulo, cuius radius aequalis est rectae a uertice seg- 
menti ad ambitum ductae circuli, qui segmenti basis est. 

sit enim sphaera et in ea circulus maximus 4ΒΓ4 οἱ 
centrum ŒE, circum sectorem autem cireumsceribatur poly- 
gonum AKZ, et circum id circulus circumscribatur, et 
efficiatur figura, sicut antea, ponaturque circulus W, cuius 
radius quadratus aequalis sit rectangulo, quod continetur 
uno latere polygoni et omnibus rectis (angulos? iungentibus 
cum dimidio rectae K 4. hoc autem spatium aequale est 
rectangulo, quod continetur rectis ΜΘ, ZH [ρτορ. 22; 
Eucl. VI, 16]; itaque radius circuli W quadratus aequalis 


1) τοῦτο lin. 13 non ad proxime praecedentia refertur sed 
ad lin.6. inde sequitur, uerba τὸ γὰρ lin. 11-- σφαίρας lin. 13 
interpolata esse. sed ipsa quoque uerba τοῦτο κτλ. suspecta 
gunt. 





ὅ om. ABC. 6 περιγεγραμμένου] AB, ἐγγεγραμμένον C, 
mg. B. 10 πολυγώνου] AB, πολυγωνίου C. ἔτι] B?, επι AC. 
11 τό--15 πολυγώνου] addidi, om. AB(C). 12 γεγραμμένον] 
scripsi, εγγεγραµµενον AB(C), .περιγεγφαμμένον Barrowius. 
σχῆμα] AB, (σχ)ῆμί...) C. τὸ γὰρ περιγεγραμμέναν σχῆμα τῷ 
τομεῖ ἐγγεγραμμένον σγῆμά ἐστιν εἰς κτλ. Torellius, cfr. p. 150, 
1 sqq. 13 δέ] δή Niezius. 15 μ ή ABC. 91 ἐπ 
αὐτῆς] AC; fort. ἐν αὐτῇ; in ipsa B. 23 AKZ] AB, 
AKZ C. 
10* 
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ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῆς MO καὶ ZH |ὃ δή ἐστιν ὕψος τοῦ 
τμήματος τῆς μείζονος σφαίρας τοῦτο γὰρ προδέ- 
δεικται]. τοῦ ἄρα Ν κύκλου ἡ ἐκ τοῦ κέντρου ἴσον 
δύναται τῷ ὑπὸ MO, HZ περιεχομένῳ. ἀλλ᾽ ἡ μὲν 
s HZ μείξων ἐστὶ τῆς AA [0 ἐστιν ὕψος τοῦ ἐλάσσονος 
τμήματος: ἐὰν γὰρ ἐπιξεύξωμεν τὴν KZ, ἔσται παράλ- 
ληλος τῇ AA. ἔστιν δὲ καὶ ἡ AB τῇ KA παράλλη- 
λος, καὶ κοινὴ ἡ ZE: ὅμοιον ἄρα τὸ ZKH τρίγωνον 
τῷ 44 τριγώνῳ. καί ἐστιν μείξων ἡ ΖΚ τῆς 44’ 
ιο μείζων ἄρα καὶ ù ΖΗ τῆς AAJ], ἴση δὲ ἡ MO τῇ 
διαμέτρῳ τῇ T'A [ἐὰν γὰρ ἐπιξευχϑῇ ἡ EO, ἐπεὶ ἴση 
ἐστὶν ἡ μὲν ΜΟ τῇ 07. ἡ δὲ ΘΕ τῇ ΕΖ, παράλλη- 
λος ἄρα ἐστὶν ἡ EO τῇ MO: διπλασία ἄρα ἐστὶν ἡ 
MO τῆς ΕΟ. ἀλλὰ καὶ ἡ Γώ διπλασία ἐστὶν τῆς 
15 EO" ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ MO τῇ Γ 4], τὸ δὲ ὑπὸ τῶν rA, 
AX ἴσον τῷ ἀπὸ τῆς 4.4 ἡ ἄρα τοῦ σχήματος τοῦ 
KZA ἐπιφάνεια μείξων ἐστὶ τοῦ κύκλου, οὗ ἡ ἐκ τοῦ 
κέντρου ἴσῃ ἐστὶ τῇ ἀπὸ τῆς κορυφῆς τοῦ τμήματος 
ἐπὶ τὴν περιφέρειαν ἠγμένῃ τοῦ κύκλου, ὅς ἐστι βάσις 
20 τοῦ τμήματος, τοῦ περὶ διάμετρον τὴν AB: ὁ γὰρ N 
κύκλος ἴσος ἐστὶ τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ περιγεγραμμένου 
περὶ τὸν τοµέα σχήματος. 


ΠΟΡΙΣΜΑ α΄. 
Γίνεται δὴ καὶ τὸ περιγεγραμμένον σχῆμα περὶ τὸν 
35 τοµέα σὺν τῷ κώνῳ, οὗ βάσις ὁ περὶ διάμετρον τὴν 
KA κύκλος, κορυφὴ δὲ τὸ κέντρον, ἴσον xóvo, οὗ ἡ 
μὲν βάσις ἴση ἐστὶ τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ σχήματος, ὕψος 
δὲ τῇ ἀπὸ τοῦ κέντρου ἐπὶ τὴν πλευρὰν καθέτῳ ἠγμένῃ 


11 EO] C, e corr. BH, EH A. 28 πόρισμα α΄] om. B(C), 
19΄ Α. 24 δή) AB(C). 26 ἴσον] e corr. E, σος AC. 
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est rectangulo MO x HZ. sed HZ > ΔΒ) [nam si du- 
cimus KZ, parallela erit rectae 4.4. sed etiam 4B parallela 
est rectae K4, et communis est Z E; quare triangulus ZKH 
similis est triangulo 4.43 (Eucl. I, 29; VI, 4; V, 16; V, 14). 

sed Z K 7.4 4; quare etiam 
ΖΗ» 48], οὐ M0— Γ4 
[nam si ducitur EO, par- 
allela erit EO rectae ΜΘ 
(Eucl. VI, 2), quia MO— OZ 
(Eucl.IIL 3) et QE = EZ; 
erit igitur MO = 2503 
sed etiam T4 = 2 EO; ita- 
que ΜθΘ--ΓΑ], et Γ4 
x JA = 4 43:39) superficies 
igitur figurae KZA maior 
est circulo, cuius radius ae- 
qualis est rectae a uertice 
segmenti ad ambitum ductae 
circuli, qui basis est segmenti, 
h. e. circuli circum diametrum 
AB descripti; nam circulus 
N aequalis est superficiei 
figurae circum sectorem circumscriptae |prop. 39 coroll. 


p. 146].4) 
COROLLARIUM I. 
Erit igitur etiam figura circum sectorem circumscripta 
una cum cono, cuius basis est circulus circum K 4 descrip- 





1) Sequentia uerba lin. ὅ ὅ-- 6 τμήματος iam Nizzius 
deleuit, nec dubitari potest, quin transscriptori debeantur 
(debebat esse: τοῦ τμήματος τῆς ἐλάσσονος σφαίρας). iis dam- 
natis etiam locus similis lin. 1—2 in suspicionem uocatur. 
praeterea lin. 6—10, quae ἡ μέν lin. 4 ab ἴση δέ lin. 10 
incommode dirimunt, interpolata esse crediderim una eum loco 
simili lin. 11 sqq. 

2) Cfr. ZMP. XXIV p. 178. 

3) Ducta enim AT recta nngulus JAI rectus erit (ucl. 
III, 31); tum u. Eucl. VI, 8 coroll. 

4) Tum cfr. Eucl, XII, 2. 
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[n δὴ ἴση ἐστὶ τῇ ἐκ τοῦ κέντρου τῆς σφαίρας τὸ 

γὰρ περιγεγραμμένον σχῆμα τῷ τομεῖ ἐγγεγραμμένον 

ἐστὶν εἰς τὸ τμῆμα τῆς μείξονος σφαίρας, ἧς κέντρον 

ἐστὶ τὸ αὐτό: δῆλον οὖν τὸ λεγόμενόν ἐστιν ἐκ τοῦ 
5 προγεγραμµένου]. 


ΠΟΡΙΣΜΑ ff. 

Ἐκ τούτου δὲ φανερόν, ὕτι τὺ περιγεγραμμένον 
σχῆμα σὺν τῷ κώνῳ μεῖξόν ἐστι κώνου τοῦ βάσιν μὲν 
ἔχοντος τὸν κύκλον, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου ἴση ἐστὶ τῇ 

10 ἀπὸ τῆς κορυφῆς τοῦ τμήματος τῆς ἐλάσσονος σφαίρας 
ἐπὶ τὴν περιφέρειαν ἠγμένῃ τοῦ κύκλου, ὅς ἐστι βάσις 
τοῦ τμήματος, ὕψος δὲ τῇ ἐκ τοῦ κέντρου ὁ γὰρ 
ἴσος κῶνος τῷ σχήματι σὺν τῷ κώνῳ τὴν μὲν βάσιν 
μείξονα ἕξει τοῦ εἰρημένου κύκλου. τὸ δὲ ὕψος ἴσον 

1$ τῇ ἐκ τοῦ κέντρου τῆς ἐλάσσονος σφαίρας. 


μα. 

Ἔστω πάλιν σφαῖρα καὶ ἐν αὐτῇ μέγιστος κύκλος 
καὶ τμῆμα ἔλασσον ἡμικυκλίου τὸ ABT καὶ κέντρον 
τὸ 4, καὶ εἰς τὸν ABT τομέα ἐγγεγράφϑω πολύγωνον 

so ἀρτιόγωνον, καὶ τούτῳ ὅμοιον περιγεγράφθω, καὶ παρ- 
άλληλοι ἔστωσαν αἱ πλευραὶ ταῖς πλευραῖς, καὶ κύκλος 
περιγεγράφθω περὶ τὸ περιγεγραμμένον πολύγωνον, καὶ 
ὁμοίως τοῖς πρότερον μενούσης τῆς HB περιενεχϑέν- 
τες οἱ κύκλοι ποιείτωσαν σχήματα ὑπὸ κωνικῶν ἐπι- 
35 φανειῶν περιεχόμενα δεικτέον, ὅτι ἡ τοῦ περιγεγραµ- 
μένου σχήματος ἐπιφάνεια πρὺς τὴν τοῦ ἐγγεγραιμένου 


6 πόρισμα β] om. ABC, mg. f] D. 13 δέ] ABC, δὲ 
ἴσον Torellius; fort. potius τήν pro τῇ scribendum. 16 µα΄] 
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tus, uertex autem centrum, aequalis cono, cuius basis 
aequalis est superficiei figurae, altitudo autem rectae a 
centro ad latus perpendiculari ductae!) [prop. 38]. 


COROLLARIUM Il. 


Hine autem adparet, figuram circumscriptam una cum 
cono maiorem esse cono basim habenti circulum, cuius radius 
aequalis sit rectae a uertice segmenti sphaerae minoris ad 
ambitum ductae circuli, qui basis est segmenti, altitudinem 
autem radio (sphaerae minoris aequalem»;?) nam conus 
aequalis figurae una cum cono basim maiorem habebit cir- 
eulo, quem commemorauimus [prop. 40], altitudinem autem 
aequalem radio sphaerae minoris [prop. 40 coroll. 1] [tum 
u. lemm. 1 p. 72]. 


XLI. 


Sit rursus sphaera et in ea circulus maximus et segmen- 
tum semicireulo minus 4BT et centrum 4, in sectore ABT 
autem inscribatur polygonum (aequilaterum»,?) cuius latera 
paria sunt numero, et ei simile polygonum circumscribatur, 
lateraque eorum parallela sint, circum polygonum autem 
circumseriptum circulus circumscribatur, et eodem modo, 
quo antea, manente recta HB circumuoluantur circuli (cum 
polygonis»*) et efficiant figuras per superficies conicas com- 
prehensas; demonstrandum, superficiem figurae cireumscriptae 
ad superficiem inscriptae duplicem rationem habere quam 
latus polygoni cireumseripti ad latus inscripti, figuram 


1) Sequentia uerba (lin. 1), quae prorsus abundant, Archi- 
medis ipsius non sunt. sed non dubito, quin etiam sequens 
locus lin. 1 ró—4 spurius sit (cfr. p. 147 not.). 

2) Haec uix omiserat Archimedes. 

3) Archimedes scripserat lin. 20 ἰσόπλευρόν τε καὶ ἀρτιό- 
πλευρον pro ἀρτιόγωνον. cfr. p. 133 not. 3. 

4) Tale aliquid Archimedes addiderat. 


om. AC, 49" B. 20 ἀρτιογώνιον Nizzius. τούτω] B, τουτου 
A(€). 


152 ΠΕΡΙ ΣΦΑΙΡΑΣ ΚΑΙ ΚΥΛΙΝΔΡΟΥ Α΄. 


σχήματος ἐπιφάνειαν διπλασίονα λόγον ἔχει ἢ ἡ πλευρὰ 
ἡ τοῦ περιγεγραμμένου πολυγώνου πρὸς τὴν πλευρὰν 
τοῦ ἐγγεγραμμένου πολυγώνου, τὸ δὲ σχῆμα σὺν τῷ 
κώνῳ τριπλασίονα λόγον ἔχει τοῦ αὐτοῦ. 

s ἔστω γὰρ ὁ M κύκλος, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου ἴσον 
δύναται τῷ ὑπό τε μιᾶς πλευρᾶς τοῦ περιγεγραμμένου 
πολυγώνου καὶ πασῶν τῶν ἐπιξευγνυουσῶν τὰς yo- 
νίας καὶ ἔτι τῆς ἡμισείας τῆς EZ: ἔσται δὴ ὁ M 
κύκλος ἴσος τῇ ἐπιφανεία τοῦ περιγεγραμμένου σχή- 

10 ματος. εἰλήφϑω δὴ καὶ ὁ N κύκλος, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέν- 
τρου ἴδον δύναται τῷ περιεχομένῳ ὑπό τε μιᾶς πλευ- 
ρᾶς τοῦ ἐγγεγραμμένου πολυγώνου καὶ πασῶν τῶν 
ἐπιξευγννυουσῶν τὰς γωνίας σὺν τῇ ἡμισείᾳ τῆς AI" 
ἔσται δὴ καὶ οὗτος ἴσος τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ ἐγγεγραμ- 

15 μένου σχήματος. ἀλλὰ τὰ εἰρημένα χωρία ἐστὶ πρὸς 
ἄλληλα, ὧς τὸ ἀπὸ τῆς ΕΚ πλευρᾶς πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 
4.4 πλευρᾶς [καὶ ὡς ἄρα τὸ πολύγωνον πρὸς τὸ πο- 
λύγωνον, ὁ Μ κύκλος πρὸς τὸν Ν κύκλον]! φανερὸν 
οὖν, ὅτι καὶ ἡ ἐπιφάνεια τοῦ περιγεγραμμένου σχή- 

s» ματος πρὸς τὴν ἐπιφάνειαν τοῦ ἐγγεγραμμένου σχή- 
ματος διπλασίονα λόγον ἔχει ἤπερ ἡ ΕΚ πρὸς 44 
[τὸν δὲ αὐτόν, ὃν καὶ τὸ πολύγωνον]. 


1 7] addidi, om. AC. 9 ó M κύκλος] ABC; fort. xú- 
κλος ὁ M. 10 N] B, ΜΑ. 20 πρός — σχήματος] AB, 
om. C. 
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uero (circumseriptam» una cum cono (ad figuram inscrip- 
tam una cum cono»!) triplicem rationem. 

sit enim circulus M, cuius radius quadratus aequalis sit 
rectangulo, quod continetur uno latere polygoni circum- 
Scripti omnibusque rectis angulos iungentibus et praeterea 
dimidio rectae EZ;?) circulus M igitur aequalis erit super- 





ficiei figurae circumscriptae [prop. 39 coroll] iam suma- 
tur etiam circulus Ν, cuius radius quadratus aequalis sit 
rectangulo, quod continetur uno latere polygoni inscripti et 
omnibus rectis angulos iungentibus?) eum dimidio rectae 


1) Lin. 3—4 putauerim Archimedem scripsisse: τὸ δὲ περι- 
γεγραμμένον σχῆμα σὺν τῷ κώνῳ πρὸς τὸ ἐγγεγραμμένον σὺν 
τῶ κώνῳ. 

2) Debebat esse lin. 1—8: καὶ τῆς σης πάσαις ταῖς ἐπιζευγ- 
νυούσαις τὰς γωνίας καὶ ἔτι τῇ ἡμισεία τῆς ΕΖ. 

8) Debebat esse lin. 12—13: καὶ τῆς ent πάσαις ταῖς ἐπι- 
ζευγνυούσαις τὰς γωνίας σύν κτλ. cfr. not. 
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ἔστω πάλιν κῶνος ὁ AM βάσιν μὲν ἔχων τῷ M ἴσην, 
ὕψος δὲ τὴν ἐκ τοῦ κέντρου τῆς ἐλάσσονος σφαίρας᾽ 
ἴσος δὴ οὗτός ἐστιν ὁ κῶνος τῷ περιγεγραμμένῳ σχή- 
ματι σὺν τῷ κώνῳ, οὗ βάσις ὁ περὶ τὴν ΕΖ κύκλος, 
s κορυφὴ δὲ τὸ A. καὶ ἔστω ἄλλος κῶνος ὁ O βάσιν 
μὲν ἴσην ἔχων τῷ Ν, ὕψος δὲ τὴν ἀπὸ τοῦ 4 ἐπὶ 
τὴν AA κάθετον ἠγμένην' ἔσται δὴ καὶ οὗτος ἴσος 
τῷ ἐγγεγραμμένῳ σχήματι σὺν τῷ κώνῳ, οὗ βάσις ὁ 
περὶ διάμετρον τὴν AT κύκλος, κορυφὴ δὲ τὸ 4 κέν- 
10 τρον᾿ ταῦτα γὰρ πάντα προγέγραπται. καὶ [ἐπεί] 
ἐστιν, ὡς ἡ ΕΚ πρὸς τὴν ἐκ τοῦ κέντρου τῆς ἐλάσ- 
σονος σφαίρας, οὕτως ἡ 4.4 πρὸς τὴν ἀπὸ τοῦ κέν- 
toov [τοῦ 4] ἐπὶ τὴν 4 4 κάθετον ἠγμένην, ἐδείχϑη 
δέ, ὡς ἡ ΕΚ πρὸς τὴν 4.4, οὕτως ἡ ἐκ τοῦ κέντρου 
15 τοῦ Μ κύκλου πρὸς τὴν ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ Ν κύ- 
κλου [καὶ ἢ διάμετρος πρὸς τὴν διάµετρον]’ ἔσται ἄρα, 
ὡς ἡ διάμετρος τοῦ κύκλου, ὅς ἐστι βάσις τοῦ Æ, πρὸς 
τὴν διάμετρον τοῦ κύκλου, ὅς ἐστι βάσις τοῦ O, οὕτως 
τὸ ὕψος τοῦ A κώνου πρὸς τὸ ὕψος τοῦ O κώνου 
20 [ὅμοιοι ἄρα εἰσὶν oi κῶνοι]. ὁ κα ἄρα κῶνος πρὸς τὸν 
Ο κῶνον τριπλασίονα λόγον ἔχει ἤπερ ἡ διάμετρος 
πρὸς τὴν διάμετρον: φανερὸν οὖν, ὅτι καὶ τὸ σχῆμα 
τὸ περιγεγραμμένον σὺν τῷ κώνῳ πρὸς τὸ ἐγγεγραμ- 
uévov σὺν τῷ κώνῳ τριπλασίονα λόγον ἔχει ἤπερ ἡ 
a EK πρὸς 4 4. 


4 κύκλος] BEG(C), κυκλον A. 6 τῶ] BCG, το A. 
15 πρὀς--κύκλου] AB, om. C. 
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AT; quare etiam hic superficiei figurae inscriptae aequalis 
erit [prop. 35]. sed spatia, quae commemorauimus, eam 
inter se habent rationem, quam EK? : 4 4? [u. Eutocius]; 
ergo adparet,') etiam superficiem figurae circumscriptae ad 
superficiem inscriptae eam habere rationem, quam E K? : 4 4. 

sit rursus conus # basim habens circulo M aequalem, 
altitudinem autem radium sphaerae minoris; hic igitur conus 
aequalis est figurae circumscriptae una cum cono, cuius 
basis est circulus circum EZ descriptus, uertex autem Δ 
(prop. 40 coroll. 1]. et sit alius conus O basim habens 
aequalem circulo N, altitudinem autem rectam a 4 puncto 
ad 44 perpendicularem ductam; erit igitur etiam hic 
aequalis figurae inscriptae una cum cono, cuius basis est 
circulus circum .41' descriptus, uertex autem 4 centrum 
[prop. 38]; haec enim omnia antea proposita sunt. et?) 
est, ut EK ad radium sphaerae minoris, ita 44 ad rectam 
a centro ad 4 perpendicularem ductam [u. Eutocius], de- 
monstratumque est, rectam EK ad 4 4 eandem rationem 
habere quam radium cireuli M ad radium circuli N [u. Eu- 
tocius];?) erit igitur, ut diametrus circuli, qui basis est coni 
A, ad diametrum circuli, qui basis est coni O, ita altitudo 
coni A ad altitudinem coni O. itaque Ἐ conus ad conum O 
triplicem rationem habet quam diametrus ad diametrum 
[lemm. 5 p. 74; Eucl. XII, 12]; ergo adparet, etiam figu- 
ram cireumseriptam una cum cono ad inscriptam una cum 
cono eam babere rationem, quam EK? : 4 45, 


1) Nam radii circulorum sint R, v et rectangula iis qua- 
dratis aequalia S, s; erit S:s = ΕΚ": 44A? — R*:r! — M:N 
(Eucl XII, 2); sed circulis M, N aequales sunt superficies 
figurarum. uerba antecedentia p. 152, 17—18 et p. 152, 22 
delenda sunt; u. praef. 

9) Ex Eutocio adparet, Archimedem ipsum omisisse ἐπεί 
lin. 10 et τοῦ 4 lin. 13. 

3) Uerba sequentia lin. 16 ad ἐδείχϑη lin. 18 parum apta 
(neque enim hoc usquam demonstratum est, nec omnino de 
diametris quidquam dictum) Archimedis non sunt, qui ex Eucl. 
V, 15 tacite concluserat, diametros eandem rationem habere 
quam radios. 
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μβ΄. 
Παντὸς τμήματος σφαίρας ἐλάσσονος ἡμισφαιρίου 
ἢ ἐπιφάνεια ἴση ἐστὶ κύκλῳ, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου ἴση 
ἐστὶ τῇ ἀπὸ τῆς κορυφῆς τοῦ τμήματος ἐπὶ τὴν περι- 
s φέρειαν ἡγμένῃ τοῦ κύκλου, ὅς ἐστι βάσις τοῦ τμή- 
ματος τῆς σφαίρας. 
ἔστω σφαῖρα καὶ μέγιστος ἐν αὐτῇ κύκλος ὁ ΑΒΓ 
καὶ τμῆμα ἐν αὐτῇ ἔλασσον ἡμισφαιρίου, οὗ βάσις ὁ 
περὶ τὴν AT κύκλος πρὸς ὀρϑὰς ὢν τῷ ABT κύκλῳ, 
ιο καὶ εἰλήφϑω κύκλος ὁ Z, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου ἴση 
ἐστὶ τῇ 4B: δεῖ δὴ δεῖξαι, ὅτι ἡ ἐπιφάνεια τοῦ ABT 
τμήματος ἴση ἐστὶ τῷ Ζ κύκλῳ. 
εἰ γὰρ μή, ἔστω μείξων ἢ ἐπιφάνεια τοῦ Ζ κύκλου, 
καὶ εἰλήφϑω τὸ A κέντρον, καὶ ἀπὸ τοῦ A ἐπὶ τὰ 
15 A, Γ᾽ ἐπιξευχϑεῖσαι ἐκβεβλήσθωσαν καὶ δύο μεγεθῶν 
ἀνίσων ὄντων, τῆς τε ἐπιφανείας τοῦ τμήματος καὶ 
τοῦ Z κύκλου, ἐγγεγράφθω εἰς τὸν 4 ΒΙ τομέα xo- 
λύγωνον ἰσόπλευρον καὶ ἀρτιογώνιον, καὶ ἄλλο τούτῳ 
ὅμοιον περιγεγράφϑω, ὥστε τὺ περιγεγραμμένον πρὸς 
90 τὸ ἐγγεγραμμένον ἐλάσσονα λόγον ἔχειν ἤπερ ἡ èn- 
φάνεια τοῦ τμήματος τῆς σφαίρας πρὸς τὸν Ζ κύκλον, 
περιενεχϑέντος δὲ τοῦ κύκλου, ὡς καὶ πρότερον, ἔσται 
δύο σχήματα ὑπὸ κωνικῶν ἐπιφανειῶν περιεχόμενα, 
ὧν τὸ μὲν περιγεγραμμένον, τὸ δὲ ἐγγεγραμμένον, 
ο καὶ ἡ τοῦ περιγεγραμμένου σχήματος ἐπιφάνεια πρὸς 
τὴν τοῦ ἐγγεγραμμένου ἔσται, ὡς τὸ περιγεγραμμένον 
πολύγωνον πρὸς τὸ ἐγγεγραιμένον᾽ ἑκάτερος γὰρ τῶν 
λόγων διπλάσιός ἐστι τοῦ, ὃν ἔχει ἡ τοῦ περιγεγραμ- 
1 uf] w ABC. 9 τῷ] CG, to A. 11 δεῖ δή] (δ)ει δή 


C, δει AB. 14 τά] BC, το A. 18 τούτω] BCGH, e corr. 
E, rovro Α. 28 ἡ] CG, om. A. 


DE SPHAERA ΕΤ CYLINDRO I. 151 


XLII. 


Cuiusuis sphaerae segmenti minoris hemisphaerio super- 
ficies aequalis est circulo, cuius radius aequalis est rectae 
a uertice segmenti ad ambitum ductae circuli, qui basis est 
segmenti sphaerae. 

sit sphaera οἱ in ea circulus maximus 4 ΒΙ' et segmen- 
tum in ea hemisphaerio minus, cuius basis sit circulus cir- 
eum ÆT descriptus ad circulum ABI' perpendicularis, et 
sumatur circulus Z, cuius radius aequalis sit rectae 4B; 
demonstrari igitur oportet, superficiem segmenti A4BI' 
aequalem esse circulo Z. 

si enim aequalis non est, sit superficies circulo Z maior, 
et sumatur centrum 4, et a 4 puncto ad 4, T rectae duc- 
tae producantur; et datis duabus magnitudinibus inaequali- 
bus, superficie segmenti et circulo Z, inscribatur in sectore 
ABI'polygonum aequilaterum, cuius latera!) paria sunt 





numero, et aliud huic simile cireumscribatur, ita ut poly- 
gonum cireumseriptum ad inscriptum minorem rationem 
habeat quam superficies segmenti sphaerae ad Z circulum 
[prop. 6 p. 20], cireumuoluto autem, sieut antea, circulo?) 
orientur duae figurae per superficies conieas comprehensae, 


1) Archimedes scripserat ἀρτιόπλευρον lin. 18; cfr. p. 137 
not. 1. 
2) Cfr. p. 151 not. 4. 
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μένου πολυγώνου πλευρὰ πρὸς τὴν τοῦ ἐγγεγραμμένου 
πλευρόν. ἀλλὰ τὸ περιγεγραμμένον πολύγωνον πρὸς 
τὸ ἐγγεγραμμένον ἐλάσσονα λόγον ἔχει ἥπερ ἡ τοῦ 
εἰρημένου τμήματος ἐπιφάνεια πρὸς τὸν Ζ κύκλον, 
s μείξων δέ ἐστιν ἡ τοῦ περιγεγραμμένου σχήματος ἐπι- 
φάνεια τῆς ἐπιφανείας τοῦ τµήµατος' καὶ ἡ τοῦ èy- 
γεγραμμένου σχήματος ἐπιφάνεια ἄρα μείξων ἐστὶ τοῦ 
Z κύκλου" ὅπερ ἀδύνατον' δέδεικται γὰρ ἡ εἰρημένη 
τοῦ σχήματος ἐπιφάνεια ἐλάσσων οὖσα τοῦ τηλικούτου 
10 κύκλου, 
ἔστω πάλιν ὁ κύκλος μείξων τῆς ἐπιφανείας, καὶ 
περιγεγράφθω καὶ ἐγγεγράφϑω ὅμοια πολύγωνα, καὶ 
τὸ περιγεγραμμένον πρὸς τὸ ἐγγεγραμμένον ἐλάσσονα 
λόγον ἐχέτω τοῦ, ὃν ἔχει ὁ κύκλος πρὸς τὴν ἐπιφά- 
νειαν τοῦ τμήματος. οὐκ ἄρα μείξων ἡ ἐπιφάνεια τοῦ 
Z κύκλου. ἐδείχϑη δέ, ὡς οὐδὲ ἐλάσσων᾽ ἴση ἄρα. 


1 


e 


uy. 

Καὶ ἐὰν μεῖξον ἡμισφαιρίου ᾗ τμῆμα, ὁμοίως αὐτοῦ 
ἡ ἐπιφάνεια ἴση ἐστὶ κύκλῳ, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου ἴση 
30 ἔσται τῇ ἀπὺ τῆς κορυφῆς ἐπὶ τὴν περιφέρειαν ἡγμένῃ 

τοῦ κύκλου, ὅς ἐστι βάσις τοῦ τμήματος. 
ἔστω γὰρ σφαῖρα καὶ ἐν αὐτῇ μέγιστος κύκλος, 
καὶ νοείσθω τετμημένη ἐπιπέδῳ ὀρϑῷ τῷ κατὰ τὴν 
Ad, καὶ τὸ ABA ἔλασσον ἔστω ἡμισφαιρίου, καὶ 
διάμετρος ἡ ΒΓ πρὸς ὀρθὰς τῇ 4.4. καὶ ἀπὸ τῶν B, T 
ἐπὶ τὸ A ἐπεξεύχϑωσαν «i BA, AT, καὶ ἔστω ὁ μὲν 


o 


11 καί] C, και οµυιως AB. 1ὔ τμήματος] Nizzius, 
ὄχηµατος ABC. μείζων] ABC, ἐλάσσων Nizzus. — 16 ἐλάσ- 
cov] ABC, μείξων  Nizzius. 17 ur] α΄ AB, om. 0. 20 
ἔσται] ABC, ἐστί Torellius. 25 B] δ om. Α. 
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quarum altera circumscripta erit, altera inscripta, et super- 
fieies figurae circumseriptae ad superficiem inscriptae eam 
habebit rationem, quam polygonum circumscriptum ad in- 
scriptum; utrague enim ratio duplex est quam ea, quam habet 
latus polygoni cireumscripti ad latus inscripti [u. Eutocius]. 
sed polygonum cireumsceriptum ad inscriptum minorem ra- 
tionem habet quam superficies segmenti, quod commemo- 
rauimus, ad circulum Z [ex hypothesi] superficies autem 
figurae circumscriptae maior est superficie segmenti [prop. 
39]; itaque etiam superficies figurae inscriptae maior est 
circulo Z; quod fieri non potest; nam demonstratum est, 
superficiem figurae, quam commemorauimus, minorem esse 
eius modi circulo [prop. 37]. 

sit rursus circulus maior superficie, polygonaque similia 
circumscribantur et inscribantur, et circumseriptum ad in- 
scriptum minorem rationem habeat quam circulus ad super- 
fieiem segmenti [prop. 6 p. 20]. itaque?!) superficies maior 
non est circulo Z. demonstratum est autem, ne minorem 
quidem eam esse; ergo aequalis est. 


XLII.?) 

Etiamsi segmentum hemisphaerio maius est, eodem modo 
superficies eius aequalis est circulo, cuius radius aequalis 
est rectae a uertice ad ambitum ductae circuli, qui basis 
est segmenti. 

sit enim sphaera et in ea circulus maximus, et fingatur 
secta plano perpendiculari in recta 44 posito, 4 Β 4 autem 


1) Parum credibile est, hanc demonstrationem totam ab 
Archimede omissam esse. conficitur hoc modo. sit S super- 
ficies segmenti, O et o superficies polygonorum, P et p poly- 
gona. itaque ex hypothesi P:p«2Z2:S. sed P:p—0:o 
(u. Eutocius); itaque 0:0 < Z:S siue 0:Z«0:5; quod fieri 
non potest; nam o< S (prop. 36), sed Ο Ζ (prop. 40). 
errorem lin. 15—16, ubi Nizzius ad sensum recte μείζων 
et ἐλάσσων permutari uoluit, interpolatori tribuo; nocuit forma 
orationis lin. 11 minus ad p. 156, 13 adcommodata (ut p. 164, 13 
ad p. 160, 22). 

9) Prop. 42—43 citat Hero, Metr. p. 88, 26 sqq. 
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E κύκλος, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου ἴση ἐστὶ τῇ AB, ὁ δὲ 
Z κύκλος, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου ἴση ἐστὶ τῇ AT, ô δὲ 
H κύκλος, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου ἴση ἐστὶ τῇ BI" καὶ ὁ 
Η κύκλος ἄρα ἴσος ἐστὶ τοῖς δυσὶ κύκλοις τοῖς E, Z. 
οὁ δὲ H κύκλος ἴσος ἐστὶν ὅλῃ τῇ ἐπιφανεία τῆς σφαί- 
ρας [ἐπειδήπερ ἑκατέρα τετραπλασία ἐστὶ τοῦ περὶ 
διάμετρον τὴν ΒΓ κύκλου], ὁ δὲ E κύκλος ἴσος ἐστὶ 
τῇ ἐπιφανεία τοῦ ABA τμήματος [δέδεικται γὰρ τοῦτο 
ἐπὶ τοῦ ἐλάσσονος ἡμισφαιρίου]᾽ λοιπὸς ἄρα ὁ Z xú- 
10 κλος ἴσος ἐστὶ τῇ τοῦ ATA τμήματος ἐπιφανεία, ὃ δή 
ἐστι μεῖξον ἡμισφαιρίου. 
μδ΄. 
Παντὶ τομεῖ σφαίρας ἴσος ἐστὶ κῶνος ὁ βάσιν μὲν 
ἔχων ἴσην τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ τμήματος τῆς σφαίρας 
15 τοῦ κατὰ τὸν τομέα, ὕψος δὲ ἴσον τῇ ἐκ τοῦ κέντρου 
τῆς σφαίρας. 
ἔστω σφαῖρα καὶ ἐν αὐτῇ μέγιστος κύκλος ὁ ABA 
καὶ κέντρον τὸ Γ᾽ καὶ κῶνος ὁ βάσιν μὲν ἔχων τὸν xú- 
κλον τὸν ἴσον τῇ κατὰ τὴν ABA περιφέρειαν èni- 
90 φανεύᾳ, ὕψος δὲ ἴσον τῇ BI" δεικτέον, ὅτι ὁ τομεὺς 
ὁ ABI'4 ἴσος ἐστὶ τῷ εἰρημένῳ κώνῳ. 
εἰ γὰρ μή, ἔστω μείξων ὁ τομεὺς τοῦ κώνου, καὶ 
κείσθω ὁ € κῶνος, οἷος εἴρηται: δύο δὴ μεγεθῶν 
ἀνίσων ὄντων, τοῦ τοµέως καὶ τοῦ Θ κώνου, εὑρή- 
235 σϑωσαι. δύο γραμμαὶ αἱ 4. E, μείξων δὲ ἡ A τῆς E, 
καὶ ἐλάσσονα λόγον ἐχέτω ἡ A πρὸς E ἤπερ ὁ τομεὺς 
πρὸς τὸν κῶνον, καὶ εἰλήφθωσαν δύο γραμμαὶ «f Z, 


8 BT'] C, e corr. G, g^ ΒΟ’, AB A. 5 ἐστίν] AC, om. B. 
8 τῇ] des. C. 11 μεῖζον] GH, µειζων A. 12 αδ'] µβ AB. 
16 τῆς σφαίρας] A, om. B. 19 hic alicubi inc. (C). 
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segmentum minus sit hemisphaerio, et diametrus B 1' per- 
pendicularis sit ad 44, a punctis autem B, T' ad 4 ducan- 
tur rectae BA, 410. et sit E circulus, cuius radius aequalis 
sit rectae 4B, Z autem B 

circulus, cuius radius ae- 

qualis sit rectae AT, H <, E 
autem circulus, cuius ra- 

dius aequalis sit rectae 

BT; itaque circulus H 

aequalis est duobus cir- 

culis E, 2.3) sed circulus H 
H aequalis est toti super- 

ficiei sphaerae [Eucl. XII, 

9: prop. 33], et E cir- 

culus aequalis est super- 

ficiei segmenti 4Β4 

[prop. 42]; ergo, qui relinquitur circulus Z, aequalis est 
superficiei segmenti 414, quod hemisphaerio maius est. 


XLIV. 


Cuiuis sectori sphaerae aequalis est conus basim habens 
superficiei segmenti sphaerae aequalem, quod in sectore est, 
altitudinem autem radio spbaerae aequalem. 

sit sphaera et in ea circulus maximus 4Β 4 et centrum 
I'et conus basim habens circulum aequalem superficiei in 
ambitu 4Β 4 positae, altitudinem autem rectae BT aequa- 
lem; demonstrandum, sectorem 4Β14 aequalem esse cono, 
quem significauimus. 

si enim aequalis non est, maior sit sector cono, et pona- 
tur conus 9 talis, qualem commemorauimus; datis igitur 
duabus magnitudinibus inaequalibus, sectore et cono 6, in- 


1) Nam H: Z: ΕΞ BI *: ΑΓ: AB* (Eucl. XII, 2), et, cum 
angulus BAT rectus sit (Eucl. III, 81), erit 


BIT = AT? -4+ AB? (Eucl. I, 47) 
tum u. Quaest. Arch. p. 48. 
Archimedes, ed. Heiberg., I. Ed. II. 11 
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H, ὅπως τῷ ἴσῳ ὑπερέχῃ ἡ A τῆς Z καὶ ἡ Z τῆς H 
καὶ ἡ Η τῆς Ε, καὶ περὶ τὸν ἐπίπεδον τομέα τοῦ κύ- 
κλου περιγεγράφϑω πολύγωνον ἰσόπλευρον καὶ ἀρτιο- 
γώνιον, καὶ τούτῳ ὅμοιον ἐγγεγράφϑω, ὅπως ἡ τοῦ 
5 περιγεγραμμένου πλευρὰ ἐλάσσονα λόγον ἔχῃ πρὸς 
τὴν τοῦ ἐγγεγραμμένου τοῦ, ὃν ἔχει ἡ A πρὸς Z, καὶ 
ὁμοίως τοῖς πρότερον περιενεχϑέντος τοῦ κύκλου γὲ- 
γενήσθω δύο σχήματα ὑπὸ κωνικῶν ἐπιφανειῶν περι- 
ἐχόμενα᾽ τὸ ἄρα περιγεγραμμένον σὺν τῷ κώνω τῷ 
ιο κορυφὴν ἔχοντι τὸ Γ᾽ σημεῖον πρὸς τὸ ἐγγεγραμμένον 
σὺν τῷ κώνῳ τριπλασίονα λόγον ἔχει τοῦ, ὃν ἔχει 
ἡ πλευρὰ τοῦ περιγεγραμμένου πολυγώνου πρὸς τὴν 
πλευρὰν τοῦ ἐγγεγραμμένου. ἀλλὰ ἡ τοῦ περιγεγραμ- 
μένου ἐλάσσονα λόγον ἔχει ἤπερ ἡ «4 πρὸς Ζ' ἐλάσ- 
15 Gova λόγον ἄρα ἕξει ἢ τριπλάσιον τὸ εἰρημένον ote- 
ρεὸν σχῆμα τοῦ τῆς A πρὸς Z. ἡ δὲ A πρὸς E μεί- 
Cove λόγον ἔχει ἢ τριπλάσιον τοῦ τῆς A πρὸς Z' τὸ ἄρα 
περιγεγραμμένον σχῆμα στερεὸν τῷ τομεῖ πρὸς τὸ ἐγ- 
γεγραμμένον σχῆμα ἐλάσσονα λόγον ἔχει τοῦ, ὃν ἔχει 
ο ἡ A πρὸς E. ἡ δὲ A πρὸς E ἐλάσσονα λόγον ἔχει ἢ 
ὁ στερεὸς τομεὺς πρὸς τὸν Θ κῶνον᾽ μείξονα ἄρα λύ- 
γον ἔχει ὁ στερεὸς τομεὺς πρὸς τὸν Θ κῶνον ἢ τὸ 
περιγεγραμμένον τῷ τομεῖ σχῆμα πρὸς τὸ ἐγγεγραμ- 
μένον. καὶ ἐναλλάξ᾽ μεῖξον δέ ἐδτι τὸ περιγεγραμμέ- 
35 vov στερεὸν σχῆμα τοῦ τμήματος: καὶ τὸ ἐγγεγραμ- 


1 ὑπερέχῃ] Α, ὑπερέχει 0. 4 τούτῳ] ΒΟΩ͂, τουτο Α. 
6 ἔχη] CG, e corr. H, εχει A. 6 ἐγγεγραμμένου] in y- des. C. 
18 Hic alicubi rursus inc. (C). 91 µείζονα-- 55 κῶνον] addidi, 
om. AB(C); circumscripta ergo solida ad inscriptam 
habet proportionem minorem quam solidus sector 
ad conum ί; solidus ergo sector habet proportionem 
maiorem ad conum £ mg. B*. 98 τομεῖ] inc. C. 
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ueniantur duae lineae 4,1) E, maior autem 6 linea E, et 
minorem rationem habeat J ad E quam sector ad conum 
[prop. 2], sumanturque duae lineae Z, H ita, ut?) aequali 
spatio excedat linea 4 

lineam Z, Z lineam 

H, H lineam E, et δ 

circum sectorem pla- 
num circuli circum- 
scribatur polygonum 
aequilaterum, cuius 
latera ") paria sint nu- 
mero, eique simile in- r 
scribatur polygonum 

ita, ut?) latus circum- 

scripti ad latus in- 

scripti minorem ratio- 

nem habeat quam 4: Z 

[prop. 4], et eodem 

modo, quo antea, cir- 

cumuoluto circulo ori- 

antur duae figurae per 

superficies conicas 

comprehensae; figura 

igitur circumscripta 

cum cono uerticem 

habenti punctum Γ᾽ ad figuram inscriptam cum cono tri- 
plicem rationem habet quam latus polygoni circumsceripti ad 
latus inscripti [prop. 41]. sed latus polygoni circumscripti 
(ad latus inscripti») minorem rationem habet quam 4:2; 


AZHE 


1) 4 et in sectore et in recta hab. ABC; uix Archi- 
medis est. 

2) ὅπως pro ὥστε (ut lin. 4 et supra p. 6, 27; prop. 3 
p. 12, 26; 4 p. 16, 18; cfr. p. 185 not. 1) transscriptori debetur; 
u. Quaest. Arch. p. 70. ofr. ἵνα p. 18, 15; 20, 8. 

3) ἀρτιόπλευρον, non ἀρτιογώνιον, Archimedes scripserat; 
u. p. 191 not. 1. 

4) πρὸς τὴν τοῦ ἐγγεγραμμένου, quod addidit Torellius (lin. 14), 
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μένον ἄρα σχῆμα ἐν τῷ τομεῖ μεῖξόν ἐστι τοῦ O κώ- 
νου’ ὅπερ ἀδύνατον: δέδεικται γὰρ ἐν τοῖς ἄνω ἔλασσον 
ὂν τοῦ τηλικούτου κώνου [τουτέστι τοῦ ἔχοντος βάσιν 
μὲν κύκλον, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου ἴδη ἐστὶ τῇ ἀπὸ τῆς 
5 κορυφῆς τοῦ τμήματος ἐπὶ τὴν περιφέρειαν ἐπιξευγνυ- 
μένῃ εὐϑείᾳ τοῦ κύκλου, ὅς ἐστι βάσις τοῦ τμήματος, 
ὕψος δὲ τὴν ἐκ τοῦ κέντρου τῆς σφαίρας οὗτος δέ 
ἐστιν ὁ εἰρημένος κῶνος ὁ 0 βάσιν τε γὰρ ἔχει κύ- 
κλον ἶσον τῇ ἐπιφανεία τοῦ τμήματος, τουτέστι τῷ 
10 εἰρημένῳ κύκλῳ, καὶ ὕψος ἴσον τῇ ἐκ τοῦ κέντρου τῆς 
σφαίρας]! οὐκ ἄρα ὁ στερεὸς τομεὺς μείξων ἐστὶ τοῦ 
O κώνου. 
ἔστω δὴ πάλιν ὁ € κῶνος τοῦ στερεοῦ τομέως uel- 
fov. πάλιν δὴ ὁμοίως ἡ 4 πρὸς τὴν E μείξων αὐτῆς 
15 οὖσα ἐλάσσονα λόγον ἐχέτω τοῦ. ὃν ἔχει ὁ κῶνος πρὸς 
τὸν τομέα, καὶ ὁμοίως εἰλήφϑωσαν αἱ Z, H, ὥστε 
εἶναι τὰρ διαφορὰς τὰς αὐτάς, καὶ τοῦ περιγεγραμμένου 
περὶ τὸν ἐπίπεδον τομέα πολυγώνου ἀρτιογωνίου ἡ 
πλευρὰ πρὸς τὴν τοῦ ἐγγεγραμμένου ἐλάσσονα λόγον 
90 ἐχέτω τοῦ, ὃν ἔχει ἡ A πρὸς Z [καὶ γεγενήσθω τὰ 
περὶ τὸν στερεὸν τομέα στερεὰ σχήματα]᾽ ὁμοίως οὖν 
δείξομεν, ὅτι τὸ περιγεγραμμένον περὶ τὸν τομέα στε- 
ρεὸν σχῆμα πρὸς τὸ ἐγγεγραμμένον ἐλάσσονα λόγον 
ἔχει τοῦ, ὃν ἔχει ἡ A πρὸς E, καὶ τοῦ, ὃν ἔχει ὁ © 
25 κῶνος πρὸς τὸν τοµέα [ὥστε καὶ ὁ τομεὺς πρὸς τὸν 
κῶνον ἐλάσσονα λόγον ἔχει ἤπερ τὸ ἐγγεγραμμένον 


7 ὕψος δέ! des. C. 18 τοµέως] G, τοµευς A (solido 
sectore B). 17 διαφοράς] scripsi; δυο πλευρας À, ex- 
cessus B, ὑπεροχάς Hauber. περιγεγραμμένου] in -ye- 
γθκῤηένον inc. C. 20 Z] C, την Z A. 24 ἔχει (sec.)] BC, 
om. 
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itaque figura solida (circumscripta cum cono ad figuram 
inscriptam cum cono»!) minorem rationem habebit quam 
4*:25. sed 4: E 7» £ : 2993) itaque figura solida circum 
sectorem circumscripta?) ad figuram inscriptam minorem 
rationem habet quam 4: E. sed 4 ad E minorem rationem 
habet quam sector solidus ad conum 6 [ex hypothesi]; ma- 
iorem igitur rationem habet sector solidus ad conum Θ 
quam figura circum sectorem circumscripta ad inscrip- 
μπι.) et permutando [Eucl V, 16]; maior autem est 
figura solida circumscripta sectore;?) itaque etiam figura in 
sectore inscripta maior est cono 6; quod fieri non potest; 
nam supra demonstratum est, minorem eam esse eius modi 
cono [prop. 38 coroll.];5) itaque sector solidus maior non 
est cono 6. 

sit igitur rursus conus ϐ maior sectore solido. rursus 
igitur eodem modo 4 linea maior linea E ad eam minorem 
rationem habeat quam conus ad sectorem [prop. 2], et eo- 
dem modo sumantur Z, H ita, ut differentiae eaedem sint, 
latus autem polygoni (aequilateri», cuius latera paria sunt 
numero,") circum sectorem planum cireumscripti ad latus 


iransscriptor potius quam aut Archimedes aut librarius omisit. 
cfr. p. 121 not. 4. 

1) Ne haec quidem ab Archimede omissa esse puto (p. 162, 16). 

2) U. Eutocius ad prop. 34; Quaest. Arch. p. 51. 

8) Sc. σὺν τῷ κώνω, quod etiam lin. 1, 28, p. 162, 24, 26, 
p. 166, 3, 4, ut ex Eutocio adparet, ab ipso Archimede, omittitur. 

4) Ex Eutocio comperimus, Archimedem scripsisse p. 162, 
21—28: τὸ ἄρα περιγεγραμμένον στερεὺν πρὸς τὸ ἐγγεγραμμένον 
ἐλάσσονα λόγον ἔχει ἡ ὁ στερεὸς τομεὺς πρὸς τὸν Θ κῶνον, εἰ 
ita locum correxit Basil. sed tum non intellegitur, quo modo 
uerba illa in codicibus exciderint; quare satius duxi aliud sup- 
plementum recipere et discrepantiam transscriptori tribuere. 

5) τμήματος p. 162, 25 male pro τοµέως (sic Nizzius) trans- 
scriptoris est. 

6) Ex prop. 42—43 sequitur, basim eius aequalem esse cir- 
culo prop. 38 coroll. commemorato. 

7) Archimedes scripserat lin. 18: ἰσοπλεύρου καὶ ἀρτιυπλεύ- 
ρου; u. p. 143 not. 2. 
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στερεὸν ἐν τῷ τμήματι πρὸς τὸ περιγεγραμμένον]. μεί- 
ζων δέ ἐστιν ὁ τομεὺς τοῦ ἐγγεγραμμένου εἰς αὐτὸν 
σχήματος᾽ μείζων ἄρα ὁ Θ κῶνος τοῦ περιγεγραμμένου 
σχήματος: ὅπερ ἀδύνατον [δέδεικται γὰρ τοῦτο, ὅτι 
5 ὁ τηλικοῦτος κῶνος ἐλάσσων ἐστὶ τοῦ περιγεγραμμέ- 
νου σχήματος περὶ τὸν τομέα] ἴσος ἄρα ὁ τομεὺς τῷ 
O κώνῳ. 


1 πρός] Α, τῆς πρός C. 3 χῶνος] in κῶ- des. C. Τη 
fine: Άρχιμηδους περι σφαιρας και χυλινδρου & ABD. 
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inscripti minorem rationem habeat quam 4: Z [ρτορ. 4:31) 
eodem igitur modo demonstrabimus, figuram solidam circum 
sectorem circumscriptam ad inscriptam minorem rationem 
habere quam 4: E et quam conus Θ ad sectorem.?) maior 
autem est sector figura in eo inscripta; itaque 6 conus 
maior est figura circumscripta; quod fieri non potest [prop. 
40 coroll. 2; cfr. prop. 42—43; u. p. 165 not. 6];?) ergo 
sector aequalis est cono 6. 


1) Lin. 90 καί ---21 σχήματα interpolatori tribuo; debuit esse 
στερεὰ σχήματα τὸ μὲν περιγεγραμμένον, τὸ δὲ ἐγγεγραμμένον. 

2) Sint F, f figurae solidae, L, ἐ latera polygonorum. erit 
F:f-—L':DP (prop. 41) « 45: 2} (ex hypothesi) «4: E 
(p. 165 not. 9) «6 : sectorem (ex hypothesi) sequentis uerba 
p. 164, 25—166, 1 subditiua sunt; Archimedes scripsisset καὶ 
ἐναλλάξ. pro prauo τμήματι lin. 1 Nizzius coniecit τομεῖ; sed 
u. p. 165 not. 5. 

3) Sequentia transscriptori iribuerim, maxime ob τοῦτο 
lin. 4; cfr. NJS. XI p. 388. praeterea deest conclusio, qualis 
est u. c. p. 158, 15 sqq. 


5 


10 


1 


οι 


B. 
Αρχιμήδης Δοσιϑέω χαίρειν. 


Πρότερον μὲν ἐπέστειλάς μοι γράψαι τῶν προβλη- 
μάτων τὰς ἀποδείξεις, ὧν αὐτὸς τὰς προτάσεις ἀπ- 
έστειλα Κόνωνι᾽ συμβαύνει δὲ αὐτῶν τὰ πλεῖστα γρά- 
φεσθαι διὰ τῶν ϑεωρημάτων, ὧν πρότερον ἀπέστειλό 
σοι τὰς ἀποδείξεις, ὅτι τε πάσης σφαίρας ἢ ἐπιφάνεια 
τετραπλασία ἐστὶ τοῦ μεγίστου κύκλου τῶν ἐν τῇ 
σφαίρᾳ, καὶ διότι παντὸς τμήματος σφαίρας τῇ ἐπι- 
φανείᾳ ἴσος ἐστὶ κύκλος. οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου ἴση 
ἐστὶ τῇ εὐϑείᾳ τῇ ἀπὸ τῆς κορυφῆς τοῦ τμήματος ἐπὶ 
τὴν περιφέρειαν τῆς βάσεως ἀγομένῃ, καὶ διότι πάσης 
σφαίρας ὁ κύλινδρος ὁ βάσιν μὲν ἔχων τὸν μέγιστον 
κύκλον τῶν ἐν τῇ σφαίρα, ὕψος δὲ ἴσον τῇ διαμέτρῳ 
τῆς σφαίρας, αὐτός τε ἡμιόλιός ἐστι τῷ μεγέϑει τῆς 
σφαίρας καὶ ἡ ἐπιφάνεια αὐτοῦ ἡμιολία τῆς ἐπιφα- 
νείας τῆς σφαίρας, καὶ διότι πᾶς τομεὺς στερεὸς ἴσος 
ἐστὶ κώνῳ τῷ βάσιν μὲν ἔχοντι τὸν κύκλον τὸν ἴσον 
τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ τμήματος τῆς σφαίρας τοῦ ἐν τῷ 


20 τομεῖ, ὕψος δὲ ἴσον τῇ ἐκ τοῦ κέντρου τῆς σφαίρας. 


ὅσα μὲν οὖν τῶν ϑεωρημάτων καὶ προβλημάτων γρά- 
φεται διὰ τούτων τῶν ϑεωρημάτων, ἐν τῷδε τῷ βι- 


βλίῳ γράψας ἀπέσταλκά σοι, ὅσα δὲ δι ἄλλης εὑρί- 


1 rursus inc. C. B] C, Αρχιμήδους πέρι σφαιρας και xv- 
λινδρου β΄ A, incipit secundus tractatus B. 9 doc- 
θέω] C, 4ωσιδεω A. 4 ὧν] AB, ὂν C. ὅ Κόνωνι] Kóv(o)r 


I 
Archimedes Dositheo s. 


Antea me admonuisti, ut demonstrationes eorum proble- 
matum perscriberem, quorum propositiones ipse Cononi mi- 
seram ;!) accidit autem, ut pleraque eorum conficiantur per 
ea theoremata, quorum demonstrationes antea tibi misi?): 
cuiusuis sphaerae superficiem quadruplo maiorem 6556 cir- 
culo maximo sphaerae [I, 33], et superficiei cuiusuis seg- 
menti sphaerae, aequalem esse circulum, cuius radius aequalis 
sit rectae a uertice segmenti ad ambitum basis ductae 
[I, 42—48], οὐ cylindrum basim habentem circulum mazi- 
mum sphaerae, altitudinem autem diametro sphaerae aequa- 
lem, et ipsum dimidia parte maiorem esse sphaera et super- 
fieiem eius superficie sphaerae dimidia parte maiorem [I, 34 
eoroll.], et quemuis sectorem solidum aequalem esse cono 
basim habenti circulum aequalem superficiei segmenti 
sphaerae in sectore positi, altitudinem autem radio sphaerae 
aequalem [I, 44]. «quaecunque igitur theoremata et proble- 
mata?) per haec theoremata conficiuntur, hoc libro per- 


1) Erant praeter problemata huius libri propositiones quae- 
dam de helicibus (p. 170, 1) et de conoidibus rectangulis 
(Quaest. Arch. p. 11). 

2) In libro I de sphaera et cylindro. 

3) Septem problemata, tria theoremata, quorum primum 
(II, 2) Cononi missum non erat (NJS. XI p. 392 not); pro 
ceteris duobus experiendi causa falsa miserat Archimedes. 
u. praef. ad librum Περὶ ἑλίκων. 


C, Κωνωνι A. 6 ϑεωρημάτων] CGH, Δεορηματων A. 
9 διότι] scripsi, δὴ οτι AB(O). τμήματος] BC, om. A. 


19 διότι] AC, etiam «quod B. 22 διὰ τούτων] BCG, 
διαυτουτων À. 
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σκονται θεωρίας, τά τε περὶ ἑλύκων καὶ τὰ περὶ τῶν 
κωνοξιδῶν, πειράσομαι διὰ τάχους ἀποστεῖλαι. 
Τὸ δὲ πρῶτον ἦν τῶν προβλημάτων τόδε' 
σφαίρας δοϑείσης ἐπίπεδον χωρίον εὑρεῖν ἴσον τῇ 
s ἐπιφανείᾳ τῆς σφαίρας. ἔστιν δὲ τοῦτο φανερὸν δε- 
δειγμένον ἐκ τῶν προειρημένων ϑεωρημάτων: τὸ γὰρ 
τετραπλάσιον τοῦ μεγίστου κύκλου τῶν ἐν τῇ σφαύρᾳ 
ἐπίπεδόν τε χωρίον ἐστὶ καὶ ἴσον τῇ ἐπιφανείᾳ τῆς 
σφαίρας. 
T α΄. 
Tò δεύτερον ἦν: κώνου δοθέντος ἢ κυλίνδρου 
σφαῖραν εὑρεῖν τῷ κώνῳ ἢ τῷ κυλίνδρῳ ἴσην. 
ἔστω διδόμενος κῶνος ἢ κύλινδρος ὁ A καὶ τῷ 
4 ἴση ἡ Β σφαῖρα, καὶ κείσϑω τοῦ 4 κώνου ἢ κυ- 
15 λύνδρου ἡμιόλιος κύλινδρος ὁ ΓΖ 4, τῆς δὲ B σφαί- 
ρας ἡμιόλιος κύλινδρος, οὗ βάσις ὁ περὶ διάμετρον 
τὴν HO κύκλος, ἄξων δὲ ὁ KA ἴσος τῇ διαμέτρῳ 
τῆς B σφαίρας: ἴσος ἄρα ἐστὶν ὁ E κύλινδρος τῷ K 
κυλίνδρῳ [τῶν δὲ ἴσων κυλίνδρων ἀντιπεπόνϑασιν 
2 αἱ βάσεις τοῖς ὕψεσιν]' ὡς ἄρα ὁ E κύκλος πρὸς τὸν 
K κύκλον, τουτέστιν ὡς τὸ ἀπὸ τῆς T'A πρὸς τὸ ἀπὸ 
τῆς HO, οὕτως ἡ KA πρὸς EZ. ἴση δὲ ἢ KA τῇ 
HO [ὁ γὰρ ἡμιόλιος κύλινδρος τῆς σφαίρας ἴδον ἔχει 
τὸν ἄξονα τῇ διαμέτρῳ τῆς σφαίρας, καὶ ὁ K κύκλος 
26 μέγιστός ἐστι τῶν ἐν τῇ σφαίρα] ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ T'A 
πρὸς τὸ ἀπὸ HO, οὕτως ἡ HO πρὸς τὴν ΕΖ. ἔστω 
τῷ ἀπὸ HO ἴσον τὸ ὑπὸ Γ4, MN: ὡς ἄρα ἡ ΓΔ 
πρὸς MN, οὕτως τὸ ἀπὸ Γ4 πρὸς τὸ ἀπὸ HO, tovt- 
5 ἔστιν] A, ἔστι C. 10 α΄] ABC, cfr. Quaest. Arch. p. 156. 


13 ἔστω] C, εστω o A. 15 ἡμιόλιος] EG(C), οµιολιος A. 
15 E] C, e corr. BG, ΒΑ. 38 τουτέστιν] comp. C, τουτεστι A. 
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scripta tibi misi, quae uero alia disputandi ratione reperiun- 
tur, de helicibus et de conoidibus, mox mittere conabor. 

Primum autem problema hoc erat: 

data sphaera planum spatiüm inuenire superficiei sphae- 
rae aequale. hoc autem manifestum est ex theorematis 
antea propositis demonstratum; nam quadruplum circuli 
maximi sphaerae spatium et planum et superficiei sphaerae 
aequale est [I, 33]. 

I. 


Alterum erat: dato cono uel cylhndro sphaeram inuenire 
cono uel cylindro aequalem.) 
sit datus conus uel 
cylindrus 4 et figurae 
A aequalis sphaera B, 
ponatur autem cono 
uel cylindro 4 dimidia 
parte maior cylindrus 
ΓΖ 4?) [u. Eutocius], 
et sphaera B dimidia M 
parte maior cylindrus, Ζ 
cuius basis sit circulus 4 
circum diametrum ΗΘ 
descriptus, axis autem 
KA diametro sphae- 
rae B aequalis [I, 34 
coroll]; eylindrus E lr 
igitur cylindro K ae- 
qualis est; itaque E: Κ, 6 7 E 
hoe est 
DI'4*:H 6?|Eucl. X11, 2] 
= KA: EZ’) 


N 


1) Lin. 12 ἴσην τῷ κώνω ἢ τῷ κυλίνδρῳ habet Archimedes 
in praef. Περὶ ἑλίκων. 

9) Archimedes scripserat lin. 14—15: εἰλήφθω τοῦ δοθέντος 
κώνου ἢ κυλίνδρου ἡμιόλιος κύλινδρος (Eutocius). 

8) Eucl. XII, 15; cfr. I lemm. 3—4 p. 74. 
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έστιν ἡ ΗΘ πρὸς EZ, καὶ ἐναλλάξ, ὡς ἢ Γ4 πρὸς 
τὴν ΗΘ, οὕτως ἡ HO πρὸς τὴν ΜΝ καὶ ἡ MN 
πρὸς τὴν ΕΖ. καί ἐστιν δοθεῖσα ἑκατέρα τῶν TA, 
EZ: δύο ἄρα δοθεισῶν εὐθειῶν τῶν I'41, EZ δύο 

s μέσαι ἀνάλογόν εἶσιν αἱ HO, MN: δοϑεῖσα ἄρα ἕκα- 
τέρα τῶν HO, MN. 

συντεθήσεται δὴ τὺ πρόβλημα οὕτως: ἔστω δὴ ὁ 

δοϑεὶς κῶνος ἢ κύλινδρος ὁ A` δεῖ δὴ τῷ A κώνῳ ñ 
κυλίνδρῳ ἴσην σφαῖραν εὑρεῖν. 

ιο ἔστω τοῦ A κώνου ἢ κυλίνδρου ἡμιόλιος κύλινδρος, 
οὗ βάσις ὁ περὶ διάμετρον τὴν T'A κύκλος, ἄξων δὲ 
ὁ ΕΖ, καὶ εἰλήφϑω τῶν Γ4, ΕΖ δύο μέσαι ἀνά- 
λογον αἱ ΗΘ, ΜΝ, ὥστε εἶναι, ὡς τὴν TA πρὸς τὴν 
HO, τὴν HO πρὸς τὴν ΜΝ καὶ τὴν MN πρὸς τὴν 

16 ΕΖ, καὶ νοείσθω κύλινδρος, οὗ βάσις ὁ περὶ διάµε- 
toov τὴν ΗΘ κύκλος, ἄξων δὲ ὁ KA ἴσος τῇ HO 
διαμέτρῳ λέγω δή, ὅτι ἴσος ἐστὶν ὁ E κύλινδρος τῷ 
K κυλίνδρῳ. 


καὶ ἐπεί ἐστιν, ὡς ἡ T'A πρὸς ΗΘ, ἡ ΜΝ πρὸς 

: EZ, καὶ ἐναλλάξ, καὶ ἴση ù ΗΘ τῇ KA [ὡς ἄρα ἡ 
I4 πρὸς MN, τουτέστιν ὧς τὸ ἀπὸ τῆς Γ4 πρὸς 
τὸ ἀπὸ HO, οὕτως ὁ E κύκλος πρὸς τὸν K κύκλον], 
ὡς ἄρα ὁ E κύκλος πρὸς τὸν K κύκλον, οὕτως ἡ KA 
πρὺς τὴν EZ [τῶν ἄρα E, Κ κυλίνδρων ἀντιπεπόν- 
35 ϑασιν αἱ βάσεις τοῖς ὕψεσιν)᾽ ἴσος ἄρα ὁ E κύλινδρος 
τῷ K κυλίνδρῳ. ὁ δὲ Κ κύλινδρος τῆς σφαίρας, ἧς 
διάμετρος ἡ HO, ἡμιόλιός ἐστιν καὶ ἡ σφαῖρα ἄρα, 


9 τήν] C, om. A. 6 τῶν] Basil., των της Α, τῆς C. 
8 τῷ] CGH, e corr. E, το A. 24 EZ| AB, BZC. 
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sed KA = H0;!) itaque I'?: HO? — H9: EZ. sit 
HO? = lA MN; itaque L4: MN = T£ : H8*?) hoc 
est = ΗΘ: EZ, et permutando [Eucl. V, 16] 
D4:H8— HO: MN— MN: EZ.) 

et utraque recta I'4, EZ data est; itaque duarum recta- 
rum datarum 4, EZ duae mediae proportionales sunt 
ΗΘ, MN; ergo utraque recta HO, MN data est. 

iam componetur problema hoe modo. sit conus uel cy- 
lindrus datus 4: oportet igitur sphaeram cono uel cylindro 
4 aequalem inuenire. 

sit cono uel cylindro 4 dimidia parte maior cylindrus, 
cuius basis sit circulus circum diametrum 1'4 descriptus, 
axis autem EZ, et sumantur*) inter Γ4, EZ duae mediae 
proportionales HO, MN [u. Eutocius], ita ut sit 

I4:H0 = HO: MN = MN: EZ, 

et fingatur cylindrus, cuius basis sit circulus circum dia- 
metrum H Θ᾽ descriptus, axis autem K 4 diametro ΗΘ aequa- 
lis; dico, cylindrum E aequalem esse cylindro K. 

nam quoniam l'4 : HO = MN: EB, et permutando 
(L4: MN = H0: EZ) [Eucl. V,16], οὐ HO = K 4, erit’) 
E:K-—K.A:EZ;9) itaque cylindrus E aequalis est cylin- 
dro K [Eucl. XII, 15; cfr. p. 171 not. 3]. sed cylindrus K 


1) Quia ex I, 34 coroll. basis cylindri circulo maximo aequa- 
lis est, diametrus eius diametro sphaerae aequalis est. 

2) Quia rs : HO = ΗΘ: MN; tum u. Eucl. V def. 9. 

3) Debebat sic concludi: 
rs: MN = H9:EZ, h.e. Ts: HO = MN : EZ (Eucl. V, 
16); sed ex hypothesi est r4 :H@ = H6: MN. fortasse 
ἐναλλάξ lin. 1 delendum est. 

4) Archimedes posuerat εὑρήσθωσαν lin. 12, ut habet Eutocius. 

5) Uerba ὡς ἄρα lin. 20— K κύκλον lin. 22 deleo. neque enim 
inde, quod ΓΘ: HO = MN : ΒΖ εἰ HO = K 4, concluditur 
Γ4: MN = E: K; nam hoc ex Eucl. V def. 9 et XII, 9 
sequitur (u. not. 6). 

6) Nam 
DA4:MN-—HO:EZ-—KA:EZ;ssed Γ4:ΜΝΤΞ Γ41. 163 
(Eucl. V def. 9) = E: K (Eucl. XII, 9), h. e. E: K— K A4: EZ. 
uerba sequentia lin. 24-- 26 deleo; cfr. p. 170, 19. 
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ἧς ἡ διάμετρος ἴση ἐστὶ τῇ HO, τουτέστιν ἡ B, ἴση 
ἐστὶ τῷ A κώνῳ ἢ κυλύνδρῳ. 
p. 

Ι]αντὶ τμήματι τῆς σφαίρας ἴσος ἐστὶ κῶνος ὁ βάσιν 

μὲν ἔχων τὴν αὐτὴν τῷ τμήματι, ὕψος δὲ εὐϑεῖαν, 
ἥτις πρὸς τὸ ὕψος τοῦ τμήματος τὸν αὐτὸν λύγον 
ἔχει, ὃν συναμφότερος ἤ τε ἐκ τοῦ κέντρου τῆς opal- 
ρας καὶ τὸ ὕψος τοῦ λοιποῦ τμήματος πρὸς tò ὕψος 
τοῦ λοιποῦ τμήματος. 
10 ἔστω σφαῖρα, ἐν ᾗ μέγιστος κύκλος, οὗ διάμετρος 
ἡ ΑΓ, καὶ τετμήῄσϑω ἐπιπέδῳ ἡ σφαῖρα τῷ διὰ τῆς 
ΒΖ πρὺς ὀρθὰς τῇ AI, καὶ ἔστω κέντρον τὸ Θ, καὶ 
πεποιήσθω, ὡς συναμφότερος ἡ Θ 4, AE πρὸς τὴν A E, 
οὕτως ἡ AE πρὸς ΓΕ, καὶ πάλιν πεποιήσϑω, ὡς 
συναμφότερος ἡ ΘΓ, ΓΕ πρὸς ΓΕ, οὕτως ἡ ΚΕ 
πρὸς EA, καὶ ἀναγεγράφθωσαν κῶνοι ἀπὸ τοῦ xú- 
κλου τοῦ περὶ διάμετρον τὴν Β 2 κορυφὰς ἔχοντες τὰ 
K, 4 σημεῖα" λέγω, ὅτι ἴσος ἐστὶν ὁ μὲν BAZ κῶνος 
τῷ κατὰ τὸ Γ᾽ τμήματι τῆς σφαίρας, ὁ δὲ BKZ τῷ 
κατὰ τὸ 4 σημεῖον. 

ἐπεξεύχϑωσαν γὰρ αἱ BO, OZ, καὶ νοείσθω κῶνος 
βάσιν μὲν ἔχων τὸν περὶ διάμετρον τὴν ΒΖ κύκλον, 
κορυφὴν δὲ τὸ Θ σημεῖον, καὶ ἔστω κῶνος ὁ M βάσιν 
ἔχων κύκλον ἴσον τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ BI'Z τμήματος 
95 τῆς σφαίρας, τουτέστιν οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου ἴση ἐστὶ 

τῇ BI, ὕψος δὲ ἴσον τῇ ἐκ τοῦ κέντρου τῆς σφαίρας᾽ 

ἔσται δὴ ὁ M κῶνος ἴσος τῷ ΒΓΘΖ στερεῷ touet 


a 


1 


2 


c 


175(pr)] A, om. (OD. B] BC, e corr. G, HB A. 11«6]CG, 
των A. τῆς] Nézzius, των ABC. 12 τό] A, τῶ C. 17 
ἔχοντες] CQ, εχοντα A. 930 σημεῖον] ΑΒ, σημείῳ C. 23 
βάσιν] ABC, βάσιν μέν B°, Basil. 
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dimidia parte maior est sphaera, cuius diameirus est H 6; 
ergo etiam sphaera, cuius diametrus aequalis est rectae H6, 
hoc est B, aequalis est cono uel oylindro 4.1) 


II. 


Cuiuis segmento sphaerae aequalis est conus basim ha- 
bens eandem, quam segmentum, altitudinem autem rectam, 
quae ad altitudinem segmenti eam rationem habet, quam 
radius sphaerae una cum altitudine reliqui segmenti ad alti- 
tudinem reliqui segmenti. 


sit sphaera et in ea circulus maximus, cuius diametrus 
sit ÆT, et sphaera secetur plano per BZ ductc ad ÆT per- 
pendieulari, centrum autem sit Θ, fiatque?) 69.4 + AE: AE 
= JAE:IE, οἱ rursus fiat ΘΓ 4- ΤΕ: ΓΕΞΚΕ: EA, 
eonstruantur autem in circulo circum diametrum BZ de- 
Scripto coni uertices habentes puncta K, 4; dico, conum 
BAZ aequalem esse segmento sphaerae ad I punctum po- 
sito, conum autem BKZ segmento ad 4 punctum posito. 


ducantur enim ΒΘ, ΘΖ, et fingatur conus basim habens 
circulum circum BZ diametrum descriptum, uerticem autem 





punctum Θ, sit autem conus M basim habens circulum 
superficiei segmenti sphaerae B I'Z aequalem, h. e. circulum, 


1) K — 4B. sed E—3. (ex hypothesi); quare, cum K = E, 
erit 2B — 3.4 siue B — 4. 

2) Archimedes lin. 13, 14 scripserat γεγονέτω, ut p. 186, 90: 
196, 4; 198, 11, 22; 900, 9; 204, 15; 208, 23; 910, 1, 24; u. p. 
193 not. 2. cfr. tamen p. 191 not. 3. 
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τοῦτο γὰρ δέδεικται ἐν τῷ πρώτῳ βιβλίῳ. ἐπεὶ δέ 
ἐστιν, ὡς ἡ AE πρὸς ET, οὕτως συναμφότερος ἡ O A, 
ΑΕ πρὸς ΑΕ, διελόντι ἔσται, ὡς ἡ Γ4 πρὸς ΓΕ, 
οὕτως ἡ 0.4 πρὸς AE, τουτέστιν ἡ ΓΘ πρὸς AE, 
s καὶ ἐναλλάξ, ὡς ἡ AT πρὸς ΓΘ ἐστιν, οὕτως ἡ ΓΕ 
πρὸς EA, καὶ συνϑέντι, ὡς ἡ OA πρὸς ΘΓ, ἡ TA 
πρὸς AE, τουτέστι τὸ ἀπὸ ΓΒ πρὸς τὸ ἀπὸ ΒΕ’ ὡς 
ἄρα ἡ 4Θ πρὸς ΓΘ, τὸ ἀπὸ ΓΒ πρὸς τὸ ἀπὸ ΒΕ. 
ἴση δέ ἐστιν ἡ ΓΒ τῇ ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ Μ κύκλου, 
10 ἢ δὲ BE ἐκ τοῦ κέντρου ἐστὶ τοῦ περὶ διάμετρον τὴν 
ΒΖ κύκλου ὡς ἄρα ἡ 40 πρὸς OI, ὁ M κύκλος 
πρὸς τὸν περὶ διάμετρον τὴν ΒΖ κύκλον. καί ἐστιν 
ἴση ἡ OT τῷ ἄξονι τοῦ M κώνου καὶ ὡς ἄρα ἡ 
46 πρὸς τὸν ἄξονα τοῦ M κώνου, οὕτως ὁ M κύκλος 
16 πρὸς τὸν περὶ διάμετρον τὴν B 2 κύκλον᾽ ἴσος ἄρα ὁ 
κῶνος ὁ βάσιν μὲν ἔχων τὸν Μ κύκλον, ὕψος δὲ τὴν 
ἐκ τοῦ κέντρου τῆς σφαίρας, τῷ BAZO στερεῷ ῥόμβῳ 
[τοῦτο γὰρ ἐν τοῖς λήμμασι τοῦ πρώτου βιβλίου δέ- 
δεικται. ἢ οὕτως: ἐπεί ἐστιν, ὡς T] AO πρὸς τὸ ὕψος 
ο τοῦ M κώνου, οὕτως ὁ M κύκλος πρὸς τὸν περὶ διά- 
µετρον τὴν ΒΖ κύκλον, ἴσος ἄρα ἐστὶν ὁ M κῶνος 
τῷ xovg, οὗ βάσις μὲν ὁ περὶ διάμετρον τὴν ΒΖ 
κύκλος, ὕψος δὲ ἡ 4Θ' ἀντιπεπόνθασι γὰρ αὐτῶν 
αἱ βάσεις τοῖς ὕψεσιν. ἀλλ᾽ ὁ κῶνος ὁ βάσιν μὲν 
35 ἔχων τὸν περὶ διάμετρον τὴν ΒΖ κύκλον, ὕψος δὲ τὴν 
40, ἴσος ἐστὶ τῷ BAZO στερεῷ ῥόμβω]. ἀλλ ὁ M 
κῶνος ἴσος ἐστὶ τῷ BI'ZO στερεῷ touct καὶ ὁ ΒΓΖΘ 
στερεὸς τομεὺς ἄρα ἴσος ἐστὶ τῷ BAZO στερεῷ ῥόμβῳ. 


9 οὕτως] comp. C, ουτω Α. 8 AE (pr)] AB, OE C. 
18 λήμμασι] AB, λείμμασι C. 23 κύκλος] BH, κυκλον AC. 
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cuius radius aequalis est rectae ΒΓ) altitudinem autem radio 
sphaerae aequalem; conus M igitur sectori solido ΒΓΘΖ 
aequalis erit; hoe enim in primo libro demonstratum est 


[l, 44]. sed quoniam 4Ε:ΕΓ--6Θ4-- ΑΕ: ΑΕ [ex 
hypothesi| dirimendo erit [Eucl. V, 17] 


DA:TE— 04: AE —ID'O: AE, 


et permutando [Eucl. V, 16] 41’: '8— ΓΕ: E A, et com- 
ponendo [Eucl. V, 18] 


64:0 —I4:AE — ΓΒῚ: BE? [u. Eutocius]; 


itaque 40: I'O — l'B*: BE?. sed ΓΒ aequalis est radio 
circuli M [I, 42], et BE radius est circuli circum dia- 
metrum BZ descripti; itaque, ut 46 ad 61, ita circulus 
M ad circulum circum diametrum BZ descriptum [Eucl. 
XII, 2]. οἱ OI'aequalis est axi coni M; quare, ut 46Θ ad 
axem coni M, ita circulus M ad circulum circum diametrum 
BZ descriptum; conus igitur basim habens circulum M, 
altitudinem autem radium sphaerae, aequalis est rhombo 
solido Β 42 Θ.3) sed conus M aequalis est sectori solido 


1) Ex I, 42. sed fortasse uerba p. 174, 25: τουτέστιν οὗ ἡ 
ἐκ τοῦ κέντρου ἴση ἐστὶ τῇ BT delenda suni; cfr. lin. 9. 

2) Nam conus M aequalis est cono, cuius basis est circulus 
circum BZ descriptus, altitudo autem 46 (I lemm. 4 p. 74), 
et hic conus (X) rhombo illi solido piss est. nam sint coni, 
ex quibus constat rhombus, k, et k,; erit 


k:k : k =490:E4: ΕΘ (I lemm. 1 p. 72). 
sed 460 — EJ + ΕΘ; tum u. Quaest. Arch. p. 48. 
Archimedes, ed. Heiberg. I. Ed. II. 12 
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κοινοῦ ἀφαιρεϑέντος τοῦ κώνου, οὗ βάσις μέν ἐστιν 
ὁ περὶ διάμετρον τὴν ΒΖ κύκλος, ὕψος δὲ ἡ ΕΘ, 
λοιπὸς ἄρα ὁ BAZ κῶνος ἴσος ἐστὶ τῷ ΒΖΓ τμήματι 
τῆς σφαίρας. ὁμοίως δὲ δειχθήσεται καὶ ὁ BKZ κῶ- 
ενος ἴσος τῷ BAZ τμήματι τῆς σφαίρας. ἐπεὶ γάρ 
ἐστιν, ὡς συναμφότερος ἡ ΘΓΕ πρὸς ΓΕ, οὕτως 
ἡ ΚΕ πρὸς EA, διελόντι ἄρα, ὡς ἡ KA πρὸς AE, 
οὕτως ἡ ΘΓ πρὸς ΓΈ. ἴση δὲ ἡ ΘΓ τῇ ΘΑ’ καὶ 
ἐναλλὰξ ἂρα ἐστίν, ὡς ù KA πρὸς AO, οὕτως ἡ AE 
1ο πρὺς EI" ὥστε καὶ συνθέντι, ὡς ἡ ΚΘ πρὸς O A, 
ἡ ΑΓ πρὸς ΓΕ, τουτέστι τὸ ἀπὸ BA πρὸς τὸ ἀπὸ 
ΒΕ. κείσθω δὴ πάλιν κύκλος ὁ N ἴσην ἔχων τὴν 
ἐκ τοῦ κέντρου τῇ AB: ἴσος ἄρα ἐστὶ τῇ ἐπιφανείᾳ 
τοῦ BAZ τμήματος. καὶ νοείσϑω [ὁ] κῶνος ὁ N 
16 ἴσον ἔχων τὸ ὕψος τῇ ἐκ τοῦ κέντρου τῆς σφαίρας' 
ἴδος ἄρα ἐστὶ τῷ ΒΘΖ 4 στερεῷ τομεῖ' τοῦτο γὰρ ἐν 
τῷ πρώτῳ δέδεικται. καὶ ἐπεὶ ἐδείχθη, ὡς ἡ KO 
πρὺς Θ 4, οὕτως τὸ ἀπὸ AB πρὸς τὸ ἀπὸ ΒΕ, tovt- 
έστι τὸ ἀπὸ τῆς ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ N κύκλου πρὸς 
0 τὸ ἀπὸ τῆς ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ περὶ διάμετρον τὴν 
BZ κύκλου, τουτέστιν ὁ N κύκλος πρὸς τὸν περὶ 
διάμετρον τὴν ΒΖ κύκλον, ἴση δὲ ἡ 4Θ τῷ ὕψει τοῦ 
Ν κώνου, ὡς ἄρα ἡ ΚΘ πρὸς τὸ ὕψος τοῦ Ν κώνου, 
οὕτως ὁ Ν κύκλος πρὸς τὸν περὶ διάμετρον τὴν ΒΖ 
95 κύκλον᾽ ἴσος ἄρα ἐστὶν ὁ N κῶνος, τουτέστιν ὁ BOZA 
τοιεύς, τῷ ΒΘΖΚ σχήματι. κοινὸς προσκείσϑω ὁ 
κῶνος, οὗ βάσις μὲν ὁ περὶ τὴν BZ κύκλος, ὕψος δὲ ἡ 
EO: ὅλον ἄρα τὸ ABZ τμῆμα τῆς σφαίρας ἴσον ἐστὶν 
τῷ BZK κώνω' ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


4 BKZ] ΑΒ, B(I)Z C. 6 ὡς] BC, o A. ΘΓΈΙΑ, 


DE SPHAERA ET CYLINDRO Il. 119 


ΒΓΖΘ; itaque etiam sector solidus ΒΓΖΘ aequalis est 
rhombo solido B/fZ 0. subtracto, qui communis est, cono, 
euius basis est cireulus circum diametrum BZ descriptus, 
altitudo autem E, qui relinquitur, conus BAZ aequalis 
est segmento sphaerae ΒΖΓ. similiter autem demonstrabi- 
tur, etiam conum BKZ aequalem esse segmento sphaerae 
BAZ. nam quoniam est OI'-- E: l'E— KE: EA, 
erit dirimendo [Eucl V, 17] κά: 4E — 61): 1Η, sed 
ΘΙ — 0.4; itaque etiam permutando |Eucl. V, 16] 


KA:.440 — AE: ET 
quare etiam componendo [Eucl. V, 18] 
K0:04-— AI': TE = ΒΑ: BE? [u. Eutocius]. 


ponatur igitur rursus circulus V radium aequalem habens 
rectae 4B; itaque aequalis est superficiei segmenti B.4Z. 
et fingatur conus IV altitudinem habens aequalem radio 
sphaerae; itaque aequalis est sectori solido ΒΘΖ «4; hoe 
enim in libro primo demonstratum est [u. Eutocius] et 
quoniam demonstratum est, esse K © : 9.4 = AB*: BE?, hoc 
est radius cireuli Ν quadratus ad radium quadratum circuli 
circum BZ diametrum descripti, hoc est circulus Ν΄ ad cir- 
culum circum diametrum BZ descriptum [Eucl. XII, 2], 
aequalis autem 46 altitudini coni N, erit, ut KO ad alti- 
tudinem coni JV, ita circulus IV ad circulum circum dia- 
metrum BZ descriptum; conus igitur N, hoc est sector 
BOZ A, aequalis est figurae BOZK [u. Eutocius]. commu- 
nis addatur conus, cuius basis est circulus circum BZ descrip- 
tus, altitudo autem E; ergo totum segmentum sphaerae 
ABZ aequale est cono BZK; quod erat demonstrandum. 


tg ge B, Or C. 18 AB—:i] ab, est ergo equalis B?, 
om. ABC. 14 ὁ] deleo. 17 ἐπεί] AB, ἐπ(ν C. 25 
ΒΘΖΑ] e corr. B, BO(ZA C, BOZJ À. 29 BZK] Basil., 
bkz B, BZ AC. 
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IIOPIZMA. 

Καὶ φανερόν, ὅτι γίγνεται καθόλου τμῆμα σφαίρας 
πρὸς κῶνον τὸν βάσιν μὲν ἔχοντα τὴν αὐτὴν τῷ τμή- 
ματι καὶ ὕψος ἴσον, ὡς συναμφότερος ij τε ἐκ τοῦ 

ὁ κέντρου τῆς σφαίρας καὶ ἡ κάθετος τοῦ λοιποῦ τμή- 
ματος πρὸς τὴν κάϑετον τοῦ λοιποῦ τμήματος ὡς γὰρ 
ἡ 4E πρὸς EI, οὕτως ὁ AZB κῶνος, τουτέστι τὸ 
BI'Z τμῆμα, πρὸς τὸν BITZ κῶνογν. 

Τῶν αὐτῶν ὑποκειμένων, ὅτι καὶ ὁ KBZ κῶνος 

10 ἴσος ἐστὶ τῷ BAZ τμήματι τῆς σφαίρας. ἔστω γὰρ 
ὁ Ν κῶνος βάσιν μὲν ἔχων [τὴν] ἴσην τῇ ἐπιφανεία 
τῆς σφαίρας, ὕψος δὲ τὴν ἐκ τοῦ κέντρου τῆς σφαίρας᾽ 
ἴσος ἄρα ἐστὶν ὁ κῶνος τῇ σφαίρα [ἡ γὰρ σφαῖρα 
δέδεικται τετραπλασία τοῦ κώνου τοῦ βάσιν μὲν ἔχον- 

15 τος τὸν μέγιστον κύκλον καὶ ὕψος τὴν ἐκ τοῦ κέντρου. 
ἀλλὰ μὴν καὶ ὁ N κῶνος τοῦ αὐτοῦ ἐστι τετραπλά- 
σιος, ἐπεὶ καὶ ἡ βάσις τῆς βάσεως καὶ ἢ ἐπιφάνεια 
τῆς σφαίρας τοῦ μεγίστου κύκλου τῶν ἐν αὐτῇ]. καὶ 
ἐπεί ἐστιν, ὡς συναμφότερος ἡ 9.4, AE πρὸς AE, ἡ 

2 AE πρὸς EI, διελόντι καὶ ἐναλλάξ, ὡς ἡ OT πρὸς 
rd, ἡ AE πρὸς EI. πάλιν, ἐπεί ἐστιν, ὡς ἡ ΚΕ 
πρὺς EA, συναμφότερος ἡ OTE πρὸς ΓΕ, διελόντι 
καὶ ἐναλλάξ, ὡς ἡ KA πρὸς ΓΘ, τουτέστι πρὸς OA, 
οὕτως ἡ AE πρὸς ET, τουτέστιν ἡ ΘΓ πρὸς TA. 

95 καὶ συνθέντι’ ἴση δὲ ἡ 4Θ τῇ OI" ὡς ἄρα ἡ KO 
πρὸς OT, ἡ OA πρὸς AT, καὶ ὅλη ἡ KA πρὸς 40 
ἐστιν, ὡς ἡ AO πρὸς AT, τουτέστιν ὡς ἡ ΚΘ πρὸς 


1 om. ABC, [3 mg. D. 4 ὡς] BCEG, ω A. 6 πρός 
---τμήματος] AB, om. C. 8 ἑξῆς add. A. 11 ó N κῶνος] 
C, κωνος ο N A. τήν] deleo. 15 τῇ σφαίρα] Α, τῆς σφαίρας 
C. 22 ΘΓΕΙ AC, tg ge B. 
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COROLLARIUM.?) 


Et adparet, omnino segmentum sphaerae ad conum basim 
eandem habentem, quam segmentum, et altitudinem aequa- 
lem, eam habere rationem, quam radius sphaerae una cum 
altitudine?) reliqui segmenti ad altitudinem reliqui segmenti; 
nam ut AE ad ET, ita conus AZB, hoc est segmentum 
BIZ [prop. 2], ad conum BIZ [I lemm. 1 p. Τ9].3) 

lisdem positis demonstrabimus,*) etiam conum KBZ 
aequalem esse segmento sphaerae BAZ. sit enim conus N 
basim habens superficiei sphaerae aequalem, altitudinem 
autem radium sphaerae; conus igitur sphaerae aequalis est.*) 
et quoniam est 


0A4--A4E:AE-— AE: EI, 
erit dirimendo et permutando [Euel. V, 17 et 16] 
ΘΓ:Γ4-- AE: ETS) 


rursus, quoniam K E: E.4 — 0T' 4- ΓΕ: PE, erit dirimendo 
et permutando K A4 : ΓΘ, hoc est 


K4:04— AE: Er = 9D:1'A. 


et componendo [Eucl. V, 18]; aequalis autem 46 rectae 
OT; itaque KO: 071 — 604: 41. e&t K 4:40 — 40: AT 
= KO: 0 A [u. Eutocius]; itaque 4K x 04 = 40x 0K. 
rursus, quoniam ΚΘ:ΘΓ- 64: ΓΔ, etiam permutando; et 


1) Citat Hero, Metr. p. 122, 16 sqq. 

2) Archimedes lin. 5, 6 pro κώθετος scripserat τὸ ὕψος: 
Quaest. Archimed. p. 71. Eutocius ad prop. 8, ubi citat tò 
πόρισμα τοῦ δευτέρου ϑεωρήματος, utroque loco ὕψος habet. 

3) Et dE: ET = 04 4+ AE: AE; u. p. 174, 13. 

4) Archimedes sine dubio alio modo hanc alteram demon- 
strationem partis posterioris (p. 178, 4 sqq.; cfr. Eutocius) 
adiunxerat (Quaest. Arch. p. 73). de ὅτι cfr. NJS. XI p. 396. 

5) Sphaera enim quadruplo maior est cono basim habenti 
circulum maximum, altitudinem autem radium (I, 34); sed 
"erm N eodem cono quadruplo maior est (I, 33; I lemm. 1 
p. 72). 

6) Quia 6.4 = OT. quae quoniam hic omittuntur, fortasse 
delenda sunt ἴση δὲ ἡ AO τῇ OT lin. 25; cfr. tamen lin. 23. 
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Θ 4: ἴσον ἄρα τὸ ὑπὸ AK, QA τῷ ὑπὸ τῶν AOK. 

πάλιν, ἐπεί ἐστιν, ὡς ἡ ΚΘ πρὸς OT, ἡ Θ. πρὸς TA, 

ἐναλλάξ' ὡς δὲ ἡ OT πρὸς Γ4, ἐδείχϑη ἡ AE πρὸς 

EI" ὡς ἄρα ἡ KO πρὸς Θ4, ἡ AE πρὸς EI" καὶ 

s ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ KA πρὸς τὸ ὑπὸ KOA, τὸ ἀπὸ AT 

πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν ΑΕΓ. τὸ δὲ ὑπὸ τῶν KOA ἴσον 

ἐδείχθη τῷ ὑπὸ K4, 4Θ' ὡς 

ἄρα τὸ ἀπὸ K 4 πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν 

K4, 40, τουτέστιν ἡ KA πρὸς 

10 40, τὸ ἀπὸ AD πρὸς τὸ ὑπὸ 

A ET, τουτέστι πρὸς τὸ ἀπὸ EB. 

καί ἐστιν ἴση ἡ AT τῇ ἐκ τοῦ 

κέντρου τοῦ N κύκλου’ ὡς ἄρα 

τὸ ἀπὸ τῆς ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ Ν 

15 κύκλου πρὸς τὸ ἀπὸ ΒΕ, τουτέστιν ὁ Ν κύκλος πρὸς 

τὸν περὶ διάμετρον τὴν ΒΖ κύκλον, οὕτως ἡ KA 

πρὸς AO, τουτέστιν ἡ KA πρὸς τὸ ὕψος τοῦ N xø- 

νου’ ἴσος ἄρα ἐστὶν ὁ N κῶνος, τουτέστιν ἡ σφαῖρα, 

τῷ BAZK στερεῷ ῥόμβῳ [ἢ οὕτως: ἔστιν ἄρα, ὡς ὁ 

2 N κύκλος πρὸς τὸν περὶ διάμετρον τὴν ΒΖ κύκλον, 

οὕτως ἡ AK πρὸς τὸ ὕψος τοῦ N κώνου: ἴσος ἄρα 

ἐστὶν ὁ Ν κῶνος τῷ κώνῳ, οὗ βάσις μέν ἐστιν ὁ περὶ 

διάμετρον τὴν ΒΖ κύκλος, ὕψος δὲ ἡ 4 Κ' ἀντιπε- 

πόνϑασιν γὰρ αὐτῶν αἱ βάσεις τοῖς ὕψεσιν. ἀλλ᾽ 

95 οὗτος ὁ κῶνος ἴσος ἐστὶ τῷ ΒΚΖ στερεῷ ῥόμβῳ' 

καὶ ὁ Ν ἄρα κῶνος, τουτέστιν ἡ σφαῖρα, ἴση ἐστὶ τῷ 

ΒΖΚ ά στερεῷ ῥόμβῳ]. ὧν ὁ BAZ κῶνος ἴσος ἐδείχϑη 

τῷ BIZ τμήματι τῆς σφαίρας: λοιπὺς ἄρα ὁ BKZ 
κῶνος ἴσος ἐστὶ τῷ BAZ τμήματι τῆς σφαίρας. 


5 AE] ecorr. B, JE AC. 4 AE] corr. ex te B, ΘΕ AC. 
18 ἄρα] AB, om. (C). 97 BZKA4] A(C), bkzd supra scr. B. 
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demonstratum est, esse ΘΓ: Γ4-- 48: EI; itaque 
K0:04 = AE: ET; quare etiam 
K45:K0»04- AI?:AE x ET [α. Eutocius].") 


sed demonstratum est, esse K 0 x 0 41 = K 4 x A46; ita- 
que KZ? : K 4 >x< A46, hoc est 


K4: 40 = AT! : AE x ET, 
hoc est = 41: EB*.?) et AT aequalis est radio circuli 





N;?) quare, ut radius circuli NN quadratus ad B E?, hoc est 
ut circulus N ad circulum circum diametrum BZ descriptum 
[ Eucl. XII, 2], ita K4 ad 40, hoc est KA ad altitudinem 
coni N; conus igitur N, hoc est sphaera, aequalis est 
rhombo solido Β42ΖΚ.) quorum*) conus BAZ aequalis 
est segmento sphaerae BIZ [u. p. 178, 3 sqq.|; ergo, qui 
relinquitur conus BK Z, aequalis est segmento sphaerae B 427. 


1) Ex Eutocio comperimus, Archimedem scripsisse lin. 4 
οὕτως ἡ AE, lin. δ ὑπὸ τῶν KO 4, οὕτως. 

9) Nam AE: EB = EB: ET (ZMP. XXIV p. 181 nr. 16); 
tum u. Eucl. VI, 17. 

3) Sit enim d diametrus circuli N. erit ex Eucl. XII, 2 
N: ΑΒΓΖ = ἀξ: AY*. sed N = 44847 (I, 33); itaque 

d? --44Γ3 d = 94Γ. 

4) Nam coni, ex quibus constat rbombus, sint k, k,. ex 
proportione supra lin. 13 sqq. demonstrata adparet, conum 
N aequalem esse cono (k), cuius basis sit circulus circum ΒΖ 
descriptus, altitudo autem K4 (I lemma 4 p. 74). iam 


k:k,:k,-— K4: KE: Ed (I lemm. 1 p. 72), 
et KZ = KE + EZ; tum u. Quaest. Arch. p. 48; cfr. p. 177 


not. 2. 
5) ὧν lin. 27 h. e. conorum, ex quibus constat rhombus. 


184 ΠΕΡΙ ΣΦΑΙΡΑΣ ΚΑΙ ΚΥΛΙΝΔΡΟΥ Β΄. 


, 


y. 

Τρίτον ἦν πρόβλημα τόδε' τὴν δοϑεῖσαν σφαῖραν 

ἐπιπέδῳ τεμεῖν, ὅπως αἱ τῶν τμημάτων ἐπιφάνειαι 
πρὸς ἀλλήλας λόγον ἔχωσιν τὸν αὐτὸν τῷ δοθέντι. 

5 γεγονέτω, καὶ ἔστω τῆς σφαίρας μέγιστος κύκλος ὁ 
AABE, διάμετρος δὲ αὐτοῦ ἡ AB, καὶ ἐκβεβλήσθω 
πρὸς τὴν AB ἐπίπεδον ὀρϑόν, καὶ ποιείτω τὸ ἐπί- 
πεδον ἐν τῷ AABE κύκλῳ τομὴν τὴν AE, καὶ èn- 
εξεύχϑωσαν αἱ 4.4, BA. 

10 ἐπεὶ οὖν λόγος ἐστὶ τῆς ἐπιφανείας τοῦ AAE τμή- 
ματος πρὸς τὴν ἐπιφάνειαν τοῦ ABE τμήματος, ἀλλὰ 
τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ AAE τμήματος ἴσος ἐστὶ κύκλος, 
οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου ἴση ἐστὶ τῇ AA, τῇ δὲ èm- 
φανείᾳ τοῦ ABE τμήματος ἴσος ἐστὶ κύκλος, οὗ ἡ ἐκ 

15 τοῦ κέντρου ἴση ἐστὶ τῇ AB, ὡς δὲ ol εἰρημένοι 
κύκλοι πρὸς ἀλλήλους, οὕτως τὸ ἀπὸ AA πρὸς τὸ ἀπὺ 
A B, τουτέστιν ἡ AT πρὸς ΓΒ, λόγος ἄρα τῆς AT 
πρὸς ΓΒ δοθείς ὥστε δοϑέν ἐστι τὸ Γ᾽ σημεῖον. καί 
ἐστι τῇ AB πρὸς ὀρϑὰς ἡ 4Ε᾽ ϑέσει ἄρα καὶ τὸ διὰ 

:0 τῆς AE ἐπίπεδον. 

συντεϑήσεται δὴ οὕτως: ἔστω σφαῖρα, ἧς μέγιστος 
κύκλος ὁ ABAE καὶ διάμετρος ἡ AB, ὁ δὲ δοϑεὶς 
λόγος ὁ τῆς Z πρὸς H, καὶ τετμήσϑω ἡ AB κατὰ τὸ 
D, ὥστε εἶναι, ὡς τὴν AT πρὸς ΒΓ, οὕτως τὴν Z 

«πρὸς H, καὶ διὰ τοῦ T ἐπιπέδῳ τετμήσϑω ἡ σφαῖρα 
πρὸς ὀρθὰς τῇ 4B εὐϑεία, καὶ ἔστω κοινὴ τομὴ ἡ 
AE, καὶ ἐπεξεύχϑωσαν αἱ 44. AB, καὶ ἐκκείσθωσαν 


8 τεμεῖν] BCG, τι” A. τμημάτων] des. C. 11 ἀλλά] 
AB; δοθείς, ἀλλά Torellius. 13 44—15 κ) Β om. AB. 
18 hic alicubi inc. (C). 19 καί] inc. C. 1 δή] scripsi, 
δε ABC. 9? αἱ-- ἐκκείσθωσαν] AB, om. C. 
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HI 


Tertium problema hoc erat: datam sphaeram plano se- 
care ita, ut superficies segmentorum inter se rationem datam 
habeant. ") 

factum sit, et sit AABE circulus maximus sphaerae et 
diametrus eius 4B, ponatur autem planum ad 4B perpen- 
diculare,?) faciatque planum illud in circulo AABE sec- 
tionem AE, et ducantur 44, ΒΔ. 

iam quoniam «data» est ratio, quam habet superficies 
segmenti AAE ad superficiem segmenti ΒΕ, et super- 
ficiei segmenti JAE aequalis est circulus, cuius radius 
aequalis est rectae 4 4 [I, 43], superficiei autem segmenti 
ABE aequalis est circulus, cuius radius aequalis est rectae 
AB [1, 42], et quam rationem circuli, quos commemoraui- 
mus, inter se habent, eam habet 443 ad 4B? [Eucl. XII, 2], 
hoc est AT ad ΓΒ [u. Eutocius], data est ratio AT : ΓΒ;7) 
quare datum est I` punctum [u. Eutocius|] οἱ JE ad AB 
perpendicularis est; ergo etiam planum per 4E positum 
positione datum est. 

componetur igitur hoc modo. sit sphaera, cuius circulus 
maximus sit ABAE οἱ diametrus 4B, data autem ratio 
sit Z : H, et secetur 4B in I puncto ita, ut sit AT: BI' 
= Z : H [Eucl. VI, 10], et per I' punctum sphaera secetur 
plano ad 4B perpendiculari, communisque*) sectio sit 4f E, 
ducantur autem 44, AB, et ponantur duo circuli 0, K 


1) Citat Hero, Metr. p. 172, 10 sqq. genuina forma exstat 
Περὶ ἑλίκων praef.: τὰν δοϑεῖσαν σφαῖραν ἐπιπέδῳ τεμεῖν, ὥστε 
τὰ τμάματα τᾶς ἐπιφανείας τὸν ταχϑέντα λόγον ἔχειν ποτ᾽ 
ἄλλαλα. de ὅπως lin. 8 cfr. p. 163 not. 2. 

2) Solitum uerborum ordinem, quem restitui uoluit Nizzius, 
ἐπίπεδον ὀρϑὸν πρὸς τὴν AB (lin. T) recipere non audeo prop- 
ter similem locum 1]. 5 p. 200, 4—5. cfr. p. 216, 4. 

3) Lin. 17—18 scripserat Archimedes: δοϑεὶς δὴ λόγος τῆς AT 
πρὸς ΓΒ. hoc enim praebet Eutocius. quod ibi pro δή legi- 
tur δέ, error librarii est, nisi grauius demonstrationis forma a 
iransscriptore mutata est. 

4) Communis sc. plani ad AB perpendicularis et circuli 
maximi 4.4B E. 
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δύο κύκλοι οἱ Θ, K, ὁ μὲν Θ ἴσην ἔχων τὴν ἐκ τοῦ 
κέντρου τῇ 44. ὁ δὲ K τὴν ἐκ τοῦ κέντρου ἴσην 
ἔχων τῇ AB: ἔστιν ἄρα ὁ μὲν Θ κύκλος ἴσος τῇ ἐπι- 
φανείᾳ τοῦ AAE τμήματος, ὁ δὲ K τοῦ ABE τμή- 
ματος: τοῦτο γὰρ προδέδεικται ἐν τῷ πρώτῳ βιβλίῳ. 
καὶ ἐπεὶ ὀρθή ἐστιν ἡ ὑπὸ AAB καὶ κάθετος ἡ rA, 
ἔστιν, ὡς ἡ ΑΓ πρὸς ΓΒ, τουτέστιν ἡ Z πρὸς H, τὸ 
ἀπὸ AA πρὸς τὸ ἀπὸ AB, τουτέστι τὸ ἀπὸ τῆς ἐκ 
τοῦ κέντρου τοῦ Θ κύκλου πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ἐκ τοῦ 
ιο κέντρου τοῦ K κύκλου, τουτέστιν ὁ Θ κύκλος πρὸς 
τὸν K κύκλον, τουτέστιν ἡ ἐπιφάνεια τοῦ AAE τμή- 
µατος πρὸς τὴν ἐπιφάνειαν τοῦ ABE τμήματος τῆς 
σφαίρας. 


σι 


δ΄. 

15 Τὴν δοϑεῖσαν σφαῖραν τεμεῖν, ὥστε τὰ τμήματα 
τῆς σφαίρας πρὸς ἄλληλα λόγον ἔχδιν τὸν αὐτὸν τῷ 
δοθέντι. 

ἔστω ἡ δοϑεῖσα σφαῖρα ἡ ABTA δεῖ δὴ αὐτὴν 
τεμεῖν ἐπιπέδῳ, ὥστε τὰ τμήματα τῆς σφαίρας πρὸς 

90 ἄλληλα λόγον ἔχειν τὸν δοϑέντα. 

τετμήῄσϑω διὰ τῆς ΑΓ ἐπιπέδῳ' λόγος ἄρα τοῦ 
AAT τμήματος τῆς σφαίρας πρὸς τὸ ABT τμῆμα τῆς 
σφαίρας δοθεί. τετμήσθω δὲ ἡ σφαῖρα διὰ τοῦ κέν- 
toov, καὶ ἔστω ἡ τομὴ μέγιστος κύκλος ὁ ABTA, κέν- 

35 roov δὲ τὸ K καὶ διάμετρος ἡ AB, καὶ πεποιήσϑω, 
ὡς μὲν συναμφότερος ἡ KAX πρὸς AX, οὕτως ἡ PX 
πρὸς XB, ὡς δὲ συναμφότερος ἡ KBX πρὸς BX, 
οὕτως ἡ AX πρὸς XA, καὶ ἐπεξεύχϑωσαν αἱ AA, AT, 
AP, PT: ἴσος ἄρα ἐστὶν ὁ μὲν AAT κῶνος τῷ AAT 


4 Κ] fort. Κ τῇ. 6 ὀρϑή| B*, δοθεισα ABC. 9 πρός] 
des. C. — 14 inc. C. 
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ita, ut Θ radium rectae AA aequalem habeat, K autem 
rectae AB; itaque € circulus aequalis est superficiei seg- 
menti JAE [I, 43], K autem superficiei .segmenti ZBE 


4 


e 
? g 
Z 
[I, 42]; hoc enim in primo libro demonstratum est. et 
quoniam angulus 42/B rectus est |Eucl. HI, 31] et 1'4 
perpendicularis, erit AT : TB, hoe est Z: H = 441: 4AB? 
[u. p. 184, 16—17], hoc est radius circuli © quadratus ad 
radium circuli K quadratum, hoc est Θ: K [Eucl. XII, 2], 
hoc est superficies segmenti 4.4 E ad superficiem segmenti 
sphaerae 4B E. 
ΤΠ 
Datam sphaeram ita secare, ut segmenta sphaerae inter 
se datam rationem habeant.?) 
data sphaera sit 4BI'4; oportet igitur eam plano ita 
secare, ut segmenta sphaerae inter se datam rationem 
habeant. 
secetur plano per AT posito; ratio igitur segmenti 4 4 Γ' 
ad segmentum sphaerae .4BI' data est. secetur autem 


1) Citat Hero, Metr. p. 184, 26 sq. transscriptor nescio qua 
de causa propositiones III et IV permutauit; u. NJS. XI p. 392; 
cfr. Eutocius ad prop. IV et Περὶ ἑλίκ. praef. 

2) Genuinam huius propositionis formam habemus Περὶ 
ἐλίκ. praef.: τὰν δοϑεῖσαν σφαῖραν ἐπιπέδῳ τεμεῖν, ὥστε τὰ 
τµάματα αὐτᾶς ποτ᾽ ἄλλαλα τὸν ταχϑέντα λόγον ἔχειν. 
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τμήματι τῆς σφαίρας, ὁ δὲ APT τῷ ABI" λόγος ἄρα 
καὶ τοῦ AAT κώνου πρὸς τὸν APT κῶνον δοϑείς. 





ὡς δὲ ὁ κῶνος πρὸς τὸν κῶνον, οὕτως ἡ AX πρὸς 
ΧΡ [ἐπείπερ τὴν αὐτὴν βάσιν ἔχουσιν τὸν περὶ διά- 
µετρον τὴν AT κύκλον]' λόγος ἄρα καὶ τῆς AX πρὸς 
ΧΡ δοϑείς. καὶ διὰ ταὐτὰ τοῖς πρότερον διὰ τῆς 
κατασκευῆς, ὡς ἡ AA πρὸς KA, ἡ ΚΒ πρὸς BP 
καὶ 7 AX πρὸς XB. καὶ ἐπεί ἐστιν, ὡς ἡ PB πρὸς 
ΒΚ, ἡ KA πρὸς AA, συνϑέντι, ὡς ἡ PK πρὸς KB, 
10 τουτέστι πρὸς KA, οὕτως ἡ KA πρὸς 44: καὶ ὅλη 
ἄρα ἡ PA πρὸς ὅλην τὴν KA ἐστιν, ὡς ἡ KA πρὸς 
Ad ἴσον ἄρα τὸ ὑπὸ τῶν PAA τῷ ἀπὸ AK. ὡς 
ἄρα ἡ PA πρὸς 4.1, τὸ ἀπὸ KA πρὸς τὸ ἀπὸ 4.4. 
καὶ ἐπεί ἐστιν, ὡς ἡ AA πρὸς AK, οὕτως ἡ 4 X πρὸς 
15 XB, ἔσται ἀνάπαλιν καὶ συνϑέντι, ὡς ἡ KA πρὸς Ad, 
οὕτως ἡ BA πρὸς AX [καὶ ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ KA πρὸς 
τὸ ἀπὺ AA, οὕτως τὸ ἀπὸ BA πρὸς τὸ ἀπὸ AX. 
πάλιν, ἐπεί ἐστιν, ὡς ἡ AX πρὸς AX, συναμφότερος 
ἡ KB, BX πρὺς BX, διελόντι, ὡς ἡ 44 πρὸς 4X, 
5 οὕτως 7 KB πρὸς BX]. καὶ κείσϑω τῇ KB ἴση ἡ BZ: 
ὅτι γὰρ ἐκτὸς τοῦ Ρ πεσεῖται, δῆλον | καὶ ἔσται, ὡς ἡ 


οι 


3 κῶνον] in xà- des. C. 4 ἐπείπερ--6 ΧΡ] BGH, bis A. 
12 ἴσον ἄρα-- ἀπὸ AK] AB, delet Hauber. 14 4X] e corr. 
B, BX A. 15 ἡ] addidi, om. A. 16 xaí] inc. C. 
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sphaera per centrum «plano ad planum per ÆT positum 
perpendiculari), *) et sectio sit circulus maximus A4BI'A, 
centrum autem K et diametrus 4B, et fiat K4 +4 4X:4X 
= PX: XB, 

KB--BX:BX = AX:XA, 


et ducantur 4 4, AT, AP, PT; itaque conus 4AT aequalis 
est segmento sphaerae 4AT et APT conus segmento ABI' 
[prop. 2]; quare data est ratio 4 41’: APT. sed AAT: APT 
= AX: XP;?) quare etiam ratio //X: XP data est. et 
eodem modo, quo supra [u. Eutocius], per constructionem erit 


A4: Kd = KB: BP— 4X: XB. 


et quoniam est PB: BK = K4: 44 [Eucl. V, 7 coroll.], 
erit componendo [Eucl. V, 18] PK : KB, hoc est PK : K 4 
= KA: 44: quare etiam 


PA:KA=KA: AA [Eucl. V, 12; Eutocius]; 


itaque PA x 44 = K A? [Eucl. VI, 17]?) erit igitur etiam 
PA: AA — KP : A£? |u. Eutocius]. et quoniam 44: 4K 
= AX: XB, erit e contrario [Eucl. V, 7 coroll] et com- 
ponendo [Eucl. V, 18] 


KA: Ad =B4:4X*) 


et ponatur BZ — K B; nam extra P punctum eam egressu- 


1) Haec Archimedes ipse uix omiserat (p. 186, 94). 

2) Sequitur ex I lemm. 1 p. 72, cum basis eadem sit. 

3) Hoc addit propter synthesin (p. 192, 24). nec hinc pen- 
det sequens ἄρα lin. 13, sed refertur ad proportionem 

PA: KA = KA: A4, 
ut ex Eutocio quoque adparet. οἵ. p. 190, 16. 

4) Sequentia uerba καὶ ὡς lin. 16 — ἀπὸ 4X lin. 17 sub- 
ditiua sunt, ut docet Eutocii adnotatio: ὡς δὲ τὸ ἀπὸ KA 
πρὸς τὸ ἀπὸ Ad, οὕτως τὸ ἀπὸ BA πρὸς τὸ ἀπὸ 4 X: ἐδείχϑη 
γάρ, ὡς ἡ KA πρὸς 44, ἡ BA πρὸς AX. sed etiam proxima 
uerba πάλιν lin. 18- πρὸς BX lin. 20 et καὶ ἔσται lin. 291— 
πρὸς ΖΧ p. 190, 2 delenda sunt; nam ut adpareat, rationem 
44: AX datam esse, Eutocius prius demonstrat, esse ΒΖ: ZX 
= AA: AX, quod non fecisset, si iam apud Archimedem 
ipsum demonstrationem inuenisset. 
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AA πρὸς 4 X, οὕτως ἡ ZB πρὸς B X- ὥστε xat, ὡς ἡ 44 
πρὺς AX, ἡ BZ πρὸς ΖΧ]. ἐπεὶ δὲ λόγος ἐστὶ τῆς 4 4 
πρὸς AX δοϑείς, καὶ τῆς PA ἄρα πρὸς AX λόγος 
ἐστὶ δοθείς. ἐπεὶ οὖν ὁ τῆς PA πρὸς AX λόγος συν- 
s ἧπται ἔκ τε τοῦ, ὃν ἔχει ἡ PA πρὸς 44. καὶ ἡ 44 
πρὺς AX, ἀλλ᾽ ὡς μὲν d PA πρὺς 44, τὸ ἀπὸ AB 
πρὸς τὸ ἀπὸ A X, ὡς δὲ ἡ AA πρὸς AX, οὕτως ἡ 
ΒΖ πρὸς ZX- ὁ ἄρα τῆς PA πρὸς AX λόγος συν- 
-ἥπται ἔκ τε τοῦ, ὃν ἔχει τὸ ἀπὸ BA πρὸς τὸ ἀπὸ 
10 2 X, καὶ ἡ ΒΖ πρὸς ΖΧ. πεποιήσϑω δέ, ὡς ἡ PA 
πρὸς AX, ἡ ΒΖ πρὸς ZO: λόγος δὲ τῆς PA πρὸς 
A X δοϑείς: λόγος ἄρα καὶ τῆς ΖΒ πρὸς ΖΘ ĝo- 
δείς. δοϑεῖσα δὲ ἡ ΒΖ: ἴση γάρ ἐστι τῇ ἐκ τοῦ 
κέντρου: δοϑεῖσα ἄρα καὶ ἡ ΖΘ. καὶ ὁ τῆς ΒΖ 
15 ἄρα λόγος πρὸς ZO συνῆπται ἔκ τε τοῦ, ὃν ἔχει τὸ 
ἀπὸ BA πρὸς τὸ ἀπὸ AX, καὶ ἡ ΒΖ πρὸς ΖΧ. ἀλλ᾽ 
ὁ ΒΖ πρὸς ZO λόγος συνῆπται ἔκ τε τοῦ τῆς ΒΖ 
πρὸς ZX καὶ τοῦ τῆς ZX πρὸς ZO [κοινὸς ἀφῃρήσϑω 
ὁ τῆς ΒΖ πρὸς ΖΧ]' λοιπὸν ἄρα ἐστίν, ὡς τὸ ἀπὸ 
2 Β 4. τουτέστι δοϑέν, πρὸς τὸ ἀπὸ AX, οὕτως ἡ XZ 
πρὸς ZO, τουτέστι πρὸς δοϑέν. καί ἐστιν δοϑεῖσα ἡ 
ZA εὐθεῖα' εὐθεῖαν ἄρα δοϑεῖσαν τὴν AZ τεμεῖν 
δεῖ κατὰ τὸ Χ καὶ ποιεῖν, ὡς τὴν ΧΖ πρὸς δοθεῖσαν 
[τὴν ΖΘ], οὕτως τὸ δοϑὲν [τὸ ἀπὸ BA] πρὸς τὸ ἀπὺ 
45 AX. τοῦτο οὕτως ἁπλῶς μὲν λεγόμενον ἔχει διορισ- 
μόν, προστιϑεμένων δὲ τῶν προβλημάτων τῶν ἐνϑάδε 
ὑπαρχόντων [τουτέστι τοῦ τε διπλασίαν εἶναι τὴν AB 
τῆς ΒΖ καὶ τοῦ μείξονα τῆς ΖΘ τὴν ΖΒ, ὡς κατὰ 
τὴν ἀνάλυσιν] οὐκ ἔχει διορισμόν᾽ καὶ ἔσται τὸ πρό- 


2 44) PX Hauber. 8 ZX] C, e corr. B, BX A. 9 ἀπό 
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ram esse, adparet [u. Eutocius] et quoniam ratio 44: AX 
data est [u. Eutocius], etiam ratio PA: AX data erit.") 
iam quoniam ratio P4: AX composita est ex rationibus 
PA: 44 t 44: AX, sed PA: 44 = AB! : AX? |u. Eu- 
toeius]?) et 

44:4X — BZ:ZX [u. p. 189 not. 4], 


ratio P4: AX composita est ex rationibus BÆ : 4X? et 
BZ:ZX. fist?) autem 


PA: AX = 82:26: 


ratio autem P4 : AX data est; itaque etiam ratio ZB: Z6 
data. sed etiam BZ data est; radio enim aequalis est; 
quare etiam Z 6 data [Eucl. Dat. 2]. itaque*) etiam ratio 
ΒΖ: Z © composita est ex rationibus ΒΔ: 4X? et BZ:ZX. 
sed ratio BZ: ZO eadem» ex rationibus BZ:ZX οἱ 
Z X:2 0 composita est;?) itaque, quod relinquitur Β 43, hoc 
est spatium datum, ad «4 X? eam rationem habet, quam XZ 
ad ZO, hoc est ad datam rectam [u. Eutocius]. et data 
est recta Z4; datam igitur rectam AZ secare oportet in 
puncto X ita, ut sit, sicut XZ ad rectam datam, ita datum 
spatium ad 4 X?. hoc si ita indefinite proponitur, deter- 


1) Genuinam huius loci (lin. 2—3) formam praebet Eutocius: 
ἐπεὶ δὲ λόγος ἐστὶ τῆς AA πρὸς AX δοθεὶς καὶ τῆς PA πρὸς 
AX, καὶ τῆς PA ἄρα πρὸς 4.4 λόγος ἐστὶ δοθεί. et ipsius 
lr ad lq mg. add. B*. 

2) Archimedes scripserat lin. 6: ἀλλ᾽ ὡς μὲν ἡ PA πρὸς AA, 
ἐδείχϑη τὸ ἀπὸ BA (Eutocius. demonstratum est mg. 
add. B* 

3) Hoc uno loco (lin. 10) πεποιήσθω tuetur Eutocius. 

4) ἄρα lin. 16 ad lin. 10—11 refertur, ita ut λόγος lin. 11—2 6 
lin. 14 διὰ μέσου sint. cfr. p. 189 not. 3. 

5). Ex Eutocio concludi posse uidetur, uerba κοινός lin. 18 
--πρὸς ZX lin. 19 subditiua esse. 


(alt.)] AB, - c. 11 pid AB,OZC. 18δέ] ἀοα.ς. 16 ἀλλ-- 
18 26] mg. B 17 ὁ] fort. ὁ τῆς. ἔκ] fort. καὶ ἔ.. 31 24] 
À, dz Mus ἄρα] scripsi, παρα ΑΒ, ἄρα comp. H, καὶ 
δή Eutocius. 28 τῆς ZO τὴν ΖΒ] scripsi, την ΖΘ της ΘΒ 
AB, τὴν BZ τῆς 26 Torellius. 
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βληµα τοιοῦτον: δύο δοδεισῶν εὐθειῶν τῶν BA, ΒΖ 
καὶ διπλασίας οὔσης τῆς BA τῆς BZ καὶ σημείου 
ἐπὶ τῆς BZ τοῦ Θ τεμεῖν τὴν AB κατὰ τὸ X καὶ 
ποιεῖν, ὡς tò ἀπὸ BA πρὸς τὸ ἀπὺ AX, τὴν XZ 
6πρὺς ΖΘ' ἑκάτερα δὲ ταῦτα ἐπὶ τέλει ἀναλυθήσεταί 
τε καὶ συντεθήσεται. 

συντεθήσεται δὴ τὸ πρόβλημα οὕτως: ἔστω ὁ ðo- 
ϑεὶς λόγος ὁ τῆς II πρὸς E μείξονος πρὺς ἐλάσσονα, 
καὶ δεδόσϑω τις σφαῖρα καὶ τετμήσϑω ἐπιπέδῳ διὰ 

10 τοῦ κέντρου, καὶ ἔστω τομὴ ὁ ABITA κύκλος, καὶ 
διάμετρος ἔστω ἡ BA, κέντρον δὲ τὸ K, καὶ τῇ KB 
ἴση κείσϑω ἡ ΒΖ, καὶ τετμήσϑω ἡ ΒΖ κατὰ τὸ ©, 
ὥστε εἶναι, ὡς τὴν ΘΖ, πρὸς ΘΒ, τὴν II πρὸς Σ, καὶ 
ἔτι τετμήσϑω ἡ Β κατὰ τὸ X, ὥστε εἶναι, ὡς τὴν 

15 XZ πρὸς ΘΖ, τὸ ἀπὸ BA πρὸς τὸ ἀπὸ AX, καὶ διὰ 
τοῦ X ἐπίπεδον ἐκβεβλήσϑω ὀρϑὸν πρὸς τὴν B 
λέγω, ὅτι tò ἐπίπεδον τοῦτο teuet τὴν σφαῖραν, ὥστε 
εἶναι, ὡς τὸ μεῖξον τμῆμα πρὸς τὸ ἔλασσον, τὴν Π 
πρὸς Σ. 

e) πεποιήσθω γάρ, ὡς μὲν συναμφότερος ἡ KBX 
πρὸς BX, οὕτως ἡ AX πρὸς AX, ὡς δὲ συναμφό- 
tegos ἡ KAX πρὸς X4, ἡ PX πρὸς XB, καὶ èn- 
εξεύχϑωσαν αἱ Ad, AI, AP, ΡΓ' ἔσται δὴ διὰ τὴν 
κατασκευήν, ὡς ἐδείξαμεν ἐν τῇ ἀναλύσει, ἴσον τὸ 

«ὑπὸ PAA τῷ ἀπὸ AK, καὶ ὡς ἡ KA πρὸς 44, 
ἡ BA πρὸς AX: ὥστε καί, ὡς τὸ ἀπὸ KA πρὸς τὸ 
ἀπὸ 4.4. τὸ ἀπὸ BA πρὸς τὸ ἀπὸ AX. καὶ ἐπεὶ τὸ 
ὑπὸ τῶν PAJA τῷ ἀπὸ AK ἐστιν ἴσον [ἔστιν, ὡς ἡ 

1 BA] A, dbB. 9 B4]A,db B. 8 AB] B, AB A. 


S μείζονος] e corr. BG, μειξον A. 16 τήν] scripsi, το A. 
24 τό] BG, τω A. 25 πρός- 56 K 4] ter A, bis BG, corr. BG. 
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minationem habet, sed adiunctis conditionibus, quae hoc 
loco exstant, determinationem non habet; et erit problema 
huiusmodi: datis duabus rectis B4 et BZ, quarum B4 
duplo maior est recta BZ, et puncto 6 in recta BZ rectam 
AB in puncto X ita secare, ut fiat 


B£: 4X? = XZ:Z0; 

quorum utrumque in fine et resoluetur et componetur.!) 
componetur igitur problema hoc modo: data ratio sit 

rectae II ad Σ, maioris ad minorem, et sphaera data sit 
planoque secetur per centrum posito, et sectio sit circulus 
ABI'4, cuius diametrus sit ΒΔ, centrum autem K, et po- 
natur BZ rectae KB aequalis, secetur autem BZ in puncto 
Θ ita, ut sit 92: OB = II: Z, porro B4 in puncto X ita 
secetur, ui sit 

XZ:0Z = B£: 4X?, 
et per X ducatur planum ad B4 perpendiculare; dico, hoc 
planum sphaeram ita secaturum esse, ut maius segmentum 





ad minus eam rationem habeat, quam HM: Σ. 
fiat?) enim KB + BX: BX = AX:A4X e 


KA + 4X:X4A = PX: XB, 


1) Quod hic pollicetur Archimedes supplementum, iam Dioclis 
et Dionysodori temporibus interciderat, sed Eutocius putat, se 
ipsam Archimedis resolutionem repperisse, neque iniuria (Quaest. 
Arch. p. 21). aliam totius problematis resolutionem dedit Huge- 
nius, Opera mechanica cet. (Lugd. Batau. 1751. 4) II p. 3888—91. 

2) Lin. 20 γεγονέτω habet Eutocins. 


Archimedes, ed. Heiberg. I. Kd. II. 13 
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PA πρὸς AA, τὸ ἀπὸ AK πρὸς τὸ ἀπὸ AA], ἔσται 
ἄρα καί, ὡς ἡ PA πρὸς A4, τὸ ἀπὸ BA πρὸς τὸ ἀπὸ AX, 
τουτέστιν ἡ XZ πρὸς ΖΘ, καὶ ἐπεί ἐστιν, ὡς συναμ- 
φότερος ἡ KBX πρὸς B X, οὕτως ἡ AX πρὸς Χά, ἴση 

s δέ ἐστιν ἡ ΚΒ τῇ ΒΖ, ἔσται ἄρα καί, ὡς ἡ ZX πρὸς XB, 
οὕτως 9 AX πρὸς XA. ἀναστρέψαντι, ὡς ἡ XZ πρὸς 
ZB, οὕτως ἡ XA πρὸς 44" ὥστε καί, ὡς ἡ AA πρὸς 
AX, οὕτως ἡ ΒΖ πρὸς ΖΧ. καὶ ἐπεί ἐστιν, ὡς ù PA 
πρὸς Ad, οὕτως ἡ XZ πρὸς ZO, ὡς δὲ ἡ AA πρὸς 

10 AX, οὕτως ἡ ΒΖ πρὸς ΖΧ, καὶ δι ἴσου ἐν τῇ τε- 
ταραγμένῃ ἀναλογία, ὡς ἡ PA πρὸς AX, οὕτως ἡ ΒΖ 
πρὸς ΖΘ' καὶ ὡς ἄρα ἡ AX πρὸς ΧΡ, οὕτως ἡ ΖΘ 
πρὸς ΘΒ. ὡς δὲ ἢ ΖΘ πρὸς ΘΒ, οὕτως ἡ II πρὸς Z 
καὶ ὡς ἄρα ἡ AX πρὸς ΧΡ, τουτέστιν ὁ ATA κῶνος 

15 πρὸς τὸν APT κῶνον, τουτέστι τὸ AAT τμῆμα τῆς 
σφαίρας πρὸς τὸ ABT τμῆμα τῆς ὄφαίρας, οὕτως ἡ 
II πρὸς X. 


, 


e. 
Τῷ δοϑέντι τμήματι σφαίρας ὅμοιον καὶ ἄλλῳ τῷ 

90 δοϑέντι ἴσον τὸ αὐτὸ συστήσασθαι. 
ἔστω τὰ δύο δοϑέντα τμήματα σφαίρας τὰ ΑΒΓ, 
ΕΖΗ, καὶ ἔστω τοῦ μὲν ABT τμήματος βάσις ὁ περὶ 
διάμετρον τὴν AB κύκλος, κορυφὴ δὲ τὸ Γ᾽ σημεῖον, 
τοῦ δὲ ΕΖΗ βάσις ὁ περὶ διάμετρον τὴν ΕΖ, κορυφὴ 
95 δὲ τὸ H σημεῖον: δεῖ δὴ εὑρεῖν τμῆμα σφαίρας, ὃ 
ἔσται τῷ μὲν ABT τμήματι ἴσον, τῷ δὲ EZH ὅμοιον. 
εὑρήσθω καὶ ἔστω τὸ OK 4, καὶ ἔστω αὐτοῦ βά- 
σις μὲν ὁ περὶ διάμετρον τὴν O Κ κύκλος, κορυφὴ δὲ 


6 AX] e corr. B, 4X A. 16 44T] 9 corr. B, AAT A. 
19 ἄλλῳ] B, αλλο A. Οκ 
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et ducantur 44, AI, AP, PT; ent igitur propter con- 
structionem, ut in analysi demonstrauimus [p. 188, 12], 
PA» Ad = AK?, οἱ 
KA: A4 — BA: AX [p. 188, 15—16]; 
quare etiam K 4: AA? = Β 43: 4 X?. et quoniam 
PA» Ad = AKA, 

erit etiam 

PA: Ad = B£: AX? = XZ: ΘΖ [ex hypothesi]. 
οἱ quoniam est KB + BX: BX = AX:XA, et KB — BZ, 
erit etiam ZX: XB — 4X: X4. et conuertendo [Eucl. 
V,19 coroll] ZX: ZB = AX: 14: quare etiam 44: AX 
= BZ:ZX [Eucl. V, 7 coroll]. et quoniam est 

PA:44d-— XZ:Z0 e 44:4X = BZ:ZX, 
erit ex aequo in perturbata ratione [Eucl. V, 21; cfr. Eu- 
tocius] PA4:4X- BZ:Z0; quare etiam 4X: XP 
Ξ26: ΘΒ.) sed ZO: 0B — II: Σ [ex hypothesi]; ergo 
etiam 44 X : X P, hoc est conus 414 ad conum APT [p. 189 
not. 2], hoc est segmentum sphaerae 4AT ad segmentum 
sphaerae ABT [prop. 2] = II: Z. 


V. 


Segmentum sphaerae construere dato segmento sphaerae 
simile et alii dato idem aequale.?) 

duo segmenta sphaerae data sint ABIT, ΕΖΗ, et seg- 
menti ABT basis sit circulus circum diametrum 4B de- 
scriptus, uertex autem ΙΓ punctum, segmenti uero EZH 
basis circulus circum diametrum EZ descriptus, uertex 
autem punctum H; oportet igitur segmentum sphaerae re- 
periri segmento 4 BT aequale et idem segmento EZH simile. 

repertum sit sitque ΘΚ 4, et basis eius sit circulus cir- 
cum diametrum ΘΚ descriptus, uertex autem punctum 4; 


1) Nam conuertendo PA : XP — BZ: ΒΘ, et permutando 
PA: BZ = XP: BO = AX:Z0; unde permutando. 


AX:XP-—Z90: ΒΘ. 
2) Hoc problema antea latius proposuerat: τὸ δοθὲν τμᾶμα 
13* 
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τὸ 4 σημεῖον ἔστωσαν δὴ καὶ κύκλοι ἐν ταῖς σφαί- 
ραις of ANBI', OZKA, EOZH, διάμετροι δὲ αὐτῶν 
πρὸς ὀρϑὰς ταῖς βάσεσιν τῶν τμημάτων «i ΓΝ, A5, 
HO, καὶ ἔστω κέντρα τὰ I, P, E, καὶ πεποιήσθω, 
s ὡς μὲν συναμφότερος ἡ ΠΝ, ΝΤ πρὸς τὴν NT, οὔ- 
vog ἢ XT πρὸς TI, ὡς δὲ συναμφότερος ἡ ΡΒ, ET 
πρὸς XT, οὕτως ἡ PT πρὸς TA, ὡς δὲ συναμφό- 
tegos ἡ ZO, ΟΦ πρὸς OG, οὕτως ἡ ΩΦ πρὸς ΦΗ, 
καὶ νοείσϑωσαν κῶνοι, ὧν βάσεις μέν εἰσιν οἱ περὶ 
10 διαμέτρους τὰς AB, ΘΚ, ΕΖ κύκλοι, κορυφαὶ δὲ τὰ 
X, W, Q σημεῖα: ἔσται δὴ ἴσος ὁ μὲν ABX κῶνος 
τῷ ABI τμήματι τῆς σφαίρας, ὁ δὲ POK τῷ OK A, 
ὁ δὲ ΕΘΖ, τῷ EHZ: τοῦτο γὰρ δέδεικται. καὶ ἐπεὶ 
ἶσον ἐστι τὸ ABT τμῆμα τῆς σφαίρας τῷ ΘΚ 4 τμή- 
15 µατι, ἴσος ἄρα καὶ ὁ AXB κῶνος τῷ POK κώνῳ 
[τῶν δὲ ἴσων κώνων ἀντιπεπόνϑασιν αἱ βάσεις τοῖς 
ὕψεσιν] ἔστιν ἄρα, ὡς ὁ κύκλος ὁ περὶ διάμετρον τὴν 
4Β πρὸς τὸν κύκλον τὸν περὶ διάμετρον τὴν ΘΚ, 
οὕτως ἡ PTY πρὸς XT. ὡς δὲ ὁ κύκλος πρὸς τὸν 
2 Χύκλον, τὸ ἀπὸ AB πρὸς τὸ ἀπὸ ΘΚ’ ὡς ἄρα τὸ 
ἀπὸ AB πρὸς τὸ ἀπὸ ΘΚ, οὕτως ἡ PTY πρὸς XT. 
καὶ ἐπεὶ ὅμοιόν ἐστι τὸ EZH τμῆμα τῷ ΘΚ τμή- 
ματι, ὅμοιος ἄρα ἐστὶ καὶ ὁ ΕΖΩ κῶνος τῷ WOK 
κώνῳ [τοῦτο γὰρ δειχθήσεται]' ἔστιν ἄρα, ὡς ἡ QO 
: πρὸς τὴν ΕΖ, οὕτως ἡ "UT πρὸς ΘΚ, λόγος δὲ τῆς 
QP πρὸς τὴν EZ δοθείς' λόγος ἄρα καὶ τῆς PT 
πρὸς τὴν OK δοϑείς. ὁ αὐτὸς ἔστω ὁ τῆς XT πρὸς 4: 


ο. fort. δέ 4 HO] B, HO A. 8 Q&S] e corr. BD, 
ΟΦ A. 9 βάσεις] ES pss. A. 10 διαμέτρους τάς] BG, 
διαμετρον την À. δή] B?, τ ΑΒ. 22 τῷ] G, τα 
23 ὅμοιος] e corr. B, ine A. 7 ΘΚ] ο corr. B, 8 Ko A. 
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praeterea sint circuli (maximi»!) sphaerarum 4NBT, 
OZKA, EOZH et diametri eorum ad bases segmentorum 
perpendiculares ΓΝ, 4Ξ, HO, centra autem II, P, Σ, 
et fiat 

IN-FNT:NT-—XT:TT, 

P+ ET: ΣΥ = ΤΙ TA, 

ZO+ 00:00 = Q0: ΦΗ. 


fingantur autem coni, quorum bases sint circuli circum 4B, 
ΘΚ, EZ diametros descripti, uertices autem puncta X, Ψ, $2; 


NA 


AN, 


O 


itaque conus 4B X segmento sphaerae 4 ΒΓ aequalis erit, 
conus FOK segmento ΘΚ 4, conus ERZ segmento EHZ; 


σφαίρας τῷ δοϑέντι τμάματι σφαίρας ὁμοιώσαι, α. Περὶ ἑλίκων 
praef. 

1) Archimedes sine dubio scripserat μέγιστοι κύκλοι lin. 1, 
sed omissionem iransscriptori imputare malim, quam cum 
Nizzio μέγιστοι addere; cfr. p. 117 not. 1, Quaest. Arch. p. 16. 
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καί ἐστι δοθεῖσα ἡ XT: δοθεῖσα ἄρα καὶ ἡ 4. καὶ 
ἐπεί ἐστιν, ὡς ἡ WT πρὸς XT, τουτέστι τὸ ἀπὸ AB 
πρὸς τὸ ἀπὸ ΘΚ, οὕτως ἡ ΘΚ πρὸς 4, κείσϑω τῷ 
ἀπὸ ΘΚ ἴσον τὸ ὑπὸ AB, ς' ἔσται ἄρα καί, ὡς τὸ 

s ἀπὸ AB πρὸς τὸ ἀπὸ OK, οὕτως ἡ AB πρὸς τὴν s. 
ἐδείχϑη δὲ καί, ὡς τὸ ἀπὸ AB πρὸς τὸ ἀπὸ ΘΚ, οὔ- 
vog ù OK πρὸς 4, καὶ ἐναλλάξ, ὡς ἡ AB πρὸς ΘΚ, 
οὕτως ἡ e πρὸς A. ὡς δὲ ἡ AB πρὸς ΘΚ, οὕτως 
ἡ ΘΚ πρὸς c [διὰ τὸ ἴσον εἶναι τὸ ἀπὸ OK τῷ ὑπὸ 
ιοτῶν 4B, ς]’ ὡς ἄρα ἡ AB πρὸς OK, οὕτως ἡ ΘΚ 
πρὸς ς καὶ ἡ ς πρὸς 4. δύο ἄρα δοθεισῶν τῶν AB, 
4 δύο μέσαι κατὰ τὸ συνεχὲς ἀνάλογόν εἰσιν αἱ ΘΚ, c. 
συντεθήσεται δὴ τὸ πρόβλημα οὕτως' ἔστω, ὦ μὲν 

δεῖ ἴσον τμῆμα συστήσασθαι, τὸ ABT, d δὲ ὅμοιον, 
1570 ΕΖΗ, καὶ ἔστωσαν μέγιστοι κύκλοι τῶν σφαιρῶν 
οἱ ABI'N, EHZO, διάμετροι δὲ αὐτῶν αἳ ΓΝ, HO 
καὶ κέντρα τὰ li, E, καὶ πεποιήσθω, ὡς μὲν συν- 
αμφότερος ἡ ΠΝ, ΝΤ πρὸς NT, οὕτως ἡ XT πρὸς 
TI, ὡς δὲ συναμφότερος ἡ ΣΟΦ πρὸς ΟΦ, ἡ ΩΦ 
s πρὸς ΦΗ ἴσος ἄρα ἐστὶν ὁ μὲν XAB κῶνος τῷ 
ATB τμήματι τῆς σφαίρας, ὁ δὲ ΖΩΕ τῷ ΕΗΖ. 
πεποιήσϑω, ὡς ἡ QVO πρὸς ΕΖ, οὕτως ἡ XT πρὸς 4, 
καὶ δύο δοθεισῶν εὐϑειῶν τῶν AB, 4 δύο μέσαι 
ἀνάλογον εἰλήφϑωσαν αἱ ΘΚ, c, ὥστε εἶναι, ὡς τὴν 
35 AB πρὸς ΘΚ, οὕτως τὴν ΚΘ πρὸς s καὶ τὴν 5 πρὸς 
4. καὶ ἐπὶ τῆς ΘΚ κύκλου τμῆμα ἐπεστάσϑω τὸ ΘΚ 4 


18 rursus inc. C. 16 ABTN] AC, agbn e corr. B. 
EHZO] (C), e corr. B, EHZS9 A. HO] BG, HO À. 
19 ΤΓ] BCEG, TT A. Ω4] BC, OS A. 21 ATB] C, 
ABT AB. ZQ&E] ΑΟ, eoz B. 25 κθ] AC, tk B. 26 
ἐπεστάσθω] A(C), h. e. ἐφεστάσθω. 
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hoe enim demonstratum est [prop.2]. et quoniam segmen- 
tum sphaerae 4 BT segmento 0 K A aequale est, etiam conus 
AXB cono FOK aequalis est; itaque circulus circum dia- 
metrum 4B descriptus ad circulum circum diametrum ΘΚ 
descriptum eam rationem habet, quam ΦΥ: XT [I lemm. 4 
p. 74]. sed ut circulus ad circulum, ita 4B? : OK? [Eucl. 
XII, 2]; itaque 4B? : OK? = ΨΥ: XT. et quoniam seg- 
mentum EZH segmento ΘΚ 4 simile est, etiam conus 
ΕΖ cono WOK similis erit [u. Eutocius]; itaque Q Ø: EZ 
= ΦΥ: ΘΚ [u. Eutocius; cfr. I lemm. 5 p. 74]. sed ratio 
$40: EZ data est [u. Eutocius]; itaque etiam ratio 
ΨΥ: ΘΚ data est. eadem sit ratio XT: 4: et data est 
recta XT [u. Eutocius]; quare etiam 4 recta data est 
[Eucl. Dat. 2]. et quoniam est ΨΥ: X T, hoc est A B? : OK? 
= OK: 4,1) ponatur 


AB» s = OK; 


erit igitur etiam 44 B? : 9 K? = A B: «.?) sed demonstratum est, 
esse etiam 4 B? : OK? = ΘΚ: Δ, et permutando [Eucl. V, 16] 
A4B:0K- 56:4 [u. Eutocius|?) sed 4B: OK — 6K:sc 
[Eucl. VI, 17]; itaque 


4Β:ΘΚ--ΘΚ:ς6--ς:Δ. 


ergo inter datas rectas Æ B, 4 duae mediae proportionales 
in proportione continua sunt OK, c [tum u. prop.1 p.172,5]. 

componetur igitur problema hoc modo. sit ÆBT seg- 
mentum, cui aequale segmentum construendum est, EZH 
autem, cui simile construendum, et circuli maximi sphae- 
rarum sint 4BI'N, EHZO, diametri autem eorum ΓΝ, 
HO et centra II, X, et fiat 


ΠΝ-- NT:NT—XT:TDC 


1) Est enim WT: OK = XT : 4; tum u. Eucl. V, 16. cfr. 
Eutocius. 

2) Nam AB*: OK? — AB* : AB xs = AB:s. 

3) Ex adnotatione eius adparet, Archimedem pr. οὕτως lin. 
8 omisisse. 
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ὅμοιον τῷ ΕΖΗ κύκλου τμήματι, καὶ ἀναπεπληρώσϑω 
ὁ κύκλος, καὶ ἔστω αὐτοῦ διάμετρος ἡ 4. καὶ vo- 
είσϑω σφαῖρα, ἧς μέγιστος κύκλος ἐστὶν ὁ 4ΘΞΚ, 
κέντρον δὲ τὸ Ρ, καὶ διὰ τῆς ΘΚ ἐπίπεδον ὀρϑὸν 
5 ἐκβεβλήσθω πρὸς τὴν AH ἔσται δὴ τὸ τμῆμα τῆς 
σφαίρας τὸ ἐπὶ τὰ αὐτὰ τῷ 4 ὅμοιον τῷ ΕΗΖ τμή- 
ματι τῆς σφαίρας, ἐπειδὴ καὶ τῶν κύκλων τὰ τμήματα 
ἦν ὅμοια. λέγω δέ, ὅτι καὶ ἴσον ἐστὶ τῷ ABT τµή- 
ματι τῆς σφαίρας. πεποιήσθω, ὥς συναμφότερος ἡ 
1ο ΡΞ, AT πρὸς τὴν AT, οὕτως ἡ PT πρὸς Τ 4" ἴσος ἄρα 
ὁ WOK κῶνος τῷ ΘΚ 4 τμήματι τῆς σφαίρας. καὶ 
ἐπειδὴ ὅμοιός ἐστιν ὁ WOK κῶνος τῷ Z&E κώνῳ, 
ἔστιν ἄρα, ὡς ἡ QO πρὸς ΕΖ, τουτέστιν ἡ XT πρὸς 
4. οὕτως ἡ "UT πρὸς OK: καὶ ἐναλλὰξ καὶ ἀνάπα- 
15 Λιν ὡς ἄρα ἡ ΨΥ πρὸς XT, ἡ ΘΚ πρὸς 4. καὶ 
ἐπειδὴ ἀνάλογόν εἶσιν αἱ AB, KO, c, 4, ἔστιν, ὡς 
τὸ ἀπὸ AB πρὸς τὸ ἀπὸ ΘΚ, ἡ OK πρὸς 4. ὡς δὲ 
y ΘΚ πρὸς 4, ἡ Ψ  πρὺς XT" καὶ ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ 
AB πρὸς τὸ ἀπὸ ΚΘ, τουτέστιν ὁ περὶ διάμετρον 
:0 vv AB κύκλος πρὸς τὸν περὶ διάμετρον τὴν ΘΚ 
κύκλον, οὕτως ἡ PT πρὸς τὴν ΧΤ' ἴσος ἄρα ἐστὶν 
ὁ XAB κῶνος τῷ POK κώνῳ᾽ ὥστε καὶ τὸ ABT 
τμῆμα τῆς σφαίρὰς ἴσον ἐστὶ τῷ ΘΚ 4 τμήματι τῆς 
σφαίρας. τῷ δοϑέντι ἄρα τμήματι τῷ 4 ΓΒ ἴσον καὶ 
35 ἄλλῳ τῷ δοϑέντι ὅμοιον τῷ EZH τὸ αὐτὸ συνέσταται 
τὸ ΘΚ 4. 

6 EHZ] E(H)Z C, EZH B, EZH® A. 8 δέ] ABC; 
fort. δή. 12 aue AC, oez B. 16 AB] B, A0 A (0). 
Ke) A(C), tk B. 1 K6] Α(Ο, tk B. 20 τὴν AB κύκλος 
πρὸς τὸν περὶ διάμετρον) B*, om. ABC. 21 κύκλον] B?, xv- 


κλος ABC. 22 ABT] ΑΡ(Ο. 24 ATB] C, ABT AB. 
25 ἄλλῳ] BC, αλλο A. 936 ἑξῆς ἡ καταγραφή add. C. 
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et 
ΣΟ!-ΟΦ:Οῷῶ--ΩΦ:ΦΗ; 


conus igitur XAB segmento sphaerae 4 ΓΒ, conus Z£&E 
segmento EHZ aequalis est [prop. 2]. fiat! $0:EZ 
= XT: 4, et datis duabus rectis 4B, 4 duae mediae pro- 
portionales sumantur ΘΚ, c [prop. 1 p. 172, 12], ut sit 
AB:0K — K0:c6- 6:4, etin OK construatur segmen- 
tum circuli 6 K 4 segmento EZH simile [cfr. Eucl. IIT, 33 
et III def. 11], expleaturque cireulus [Eucl. III, 25], et 
diameirus eius sit 4Ξ. fingatur autem sphaera, cuius cir- 
culus maximus sit 4409, 9K, centrum autem P, et per ΘΚ 
ducatur planum ad 45 perpendiculare;!) segmentum sphae- 
rae igitur in eadem parte positum, in qua 4 punctum, 
segmento sphaerae EHZ simile erit, cum etiam circulorum 
segmenta similia sint. iam dico, idem aequale esse segmento 
sphaerae ABT. fiat PZ 5T: ET = PY: TA; itaque 
conus WOK aequalis est segmento sphaerae OK A [prop. 2]. 
et quoniam conus WO K similis est cono Z $2 E, erit Q Ø: EZ, 
hoc est XT: 4 [ex hypothesi] = ΨΥ: ΘΚ [ρ. 196, 27]; et 
permutando [Eucl.V,16] et e contrario [Eucl. V, 7 coroll.] 
ΨΥ: ΧΤ--ΘΚ: Δ. et quoniam proportionales sunt rec- 
tae AB, KO, s, 4, erit AB? : OK? = ΘΚ: 4 [u. Eutocius]. 
sed 
ΘΚ: 4-- ΨΥ: XT; 


quare etiam 4 B? : ΚΘ}, hoc est circulus circum diametrum 
AB descriptus ad circulum circum ΘΚ descriptum [Eucl. 
XII, 2] = ΦΥ: XT; quare aequales sunt coni X AB, FOK 
[I lemm 4 p. 74]; itaque etiam segmentum sphaerae ABT 
aequale est segmento ΘΚ 4. ergo inuentum est segmentum 
ΘΚ 4 dato segmento 4 ΓΒ aequale et idem alii segmento 
dato EZ H simile. 


— ως ο 


1) De uerborum ordine lin. 4—5 cfr. p. 185 not. 2. 
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, 


S. 

Avo δοθέντων σφαίρας τμημάτων εἴτε τῆς αὐτῆς 
εἴτε μὴ εὑρεῖν τμῆμα σφαύρας, ὃ ἔσται ἑνὶ μὲν τῶν 
δοϑέντων ὅμοιον, τὴν δὲ ἐπιφάνειαν ἕξει ἴσην τῇ τοῦ 

5 ἑτέρου τμήματος ἐπιφανείᾳ. l 

ἔστω τὰ δοθέντα τμήματα σφαιρικὰ κατὰ τὰς ABT, 
AEZ περιφερείας, καὶ ἔστω, ᾧ μὲν δεῖ ὅμοιον εὑρεῖν, 
τὸ κατὰ τὴν ABT περιφέρειαν, οὗ δὲ τὴν ἐπιφάνειαν 
ἴσην ἔχειν τῇ ἐπιφανείᾳ, τὸ κατὰ τὴν AEZ. 

ιο καὶ γεγενήσθω, καὶ ἔστω τὸ KAM τμῆμα τῆς σφαίρας 
τῷ μὲν ABI τμήματι ὅμοιον, τὴν δὲ ἐπιφάνειαν ἴσην 
ἐχέτω τῇ τοῦ AEZ τμήματος ἐπιφανείᾳ, καὶ νοείσϑω 
τὰ κέντρα τῶν σφαιρῶν, καὶ δι᾽ αὐτῶν ἐπίπεδα èx- 
βεβλήσθω ὀρϑὰ πρὸς τὰς τῶν τμημάτων βάσεις, καὶ 
16ἐν μὲν ταῖς σφαίραις τομαὶ ἔστωσαν οἱ KAMN, 
BATO, EZHA μέγιστοι κύκλοι, ἐν δὲ ταῖς βάσεσι 
τῶν τμημάτων αἱ KM, AI, AZ εὐϑεῖαι, διάμετροι 
δὲ τῶν σφαιρῶν πρὸς ὀρϑὰς οὖσαι ταῖς ΚΜ, ΑΓ, 
47 ἔστωσαν αἱ AN, BO, EH, καὶ ἐπεξεύχϑωσαν αἱ 
2 4M, BI, EZ. καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ τοῦ KAM τµή- 
ματος τῆς σφαίρας ἐπιφάνεια τῇ τοῦ AEZ τμήματος 
ἐπιφανείᾳ, ἴσος ἄρα ἐστὶν καὶ ὁ κύκλος, οὗ ἡ ἐκ τοῦ 
κέντρου ἴση ἐστὶ τῇ 4M, τῷ κύκλῳ, οὗ ἡ ἐκ τοῦ 
κέντρου ἴση ἐστὶ τῇ EZ [αἱ γὰρ ἐπιφάνειαι τῶν elon- 
35 μένων τμημάτων ἴσαι ἐδείχϑησαν κύκλοις, ὧν al ἐκ 
τῶν κέντρων ἴσαι εἰσὶν ταῖς ἀπὸ τῶν κορυφῶν τῶν 
τμημάτων ἐπὶ τὰς βάσεις ἐπιξευγνυούσαις]!: ὥστε καὶ 
ἡ MA τῇ EZ ἴση ἐστίν. ἐπεὶ δὲ ὅμοιόν ἐστι τὸ K AM 


8 ie B(O)G, εν A. 10 τμῆμα] B, om. A(C); fortasse 
potius delenda sunt τῆς σφαίρας. 
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VI. 


Datis duobus segmentis sphaerae siue eiusdem siue non 
eiusdem segmentum sphaerae inuenire, quod alteri datorum 
simile sit et superficiem superficiei alterius segmenti aequa- 
lem habeat.) 

segmenta sphaerarum?) data in arcubus 4ΒΤ, 4EZ po- 
Sita sint, et segmentum in arcu 4ΒΓ positum id sit, cui 
simile segmentum inueniendum est, segmentum autem in 
arcu JEZ positum id, cuius superficiei superficiem aequa- 
lem segmentum quaesitum habere oportet. 

factum sit, et segmentum sphaerae KAM segmento 
ABI' simile sit, superficiem autem superficiei segmenti 
AEZ aequalem habeat, et fingantur centra sphaerarum, per 
eaque ducantur plana ad bases segmentorum perpendicu- 
laria, et in sphaeris sectiones sint circuli maximi K4 M N, 


B 
g 
A 
4 
"M 
T 
uM 7 
a 
6 


BATO, EZHA, in basibus autem segmentorum KM, AT, 
AZ rectae, et diametri sphaerarum ad KM, AT, 47 per- 
pendieulares sint 4Ν, BO, EH, ducantur autem 4, BT, 
EZ. et quoniam superficies KAM segmenti sphaerae ae- 
qualis est superficiei segmenti AEZ, etiam circulus, cuius 


1) 4ύο δοϑέντων τμαμάτων σφαίρας εἴτε τᾶς αὐτᾶς sir» 
ἄλλας εὑρεῖν τι τμᾶμα σφαίρας, ὃ ἐσσεῖται αὐτὸ μὲν ὅμοιον 
τῷ ἑτέρῳ τῶν τμαμάτων, τὰν δὲ ἐπιφάνειαν ἴσαν ἔξει τᾷ ἐπι- 
φανείᾳ τοῦ ἑτέρου τμάματος, Περὶ ἑλέκ. praef. 1 

2) σφαιρικά lin. 6 Árchimedeum non est; cfr. p. 222, 5. 
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τῷ ABT τμήματι, ἔστιν, ὡς ἡ AP πρὸς PN, ἡ BH 
πρὸς ΠΘ' καὶ ἀνάπαλιν καὶ συνϑέντι, ὡς ἡ NA πρὸς 
AP, οὕτως ἡ ΘΒ πρὸς BII. ἀλλὰ καί, ὡς ù PA πρὸς 
AM, οὕτως ἢ BI πρὸς ΓΒ [ὅμοια γὰρ τὰ τρίγωνα]᾽ 
5 ὡς ἄρα ἡ NA πρὸς AM, τουτέστι πρὸς ΕΖ, οὕτως 
ἡ ΘΒ πρὸς ΒΓ καὶ ἐναλλάξ' λόγος δὲ τῆς ΕΖ πρὸς 
ΒΓ δοθείς' δοϑεῖσα γὰρ ἑκατέρα: λόγος ἄρα καὶ τῆς 
AN πρὸς ΒΘ δοϑείς. καί ἐστι δοθεῖσα ἡ BO: ðo- 
θεῖσα ἄρα καὶ ἡ 4Ν' ὥστε καὶ ἡ σφαῖρα δοθεῖσά 
10 ἐστιν. 
συντεϑήσεται δὴ οὕτως: ἔστω τὰ δοθέντα δύο τµή- 
ματα σφαίρας τὰ ABI, AEZ, τὸ μὲν ΑΒΓ, ὦ δεῖ 
ὅμοιον, τὸ δὲ AEZ, οὗ τὴν ἐπιφάνειαν ἴσην ἔχειν τῇ 
ἐπιφανείᾳ, καὶ τὰ αὐτὰ κατεσκευάσϑω τοῖς ἐπὶ τῆς 
15 ἀναλύσεως, καὶ πεποιήσϑω, ὡς [μὲν] ἡ BI' πρὸς ΕΖ, 
οὕτως ἡ ΒΘ πρὸς AN, καὶ περὶ διάμετρον τὴν AN 
κύκλος γεγράφθω. καὶ νοείσϑω σφαῖρα, ἧς μέγιστος 
ἔστω κύκλος ὁ AKNM, καὶ τετμήσϑω ἡ NA κατὰ 
τὸ P, ὥστε εἶναι, ὡς τὴν ΘΠ πρὸς ΠΒ, τὴν ΝΡ πρὸς 
2 Ρ 4, καὶ διὰ τοῦ P ἐπιπέδῳ τετμήσϑω ἡ ἐπιφάνεια 
ὀρθῶ πρὸς τὴν ΑΝ, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ AM: ὅμοια 
ἄρα ἐστὶν τὰ ἐπὶ τῶν ΚΜ, APL εὐθειῶν τῶν κύκλων 
τμήματα ὥστε καὶ τὰ τμήματα τῶν σφαιρῶν ἐστιν 
ὅμοια. καὶ ἐπεί ἐστιν, ὡς ἡ ΘΒ πρὸς BII, οὕτως ἡ 
85 NA πρὸς AP: καὶ γὰρ τὰ κατὰ διαίρεσιν: ἀλλὰ καί, 


8 ΘΒ] AB, BO C. BH] e corr. B, ΘΠ AC. 4 δοθείς 
postea add. B, om. AC. 8 B6 (pr)] AB(O), GB D. soni] 
B*, om. AB(O); fortasse omitti potest, cfr. p. 184, 10—12. 1 
ἔχειν] B, εχει AC; auditur δεῖ ex lin. 12; cfr. p. 202, 9. 
16 μέν] deleo. 21 AN] ο corr. BG, AN A(CO. ΑΜ] B,e 
corr. G, 4M AC. 92 des. C. 25 τά] AB; fort. delendum, 
cfr. Quaest. Arch. p. 157. 
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radius aequalis est rectae 74M, aequalis est circulo, cuius 
radius aequalis est rectae EZ [I, 42—43]; quare etiam 
MA = EZ [Eucl XII, 2]. porro, quoniam segmentum 
KAM segmento ABI' simile est, erit 


AP: PN = BII: IIO (u. Eutocius];!) 


e contrario autem [Eucl. V, 7 οοτο]].] et componendo [Eucl. 
V, 18] NA: AP— BO:BIL sed etiam PA: 4M 
= BII:I'B;?)quare N 4: AM, hoe est N4: EZ = 0B: BD 
[Eucl. V, 22]. et permutando [Eucl. V, 16]; ratio autem 
EZ: BI data est |Eucl. Dat. 1]; utraque enim recta data 
est [u. Eutocius]; quare etiam ratio 4Ν: 0B data. εἰ 
BO data est; itaque etiam AN [Eucl. Dat. 2]; ergo etiam 
sphaera data est [Eucl. Dat. def. 5]. 

componetur igitur hoc modo. sint data duo segmenta 
sphaerae ABT, 4EZ, quorum 4BT id sit, cui simile seg- 
mentum inuenire oportet, JEZ autem id, cuius superficiei 
aequalem superficiem habere oportet segmentum quaesitum, 
et construantur eadem, quae in analysi, et fiat BI': EZ 
= BO: AN, circum diametrum autem 4N circulus descri- 
batur, et fingatur sphaera, cuius circulus maximus sit 
AKNM, et secetur Ν 4 in puncto P ita, ut sit 


ΘΠ: ΠΕ = NP: PA [Eucl. VI, 10], 


superficies autem secetur plano per P ducto ad AN per- 
pendieculari, et ducatur 44M; similia igitur sunt segmenta 
circulorum in rectis KM, AT posita [α. Eutocius];?) quare 
etiam segmenta sphaerarum similia sunt. et quoniam 
60B:BII — ΝΑ: 4Ρ (nam etiam dirimendo [Eucl V, 
18], et etiam IIB: Bl = PA: A4M,?) erit etiam 
0B:NA = BI::4M.*) erat autem ΘΒ: AN = BI': EZ 


1) Archimedes scripserat lin. 1: ἔστιν ἄρα (Eutocius), quod 
recepit Torellius. 

2) Nam BII ~ AMP (u. Eutocius); tum u. Eucl. VI, 4. 

8) Ex eo comperimus, horum uerborum formam genuinam 
hanc esse: τὰ ἐπὶ τῶν KM, AT τμήματα κύχλων lin. 22. 

4) Nam δι ἴσου (Eucl V, 22 ΘΒ:ΒΓ-- NA:AM; 
tum ἐναλλάξ (Eucl. V, 16). 
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ὡς ἡ ΠΒ πρὸς BT, οὕτως ἡ PA πρὸς AM, καὶ ὡς 
ἄρα ἡ ΘΒ πρὸς NA, ἡ ΒΓ πρὸς AM. ἦν δὲ καί, 
ὡς ἡ ΘΒ πρὸς AN, ἡ ΒΓ πρὸς EZ: ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ 
ΕΖ τῇ AM: ὥστε καὶ ὁ κύκλος, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου 

5 ἐστὶν ἡ ΕΖ, ἴσος ἐστὶ τῷ κύκλῳ, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέν- 
toov ἴση ἐστὶ τῇ AM. καὶ ὁ μὲν τὴν ix τοῦ κέντρου 
ἔχων τὴν ΕΖ, κύκλος ἴσος ἐστὶ τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ 
JEZ τμήματος, ὁ δὲ κύκλος, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου 
ἴση ἐστὶ τῇ 4M, ἴσος ἐστὶ τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ K AM 

10 τμήματος τοῦτο γὰρ ἐν τῷ πρώτῳ δέδεικται᾽ ἴση ἄρα 
καὶ 7 ἐπιφάνεια τοῦ KAM τμήματος τῇ ἐπιφανείᾳ 
τοῦ 4 ΕΖ τμήματος τῆς σφαίρας. καί ἐστιν ὅμοιον τὸ 
KAM τῷ ABT. 

E. 

16 πὸ τῆς δοθείσης σφαίρας τμῆμα τεμεῖν ἐπιπέδῳ, 
ὥστε τὸ τμῆμα πρὸς τὸν κῶνον τὸν βάσιν ἔχοντα τὴν 
αὐτὴν τῷ τμήματι καὶ ὕψος ἴσον τὸν δοϑέντα λόγον 
ἔχειν. 

ἔστω ἡ δοθεῖσα σφαῖρα, ἧς μέγιστος κύκλος ὁ 

2 ABTA, διάμετρος δὲ αὐτῆς ἡ Bf: δεῖ δὴ τὴν σφαῖ- 
ραν ἐπιπέδω τεμεῖν τῷ διὰ τῆς AI, ὅπως τὸ ABT 
τμῆμα τῆς σφαίρας πρὸς τὸν ABT κῶνον λόγον ἔχῃ 
τὸν αὐτὸν τῷ δοϑέντι. 

γεγονέτω, καὶ ἔστω κέντρον τῆς σφαίρας τὸ Ε, 

35 καὶ ὡς συναμφότερος ἡ EAZ πρὸς AZ, οὕτως ἡ HZ 

πρὸς ZB: ἴσος ἄρα ἐστὶν ὁ ATH κῶνος τῷ ABT 


5 τῷ--6 ἐστί] B*, om. ΑΒ. 11 τῇ--12 τμήματος] om. AB, 
post K 4M ins. portionis sphere superficiei ipsius dez 
B!, post σφαίρας lin. 12 add. Basil. 16 τὸν aa scripsi, 
την ji A. 22 ἔχῃ] scripsi, εχει A, ἔχειν G, Basil; et 
ὥστε... ἔχειν scripserat Archimedes. 


DE SPHAERA ET CYLINDRO II. 207 


[ex hypothesi]; itaque EZ = 4M [Eucl. V, 9]; quare etiam 
circulus, cuius radius est EZ, aequalis est circulo, cuius 
radius aequalis est rectae 4Μ. οἱ circulus radium habens 
EZ aequalis est superficiei segmenti 4 EZ, circulus autem, 
cuius radius aequalis est rectae 4Μ, aequalis est super- 
ficiei segmenti KAM; hoc enim in primo libro demonstra- 
stratum est [I, 42—43]; ergo etiam superficies segmenti 
KAM aequalis est superficiei AEZ segmenti sphaerae. et 
simile est segmentum KAM segmento ABT. 


ΥΠ. 


À sphaera data plano segmentum abscindere ita, ut seg- 
mentum ad conum eandem basim habentem, quam segmen- 
tum, et altitudinem aequalem datam rationem habeat.!) 

data sphaera ea sit, cuius circulus maximus est A4BI'A, 
diametrus autem eius Β 4: oportet igitur sphaeram plano 
per AT ducto ita secare, ut segmentum sphaerae ABT ad 
conum 4BT datam rationem habeat. 





factum sit, et centrum sphaerae sit E, et sit 
EJ + 42:47 = HZ: ZB; 
itaque conus 4 ΓῊ aequalis est segmento ABT [prop. 2]. 
1) Ἀπὸ τᾶς δοθείσας σφαίρας τμᾶμα ἀποτεμεῖν ἐπιπέδῳ, 
ὥστε τὸ τμᾶμα ποτὶ τὸν κῶνον τὸν βάσιν ἔχοντα τὰν αὐτὰν 


τῷ τμάματι καὶ ὤψος ἴσον τὸν ταχϑέντα λόγον ἔχειν μείξονα 
τοῦ, ὃν ἔχει τὰ τρία ποτὶ τὰ δύο, Περὶ ἑλίκ. praef. 
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τμήματι. λόγος ἄρα καὶ τοῦ AHT κώνου πρὸς τὸν 
ABT κῶνον δοθείς' λόγος ἄρα τῆς HZ πρὸς ZB 
δοϑείς. ὡς δὲ ἡ ΗΖ πρὸς ΖΒ, συναμφότερος ἡ EAZ 
πρὸς AZ: λόγος ἄρα συναμφοτέρου τῆς EAZ πρὸς 

s JAZ δοϑείς [ὥστε καὶ τῆς ΕΔ πρὸς AZ: δοθεῖσα 
ἄρα καὶ ἡ 42]: ὥστε καὶ y AI. καὶ ἐπεὶ συναμφό- 
τερος ἡ EAZ πρὸς AZ μείξονα λόγον ἔχει ἤπερ 
συναμφότερος ἡ EAB πρὸς 4B, καί ἐστιν συναμφό- 
tegos μὲν ἡ EAB τρὶς ἡ EA, ἡ δὲ BA δὶς ἡ E4, συν- 

10 αμφότερος ἄρα ἡ EAZ πρὸς AZ μείζονα λόγον ἔχει 
τοῦ, ὃν ἔχει τρία πρὸς δύο. καί ἐστιν ὁ συναμφο- 
τέρου τῆς EJZ πρὸς ZA λόγος ὁ αὐτὸς τῷ δοϑέντι᾽ 
δεῖ ἄρα τὸν διδόμενον λόγον εἰς τὴν σύνϑεσιν μεί- 
ξονα εἶναι τοῦ, ὃν ἔχει τρία πρὸς δύο. 

15 συντεθήσεται δὴ τὸ πρόβλημα οὕτως: ἔστω ἢ ĝo- 
ϑεῖσα σφαῖρα, ἧς μέγιστος κύκλος ὁ “ΒΓ, διάμε- 
τρος δὲ ἡ BA, κέντρον δὲ τὸ E, ὁ δὲ δοϑεὶς λόγος 
ô τῆς OK πρὸς KA μείξων τοῦ, ὃν ἔχει τρία πρὸς 
δύο. ἔστι δέ, ὡς τρία πρὸς δύο, συναμφότερος ἡ EAB 

32 πρὺς ZB: καὶ ἡ ΘΚ ἄρα πρὸς KA μείξονα λόγον 
ἔχει τοῦ, ὃν ἔχει συναμφότερος ἡ EAB πρὸς 4Β' 
διελόντι ἄρα ἡ O 4 πρὸς AK μείξονα λόγον ἔχει ἤπερ 
ἡ EZ πρὸς AB. καὶ πεποιήσϑω, ὡς ἡ OA πρὸς AK, 
οὕτως ἡ Ez πρὸς AZ, καὶ διὰ τοῦ Z τῇ BA πρὸς 

5 ὀρθὰς ἤχϑω ἡ AZT, καὶ διὰ τῆς TA ἤχϑω ἐπίπεδον 
ὀρϑὸν πρὸς τὴν Β 4 λέγω, ὅτι τὸ [ἀπὸ] ABT τμῆμα 
τῆς σφαίρας πρὸς τὸν ABI' κῶνον λόγον ἔχει τὸν 
αὐτὸν τῷ OK πρὸς K A. 


9 δίς] Basil, óvo AC. 94 B4] A, db post ras. 2 litt. B. 
25 AZI] B, ATZ A. 96 ἀπό] AB?, del. G, om. B, Basil. 
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quare ratio conorum 4 HI': ABI data; quare etiam HZ:ZB 
[I lemm. 1 p. 72]. sed 


HZ:ZB = EJ + 47: 42: 


quare etiam ratio E 4 + 47: AZ data est;!) itaque etiam 
recta AT data [u. Eutocius]. et quoniam 


EA + 4Z:4Z> Ε4 + AB: 4B, 


et E44- AB = 3E, et B4 = 9Ε4, erit EJ 42: 42, 
>3:2. et ratio EA + 42: AZ aequalis est rationi da- 
tae; oportet igitur, rationem ad synthesim datam maiorem 
esse quam 3 : 2. 


componetur igitur problema hoc modo. data sphaera ea 
sit, cuius circulus maximus est 4ΒΙ4, diameirus autem 
eius Β 4 et centrum E, ratio uero data OK: K 47 3:2. 
est autem 


EA -F4B:4B—3:23; 
quare 


OK:KA47EA4-- AB: AB; 


dirimendo igitur 694: K 4 A 
DEAZ4:4B.?) fiat 9/4: AK 
= Es: AZ, ei per Z ad 
B4 perpendicularis ducatur Z 

AZT, et per TA ducatur | Æ 4 
planum ad B4 perpendicu- 
lare; dico, segmentum sphae- 

rae ABT ad conum ABI 
eandem rationem habere, 
quam ΘΚ: K 4. K 


1) Archimedes scripserat: λόγος ἄρα δεδοµένος συναμφοτέρου 
τῆς EJZ πρὸς AZ hn. 4—5 (Eutocius). 
9) Ex Pappi libr. VII, 46 conuersa (H p. 684). 


Archimedes, ed. Heiberg. L Eà. 11. 14 
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πεποιήσθω γάρ, ὡς συναμφότερος ἡ EAZ πρὸς 
42, οὕτως ἡ ΗΖ πρὸς ZB: ἴσος ἄρα ἐστὶν ὁ TAH 
κῶνος τῷ ABT τμήματι τῆς σφαίρας. καὶ ἐπεί ἐστιν, 
ὡς ἡ OK πρὸς KA, οὕτως συναμφότερος ἡ EAZ 

δπρὸς AZ, τουτέστιν ἡ HZ πρὸς ΖΒ, τουτέστιν ὁ 
AHT κῶνος πρὸς τὸν ABT κῶνον, ἴσος δὲ ὁ AHT 
κῶνος τῷ ABT τμήματι τῆς σφαίρας, ὡς ἄρα τὸ ABT 
τμῆμα πρὸς τὸν ABT κῶνον, οὕτως ἡ OK πρὸς KA. 

η. 

i0 Ἐὰν σφαῖρα ἐπιπέδῳ τμηϑῇ μὴ διὰ τοῦ κέντρου, 
τὸ μεῖξον τμῆμα πρὸς τὸ ἔλασσον ἐλάσσονα μὲν λόγον 
ἔχει ἢ διπλάσιον τοῦ, ὃν ἔχει ἡ τοῦ μείξονος τμήμα- 
τος ἐπιφάνεια πρὸς τὴν τοῦ ἐλάσσονος ἐπιφάνειαν, 
µείζονα δὲ ἢ ἡμιόλιον. 

15 ἔστω σφαῖρα καὶ ἐν αὐτῇ μέγιστος κύκλος ὁ ABTA 
καὶ διάμετρος ἡ BA, καὶ τετμήσϑω ἐπιπέδῳ διὰ τῆς 
AT ὀρϑῷ πρὸς τὸν ABTA κύκλον, καὶ ἔστω uctov 
τμῆμα τῆς σφαίρας τὸ ABI" λέγω, ὅτι τὸ ABI 
τμῆμα πρὸς τὸ AAT ἐλάσσονα μὲν ἢ διπλασίονα λό- 

20o yov ἔχει ἤπερ ἡ ἐπιφάνεια τοῦ μείξονος τμήματος 
πρὸς τὴν ἐπιφάνειαν τοῦ ἐλάσσονος τμήματος, μείξονα 
δὲ ἢ ἡμιόλιον. 

ἐπεξεύχθωσαν γὰρ «f BAA, καὶ ἔστω κέντρον τὸ 
E, καὶ πεποιήσϑω, ὡς μὲν συναμφότερος ἢ EAZ πρὸς 

647, ἡ ΘΖ πρὸς ZB, ὡς δὲ συναμφότερος ἡ EBZ 
πρὸς ΒΖ, οὕτως ἡ ΗΖ πρὸς Z4, καὶ νοείσθωσαν 
κῶνοι βάσιν ἔχοντες τὸν περὶ διάμετρον τὴν AT xú- 

6 4ΗΓ] BG, AHT A. 7 τῷ ABT] Basil, om. ΑΒ. 


11 ἔλασσον! BG, om. A. 19 τό] Basil, vov A. — 28 BAJ] 
A, BA AA B. 27 βάσιν] AB, βάσιν μέν  Torellius. 
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fiat enim 
EJ + 4Z: 4Z = HZ: ZB; 


itaque conus I'4H aequalis est segmento sphaerae 4 BT 
[prop. 2]. et quoniam 


OK:KA-— Ed + 42: 4271 = HZ: ZB = conus 


AHT ad conum ABT [I lemm. 1 p. 72], et conus AHT 
aequalis est segmento sphaerae ABT, erit, ut segmentum 
ABT ad conum ABT, ita OK : KA. 


VIII. 


Si sphaera plano non per centrum ducto secatur, maius 
segmentum ad minus minorem rationem habet quam dupli- 
cem, quam habet superficies segmenti maioris ad superficiem 
minoris, maiorem autem quam sesquialteram.?) 

sit sphaera et in ea circulus maximus 4ΒΓ4 et diame- 
trus B4, seceturque plano per ATI ad circulum 4ΒΓά 
perpendiculari, et maius sphaerae segmentum sit ABI' 
dico, segmentum 4ΒΓ ad AAT minorem quam duplicem 
rationem habere quam superficiem segmenti maioris ad su- 
perfioiem minoris, maiorem autem quam sesquialteram. 

ducantur enim B4, 44, et centrum sit E, fiat autem 


EA--2:242-992:ZB 
et 
EB + BZ: BZ = HZ:Zd4, 


et fingantur coni basim habentes circulum circum 4T dia- 
metrum descriptum, uertices autem Θ, H puncta; conus igi- 
tur 461 aequalis erit segmento sphaerae A4BI' et conus 
ATH segmento AAT [ρτορ. 2], et superficies segmenti 


1) Nam 04: AK = E4: 471 tum συνϑέντι (Eucl. V, 18). 

2) Εἴ κα σφαῖρα ἐπιπέδῳ τμαϑῇ εἰς ἄνισα ποτ᾽ ὀρθὰς òia- 
μέτρῳ τινὶ τῶν ἐν τᾷ σφαίρᾳ . κ. τὸ μεῖξον τμᾶμα τᾶς σφαί- 
ρας ποτὶ τὸ ἔλασσον ἐλάσσονα μὲν ἢ διπλάσιον λόγον ἔχει τοῦ, 
ὃν ἔχει ἆ μείξων ἐπιφάνεια ποτὶ τὰν ἐλάσσονα, μείζονα δὲ ἢ 
ἡμιόλιον, Περὶ ἑλίκ. praef.; u. NJS. XI 396 sq. 


14* 
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κλον, κορυφὰς δὲ τὰ O, H σημεῖα: ἔσται δὴ ἴσος ὁ 
μὲν AOT κῶνος τῷ ABT τμήματι τῆς σφαίρας, ὁ δὲ 
ATH τῷ AAT, καί ἐστιν, ὡς tò ἀπὸ BA πρὸς τὸ 
ἀπὸ AĴ, οὕτως ἡ ἐπιφάνεια τοῦ ABT τμήματος πρὸς 
ο τὴν ἐπιφάνειαν τοῦ AAT τμήματος: τοῦτο γὰρ moo- 
γέγραπται [ δεικτέον, ὅτι τὸ μεῖξον τμῆμα τῆς σφαίρας 
πρὸς τὸ ἔλασσον ἐλάσσονα λόγον ἔχει ἢ διπλάσιον 
ἥπερ ἡ ἐπιφάνεια τοῦ μείξονος τμήματος πρὸς τὴν 
ἐπιφάνειαν τοῦ ἐλάσσονος τμήματος]. λέγω, ὅτι καὶ ὁ 
w AOT κῶνος πρὸς τὸν AHT, τουτέστιν ἡ ZO πρὸς ZH, 
ἐλάσσονα λόγον ἔχει ἢ διπλάσιον τοῦ, ὃν ἔχει τὸ ἀπὸ 
BA πρὸς τὸ ἀπὸ AA, τουτέστιν ἡ ΒΖ πρὸς ZA. καὶ 
ἐπεί ἐστιν, ὡς [μὲν] συναμφότερος ἡ EAZ πρὸς 42, 
οὕτως ἡ ΘΖ πρὸς ZB [ὡς δὲ συναμφότερος ἡ EBZ 
1 πρὸς ΒΖ, οὕτως ἡ ΖΗ πρὸς ZA], ἔσται καί, ὡς ἡ 
BZ πρὸς ZA, ἡ ΘΒ πρὸς BE: ἴση γὰρ ἡ BE τῇ 
AE [τοῦτο γὰρ ἐν τοῖς ἐπάνω συναποδέδεικται]. πά- 
λιν, ἐπεί ἐστιν, ὡς συναμφότερος ἡ ΕΒΖ πρὸς ΒΖ, ἡ 
ΗΖ πρὸς Z4, ἔστω τῇ BE ἴση ἡ BK: δῆλον γάρ, 
30 ὅτι μείξων ἐστὶν ἡ ΘΒ τῆς ΒΕ, ἐπεὶ καὶ ἡ ΒΖ τῆς 
ZA: καὶ ἔσται, ὡς ἡ ΚΖ πρὸς ZB, ἡ HZ πρὸς Z4. 
ὡς δὲ ἡ ΖΒ πρὸς ZA, ἐδείχϑη ἡ ΘΒ πρὸς BE, ἴση 
δὲ ἡ BE τῇ KB: ὡς ἄρα ἡ ΘΒ πρὸς BK, οὕτως ἡ 
KZ πρὸς ZH. καὶ ἐπεὶ ἡ ΘΖ πρὸς ΖΚ ἐλάσσονα 
25 λόγον ἔχει ἤπερ ἡ OB πρὸς BK, ὡς δὲ ἡ ΘΒ πρὸς 
ΒΚ, ἐδείχϑη ἡ KZ πρὸς ZH, ἡ ΘΖ ἄρα πρὸς ΖΚ 
ἐλάσσονα λόγον ἔχει ἤπερ ἡ ΚΖ πρὸς ΖΗ’ ἔλασσον 
ἄρα τὸ ὑπὸ τῶν OZH τοῦ ἀπὸ ΖΚ. τὸ ἄρα ὑπὸ 
τῶν OZH πρὸς τὸ ἀπὸ ZH [τουτέστιν ἡ ΖΘ πρὸς 


4 ἀπό] B, om. A. 11 διπλάσιον] διπλασίονα Eutocius. 
26 ἡ 6B (pr)—27 πρός] A, mg. B*. 
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ABT ad superficiem segmenti AAI eam rationem habet, 
quam Β 43: 443: hoc enim antea demonstratum est.!) 
dico, etiam?) conum 40T ad AHT, hoc est 0Z: ZH 





[I lemm. 1 p. 72], minorem quam duplicem rationem ha- 
bere quam B.4?: 42?, hoc est BZ : Z4 [u. Eutocius]. οἱ 
quoniam EA + 4Z: 4Z = 67:28, erit etiam 


BZ:Z4-0B:BE; 
nam BE = 4E.) rursus, quoniam 
EB + BZ:BZ-—HZ:ZdA, 


sit BK = BE; adparet enim, esse 9 B > BE, quia BZ > Z 4; 
et erit KZ: ZB = HZ: 74.3) sed 


28:24 --68Β:8ΒΕ, 
ut demonstratum est, et BE — K B; quare 
0B: BK = KZ:ZH.*) 


et quoniam OZ : ZK < OB: BK [u. Eutocius], et demon- 
stratum est, esse 9B: BK = KZ:ZH, erit 


1) Demonstratum est (I, 42—43), superficies segmentorum 
aequales esse circulis, quorum radii sint B4, 44; sed circuli 
illi inter se rationem habent, quam B4: 445 (Eucl. XII, 2). 

2) Hoc est: sicut segmenta ABT, AAT, p. 210 lin. 18 sq. 

3) Nam διελόντι (Eucl. V, 17) 

Es: AZ = QB: ZB = BE: ΔΖ; 
tum ἐναλλάξ (Eucl. V, 16). 
4) Quia EB + BZ — BK + BZ = KZ. 
δ) Nam ἐναλλάξ est (Eucl. V, 16) KZ: ZH = 28: 24. 
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ZH] ἐλάσσονα λόγον ἔχει τοῦ, ὃν ἔχει τὸ ἀπὸ τῆς 
KZ πρὸς τὸ ἀπὸ ZH [τὸ δὲ ἀπὸ ΚΖ πρὸς τὸ ἀπὸ 
ΖΗ διπλασίονα λόγον ἔχει ἤπερ ἡ KZ πρὸς ZH] 
ἡ ἄρα ΘΖ πρὸς ΖΗ ἐλάσσονα λόγον ἔχει ἢ διπλα- 
σίονα τοῦ, ὃν ἔχει ἡ KZ πρὸς ZH [ἡ KZ πρὸς ZH 
ἐλάσσονα λόγον ἔχει ἢ διπλασίονα τοῦ, ὃν ἔχει ἡ ΒΖ 
πρὸς ZA]: τοῦτο δὲ ἐξητοῦμεν. καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν 
ἡ BE τῇ EA, ἔλασσον ἄρα τὸ ὑπὸ τῶν BZA τοῦ 
ὑπὸ τῶν ΒΕ ù ΖΒ ἄρα πρὸς ΒΕ ἐλάσσονα λόγον 
10 ἔχει ἥπερ ἡ EA πρὸς AZ, τουτέστιν ἡ ΘΒ πρὸς BZ: 
ἔλασσον ἄρα τὸ ἀπὸ ZB τοῦ ὑπὸ τῶν Θ ΒΕ, τουτέστι 
τοῦ ὑπὸ τῶν ΘΒΚ. ἔστω ἴσον τὸ ἀπὸ ΒΝ τῷ ὑπὸ 
OBK: ἔστιν ἄρα, ὡς ἡ ΘΒ πρὸς ΒΚ. τὸ ἀπὸ ON 
πρὸς τὸ ἀπὸ NK. τὸ δὲ ἀπὸ OZ πρὸς τὸ ἀπὸ ΖΚ 
15 μείξονα λόγον ἔχει ἢ τὸ ἀπὸ ON πρὸς τὸ ἀπὸ NK 
[καὶ τὸ ἀπὸ ΘΖ ἄρα πρὸς τὸ ἀπὸ ZK μείξονα λόγον 
ἔχει ἤπερ ἡ ΘΒ πρὸς ΒΚ, τουτέστιν ἡ ΘΒ πρὸς ΒΕ, 
τουτέστιν ἡ KZ πρὸς ZH] d$ ἄρα ΘΖ πρὸς ZH 
µείζονα λόγον ἔχει ἢ ἡμιόλιον τοῦ τῆς ΚΖ πρὸς ZH 
90 [τοῦτο γὰρ ἐπὶ τέλει]. καί ἐστιν, ὡς μὲν ἡ ΘΖ πρὸς 
ZH, ὁ AOT κῶνος πρὸς τὸν AHT κῶνον, τουτέστι 
τὸ ABT τμῆμα πρὸς τὸ AAT τμῆμα, ὡς δὲ ἡ KZ 
πρὸς ZH, ἡ BZ πρὸς ZA, τουτέστι τὸ ἀπὸ BA πρὸς 
τὸ ἀπὸ AA, τουτέστιν ἡ ἐπιφάνεια τοῦ ABT τμή- 
«5 ματος πρὸς τὴν ἐπιφάνειαν τοῦ AAT τμήματος᾽ ὥστε 
τὸ μεῖξον τμῆμα πρὸς τὸ ἔλασσον ἐλάσσονα μὲν ἢ 
διπλασίονα λόγον ἔχει τοῦ, ὃν ἔχει ἡ ἐπιφάνεια τοῦ 
μείξονος τμήματος πρὸς τὴν ἐπιφάνειαν τοῦ ἐλάσσονος 
τμήματος, μείξονα δὲ ἢ ἡμιόλιον. 


σι 


b ἡ KZ (a1)—7 24] del Basil (ἡ KZ in qve ergo 
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62:ZK < KZ:ZH; 
quare 9Z >x ZH < ZK? [u. Eutocius]. itaque 
OZ x ZH:ZH?-« KZ’ :ZH? [u. Eutocius];!) 


quare 67: ZH minorem quam duplicem rationem habet 
quam K Z : ZH; et hoc quaerebamus.?) et quoniam B E — E 4, 
erit BZ x Z4 < BE x E 4 [u. Eutocius]; itaque ZB: BE 
< EJ: 47 [α. Eutocius], h. e. < ΘΒ: BZ;*) quare ZB? 
< 0B x BE,*) hoc est < OB x BK. sit 


BN? = OB x BK; 
erit igitur 9B: BK = ON? : NK? [u. Eutocius]. sed 
OZ? : ZK? > ON? : NK? [u. Eutocius]; 


itaque ΘΖ: ZH ratio maior quam sesquialtera est quam 
ratio KZ:ZH (u. Eutocius]. et ut ΘΖ: ZH, ita conus 
ΑΘΓ ad conum AHT [p. 212, 10], hoc est segmentum 
ABT ad segmentum 4 AI'[p. 212, 1sq.]. est autem KZ: ZH 
= BZ:Z4 [p. 213 not. δ] = BA? : 4A? [p. 212, 12], 
hoc est superficies segmenti 4 BT ad superficiem segmenti 
AAT [ρ. 213 not. 1]; ergo segmentum maius ad minus 
minorem quam duplicem rationem habet quam superficies 
segmenti maioris ad superficiem minoris, maiorem autem 
quam sesquialteram. 


1) Ex eius adnotatione adparet, Archimedem scripsisse lin. 
1: ἔχει ἤπερ τὸ ἀπὸ KZ πρὸς κτ. 
2) Quaerebatur proprie 
ZO:ZH« BZ':Z4' 

(p. 212, 9—12); sed est (p. 213 not. 5) 
KZ:ZH-BZ:ZA,h. e. KZ! : ZH! = BZ’: 24} 
siue 92: ZH < BZ':Z4f*. 

3) Nam Ε4: 47 = ΘΒ: ΒΖ (p. 213 not. 8). 
4) Ofr. Quaest. Arch. p. 45; Eutocius ad p. 212, 27. 


tz mut. B. 18 OBK] B*, BOK AB. 15 ἀπό (alt.)] B, 
om. Α. 25 ὥστε] B*, Hauber, αλλ’ ove AB. 
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ΑΛΛΩ͂Σ. 

Ἔστω σφαῖρα, ἐν ᾗ μέγιστος κύκλος ὁ ABI, 
διάμετρος δὲ ἡ AI, κέντρον δὲ τὸ E, καὶ τετμήσϑω 
ἐπιπέδῳ ὀρϑῷ διὰ τῆς Β πρὸς τὴν AI" λέγω, ὅτι 

5 TÒ μεῖξον τμῆμα τὸ AAB πρὸς τὸ ἔλασσον τὸ BTA 
ἐλάσσονα ἢ διπλάσιον λόγον ἔχει τοῦ, ὃν ἔχει ἡ ἐπι- 
φάνεια τοῦ ABA τμήματος πρὸς τὴν ἐπιφάνειαν τοῦ 
ΒΓ4 τμήματος, μείξονα δὲ ἢ ἡμιόλιον. 

ἐπεξεύχϑωσαν γὰρ αἱ AB, BI" ὁ δὲ τῆς ἐπιφανείας 

10 πρὸς τὴν ἐπιφάνειαν λόγος ὁ τοῦ κύκλου ἐστίν, οὗ ἡ 
ἐκ τοῦ κέντρου ἡ 4B, πρὸς τὸν κύκλον, οὗ ἡ ἐκ τοῦ 
κέντρου ἡ BI, τουτέστιν ὁ τῆς 40 πρὸς τὴν ΘΓ 
κείσϑω τῇ ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ κύκλου ἴση ἑκατέρα 
τῶν AZ, ΓΗ. ὁ δὴ τοῦ BAA τμήματος πρὸς τὸ 

15 ΒΓ4 λόγος συνῆπται ἐκ τοῦ, ὃν ἔχει τὸ BAA τμῆμα 
πρὸς τὸν κῶνον, οὗ [ἡ] βάσις μέν ἐδτιν ὁ περὶ διά- 
μέτρον τὴν BA κύκλος, κορυφὴ δὲ τὸ 4 σημεῖον, καὶ 
ὁ αὐτὸς κῶνος πρὸς τὸν κῶνον τὸν βάσιν μὲν ἔχοντα 
τὴν αὐτήν, κορυφὴν δὲ τὸ Γ᾽ σημεῖον, καὶ ὁ εἰρημένος 

20 κῶνος πρὸς τὸ BIA τμῆμα. ἀλλ᾽ ὁ μὲν τοῦ BAA 
τμήματος λόγος πρὸς τὸν BAA κῶνον ὁ τῆς HO 
ἐστι πρὸς OI, ὁ δὲ τοῦ κώνου πρὸς τὸν κῶνον ὁ τῆς 
46 πρὸς OT, ὁ δὲ τοῦ ΒΓ κώνου πρὸς τὸ τμῆμα 
τὸ ΒΓ ὁ τῆς 46 ἐστι πρὸς OZ: ὁ δὲ συνημμένος 

95 ἐκ τοῦ τῆς HO πρὸς OT καὶ τῆς AO πρὸς OT ὁ τοῦ 
ὑπὸ τῶν HOA ἐστι πρὸς τὸ ἀπὸ OI, ὁ δὲ τοῦ ὑπὸ 
ΗΘ, 60. πρὸς τὸ ἀπὸ OT μετὰ τοῦ τῆς AO πρὸς 

9 δέ] fort. δή. 10 ἐστίν] A, supra scr. B?. 12 ἡ BT] 
B, προς HBT A. ΘΓ| B, AT A. 14 δή] scripsi, δε AB. 
16 ἡ] A, om. Eutocius. 18 κῶνον τόν] Eutocius, κωνον Α. 


26 ΗΘΑ] ο corr. B, H4O A. ἐστιν G. τὸ ἀπό] Eutocius, 
e corr. B, την A. 27 OT] e corr. B, HO OT A. 
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ALITER.) 


Sit sphaera, in qua circulus maximus 4 ΒΓ, diametrus 
autem ÆT, centrum autem E, et secetur plano per BA ad 
AT perpendiculari; dico, segmentum maius 4 4 Β ad minus 
BTA minorem quam duplicem rationem habere, quam ha- 
beat superficies segmenti ABA ad superficiem segmenti 
BI'4, maiorem autem quam sesquialteram. 


ducantur enim 4B, BT; ratio igitur superficiei ad super- 
fieiem ea est, quam habet circulus, cuius radius est 4B, 
ad circulum, cuius radius est BI'[I, 42—43], hoc est 
40: 61.3) ponatur radio circuli aequalis utraque recta 
AZ, ΓΗ. ratio igitur segmenti Β 44 ad segmentum BI'4?) 
composita est ex ratione, quam habet segmentum Β 44 ad 
conum, cuius basis est circulus circum diametrum B4 de- 
scriptus, uertex autem punctum Δ, et ratione, quam habet 
idem conus ad conum basim habentem eandem, uerticem 
autem punctum T, et ratione, quam hie conus, quem «ulti- 
mo loco» commemorauimus, ad segmentum BI'Z habet [u. 
Eutocius] sed segmentum B44 ad conum B 4 4 eam habet 
rationem, quam ΗΘ: ΘΓ [prop. 2 coroll], conus uero ad 
conum eam, quam 40 : OT [Ilemm. 1 p. 72], conus autem 
BTJ ad segmentum BIA eam, quam 46: ΘΖ [ρτορ. 2 
coroll; Eucl V, 7 coroll; u. Eutocius]. sed ratio ex 


1) Haec demonstratio, quam eliam Eutocius habuit, priore 
neque clarior neque breuior est. sed cum uerba ipsa pessime 
deprauata esse constet, ueri simile est, tenorem quoque demon- 
strationis a transscriptore dilatatum et amplificatum esse (NJS. 
XI p. 895—296, Quaest. Arch. p. 15—76). 

2) Nam circuli inter se rationem habent, quam AB': BI'* 
(Eucl XII, 2); tum u. p. 212, 12. 

3) Eutocius multis locis aliam scripturam et sine dubio ple- 
rumque genuinam praebet, quamquam propter genus commen- 
tandi non semper constat, utrum ipsa uerba Archimedis adferat 
necne: lin. 16 BI'Z τμῆμα, σύγκειται ἔκ τε τοῦ, 31 λόγος 
om., 22 BAJ κώνου et BI'4 κῶνον, 23 ΑΘ ἐστι, τὸ BTA 
τμῆμα, 94 συγκείμενος λόγος ἔκ τε τοῦ, 25 OT μετὰ τοῦ τῆς, 
26 τῶν om., 27 HOA, ΓΘ, p. 218,1 ὑπὸ HOA, 2 ΓΘ, τῶν om., 
8 τὴν OA ὁ αὐτός ἐστι τῷ ἀπὸ A 6 ἐπί, 4 A0, 5—6 ἐλάσσονα ἢ δι- 
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ΘΖ ὁ τοῦ ὑπὸ τῶν HO, OA ἐστιν ἐπὶ τὴν OQA πρὸς 
τὸ ἀπὸ OT ἐπὶ τὴν ΘΖ, ὁ δὲ τοῦ ὑπὸ τῶν HO 4 ἐπὶ 
τὴν Θ 4 ὁ τοῦ ἀπὸ τῆς OA ἐστι ἐπὶ τὴν OH: ὅτι 
ἄρα τὸ ἀπὸ QA ἐπὶ τὴν OH πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΘ ἐπὶ 
οτὴν ΘΖ ἐλάσσονα λόγον ἔχει τοῦ τῆς 4Θ πρὸς ΘΓ 
διπλασίου [τοῦ δὲ τῆς AO πρὸς OT διπλασίων ἐστὶν 
ὁ τοῦ ἀπὸ AO πρὸς τὸ ἀπὸ OTJ]. τὸ ἄρα ἀπὸ 4Θ 
ἐπὶ τὴν OH πρὸς τὸ ἀπὸ OT ἐπὶ τὴν OZ ἐλάσσονα 
λόγον ἔχει ἤπερ τὸ ἀπὸ AO ἐπὶ τὴν OH πρὸς τὸ ἀπὸ 
10 ΓΘ ἐπὶ τὴν ΘΗ. ὅτι ἄρα μεῖξόν ἐστι τὸ ἀπὸ ΓΘ 
ἐπὶ τὴν ΖΘ τοῦ ἀπὸ ΓΘ ἐπὶ τὴν OH. ὅτι ἄρα uei- 
fov ἐστὶν ù OZ τῆς ΘΗ. 
φημὶ δή, ὅτι καὶ τὸ μεῖξον τμῆμα πρὸς τὸ ἔλασ- 
σον μείξονα λόγον ἔχει ἢ ἡμιόλιον τοῦ τῆς ἐπιφανείας 
16 λόγου. ἀλλ ὁ μὲν τῶν τμημάτων ἐδείχϑη ὁ αὐτὸς 
τῷ, ὃν ἔχει τὸ ἀπὸ 4Θ ἐπὶ τὴν OH πρὸς τὸ ἀπὸ 
OT ἐπὶ τὴν ΘΖ, τοῦ δὲ τῆς ἐπιφανείας λόγου ἡμιό- 
λιός ἐστιν ὁ τοῦ ἀπὸ AB κύβου πρὸς τὸν ἀπὸ ΒΓ 
κύβον᾽ φημὶ δή, ὅτι τὸ ἀπὸ AO ἐπὶ τὴν OH πρὸς 
2 τὸ ἀπὸ ΓΘ ἐπὶ τὴν ΘΖ μείξονα λόγον ἔχει ἤπερ [ὁ 
ἀπὸ τῆς AB κύβος πρὸς τὸν ἀπὸ τῆς ΒΓ κύβον, 
τουτέστιν] ὁ ἀπὸ τῆς 4€ κύβος πρὸς τὸν ἀπὸ OB 
κύβον, τουτέστιν ὁ τοῦ ἀπὸ 4Θ πρὸς τὸ ἀπὸ ΒΘ 
καὶ ὁ τῆς AO πρὸς ΘΒ. ὁ δὲ τοῦ ἀπὸ 46 πρὸς τὸ 


1 ἐπί] Eutocius, B*, προς A. 2 ἐπί (alt.)) Eutocius, B?, 
προς À. 8 ἐπί] Eutocius, B*, προς A. 5 62] Eu- 
tocius, e corr. B, AZ A. 6 διπλασίου--ΘΓῚ] B?*, om. AB. 
8 ἐλάσσονα -- 10 OH] Eutocius, B*, om. AB. 10 μεῖζόν] 
H, µειζων A. 18 δή, ὅτι] B*, mg. G, διοτι AB. 18 xú- 
βου] Eutocius, e corr. BG, κυχλου A. 19 κύβον] Eutocius, 
e corr. BG, κυκλον A. τό] Eutocius, B, vov A. 90 ὁ] To- 
rellius, η o A. 93 ἀπό (ρτ.)] Eutocius, om. AB. 28 ἀπό 
(pr)] Eutocius, B°, om. ΑΒ. 24 GB] A, bt B. 
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ΗΘ:ΘΓ οἱ 46Θ:6Γ composita = HO x 6.4: OT? [α. 
Eutocius], et HO x 0.4 : OT? una cum 40: 0Z 


— (H0 x 0.4) »« 0.4: 81? »« Θ2 [u. lemma Eutocii], 
et 
(HO » 8.4) x OA (; GT! »« 92) 


= 0 A? x OH <: G1? x 62» 
[ibid.]; itaque (demonstrandum est», esse 
6 4? x 0H : GI? »« 0Z « A0? : GT", 


hoc est < 40? x ΘΗ: OT? x OH [u. Eutocius].)) quare 
(demonstrandum est,» esse T'O? >x< ZO >TO? x 6H [α. 


K 





Eutocius]. (demonstrandum) igitur, esse Z © > 6Η [quod 
constat; u. Eutocius ]. 
dico igitur, etiam maius segmentum ad minus maiorem 


πλασίονα λόγον ἔχει τοῦ τῆς AO πρὸς ΘΓ, 8 ΓΘ, 10—11 ὅτι τὸ 
ἀπὸ ΓΘ ἐπὶ τὴν 28 μεῖξόν ἐστι τοῦ, 12 ΖΘ, 13 καί om., 14 
ἐπιφανείας πρὸς τὴν ἐπιφάνειαν lóyov, 17 ΓΘ, ἐπιφανείας 
πρὸς τὴν ἐπιφάνειαν λόγου, 18 ἀπὸ τῆς ΒΓ, 19 φημὶ οὖν, 
22 ἀπὸ τῆς OB, 38 ΘΒ, p. 220, 2 τῶν om., 8 τῶν om., Ber 
λόγος ὁ αὐτός ἐστι τῷ ἀπὸ 46 ἐπί, 4 τῶν οπι., ὅ ἄρα om., 8 
TOB, οὖν om, 9 ΓΘ, 10 τῶν om., ΘΗ, 11 TOB, 12 ἤπερ ἡ 
ΘΗ, 17 ΘΑ, 18 δεῖ ἄρα δεῖξαι, 90 HO, 25 ὅτι ἡ ΤΗ τουτέστιν 
7 KE, p. 222, 1 καί om., 2 ἤπερ αὐτὴ ἡ. ante ὅτι p. 218, 8 
Nizzius addi uoluit φημὶ δέ; similia in hoc ὅτι saepe de suo 
addit Eutocius. 

1) τοῦ δέ lin. 6—7 OT ab Eutocio sumpsit interpolator. de 
forma supplementi lacunae lin. 8—10 dubito. lin. 7 ὅτι ἄρα 
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ἀπὸ OB προσλαβὼν τὸν τῆς AO πρὺς OB ὁ τοῦ ἀπὸ 
46 ἐστιν πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν ΓΘΒ' ὁ δὲ τοῦ ἀπὸ 
46 πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν BOT ὁ τοῦ ἀπὸ AO ἐστιν 
ἐπὶ τὴν OH πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν BOT ἐπὶ τὴν OH: 
ὁ φημὶ δή, ὅτι [ἄρα] τὸ ἀπὸ AO ἐπὶ τὴν ΘΗ πρὸς τὸ 
ἀπὸ ΓΘ ἐπὶ τὴν ΘΖ, μείξονα λόγον ἔχει ἤπερ [τὸ ἀπὸ 
A πρὸς τὸ ὑπὸ BOT, τουτέστι] τὸ ἀπὸ AO ἐπὶ τὴν 
ΘΗ πρὸς τὸ ὑπὸ BOPT ἐπὶ τὴν OH. δεικτέον οὖν, 
ὅτι τὸ ἀπὸ OT ἐπὶ τὴν ΘΖ ἔλασσόν ἐστι τοῦ ὑπὸ 
ιοτῶν BOT ἐπὶ τὴν Η6Θ' ὃ ταὐτόν ἐστι τῷ δεῖξαι, ὅτι 
τὸ ἀπὸ ΓΘ πρὸς τὸ ὑπὸ BOT ἐλάσσονα λόγον ἔχει 
ἤπερ ἡ ΗΘ πρὸς ΘΖ, [δεῖ ἄρα δεῖξαι, ὅτι ἡ ΗΘ πρὸς 
OZ μείξονα λόγον ἔχει ἤπερ ἢ ΓΘ πρὸς OB]. 
ἤχϑω ἀπὸ τοῦ E τῇ ΕΓ πρὸς ὀρϑὰς ἡ EK καὶ ἀπὸ 
16 τοῦ B κάθετος ἐπ᾽ αὐτὴν ἡ Β 4' ἐπίλοιπον ἡμῖν δεῖξαι 
δεῖ, ὅτι ἡ ΗΘ πρὸς ΘΖ μείξονα λόγον ἔχει ἤπερ ἡ 
ΓΘ πρὸς ΘΒ. ἴση δέ ἐστιν dj ΘΖ συναμφοτέρω τῇ 46, 
KE: δεῖξαι ἄρα δεῖ, ὅτι ἡ ΗΘ πρὸς συναμφότερον τὴν 
OA, KE μείξονα λόγον ἔχει ἤπερ ἡ ΓΘ πρὸς OB: 
30 καὶ ἀφαιρεθείσης ἄρα ἀπὸ τῆς OH τῆς ΓΘ, ἀπὸ δὲ 
τῆς ΚΕ τῆς EA ἴσης τῇ BO, δεήσει δειχϑῆναι, ὅτι 
λοιπὴ ἡ ΓΗ πρὸς λοιπὴν συναμφότερον τὴν 40, KA 
μείξονα λόγον ἔχει ἤπερ ἡ ΓΘ πρὸς ΘΒ, τουτέστιν 
ἡ ΘΒ πρὸς O 4, τουτέστιν ἡ AE πρὸς OA, καὶ vah- 
35 λάξ, ὅτι ἡ ΚΕ πρὸς EA μείξονα λόγον ἔχει ἤπερ 


1 ὁ] Eutocius, e corr. B, ο δε A. 8 BOT] Eutocius, B?, 
OBT A. 4 BOT] Eutocius, B?, OBT A. 1 πρός--ά 0] 
A, mg. B*. ὑπό] Torellius, απο ΑΒ”. 14 E—15 τοῦ] Eu- 
tocius, Β᾽, om. AB. 15 Β 4] Eutocius, B, Β4 A. ἡμῖν] 
Eutocius, B?, uswo À. 16 δεῖ, ὅτι] Eutocius, Β3, διοτι ΑΒ. 
18 δεῖ, ὅτι] Ἡ Β3, διοτι A. 19 rO] A, 'tg' B. 23 ΓΘ] 
A, tg B. 
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quam sesquialteram rationem habere quam superficies inter 
se. sed demonstratum est, rationem, quam inter se habent 
segmenta, esse 

= 40? x ΘΗ: Or? x ΘΖ, 
ratio autem 4B? : ΒΓΣ sesquialtera est quam ratio, quam 
superficies inter se habent [u. Eutocius]; dico igitur, 


A0? x 0H:T0*»0Z 
rationem maiorem esse quam 
A0? : OB? [u. Eutocius], 
hoc est 
2 (48? : BG?) »« (40 : ΘΒ) [u. Eutocius]. 
uerum 
(40? : OB?) x (40: OB) = A0! : 'O x ΘΒ 
[u. Eutocius], et 
40? : 'O x OB = A0? »« OH: (BO x GT) »« OH 
[u. Eutocius]; dico igitur, esse 
A0! »« ΘΗ: Γθὲ»« 97» A0! »« OH: (BO»« 8T) »« OH. 
demonstrandum igitur, esse 
D6? >x 0Z « (B0 »« ΘΓ)»: 9H [u. Eutocius]; 
quod idem est, ac si demonstramus, esse 
TO? :BOx ΘΓ «ΗΘ: ΘΖ [u. Eutocius].?) 


ducatur ab E puncto ad ET perpendicularis EK et α 
B puncto ad eam perpendicularis B 4: restat, ut demonstre- 
mus, esse HO: 9Z 7» ΓΘ: ΘΒ |u. Eutocius]. est autem 
6Z2— 40 -F KE [α. Eutocius]; itaque demonstrandum 
est, esse HO : 9.4 4+ KE '8: ΘΒ: quare etiam sub- 


τὸ ἀπό habuisse uidetur Eutocius; quia ergo quod corr. ex 
quod ergo B*. 

1) Uerba sequentia δεῖ lin. 12 — ΘΒ lin. 13 ex Eutocio huc 
translata sunt, propter lin. 15—17 s&uperuacug. his deletis 
uerba ἐπίλοιπον lin. 15 — 68 lin. 17, quae habet Eutocius, 
retinenda sunt. 
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συναμφότερος ἡ KA, OA πρὸς ΘΑ, καὶ διελόντι ἡ 
KA πρὸς AE μείξονα λόγον ἔχει ἤπερ ἡ KA πρὸς 
ΘΑ. ὅτι ἐλάσσων ἐστὶν ἡ AE τῆς O A. 
9. 
5 Τῶν τῇ ἴσῃ ἐπιφανείᾳ περιεχομένων σφαιρικῶν τµη- 
μάτων μεῖξόν ἐστι τὸ ἡμισφαίριον. 
ἔστω ἐν σφαίρα μέγιστος κύκλος ὁ ABI, διά- 
µετρος δὲ αὐτοῦ ἡ AT, καὶ ἄλλη σφαῖρα, ἧς μέγιστος 
κύκλος ὁ ΕΖΗΘ, διάμετρος δὲ αὐτοῦ ἡ ΕΗ, καὶ τε- 
10 τμήσϑω ἐπιπέδῳ ἡ μὲν ἑτέρα σφαῖρα διὰ τοῦ κέντρου, 
ἡ δὲ ἑτέρα μὴ διὰ τοῦ κέντρου, ἔστω δὲ τὰ μὲν τέμ- 
νοντα ἐπίπεδα ὀρϑὰ πρὸς τὰς AI, ΕΗ διαμέτρους, 
καὶ τετμήσθωσαν κατὰ τὰς AB, ZO γραμμάς: ἔστιν 
δὴ τὸ μὲν κατὰ τὴν ΖΕΘ περιφέρειαν τμῆμα τῆς 
16 σφαίρας ἡμισφαίριον [τῶν δὲ κατὰ τὴν BAA περι- 
φέρειαν τομῶν ἐν μὲν τῷ ἑτέρῳ σχήματι, πρὸς ὃ τὸ 
6 σημεῖον, μεῖξον ἡμισφαιρίου, ἐν δὲ τῷ ἑτέρῳ ἔλασ- 
σον ἡμισφαιρίου], ἴσαι δὲ ἔστωσαν αἱ τῶν εἰρημένων 
τμημάτων ἐπιφάνειαι' λέγω οὖν, ὅτι μεῖξόν ἐστι τὸ 
30 κατὰ τὴν ZEO περιφέρειαν ἡμισφαίριον τοῦ κατὰ τὴν 
BAA περιφέρειαν τμήματος. 
ἐπεὶ γὰρ ἴσαι εἰσὶν αἱ ἐπιφάνειαι τῶν εἰρημένων 
τμημάτων, φανερόν, ὅτι ἴση ἐστὶν ἡ Β 4 τῇ ΕΖ, εὐ- 
θεία [δέδεικται γὰρ ἑκάστου τμήματος ἡ ἐπιφάνεια 
35 ἴση οὖσα κύκλῳ, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου ἴση ἐστὶ τῇ 
ἀπὸ τῆς κορυφῆς τοῦ τμήματος εὐϑείᾳ ἀγομένῃ ἐπὶ 


1 ΘΑ (alt) Eutocius, B, 64 A. 4 9] BH? ιδ A. 
18 ἔστιν] ἔστω XNizzius; sed respicitur ad lin. 10 sq. 16 
τομῶν] ΑΒ, τμημάτων B, Nizeius. 11 414.ς.(.ς. 
in ras.) B, c A. 18 αἱ τῶν εἰρημένων τμημάτων ἐπιφάνειαι" 
λέγω οὖν] Basil, om. AB. 
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tracta a OH recta I'O et a KE recta EA aequali rectae 
B 61) demonstrandum erit, esse 


ΓΗ: 4Θ1-Κ 4 ΓΘ: ΘΒ [u. Eutocius], 


hoc est > ΘΒ: Θ 4,3) hoc est > AE : OA, et petmutando, 
esse KE: E47» KA -- 6A: 0 4,?) et dirimendo K 4: AE 
»Κα:Θ4Α.3 

ergo (demonstrandum est,» esse 


AE < 6.4 [Eucl. V, 10.3) 


IX. 


Omnium segmentorum sphaerarum, quae aequali super- 
ficie continentur, maximum est hemisphaerium.*) 

sit 4BI'4 circulus sphaerae maximus et diametrus eius 
AT, et alia sphaera sit, cuius circulus maximus sit EZ H 0, 
diametrus autem eius EH, et secetur plano altera sphaera 
per centrum, altera autem non per centrum, planaque se- 
cantia ad diametros 4 EH perpendicularia sint, sectiones 
autem (earum cum circulis» sint rectae") ZB, Z6; itaque 
segmentum sphaerae in arcu ΖΘ positum hemisphaerium 
est, segmentum autem in arcu Β 4 4 positum maius hemi- 


1) Horum uerborum formam singularem (p. 220, 20— 21) 
propter Eutocium mutare non audeo. 

2) Nam rO: 0B = 09B:60 4; ZMP. XXIV p. 181 nr. 16. 

3) Nam KE = ΓΗ; tum u. Pappus VII, 47 p. 686. 

4) U. supra p. 209 not. 2. 

5) Conclusionem hic et p. 218, 12 omissam Eutocius nec 
habuisse nec desiderasse uidetur. idem synthesim utriusque 
partis de suo addit (lin. 3 habet: τουτέστιν ὅτι ἐλάσσων ἡ 
AE τῆς Θ 4 ἐστιν. lin. 1 concinnius esset διελόντι ὅτι, sed ὅτι 
etiam apud Eutocium deest). 

6) Τὸ ἡμισφαίριον μέγιστόν ἐστι τῶν περιεχομένων ὑπὸ ἴσας 
ἐπιφανείας σφαίρας τμαμάτων, Περὶ ἑλίκ. praef. 

7) Pro uerbis καί — γραμμάς lin. 13, in quibus offendit et 
subiectum οἱ κύκλοι omissum et falsum γραμμάς pro εὐθείας, 
et quod μέν lin. 11 non habet, quo referatur, Archimedes 
scripserat αἱ δὲ τομαὶ ἔστωσαν αἱ AB, 26. 


224 ΠΕΡΙ ΣΦΑΙΡΑΣ ΚΑΙ ΚΥΛΙΝΔΡΟΥ B'. 


τὴν περιφέρειαν τοῦ κύκλου, Og ἐστι βάσις τοῦ τµή- 

µατος. καὶ ἐπεὶ µείζων ἐστὶν ἡμίσεος κύκλου ἡ Β 44 

περιφέρεια ἐν τῷ ἑτέρῳ σχήματι, πρὸς ὃ τὸ 6 σημεῖον]- 

δῆλον δέ, ὅτι ἡ BA ἐλάσσων ἐστὶν ἢ διπλασίων 

ὀδυνάμει τῆς AK, τῆς δὲ ἐκ τοῦ κέντρου μείξων ἢ 

διπλασίων δυνάμει. ἔστω δὴ ἡ Β 4 τῆς AP διπλασία 
B 


e 
δυνάμει, ἔστω δὲ καὶ τῇ ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ ABA 
κύκλου ἴση ἡ ΓΑ, καὶ ὃν ἔχει λόγον ἡ ΓΞ πρὸς τὴν 
ΓΚ, τοῦτον ἐχέτω ἡ MA πρὸς AK, ἀπὸ δὲ τοῦ xú- 
10 xAov τοῦ περὶ διάμετρον τὴν BA κῶνος ἔστω κορυ- 


1 ôs] G, o A. 9 ἡμίσεως Heiberg; corr. Stamatis. 
8 4] ό. $-B, ΓΑ. 4 δέ] Eutocius, ọm. transscriptor (À B). 
6 ἔστω δή--Τ δυνάμει] addidi cum B*, om. AB. 10 τοῦ] 


addidi, om. A. 
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sphaerio,!) superficies uero segmentorum, quae commemo- 
rauimus, aequales sint;?) dico igitur, hemisphaerium in 
ZEO arcu positum maius esse segmento in Β 44 arcu 
posito. 


nam quoniam aequales sunt superficies segmentorum, 


M 





adparet, esse B.4 = EZ [I, 42—43; Eucl. XII, 2]; adparet 
autem,!) esse 


1) Ex Eutocio comperimus, Archimedem lin. 4—6 scripsisse 
δῆλον δέ, ὅτι ἡ BA τῆς μὲν AK ἐλάσσων ἐστὶ ἢ διπλασία ðv- 
νάμει, τῆς δὲ ἐκ τοῦ κέντρου μείξων ἢ διπλασία. unde sequitur 
(δῆλον δέ), uerba lin. 2 καὶ ἐπεί--- 8 σημεῖον transscriptoris esse. 
sic oritur suspicio, Archimedem duas figuras omnino non dedisse, 
sed segmento maiore contentum fuisse, et uerba τῶν p. 222, 
15—18 ἡμισφαιρίου, quorum forma, etiamsi pro τομῶν reponatur 
τμημάτων, pessima est, ipsa quoque 80 interpolatore profecta 
esse, qui idem extremam partem Eutocii ad lin. 4 sqq. adno- 
tationis addidisse putandus est; nec altera figura praeterea 
respicitur. Archimedes pro p. 222, 15— 18 scripserat: τὸ δὲ κατὰ 
τὴν Β 4 d περιφέρειαν τμῆια μεῖξον ἡμισφαιρίου. uerba p. 224,6 
a me addita propler p.226, 9 necessaria sunt; praeterea uerba 
praecedentia lin. 4 sq. eo spectant, ut demonstretur, punctum 
P inter centrum et punctum K cadere, et ita demum ἔστω δὲ 
καί lin. 7 habet, quo referatur. 


2) Supplementum editionis Basil. p. 222, 18 dubium est; sed 
aequalitas superficierum hic commemoranda erat. 


Archimedes, ed. Heiberg. I. Ed. II. 15 


σι 
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φὴν ἔχων τὸ M σημεῖον: ἴδος δή ἐστιν οὗτος τῷ 
κατὰ τὴν B 4.4 περιφέρειαν τμήματι τῆς σφαίρας. ἔστω 
καὶ τῇ EA ἴση ἡ EN, καὶ ἀπὸ τοῦ κύκλου τοῦ περὶ 
διάμετρον τὴν ΘΖ, κῶνος ἔστω κορυφὴν ἔχων τὸ Ν 
σημεῖον' ἴσος δὴ καὶ οὗτός ἐστι τῷ κατὰ τὴν QEZ 
περιφέρειαν ἡμισφαιρύῳ. τὸ δὲ περιεχόμενον ὑπὸ τῶν 
APT μεῖξόν ἐστι τοῦ περιεχομένου ὑπὸ τῶν AKI, 
διότι τὴν ἐλάσσονα πλευρὰν τῆς ἐλάσσονος τοῦ ἑτέρου 
μείξονα ἔχει, τὸ δὲ ἀπὸ τῆς AP ἴσον ἐστὶ τῷ περι- 
ἐχομένῳ ὑπὸ τῶν AK, TE: ἥμισυ γάρ ἐστι τοῦ ἀπὸ 
τῆς AB: μεῖζον οὖν ἐστι καὶ τὸ συναμφότερον τοῦ 
συναμφοτέρου [τὸ ἄρα περιεχόμενον ὑπὸ τῶν TAP 
μεῖξόν ἐστι τοῦ ὑπὸ τῶν EK] τῷ δὲ ὑπὸ τῶν 
ΞΚ 4 ἴσον ἐστὶ τὸ ὑπὸ τῶν MKT [ὥστε μεῖξόν ἐστι 
τὸ ὑπὸ τῶν T'AP τοῦ ὑπὸ τῶν MKT]: ὥστε uel- 
ova λόγον ἔχει ἡ TA πρὸς [τὴν] ΚΓ ἥπερ ἡ MK 
πρὸς [τὴν] AP. ὃν δὲ λόγον ἔχει ἡ AT πρὸς [τὴν] 
ΓΚ, τοῦτον ἔχει τὸ ἀπὸ τῆς AB πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς Β Κ᾿ 
δῆλον οὖν, ὅτι μείζονα λόγον ἔχει τὸ ἥμισυ τοῦ ἀπὸ 
τῆς 4B, 0 ἐστιν ἴσον τῷ ἀπὸ AP, πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 
BK ἥπερ ἡ ΜΚ πρὸς τὴν διπλασίαν τῆς AP, ij ἐστιν 
ἴση τῇ 4 N* μείξονα ἄρα λόγον ἔχει καὶ ὁ κύκλος ὁ περὶ 
διάμετρον τὴν ZO πρὸς τὸν κύκλον τὸν περὶ διάμετρον 
τὴν BA ἢ ἡ MK πρὸς [τὴν] NA. ὥστε μείξων ἐστὶν ὁ 


6 δέ] Eutocius, B*, δη ΑΒ. 7 μεῖξόν] Eutocius, G, e corr. H, 
µειζων A. 9 τό] Eutocius, B, mg. G, vo A. 10 4K, ΑΒ] 
Eutocius, B°, 45 Α(Β). 1] μεῖζον] Eutocius, BG, µειζων A. 
18 ΞΚΑ] B*, ZAK A. 14 MKI—15 τὸ ὑπὸ τῶν] Basil., 
om. AB (mkg in ras. B?, seq. ras. 12 litt. et deinde quare 
que ga h.e. lin. 15—16). 930 4Ρ-- ἀπό] Basil., om. AB, azl 
&d id quod mg. B* 22 AN] ο corr. B, AH A. 24 MK] 
B, HMK A. NA) e corr. B, MA A. μείζων] GH, µειζον À. 
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BA<2AK?, 


sed maiorem duplici quadrato radii [u. Eutocius]. (iam sit 
BA? = AP,» sit autem etiam ΓΣ radio circuli 4B 4 ae- 
qualis, et sit ΓΕ: TK = MA: AK, et in circulo circum 
Β 4 diametrum descripto construatur conus uerticem habens 
punctum M; is igitur segmento sphaerae in arcu BAA 
posito aequalis erit.*) sit praeterea EN = E A, et in cir- 
culo circum diametrum Θ2 descripto construatur conus 
uerticem habens punctum N; quare etiam is hemisphaerio 
in arcu 6 EZ posito aequalis est [u. Eutocius] est autem 


AP» PI AK » KT, 


quia minus latus minore latere alterius rectanguli maius 
habet [u. Eutocius], et 4 P? = AK x ΓΕ; est enim — 44B? 
[u. Eutocius]; itaque etiam 


AP» PP 4- AP! AK x KT 4- AK »« I5 [u. Eutocius]. 


uerum 
MK x KT = 5K»« KA [u. Eutocius]; 


quare 4: KT > ΜΚ: AP Τα. Eutocius].?) sed 
4Γ:ΓΚ = AB? : BK? [u. Eutocius]; 

adparet igitur, esse 1.4 B* : BK? > MK : 2 A4P, hoc est 
AP? : ΒΚΤ» ΜΚ: AN [u. Eutocius]; 


quare etiam circulus circum diametrum ΖΘ descriptus ad 
circulum circum diametrum Β 4 descriptum maiorem ratio- 


1) Nam συνϑέντι (Eucl. V, 18) est KE : 'K = MK : AK; 
tum u. prop. 2. 


. 3) Ex eo adparet, Àrchimedem τήν lin. 16 et 17 ter et ante 
NA lin. 24 omisisse. praeterea lin. 16 ΑΡ πρὸς ΓΚ, lin. 38 
OZ, lin. 24 ἤπερ pro ἤ scripserat (hoc recepit Torellius) et 
p- 228, 3 τὸν περὶ διάμετρον τὴν BA vóxiov, solito uerborum 
ordine. 


15* 


228 ΠΕΡΙ ΣΦΑΙΡΑΣ ΚΑΙ ΚΥΛΙΝΔΡΟΥ B’. 


κῶνος ὁ βάσιν μὲν ἔχων τὸν περὶ διάμετρον τὴν ΖΘ 
κύκλον, κορυφὴν δὲ τὸ Ν σημεῖον, τοῦ κώνου τοῦ 
βάσιν μὲν ἔχοντος κύκλον τὸν περὶ διάμετρον τὴν B A, 
κορυφὴν δὲ τὸ M σημεῖον: δῆλον οὖν, ὅτι καὶ τὸ 

υ ἡμισφαίριον τὸ κατὰ τὴν EZO περιφέρειαν μεῖξόν ἐστι 
τοῦ τμήματος τοῦ κατὰ τὴν BAA περιφέρειαν. 


1 τήν] Eutocius, BG, μὲν την A. 8 τήν] Eutocius, B, μεν 
την A. 6 εξης add. A. In fine: Αρχιμηδους περι σφαιρας και 
xviwógov B AB. 
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nem habet quam MK: Ν 4.3) quare conus basim habens 
circulum circum diametrum ΖΘ descriptum, uerticem autem 
punctum Ν, maior est cono basim habenti circulum circum 
diametrum B4 descriptum, uerticem autem punctum M 
[u. Eutocius]; ergo adparet, etiam hemisphaerium in arcu 
EZ positum maius esse segmento in Β 44 arcu posito 
[p. 226, 1 sq.].?) 


1) Nam ZA = AP (Eutocius); itaque 
245: ΒΚΤ» MK: AN. 
ium u. Eucl. XII, 2; nam 
241-426, BK = 4B4. 

2) Mirum est, Eutocium lin. 4 δῆλον — 6 repetere nulla 
explicatione addita. crediderim, haec uerba & transscriptore 
ex Eutocio petita esse, Archimedemque aut nullum (cfr. p. 228 
not. 5) aut breuiorem conclusionem addidisse. tum etiam uerba 
similia p. 226, 19 à710»—922 AN in suspicionem uocantur, quae 
suspicio ea re confirmatur, quod Eutocius idem paullo aliter 
exponit. 


DIMENSIO CIRCULI. 


, 


α. 


Πᾶς κύκλος ἴσος ἐστὶ τριγώνῳ ὀρθογωνίω, οὗ ἡ 
μὲν ἐκ τοῦ κέντρου ἴση μιᾷ τῶν περὶ τὴν ὀρϑήν, ἡ 
δὲ περίμετρος τῇ βάσει. 

5 ἐχέτω ὁ ABI κύκλος τριγώνῳ τῷ E, ὡς ὑπό- 
κειται' λέγω, ὅτι ἴσος ἐστίν. 

εἰ γὰρ δυνατόν, ἔστω μείζων ὁ κύκλος, καὶ ἐγγε- 
γράφθω τὸ AT τετράγωνον, καὶ τετμήσϑωσαν αἱ περι- 
φέρειαι δίχα, καὶ ἔστω τὰ τμήματα ἤδη ἐλάσσονα τῆς 





10 ὑπεροχῆς, ᾗ ὑπερέχει ὁ κύκλος τοῦ τριγώνου᾽ τὸ sù- 
ϑύγραμμον ἄρα ἔτι τοῦ τριγώνου ἐστὶ μεῖξον. εἰλήφϑω 
κέντρον τὸ N καὶ κάθετος ἡ ΝΆ ἐλάσσων ἄρα ἡ 


Αρχιμηδους κυχλου µετρησις ΑΒ’, Archimedis Syracusani 
liber B. 1 αἼοπι. ΑΒ. 


I. 


Triangulo rectaggulo aequalis est circulus omnis, cuius 
radius aequalis est alteri laterum rectum angulum com- 
prehendentium, ambitus autem basi.!) 

circulus ΑΒΓ ad triangulum E) ita se habeat, ut 
propositum est; dico, eum ei aequalem esse. 

nam si fieri potest, sit maior circulus, et inscribatur qua- 
dratum AT, arcus autem in binas partes aequales diuidan- 
tur (et ducantur rectae BZ, 24, AM, Μά cet.»,?) et 


E 


segmenta iam minora sint eo spatio, quo circulus triangu- 
lum excedit;*) itaque figura rectilinea adhuc maior est tri- 


1) Aliam et eam correctiorem huius propositionis formam 
significat Eutocius: ἐκθέμενος γὰρ τρίγωνον ὀρθογώνιόν φη- 
σιν" ἐχέτω τὴν μίαν τῶν περὶ τὴν ὀρϑὴν ἴσην τῇ ἐκ τοῦ κέν- 
τρου, τὴν δὲ λοιπὴν τῇ περιφερείᾳ; et infra: τρίγωνον τὸ ὁρ- 
ϑογώνιον --- ἴσον ἐστὶ τῷ κύκλω. citant Hero, Metr. p. 66, 27, 
Pappus I p. 258, 17; 312, 20; III p. 1158, 22, "Proclus in Eucl. 
p. 423, 3, Anonymus Hultschii 42, 8 p. 265. demonstrationem 
repetit Pappus V, 6 p. 312—106 ex Zenodoro ap. Theonem in 
Ptolemaeum p. 12—13 ed. Basil. 

2) Archimedes scripserat πρὸς τρίγωνον τὸ E lin. 5. 

8) Tale aliquid Archimedes sine dubio addiderat lin. 9. 
omnino in toto hoc opusculo genus dicendi et exponendi breui- 
tate tam neglegenti laborat, ut manum excerptoris potius quam 
Archimedis agnoscas. 

4) Hoc fieri potest per Eucl. XII, 2 p. 144, 6 sqq. collata 
X, 1. cfr. De sph. et cyl. I, 6 p. 20. 


234 ΚΥΚΛΟΥ METPHEIX. 


NA τῆς τοῦ τριγώνου πλευρᾶς. ἔστιν δὲ καὶ ù περί- 
µετρος τοῦ εὐθυγράμμου τῆς λοιπῆς ἐλάττων, ἐπεὶ καὶ 
τῆς τοῦ κύκλου περιμέτρου" ἔλαττον ἄρα τὸ εὐθύγραμ- 
pov τοῦ E τριγώνου ὅπερ ἄτοπον. 

5 ἔστω δὲ ὁ κύκλος, εἰ δυνατόν, ἐλάσσων τοῦ E tot- 
γώνου, καὶ περιγεγράφϑω τὸ τετράγωνον, καὶ τε- 
τμήσϑωσαν αἱ περιφέρειαι δίχα, καὶ ἤχϑωσαν ἐφαπτό- 
μεναι διὰ τῶν σημείων" ὀρϑὴ ἄρα ἡ ὑπὸ OAP. ἡ ΟΡ 
ἄρα τῆς MP ἐστιν μείζων ἡ γὰρ PM τῇ PA ἴση 

10 ἐστί: καὶ τὸ POH τρίγωνον ἄρα τοῦ ΟΖ 4 Μ σχήμα- 
τος μεῖξόν ἐστιν ἢ τὸ ἥμισυ. λελείφϑωσαν οἱ τῷ 
IIZ 4 τομεῖ ὅμοιοι ἐλάσσους τῆς ὑπεροχῆς, ᾗ ὑπερέχει 
τὸ E τοῦ ABTA κύκλου ἔτι ἄρα τὸ περιγεγραμμέ- 
νον εὐθύγραμμον τοῦ E ἐστιν ἔλασσον᾽ ὅπερ ἄτοπον: 

16 ἔστιν γὰρ μεῖξον, ὅτι ἡ μὲν NA ἴση ἐστὶ τῇ καϑέτῳ 
τοῦ τριγώνου, ἡ δὲ περίµετρος μείξων ἐστὶ τῆς βάσεως 
τοῦ τριγώνου. ἴσος ἄρα ὁ κύκλος τῷ E τριγώνῳ. 

B. 
Ὁ κύκλος πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς διαμέτρου τετράγωνον 

20 λόγον ἔχει, ὃν ta πρὸς ιδ. 

ἔστω κύκλος, οὗ διάμετρος ἡ AB, καὶ περιγεγράφθω 
τετράγωνον τὸ ΓΗ͂, καὶ τῆς Γ4 διπλῆ ἡ AE, ἕβδο- 
μον δὲ ἡ ΕΖ τῆς ΓΔ. ἐπεὶ οὖν τὸ ATE πρὸς τὸ 
ATAS λόγον ἔχει; ὃν κα πρὸς É, πρὸς δὲ τὸ AEZ 

35 τὸ AITA λόγον ἔχει, ' ὃν ἑπτὰ πρὸς ἕν, τὸ ATZ πρὸς 
τὸ ATA ἐστιν, ὡς κβ πρὸς E ἀλλὰ τοῦ ATA τετρα- 


5 δέ] ΑΒ, fort. δή. ἐλάσσων] B, mg. G, µειζων A. 6 περι- 
γεγράφθω] in -γράφϑω inc. C. 9 τῇ] BCGH, της Α. 1 
μεῖξόν] A, μείξων (C) λελείφϑωσαν] AC, accipiantur B. 
12 τομεῖ] ' A(O), sectores B. 16 τριγώνου) in τρι- des. (C). 
18 β΄] om. AB, 25 πρὸς £v] rursus inc. C. 26 τοῦ] AB, τό C. 
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angulo. sumatur centrum JN, et perpendicularis (ducatur) 
ΝΑ; itaque NA minor est latere!) trianguli. sed efiam 
perimetrus figurae rectilineae minor est reliquo latere, quia 
etiam ambitu circuli minor est [De sph. et cyl. I p. 10]; 
itaque figura rectilinea minor est triangulo E [ZMP. XXIV 
p. 180 nr. 12]; quod fieri nequit. 

sit autem circulus, si fieri potest, minor triangulo E, et 
cireumseribatur quadratum, et arcus in binas partes aequa- 
les secentur, per puncta autem (sectionum» rectae contin- 
gentes ducantur; itaque £ OAP rectus est [Eucl. III, 18]. 
quare OP MP; nam MP = PA [ZMP. XXIV p. 181 
nr. 15]; itaque etiam triangulus POI 24027 4Μ.3) re- 
linquantur segmenta segmento?) IIZ 4 similia minora eo 
spatio, quo E triangulus circulum 4 BI'4f excedit;*) itaque 
figura rectilinea circumscripta adhuc minor est triangulo E; 
quod fieri nequit; est enim maior, quia NA aequalis est 
catheto trianguli, perimetrus autem maior basi trianguli.) 
ergo circulus aequalis est triangulo E. 


II. 


Circulus ad diametrum quadratam eam rationem habet, 
quam 11: 14.5) 


sit circulus, cuius diametrus sit 4B, et circumscribatur 
quadratum ΓΗ, et sit 4E = 214, EZ = VIA. iam quo- 
niam est 4ΓΕ: AI'4 = 21:7, sed AI: AEZ — 0:1 
[Eucl. VI, 1], erit 


1) τῆς τοῦ τριγώνου πλευρᾶς (h. e. catheto) lin. 1 obscurius 
quam pro more Archimedis dictum est. 
2) Nam OAP APM (Eucl. VI, 1) et 
OAP—4POII, PAM = AIIZ. 


3) τομεῖ lin. 12 Archimedes non scripsit pro ἀποτμήματι. 

4) Cum POII7—40ZAM, hoc fieri potest per Eucl. X, 1; 
cfr. De sph. et cyl. I, 6. 

5) Quia maior est ambitu circuli; De sph. et cyl. I, 1. 

6) Citant Hero, Metr. p. 66, 6, Pseudohero, Geofn. 103. 


256 ΚΥΚΛΟΥ ΜΕΤΡΗΣΙΣ, 


πλάσιόν ἐστι τὸ TH τετράγωνον, τὸ δὲ ATAZ τρί- 
γωνον τῷ AB κύκλῳ ἴσον ἐστίν [ἐπεὶ ἡ μὲν AT xd- 
ϑετος ἴση ἐστὶ τῇ ἐκ τοῦ κέντρου, ἡ δὲ βάσις τῆς 


2’ 4 ΞΕ z 


u 
διαμέτρου τριπλασίων καὶ τῷ ζ ἔγγιστα ὑπερέχουσα 
s δειχϑήσεται]! ὁ κύκλος οὖν πρὸς τὸ ΓΗ τετράγωνον 
λόγον ἔχει, ὃν ια πρὸς ιὸ. 


, 


y. 
Παντὸς κύκλου ἡ περίμετρος τῆς διαμέτρου τριπλα- 
σίων ἐστὶ καὶ ἔτι ὑπερέχει ἐλάσσονι μὲν ἢ ἑβδόμῳ 
10 μέρει τῆς διαμέτρου, μείξονι δὲ ἢ δέκα ἑβδομηκοστο- 
μόνοις. 
ἔστω κύκλος καὶ διάμετρος ἡ AT καὶ κέντρον tò 
E καὶ ἡ DAZ ἐφαπτομένη καὶ ἡ ὑπὸ ZET τρίτου 
ὀρθῆς' ἡ ΕΖ ἄρα πρὸς ΖΓ λόγον ἔχει, ὃν τς πρὸς 
1: ovy, ἡ δὲ ΕΓ πρὸς [τὴν] ΓΖ λόγον ἔχει, ὃν σξε 
πρὸς Qvy. τετμήσϑω οὖν ἡ ὑπὸ ZET δίχα τῇ EH: 
ἔστιν ἄρα, ὡς ἡ ΖΕ πρὸς ΕΓ, ἡ ΖΗ πρὸς HT [καὶ 
ἐναλλὰξ καὶ συνθέντι]. ὡς ἄρα συναμφότερος ἡ ΖΕ, 
ΕΓ πρὸς ΖΓ, ἡ ΕΓ πρὸς I'H: ὥστε ἡ ΓΕ πρὸς ΓΗ 
30 μείξονα λόγον ἔχει ἥπερ poa πρὸς ovy. ἡ EH ἄρα 
1 Ar42Z] ABC, ATZ G et e corr. B. 4 τῷ] B(O)G, 


του Α. ΕΚ] ξΟ, ἑβδόμῳ μέρει G. ϐ ιδ] des. C. 7 7] A, om. B. 
15 ὄν] Eutocius, BG, η ον Α: post ΓΖ add. maiorem B*. 
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ATZ: ATA — 93 :1.!) 


sed DH = 4 4Γ4 [Eucl. I, 34], et triangulus 447 cir- 
culo 4B aequalis est [prop. 3, prop. 1];?) ergo circulus ad 
quadratum ΓΗ eam rationem habet, quam 11 : 14. 


III. 


Cuiusuis cireuli perimetrus diametro triplo maior est et 
praeterea excedit spatio minore, quam septima pars diametri 
est, maiore autem quam 19.9) 

sit circulus et diametrus AT et centrum E et Γ42, recta 
circulum contingens et L ZET tertia pars recti; itaque 


EZ : ZT = 306 : 153 [u. Eutocius] et 
Er :TZ = 265 : 153 [u. Eutocius]. 


iam secetur L ZET in duas partes aequales recta EH 
[Eucl. I, 9]; est igitur 


ZE: Er = ZH:HT [Eud. VI, 3]. 
itaque 
ZE + EL: ZI = ET: ΓΗ [α. Eutocius];*) 
quare f 
ΓΕ: TH > 571 : 158 [u. Eutocius].?) 


1) Nam ἀνάπαλιν (Eucl V, 7 coroll) 4EZ:A4AT4=1:7; 
tum componendo (Eucl. V, 18) sequitur proportio. sed poterat 
statim concludi ex Evcl. VI, 1; nam PZ = (3 + pTI —* P4. 


2) Hic locus ἐπεί lin. 2 — 5 δειχθήσεται mire confusus 
transscriptori tribuendus, qui eum addidit, postquam prop. 2 
et 3 permutauit; neque enim Archimedes hanc propositionem 
ante prop. 3, qua nititur, posuit. 

3) Citatur haec propositio a Ptolemaeo, Synt. 1 p. 513, 4 et 
Simplicio in Arist. de cael. p. 549, 11. cfr. Hero, Metr. p. 66, 
18 et Archimedes, Arenar. I, 19; II, 8. 


4) Sequentia uerba lin. 17—18 καὶ ἐναλλὰξ καὶ συνθέντι a 
lransscriptore ex Eutocio huc prauo ordine illata sunt. 


6) Quae Archimedes breuissime omissis computationibus 
proponit, copiose et perspicue explicat Eutocius; quare satis 
habui lectorem ad eum reuocare. non paucas scripturas uari- 
antes habet, alias parui momenti, ut lin. 13 ΓΕΖ, 20 ΗΕ, 


238 KTKAOT ΜΕΤΡΗΣΙΣ, 


M IL B. 
πρὸς HT δυνάμει λόγον ἔχει, ὃν M ϑυν πρὸς M yv?’ 


μήκει ἄρα, ὃν paa x πρὸς ovy. πάλιν δίχα ἡ ὑπὸ 


RAN A 


E 4 


HET τῇ EG: διὰ τὰ αὐτὰ ἄρα ἡ ET πρὸς ΓΘ μεί- 
ζονα λόγον ἔχει ἢ ὃν αρξβ y πρὸς ovy: ἡ ΘΕ ἄρα 
ο πρὸς OT μείξονα λόγον ἔχει ἢ ὃν αροβ η΄ πρὸς ovy. 
ἔτι δίχα ἡ ὑπὸ OEP τῇ EK: ἡ ΕΓ ἄρα πρὸς 
ΓΚ μείξονα λόγον ἔχει ἢ ὃν frið ð πρὸς ovy: 
ἡ ΕΚ ἄρα πρὸς ΓΚ μείξονα ἢ ὃν frið ð πρὸς 
ovy. ἔτι δίχα ἡ ὑπὸ KET τῇ AE: ἡ ET ἄρα πρὸς 
10 AT μείξονα [μήκει] λόγον ἔχει ἤπερ τὰ δχογ L πρὸς 
ovy. ἐπεὶ οὖν ἡ ὑπὸ ZET τρίου οὖσα ὀρϑῆς τέ- 
τµηται τετράκις δίχα, ἡ ὑπὸ AET ὀρϑῆς ἐστι um. 
κείσθω οὖν αὐτῇ ἴση πρὸς τῷ E ἡ ὑπὸ ΓΕΜ' ἡ ἄρα 
ὑπὸ AEM ὀρδῆς ἐστι κδ΄: καὶ ἡ AM ἄρα εὐϑεῖα 
15 τοῦ περὶ τὸν κύκλον ἐστὶ πολυγώνου πλευρὰ πλευρὰς 








9 n] B?, et ita legit Eutocius; om. A B. 4 2] rursus inc. 
C. μείζονα] Eutocius, B, µειζον A, μείζων CE. 10 μή- 
κει] AB, om. Eutocius, del. Wallis. τά] C, Eutocius, om. A. 
δχογ] CG, e corr. B, voy A. ['] CB*, om. ΑΒ. 11 τρί- 


DIMENSIO CIRCULI. 239 


itaque 
EH? : HI? = 349450 : 23409 [u. Eutocius]; 


quare EH: HT = 5914 : 153. rursus secetur eodem modo 
LHET recta EO; propter eadem igitur erit 


ΕΓ:ΓΘ 11624 : 153 [u. Eutocius]; 


quare 9E: OT > 11724 : 153 [u. Eutocius]. rursus sece- 
tur L QET recta EK; erit 


ET : TK > 23344 : 153 [u. Eutocius]; 


quare EK : TK > 23391 : 153 [u. Eutocius]. rursus sece- 
tur L KET recta AE; erit igitur 


ED: AT > 46734: 168 [u. Eutocius]. 


iam quoniam | ZET, qui tertia pars est recti, quater in 
partes aequales diuisus est, / AET erit pars duodequinqua- 
gesima recti. ponatur!) igitur ei aequalis / T'E M ad punctum 
E [Eucl.I, 23]; itaque L 4 E.M pars uicesima quarta est recti; 
quare recta AM latus est polygoni 96 latera habentis cir- 


p. 238, 3 ΘΕ, 8 πρὸς τὴν ΓΚ, 9 EA, p. 240,15 AH] ΑΖΗ, 
22 ΓΈ, p. 242, 10 ἢ ὃν τά] ἤπερ, alias aperte genuinas uel pro- 
babiles, ut p. 236, 15 τήν om., p. 238, 8 μείξονα λόγον ἔχει, 10 
TA, μήκει om., p. 240,17 ἄρα τῇ, 18 λοιπή, 19 λοιπῇ, ἐστιν ἴση, 
ἄρα ἐστὶ τὸ AHT τρίγωνον, 22 pr. καί om., p. 242, 6 QAT 
γωνία, týv om., “Κᾶρα, 7 ἄρα om., 8 τήν om., 9 ΚΑΤ γωνία, 
καὶ ἡ 44, 10 τήν om., 12 ἡ ἄρα τοῦ πολυγώνου περίμετρος, 18 
τὴν τοῦ κύκλου διάμετρον, quibus locis scripturam codicum 
potius transscriptori quam librario tribuerim. ceterum haud 
pauca non ad uerbum citat (u. infra not. 1). 

1) Quamquam Eutocius habet: κείσθω οὖν, φησί, ἴση αὐτῇ 
ἡ ὑπὸ ΓΕ Μ, tamen ex sequentibus adparet, eum hic non uerba 
Archimedis citare, sed suam paraphrasin dare (quamquam 
p. 240, 1 τήν et lin. 8 διπλασίων recte omittere uidetur); idem de 
p. 240, 12—14, 15, 23 sqq.; p. 242, 2—6, 19 sqq. ualet 
(nisi quod p. 240, 15 fortasse recte τετµήσθω δίχα, 24 
τήν omisit) et fortasse etiam de p. 236, 19 ὥστε καὶ 7 ΕΤ 
πρὸς HI, quae sine adnotatione adiungit. 


Tov] scripsi, τριτον À, τρίτη (C). 18 ἴση] Wallis, ιση n ABC. 
15 πλευρα] Wurm, om. ABC. 


240 ΚΥΚΛΟΥ ΜΕΤΡΗΣΙΣ. 


ἔχοντος qs. ἐπεὶ οὖν ἡ ΕΓ πρὸς τὴν Γ4 ἐδείχϑη 
μείξονα λόγον ἔχουσα ἤπερ δχογ {΄ πρὸς ovy, ἀλλὰ 
τῆς μὲν ΕΓ διπλῆ ἡ AI, τῆς δὲ Γ4 διπλασίων ἡ 
AM, καὶ ἡ ΑΓ ἄρα πρὸς τὴν τοῦ οςγώνου megl- 
ὅ µετρον μείξονα λόγον ἔχει ἤπερ δχογ L πρὸς 


M δχπη. καί ἐστιν τριπλάσια, καὶ ὑπερέχουσιν vit L', 
ἅπερ τῶν δχογ L' ἐλάττονά ἐστιν ἢ τὸ ἕβδομον' ὥστε 
τὸ πολύγωνον τὸ περὶ τὸν κύκλον τῆς διαμέτρου ἐστὶ 
τριπλάσιον καὶ ἐλάττονι ἢ τῷ ἑβδόμῳ μέρει usitov: 
ιο ἡ τοῦ κύκλου ἄρα περίμετρος πολὺ μᾶλλον ἐλάσσων 
ἐστὶν ἢ τριπλασίων καὶ ἑβδόμῳ μέρει μείξων. 
ἔστω κύκλος καὶ διάμετρος ἡ AT, ἡ δὲ ὑπὸ ΒΑΓ 
τρίτου ὀρδῆς' ἡ AB ἄρα πρὸς ΒΓ ἐλάσσονα λόγον 
ἔχει ἢ ὃν arva πρὸς vx [ἡ δὲ AIT πρὸς ΓΒ, ὃν 
15 αφξ πρὸς Vx] δίχα ἡ ὑπὸ BAT τῇ 4H. ἐπεὶ οὖν 
ἴση ἐστὶν ἡ ὑπὸ BAH τῇ ὑπὸ HIB, ἀλλὰ καὶ τῇ 
ὑπὸ HAT, καὶ ἡ ὑπὸ ΗΓΒ τῇ ὑπὸ HAT ἐστιν ἴση. 
καὶ κοινὴ ἡ ὑπὸ AHT ὀρϑή᾽ καὶ τρίτη ἄρα ἡ ὑπὸ ΗΖΓ 
τρίτῃ τῇ ὑπὸ ATH ἴση. ἰδογώνιον ἄρα τὸ AHT τῷ 
30 ΓΗ͂Ζ, τριγώνῳ: ἔστιν ἄρα, ὡς ἡ AH πρὸς ΗΓ, ἡ ΓΗ 
πρὸς ΗΖ καὶ ἡ AT πρὸς ΓΖ. ἀλλ ὡς ἡ AT πρὸς ΓΖ, 
[καὶ] συναμφότερος ἡ TAB πρὸς BI" καὶ ὡς συναμ- 
φότερος ἄρα ἡ BAT πρὸς BT, ἡ AH πρὸς ΗΓ. διὰ 
τοῦτο οὖν ἡ AH πρὸς [τὴν] HT ἐλάσσονα λόγον ἔχει 
25 ἧπερ βΌλια πρὸς vx, ἡ δὲ AT πρὸς τὴν ΓΗ ἐλάσ- 








2 μείζονα] in uei- des. (C). 4 qGsyóvov] scripsi, cfr. 
p. 242, 16; GS πολυγωνου AB. 7 ἐστιν ij] e corr. B, Wallis, 
εστι Α. 9 ἐλάττονι] scripsi, ελαττον AB. 12 ð A, om. B. 
19 hic rursus inc. (C). 14 ατνα] B'G*, tva AB(O) 
18 ἄρα] C, εσται AB. 19 ἴση] B*, om. ABC. 21 καί] 
AB, om. C.  PZ(pr)] AB, Z C. 28 AH] e corr. BG, 
AH Α(Ο. 
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eum circulum cireumseripti. et quoniam demonstratum est, 
esse ED: 1747» 46131:153, et AD —2ETI, 4M —2I'A, 
AT etiam ad perimetrum polygoni 96 latera habentis ma- 
iorem habet rationem quam 46734 : 14688 [u. Eutocius]. 
quae triplo maiora sunt, et supersunt 6674, quae minora 
sunt septima parte 46731; itaque (perimetrus» polygoni 
circumscripti minor est quam triplo et septima parte maior 
diametro. ergo ambitus circuli multo magis!) minor est 
quam triplo et septima parte maior diametro. 

sit circulus et diametrus ÆT, et L BAT tertia pars 
recti; itaque 4B : ΒΓ < 1351 : 780 [u. Eutocius]. secetur 
L BAT in duas partes aequales recta 4Η. iam quoniam 
L BAH = ΗΓΒ [Eucl. III, 26] idemque = HAT, erit ΗΓΒ 
— H AI. et communis est L AHT rectus [Ες]. III, 31]; 


2 


” 


6 
ΑΘ 
f la 
E 
quare etiam reliquus angulus HZI' = ATH [Eucl. I, 32]. 
itaque aequianguli sunt trianguli ΗΓ, ΓΗ͂Ζ; quare [Eucl. 
VL 4] 
AH: HT' = l'H: HZ = AT': TZ. 

sed AI': Z — I'A + AB : ΒΓ [Eucl. VI, 3; u. Eutocius]; 
quare etiam Γ4-- 4B:BI'— AH: HI: ideo igitur 
AH: HI' < 2911 : 780 [u. Eutocius],?) et 


1) Perimetrus enim polygoni maior est ambitu circuli; u. De 
sph. et cyl. I, 1. ἡ δέ lin. 14 — 15 φπ non habuisse uidetur 
Eutocius; et debebat esse ἡ γὰρ AT. 

2) Hic, ut saepissime in hac propositione, utitur propor- 
lione illa, quam exposui Quaest. Arch. p. 48, 

Archimedes, ed. Heiberg. I. Ed. II. 16 


242 ΚΥΚΛΟΥ ΜΕΤΡΗΣΙΣ. 


σονα ἢ ὃν γιγ L' Ó πρὸς yz. δίχα ἡ ὑπὸ ΓΑΗ τῇ 
AO: ἡ AO ἄρα διὰ τὰ αὐτὰ πρὸς τὴν OT ἐλάσσονα 
λόγον ἔχει ἢ ὃν Mxs [' δ΄ πρὸς pr ἢ ὃν wozy 
πρὸς Tu’ ἑκατέρα γὰρ ἑκατέρας ὃ ιγ᾽ ὥστε ἡ AT 
s πρὸς τὴν ΓΩ ἢ ὃν «oln 9 ια πρὸς Gg. ἔτι δίχα 
ἡ ὑπὸ OAT τῇ ΚΑ' καὶ ἡ AK πρὸς τὴν KT ἐλάσ- 
cova [ἄρα] λόγον ἔχει ἢ ὃν αξ πρὸς Ec ἑκατέρα γὰρ 
ἑκατέρας iG μ΄: dj AT ἄρα πρὸς [τὴν] ΚΙ ἢ ὃν a? ς΄ 
πρὸς Ec. ἔτι δίχα ἡ ὑπὸ Κ ΑΓ τῇ AA ἡ AA ἄρα 
10 πρὸς [τὴν] AT ἐλάσσονα λόγον ἔχει ἢ ὃν τὰ Bus s 
πρὸς Es, ἡ δὲ AI πρὸς TA ἐλάσσονα ἢ và βιξ δ΄ 
πρὸς Ec. ἀνάπαλιν ἄρα ἡ περίμετρος τοῦ πολυγώνου 
πρὸς τὴν διάμετρον μείξονα λόγον ἔχει ἤπερ ετλς 
πρὸς βιξ δ΄, ἅπερ τῶν Big δ' μείξονά ἐστιν ἢ τρι- 
πλασίονα καὶ δέκα οα καὶ ἡ περύμετρος ἄρα τοῦ 
αὐγώνου τοῦ ἐν τῷ κύκλῳ τῆς διαμέτρου τριπλασίων 
ἐστὶ καὶ μείξων ἢ t οὐ: ὥστε καὶ ὁ κύκλος ἔτι μᾶλ- 
λον τριπλασίων ἐστὶ καὶ μείξων ἢ i οα΄. 
7 ἄρα τοῦ κύκλου περίμετρος τῆς διαμέτρου τρι- 
30 πλασίων ἐστὶ καὶ ἐλάσσονι μὲν ἢ ἑβδόμῳ μέρει, uei- 
ξονι δὲ Ñ & οα΄ μεύξων. 











a 
σι 


1 /'] Eutocius, y ΑΒ(Ο. — 8 ελκδ] Eutocius, e corr. B, 
ετκὸ ABC. ['] Eutocius, e corr. B, ε΄ A, 3 B. 4 σμ] 8:06, 
$6» AB. w]B*, ιγ' α Α(Ο: ὃ iy om. B. — 5 ια] B*, om. 
A B(O). 7 ἐς] C, e corr. B, σὲς AB. 8 ἑκατέρας] B?, 
εκατερα ABC. wœ μ΄ ἡ AT] B?, Wallis, οιµαι AB, οιμ() C. 
πρὸς ΓΚ Eutocius. KI ἢ ὄν] B?, Wurmius; (ΓΚ). . (gew C, 
καταγον A. «€ c] ΒΟ, zog A. 10 AT] Wallis, AT ABC; 
πρὸς AI' Eutocius. 18 στλς] Eutocius, Β", Wallis, Stă σ΄ 
ABC. 14 fu (ρτ)] e corr. B, ξιξ AC. 15 o«'] B, corr. 
ex ο΄α΄ 0, ο α A. 16 Ώξγώνου] C, GS πολυγώνου AB. 11 
t οα΄] e corr. B, ὃν ο΄ ια’ AB(C). 18 Τοα΄] e corr. B, θ΄ ια΄ AC. 
20 ἐλάσσονι] scripsi, ελασσων ABC. μείξονι---21 μείζων] scripsi, 
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AT: DH « 50154 1: 780 [u. Eutocius]. 
Secetur L I'4H in duas partes aequales recta 440; propter 
eadem igitur erit 40 : OT < 59243 1 : 780 [u. Eutocius] 
siue < 1823 : 240; altera!) enim alterius £ est [u. Euto- 
cius]; quare 4I: ΓΘ < 18382; : 240 [α. Eutocius]. porro 
secetur L Θ 47 in duas partes aequales recta K4; est igi- 
tur AK : KT < 1007 : 66 [u. Eutocius]; altera!) enim alte- 
rius est 11; itaque 
ADT: DK < 10094 : 66 [u. Eutocius]. 


porro secetur [, KAT in duas partes aequales recta 44; 
erit igitur 
AA: AT < 20161 : 66 [u. Eutocius], 

et 4Γ:Γ4« 20174 :66 [u. Eutocius]. et e contrario 
(DA: AD > 66:201741 [Pappus VII, 49 p. 688]. sed 
T'A latus est polygoni 96 latera habentis; quare)*) peri- 
metrus polygoni ad diametrum maiorem rationem habet 
quam 6336: 20171, quae maiora sunt quam triplo et 1 
maiora quam 2017 1; itaque etiam perimetrus polygoni in- 
scripti 96 latera habentis maior est quam triplo et 1? maior 
diametro; quare etiam multo magis?) circulus maior est 
quam triplo et 1? maior diametro. 

ergo ambitus circuli triplo maior est diametro et excedit 


spatio minore quam 4, maiore autem quam 77. 


1) Exspectaueris ἑκάτερος (8c. ὄρος) γὰρ ἑκατέρου (ἑκάτερα 
γὰρ ἑκατέρων Wallis), sed genus femininum minus adcurate 
refertur ad auditum uerbum εὐϑεῖα, quasi sit 46 — 69243 $, 
Ər = 180. 

2) Ueri simile est, Archimedem ipsum haec addidisse. simi- 
les omissiones durae inueniuntur p. 240, 4, 6; 242, 5, 8, 
nec dubito eas transscriptori tribuere, sicut etiam p. 240, 8 
τὸ πολύγωνον pro ἡ περίμετρος τοῦ πολυγώνου, p. 242, 11 ὁ 
κύκλος pro ἡ περίμετρος τοῦ κύκλου. 

3) Quippe quae maior sit perimetro polygoni (De sph. et 
cyl. I p. 10, 1). 


µειζων δε AC, maior B, autem quam decem septuagesi- 
munis add. B*. In fine: Αρχιμηδους κυκλου µετρησις A. 
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DE CONOIDIBUS ET SPHAEROIDIBUS. 


Αρχιμήδης «4οσιθέω εὖ πράττειν. 


᾿Αποστέλλω τοι γράψας ἐν τῷδε τῷ βιβλίῳ τῶν τε 
λοιπῶν ϑεωρημάτων τὰς ἀποδείξιας, ὧν οὐκ εἶχες ἐν 
τοῖς πρότερον ἀπεσταλμένοις, καὶ ἄλλων ὕστερον ποτ- 

6 εξευρημένων, ἃ πρότερον μὲν ἤδη πολλάκις ἐγχει- 
ρήσας ἐπισκέπτεσθαι δύσκολον ἔχειν τι φανείσας μοι 
τᾶς εὑρέσιος αὐτῶν ἀπόρησα᾽ διόπερ οὐδὲ συνεξ- 
εδόϑεν τοῖς ἄλλοις αὐτὰ τὰ προβεβλημένα. ὕστερον δὲ 
ἐπιμελέστερον ποτ᾽ αὐτοῖς γενόμενος ἐξεῦρον τὰ ἀπο- 

10 ρηϑέντα. ἦν δὲ τὰ μὲν λοιπὰ τῶν προτέρων ϑεώρη- 
μάτων περὶ τοῦ ὀρϑογωνίου κωνοειδέος προβεβλημένα, 
τὰ δὲ νῦν ἐντι ποτεξευρημένα περί τε ἀμβλυγωνίου 
κωνοειδέος καὶ περὶ σφαιροειδέων σχημάτων, ὧν τὰ 
μὲν παραμάκεα, τὰ δὲ ἐπιπλατέα καλέω. 

15 περὶ μὲν οὖν τοῦ ὀρϑογωνίου κωνοειδέος ὑπέχειτο 
τάδε εἴ κα ὀρθογωνίου κώνου τομὰ μενούσας τᾶς 
διαμέτρου περιενεχϑεῖσα ἀποκατασταϑῇ πάλιν, ὅϑεν 
ὥρμασεν, τὸ περιλαφθὲν σχῆμα ὑπὸ τᾶς τοῦ ὀρδογω- 
νίου κώνου τομᾶς ὀρϑογώνιον κωνοειδὲς καλεῖσϑαι, 

s» καὶ ἄξονα μὲν αὐτοῦ τὰν μεμενάκουσαν διάμετρον 
καλεῖσϑαι, κορυφὰν δὲ τὸ σαμεῖον, καθ’ ὃ ἅπτεται ὁ 
ἄξων τᾶς τοῦ κωνοειδέος ἐπιφανείας" καὶ εἴ κα τοῦ 


Αρχιμηδους περι κωνοειδεων και σφαιροειδεων ΑΒ. 1 «4ο- 
σιθέω ] G, «4ωσιθεω A. 6 δύσκολον) Riualtus, δυσποτολον A, 
omnino difficultatem B. 7 εὑρέσιος] Scripsi, ευρεσιας 


Archimedes Dositheo s. 


Hoc libro conscriptas tibi mitto demonstrationes et reli- 
quorum theorematum, quorum demonstrationes in iis libris, 
quos antea tibi misi,') non habuisti, et aliorum quorundam 
postea inuentorum,?) quae cum antea saepe perscrutari co- 
natus essem, haerebam, quia inuentio eorum difficultatem 
quandam habere mihi uidebatur. quare ne editae?) quidem 
sunt ipsae propositiones ung cum ceteris. postea autem 
diligentius ea adgressus inueni ea, in quibus haeseram. reli- 
qua autem theorematum priorum de conoide rectangulo pro- 
posita erant. quae nunc noua inueni, de conoide obtusian- 
gulo sunt et de figuris sphaeroidibus, quarum alteras ob- 
longas, alteras latas nomino. 

de rectangulo igitur conoide haee proposita erant: si 
sectio coni rectanguli manente diametro circumuoluta rur- 
sus in eum statum restituatur, unde moueri coepta sit, figu- 
ram sectione coni rectanguli comprehensam conoides rectan- 
gulum uocari, et axem uocari eius diametrum manentem, 
uerlicem autem punctum, in quo axis supérficiem conoidis 
tangat; et si planum conoides rectangulum contingat, et 


1) H. e. libros de sphaera et cylindro, de helicibus, de 
parabola. 

2) De conoidibus obtusiangulis et de sphaeroidibus (lin. 12); 
de lis ne propositiones quidem Cononi miserat Archimedes 
(lin. 8). 

3) H. e. Cononi missae soluendae et cum aliis mathematicis 
communicandae. 


AB. 19 καλεῖσθαι] Torellius, καλεισθω AB. 22 τοῦ (alt.)] 
Torellius, το vov À. 
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ὀρθογωνίου κωνοειδέος σχήματος ἐπίπεδον ἐπιψαύῃ, 
παρὰ δὲ τὸ ἐπιψαῦον ἐπίπεδον ἄλλο ἐπίπεδον ἀχϑὲν 
ἀποτέμῃ τι τμᾶμα τοῦ κωνοειδέος, βάσιν μὲν καλεῖ- 
σθαι τοῦ ἀποτμαθέντος τμάματος τὸ ἐπίπεδον τὸ περι- 
s λαφϑὲν ὑπὸ τᾶς τοῦ κωνοειδέος τομᾶς ἐν τῷ ἀπο- 
τέμνοντι ἐπιπέδῳ, κορυφὰν δὲ τὸ σαμεῖον, καθ’ ὃ 
ἐπιψαύει τὸ ἕτερον ἐπίπεδον τοῦ κωνοειδέος, ἄξονα δὲ 
τὰν ἐναπολαφϑεῖσαν εὐϑεῖαν ἐν τῷ τμάματι ἀπὸ τᾶς 
ἀχϑείσας διὰ τᾶς κορυφᾶς τοῦ τμάματος παρὰ τὸν 
10 ἄξονα τοῦ κωνοειδέος. 
προεβάλλετο δὲ τάδε ϑεωρῆσαι: διὰ τί, εἴ κα τοῦ 
ὀρϑογωνίου κωνοειδέος τµάματα ἀποτμαδῇ ἐπιπέδῳ 
ὀρϑῷ ποτὶ τὸν ἄξονα, τὸ ἀποτμαϑὲν τμᾶμα ἡμιόλιον 
ἐσσεῖται τοῦ κώνου τοῦ βάσιν ἔχοντος τὰν αὐτὰν τῷ 
16 τµάµματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτόν: καὶ διὰ τί, εἴ κα ἀπὸ 
τοῦ ὀρϑογωνίου κωνοειδέος δύο τµάµατα ἀποτμαθέωντι 
ἐπιπέδοις ὁπωσοῦν ἀγμένοις, τὰ ἀποτμαϑέντα τμάματα 
διπλάσιον λόγον ἑξοῦντι ποτ᾽ ἄλλαλα τῶν ἀξόνων. 
περὶ δὲ τοῦ ἀμβλυγωνίου κωνοειδέος ὑποτιϑέμεϑα 
2 μὲν τάδε" εἴ κα ἐν ἐπιπέδῳ ἔωντι ἀμβλυγωνίου κώνου 
τομὰ καὶ ἆ διάμετρος αὐτᾶς καὶ αἱ ἔγγιστα τᾶς τοῦ 
ἀμβλυγωνίου κώνου τομᾶς, μενούσας δὲ τᾶς διαμέτρου 
περιενεχϑὲν τὸ ἐπίπεδον, ἐν ᾧ ἐντι αἱ εἰρημέναι γραμ- 
μαί, ἀποκατασταϑῇ πάλιν, ὅϑεν ὥρμασεν, αἱ μὲν ëy- 
95 γιστα εὐϑεῖαι τᾶς τοῦ ἀμβλυγωνίου κώνου τομᾶς δῆ- 
λον -ὡς κῶνον ἰσοσκελέα περιλαφοῦνται, οὗ κορυφὰ 
ἐσσεῖται τὸ σαμεῖον, καθ ὃ αἱ ἔγγιστα συμπίπτοντι, 
ἄξων δὲ & μεμενάκουσα διάμετρος: τὸ δὲ ὑπὸ τᾶς 
τοῦ ἀμβλυγωνίου κώνου τομᾶς σχῆμα περιλαφϑὲν 


1 κωνοειδέος] EH, κονοειδεος A. 2 ἐπιψαῦον] GH, e 
11 δεωρήσαι Heiberg; corr. Stamatis. 
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aliud planum contingenti parallelum segmentum conoidis 
aliquod abscindat, basim segmenti abscisi uocari planum 
sectione conoidis in plano abscindenti comprehensum, uer- 
ticem autem punctum, in quo alterum planum conoides 
contingat, axem autem eam partem rectae per uerticem 
segmenti axi conoidis parallelae ductae, quae intra segmen- 
tum comprehendatur. 
consideranda autem haec proponebantur: 


cur, 8i segmenta conoidis rectanguli plano ad axem per- 
pendiculari abscindantur, segmentum abscisum dimidia parte 
maius sit cono basim habenti eandem, quam segmentum, et 
eundem axem [prop. 21]; et cur, si a conoide rectangulo 
planis quoquo modo ductis duo segmenta abscindantur, seg- 
menta abscisa duplicem inter se rationem habeant quam 
axes [prop. 24]. 


de obtusiangulo autem conoide haec supponimus: si in 
plano sunt sectio coni obtusianguli, diametrus eius, rectae 
sectioni coni obtusianguli proximae, et manente diametro 
planum, in quo sunt hae lineae, circumuolutum rursus in 
eum statum restituitur, unde moueri coeptum est, adparet, 
rectas sectioni coni obtusianguli proximas conum aequicru- 
rium comprehensuras esse, cuius uertex erit punctum, in 
quo rectae sectioni proximae concurrunt, axis autem dia- 
metrus manens; et figuram sectione coni obtusianguli com- 
prehensam conoides obtusiangulum uocari, axem autem eius 
diametrum manentem, uerticem autem punctum, in quo 


corr. E, επιψανων A. 11 προεβάλλετο δέ] mg. G, meos- 
βαλλεν rods A. 12 τμάματα] τμᾶμα Nizzius; sed cfr. p. 250, 25. 
14 ἐσσεῖται] Torellius, εσειται A. 16 ἀποτμαϑέωντι] Torel- 
lius, ἀποτμαϑῶντι Q, απυτµαθεντι A. 18 ποτ᾽ ἄλλαλα] 
Torellius, ποτι τα αλλα AB. 19 ὑποτιθέμεθα] scripsi, cfr. 
p. 248 not. 2; υπετιθεμεθα AB. 21 αἱ] B, om. A 
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ἀμβλυγώνιον κωνοειδὲς καλεῖσϑαι, ἄξονα δὲ αὐτοῦ 
τὰν μεμενάκουσαν διάμετρον, κορυφὰν δὲ τὸ σαμεῖον, 
καθ ὃ ἅπτεται ὁ ἄξων τᾶς ἐπιφανείας τοῦ κῶνοει- 
δέος: τὸν δὲ κῶνον τὸν περιλαφθέντα ὑπὸ τᾶν ἔγ- 
ὅ γιστα τᾶς τοῦ ἀμβλυγωνίου κώνου τομᾶς περιέχοντα 
τὸ κωνοειδὲς καλεῖσθαι, τὰν δὲ μεταξὺ εὐϑεῖαν τᾶς 
τε κορυφᾶς τοῦ κωνοειδέος καὶ τᾶς κορυφᾶς τοῦ κώ- 
νου τοῦ περιέχοντος τὸ κωνοειδὲς ποτεοῦσαν τῷ ἄξονι 
καλεῖσθαι' καὶ εἴ κα τοῦ ἀμβλυγωνίου κωνοειδέος 
10 ἐπίπεδον ἐπιψαύῃ, παρὰ δὲ τὸ ἐπιψαῦον ἐπίπεδον ἄλλο 
ἐπίπεδον ἀχϑὲν ἀποτέμῃ τμᾶμα τοῦ κωνοειδέος, βάσιν 
μὲν καλεῖσθαι τοῦ ἀποτμαϑέντος τμάματος τὸ ἐπίπεδον 
τὸ περιλαφϑὲν ὑπὸ τᾶς τοῦ κωνοειδέος τομᾶς ἐν τῷ ἀπο- 
τέμνοντι ἐπιπέδῳ, κορυφὰν δὲ τὸ σαμεῖον, καθ’ ὃ ἅπτε- 
15 ταν τὸ ἐπίπεδον τὸ ἐπιψαῦον τοῦ κωνοειδέος, ἄξονα δὲ 
τὰν ἀπολαφϑεῖσαν ἐν τῷ τμάματι ἀπὸ τᾶς ἀχϑείδας διὰ 
τᾶς κορυφᾶς τοῦ τμάματος καὶ τᾶς κορυφᾶς τοῦ κώνου 
τοῦ περιέχοντος τὸ κωνοειδές, καὶ τὰν μεταξὺ τᾶν 
εἰρημενᾶν κορυφᾶν εὐϑεῖαν ποτεοῦσαν τῷ ἄξονι κα- 
50 λεῖσϑαι. 
τὰ μὲν οὖν ὀρθογώνια κωνοειδέα πάντα ὁμοῖά ἐντι, 
τῶν δὲ ἀμβλυγωνίων κωνοειδέων ὁμοῖα καλείσϑω, 
ὧν κα οἱ κῶνοι οἱ περιέχοντες τὰ κωνοειδέα ὁμοίοι 
ἔωντι. προβάλλεται δὲ τάδε ϑεωρῆσαι' διὰ τί, εἴ κα 
τοῦ ἀμβλυγωνίου κωνοειδέος ἀποτμαθῇ τμάματα ènt- 
πέδῳ ὀρϑῷ ποτὶ τὸν ἄξονα, τὸ ἀποτμαϑὲν τμᾶμα 
ποτὶ τὸν κῶνον τὸν βάσιν ἔχοντα τὰν αὐτὰν τῷ 
τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν τοῦτον ἔχει τὸν λόγον, 
ὃν ἆ συναμφοτέραις ἴσα τῷ τε ἄξονι τοῦ τμµάµατος 


2 τών] GH, τα A. 4 τᾶν] Β, τας Α. 23 κα] 
24 ϑεωρήσαι Heiberg; corr. Stamatis. 
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axis superficiem conoidis tangat; conum autem rectis sec- 
tioni coni obtusianguli proximis comprehensum comprehen- 
dentem conoides uocari, rectam autem inter uerticem co- 
noidis et uerticem coni conoides comprehendentis positam 
axi adiectam uocari; et si planum conoides obtusiangulum 
contingat, et aliud planum plano contingenti parallelum 
segmentum conoidis abscindat, basim segmenti abscisi uo- 
cari planum sectione conoidis in plano abscindenti compre- 
hensum, uerticem autem punctum, in quo planum contin- 
gens conoides tangat, axem autem eam partem rectae per 
uerticem segmenti et uerticem coni conoides comprehenden- 
tis ductae, quae intra segmentum comprehendatur, rectam 
autem inter hos uertices positam axi adiectam uocari. 


rectangula conoidea omnia similia sunt,') obtusiangulo- 
rum autem conoideon ea similia uocentur, in quibus coni 
conoidea comprehendentes similes sint.?) 


consideranda autem haec proponuntur: 


cur, si plano ad axem perpendiculari abscindantur seg- 
menta conoidis obtusianguli, segmentum abscisum qd conum 
eandem basim habentem, quam segmentum, et axem eun- 
dem eam habeat rationem, quam recta axi segmenti et simul 
triplici rectae axi adiectae aequalis ad rectam axi segmenti 


1) Quia omnes parabolae similes sunt (Apollonius, Con. 
VI, 11). 

9) Eucl. XI def. 24: ὕμοιοι κῶνοι καὶ κύλινδροί εἶσιν, ὧν 
οἵ τε ἄξονες καὶ αἱ διάμετροι τῶν βάσεων ἀνάλογόν εἰσιν. 


scripsi, και AB. 25 τμάματα] τμᾶμα Nizzius, cfr. 
p. 248, 12. 39 ὄν] B, om. A. συναμφοτέραις] scripsi, 
συναμφοτερα AB. τε] addidi, om. AB. 


959 ΠΈΡΙ ΚΩΝΟΕΙΔΕΩΝ ΚΑΙ ΣΦΑΙΡΟΕΙΔΕΩ͂Ν. 


καὶ τᾷ τριπλασίᾳ τᾶς ποτεούσας τῷ ἄξονι ποτὶ τὰν 
ἴσαν ἀμφοτέραις τῷ τε ἄξονι τοῦ τμάματος καὶ τᾷ 
διπλασίᾳ τᾶς ποτεούσας τῷ ἄξονι: καὶ διὰ τί, εἴ κα 
τοῦ ἀμβλυγωνίου κωνοειδέος τμᾶμα ἀποτμαθῇ ἐπι- 
πέδῳ μὴ ὀρϑῷ ποτὶ τὸν ἄξονα, τὸ ἀποτμαϑὲν τμᾶμα 
ποτὶ τὸ σχῆμα τὸ βάσιν ἔχον τὰν αὐτὰν τῷ τμά- 
ματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτόν, ὃ γίγνεται ἀπότμαμα xó- 
νου, τοῦτον ἕξει τὸν λόγον, ὃν & συναμφοτέραις ἴσα 
τῷ τε ἄξονι τοῦ τμάματος καὶ τᾶ τριπλασίᾳ τᾶς 
ποτεούσας τῷ ἄξονι ποτὶ τὰν ἴσαν ἀμφοτέραις τῷ τε 
ἄξονι τοῦ τµάµατος καὶ và διπλασίᾳ τᾶς ποτεούσας 
τῷ ἄξονι. i 
περὶ δὲ τῶν σφαιροειδέων σχημάτων ὑποτιθέμεθα 
τάδε’ εἴ’ κα ὀξυγωνίου κώνου τομὰ μενούσας τᾶς uel- 
ζονος διαμέτρου περιενεχϑεῖσα ἀποκατασταϑῇ πάλιν, 
ὅϑεν ὥρμασεν, τὸ περιλαφϑὲν σχῆμα ὑπὸ τᾶς τοῦ 
ὀξυγωνίου κώνου τομᾶς παραμᾶχες σφαιροειδὲς xa- 
λεῖσϑαι᾽ εἰ δέ κα τᾶς ἐλάσσονος διαμέτρου μενούσας 
περιενεχϑεῖσα ἆ τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομὰ ἀποκατα- 
2 σταϑῇ πάλιν, ὅϑεν ὥρμασεν, τὸ περιλαφθὲν σχῆμα 
ὑπὸ τᾶς τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομᾶς ἐπιπλατὺ opat- 
ροειδὲς καλεῖσθαι: ἑκατέρου δὲ τῶν σφαιροειδέων 
ἄξονα μὲν καλεῖσϑαι τὰν μεμενάκουσαν διάμετρον, 
κορυφὰν δὲ τὸ σαμεῖον, xad’ ὃ ἅπτεται ὁ ἄξων τᾶς 
25 ἐπιφανείας τοῦ σφαιροειδέος, κέντρον δὲ καλεῖσϑαι τὸ 
μέσον τοῦ ἄξονος καὶ διάμετρον τὰν διὰ τοῦ κέντρου 
ποτ᾽ ὀρθὰς ἀγομέναν τῷ ἄξονι: καὶ el κα τῶν opa- 
ροειδέων σχημάτων ὁποτερουοῦν ἐπίπεδα παράλληλα 
ἐπιψαύωντι μὴ τέμνοντα, παρὰ δὲ τὰ ἐπίπεδα τὰ ψαύ- 


1 


e 


1 


e 


8 συναμφοτέραις] scripsi, συναμφοτερος ÀB. 9 τε] addidi, 
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et simul duplici rectae axi adiectae aequalem [prop. 25]; 
et cur, si plano ad axem non perpendiculari segmentum co- 
noidis obtusianguli abscindatur, segmentum abscisum ad 
figuram basim eandem habentem, quam segmentum, et axem 
eundem (quae est segmentum coni)!) eam rationem habeat, 
quam recta axi segmenti et simul triplici rectae axi adiec- 
tae aequalis ad rectam axi segmenti et simul duplici rectae 
axi adiectae aequalem [prop. 26]. 


de sphaeroidibus autem figuris haec supponimus:?) si 
sectio coni aecutianguli manente diametro maiore circum- 
uoluta rursus in eum statum restituatur, unde moueri 
coepta sit, figuram sectione coni acutianguli comprehensam 
sphaeroides oblongum uocari; sin sectio coni acutianguli 
manente minore diametro circumuoluta rursus in eum sta- 
tum restituatur, unde moueri coepta sit, figuram sectione 
coni aeutianguli comprehensam sphaeroides latum uocari; 
utriusque autem sphaeroidis axem uocari diametrum ma- 
nentem, uerticem autem punctum, in quo axis superficiem 
Ssphaeroidis tangat, centrum autem uocari medium axis 
punctum, et diametrum rectam per centrum ad axem per- 
pendicularem ductam; et si plana parallela utramuis figu- 
rarum sphaeroideon contingant ita, ut non secent, et aliud 
planum planis tangentibus parallelum ducatur sphaeroides 


1) Haec uerba (lin. 7), si genuina sunt, praeoccupando 
posteriora significant; nam p. 258, 23 sq. demum definitur ἀπό- 
τµαµα κώνου. cfr. p. 256, 14—15, 29. 


2) Sic recte A; u. p. 247 not. 9. 


om. ΑΒ. 14 τοµά] BG, τοµας A. 16 ἀποκατασταϑῇ] 
mg. G, αποκαταστη À. 16 ὑπό] Torellius, υπο τε A. 18 
κα] addidi, om. AB. 27 σφαιροειδέων] EG, σφαιροειδεως A. 
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οντα ἄλλο ἐπίπεδον ἀχϑῇ τέμνον τὸ σφαιροειδές, τῶν 
γενομένων τμαμάτων βάσιν μὲν καλεῖσθαι τὸ περι- 
λαφϑὲν ὑπὸ τᾶς τοῦ σφαιροειδέος τομᾶς ἐν τῷ τέμνοντι 
ἐπιπέδῳ, κορυφὰς δὲ τὰ σαμεῖα, xa?’ ἃ ἐπιψαύοντι 
ετοῦ σφαιροειδέος τὰ παράλληλα ἐπίπεδα, ἄξονας δὲ 
τὰς ἐναπολαφθείσας εὐϑείας ἐν τοῖς τμαμάτεσσιν ἀπὺ 
τᾶς εὐϑείας τᾶς τὰς κορυφὰς αὐτῶν ἐπιξευγνυούσας 
ὅτι δὲ τά τε ἐπιψαύοντα ἐπίπεδα τοῦ σφαιροειδέος xad’ 
ἓν μόνον ἅπτονται σαμεῖον τᾶς ἐπιφανείας αὐτοῦ, καὶ 
10 ὅτι ἆ τὰς ἁφὰς ἐπιξευγνύουσα εὐϑεῖα διὰ τοῦ κέν- 
τρου τοῦ σφαιροειδέος πορεύεται, δειξοῦμες: ὁμοῖα 
δὲ καλεῖσθαι τῶν σφαιροειδέων σχημάτων, ὧν κα οἱ 
ἄξονες ποτὶ τὰς διαμέτρους τὸν αὐτὸν λόγον ἔχωντι. 
τμάματα δὲ σφαιροειδέων σχημάτων καὶ κωνοειδέων 
16 ὁμοῖα καλείσθω, εἴ κα ἀφ᾽ ὁμοίων σχημάτων ἆφαι- 
ρημένα ἔωντι καὶ τάς τε βάσιας ὁμοίας ἔχωντι, καὶ οἱ 
ἄξονες αὐτῶν ἤτοι ὀρϑοὶ ἐόντες ποτὶ τὰ ἐπίπεδα τῶν 
βασίων ἢ γωνίας ἴσας ποιοῦντες ποτὶ τὰς ὁμολόγους 
διαμέτρους τῶν βασίων τὸν αὐτὸν ἔχωντι λόγον ποτ᾽ 
9 ἀλλάλους ταῖς ὁμολόγοις διαµέτροις τῶν βασίων. 
προβάλλεται δὲ περὶ τῶν σφαιροειδέων τάδε Tew- 
ρῆσαι᾽ διὰ τί, εἴ κά τι τῶν σφαιροειδέων σχημάτων 
ἐπιπέδῳ τμαϑῇ διὰ τοῦ κέντρου ὀρϑῷ ποτὶ τὸν 
ἄξονα, τῶν γεναμένων τμαμάτων ἑκάτερον διπλά- 
35 σιον ἐσσεῖται τοῦ κώνου τοῦ βάσιν ἔχοντος τὰν αὐτὰν 
τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτόν, εἰ δέ κα ὀρϑῷ μὲν 
ποτὶ τὸν ἄξονα τῷ ἐπιπέδῳ τμαϑῇ, μὴ διὰ τοῦ κέν- 
τρου δέ, τῶν γεναμένων τμαμάτων τὸ μὲν μεῖξον ποτὶ 
τὸν κῶνον τὸν τὰν αὐτὰν βάσιν ἔχοντα τῷ τμάματι 


4 &] G, ας A. 6 τμαμώτεσσιν] H, τµαματεσιν À. 7 τᾶς 
21/22 δεωρήσαι Heiberg; corr. Stamatis. 
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secans, segmentorum inde orientium basim uocari (planum? 
sectione sphaeroidis in plano secanti comprehensnm, uer- 
tices uero puncta, in quibus plana parallela sphaeroides 
contingant, axes autem eas partes rectae uertices segmen- 
torum iungentis, quae intra segmenta comprehendantur; 
plana uero sphaeroides contingentia in uno tantum puncto 
superficiem eius tangere [prop. 16], et rectam puncta con- 
tactus iungentem per centrum sphaeroidis cadere [prop. 16], 
demonstrabimus; similes autem eas figurarum sphaeroideon 
uocari, quarum axes ad diametros eandem rationem habeant. 
segmenta autem figurarum sphaeroideon et conoideon simi- 
lia uocentur, si ab similibus figuris abscisa sunt basesque 
similes habent, et axes eorum aut ad plana basium perpen- 
dieulares aut aequales angulos cum diametris basium inter 
se respondentibus facientes eandem inter se rationem ha- 
bent, quam diametri basium inter se respondentes. 
consideranda autem de sphaeroidibus haec proponuntur: 
eur, Si quaeuis figurarum sphaeroideon plano per centrum 
ad axem perpendiculari secetur, utrumuis segmentorum inde 
orientium duplo maius sit cono basim habenti eandem, quam 
segmentum, et axem eundem [prop. 27], sin plano ad axem 
perpendieulari neque uero per centrum secetur, maius seg- 
mentorum inde orientium ad conum eandem basim haben- 
tem, quam segmentum, et axem eundem hanc habeat ra- 


(alt.] scripsi, τα A, del. G* 12 κα] scripsi, και AB. 


18 ἔχωντι] scripsi, εχοντι A. 14 τμάματα] B, τµαµα À. 
15 καλεῖσθαι  Torellius. 16 ἔχωντι] scripsi, εχοντι A. 
19 ἔχωντι] scripsi, εχοντι Α. 4 μή] Torellius, om. ΑΒ 


um. 26: si autem non recto B, mg. in greco non habe- 
ur non). 
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καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν τοῦτον ἕξει τὸν λόγον, ὃν & 
συναμφοτέραις ἴσα τᾷ τε ἡμισεία τᾶς εὐϑείας, ἅ ἐστιν 
ἄξων τοῦ σφαιροειδέος, καὶ τῷ ἄξονι τῷ τοῦ ἐλάσσο- 
νος τµάµατος ποτὶ τὸν ἄξονα τοῦ ἐλάσσονος τμάµατος, 
s τὸ δὲ ἔλασσον τμᾶμα ποτὶ τὸν κῶνον τὸν βάσιν ἔχοντα 
τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν τοῦτον 
ἔχει τὸν λόγον, ὃν & συναμφοτέραις ἴσα τᾷ τε ἡμι- 
σείᾳ τᾶς εὐϑείας, ἅ ἐστιν ἄξων τοῦ σφαιροειδέος, καὶ 
τῷ ἄξονι τῷ τοῦ μείξονος τμάματος ποτὶ τὸν ἄξονα 
19 τοῦ μείξονος τμάματος" καὶ διὰ τί, εἴ κα τῶν σφαιρο- 
ειδέων τι ἐπιπέδῳ τμαϑῇ διὰ τοῦ κέντρου μὴ ὀρϑῷ 
ποτὶ τὸν. ἄξονα, τῶν γεναμένων τμαμάτων ἑκάτερον 
διπλάσιον ἐσσεῖται τοῦ σχήματος τοῦ βάσιν ἔχοντος 
τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτόν' γίγνεται 
15 δὲ τὸ σχῆμα ἀπότμαμα κώνου: εἰ δέ κα μήτε διὰ τοῦ 
κέντρου μήτε ὀρϑῷ ποτὶ τὸν ἄξονα τῷ ἐπιπέδῳ tuad 
τὸ σφαιροειδές, τῶν γεναμένων τμαμάτων τὸ μὲν μεῖ- 
ξον ποτὶ τὸ σχῆμα τὸ βάσιν ἔχον τὰν αὐτὰν τῷ τμά- 
ματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν τοῦτον ἕξει τὸν λόγον, ὃν 
20 ἆ συναμφοτέραις ἴσα τᾷ τε ἡμισέᾳ αὐτᾶς τᾶς ἐπιξευ- 
γνυούσας τὰς κορυφὰς τῶν τμαμάτων καὶ τῷ ἄξονι 
τῷ τοῦ ἐλάσσονος τμάματος ποτὶ τὸν ἄξονα τὸν τοῦ 
ἐλάσσονος τμάματος, τὸ δὲ ἔλασσον τμᾶμα ποτὶ τὸ 
σχῆμα τὸ βάσιν ἔχον τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ ἄξονα 
95 τὸν αὐτὸν τοῦτον ἕξει τὸν λόγον, ὃν ἔχει ἆ συναμ- 
φοτέραις ἴσα τᾷ τε ἡμισέᾳ τᾶς ἐπιξευγνυούσας τὰς 
κορυφὰς τῶν τμαμάτων καὶ τῷ ἄξονι τοῦ μείξονος 
τμάματος ποτὶ τὸν ἄξονα τὸν τοῦ μείζονος τμάματος᾽ 
γύνεται δὲ καὶ ἐν τούτοις τὸ σχῆμα ἀπότμαμα κώνου. 


1 τοῦτον] Torellius, om. ΑΒ. 20 αὐτᾶς] delendum? 
27 τοῦ] fort. τῷ τοῦ. 
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tionem, quam recta dimidio axi sphaeroidis et simul axi 
segmenti minoris aequalis ad axem segmenti minoris, minus 
autem segmentum ad conum basim eandem habentem, quam 
segmentum, et axem eundem hanc habeat rationem, quam 
recta dimidio axi sphaeroidis et simul axi segmenti maioris 
aequalis ad axem segmenti maioris [prop. 29]; et cur, si 
quoduis sphaeroides plano per centrum ad axem non per- 
pendiculari secetur, utrumuis segmentorum inde orientium 
duplo maius sit figura eandem basim habenti, quam seg- 
mentum, et axem eundem (figura autem haec coni segmen- 
tum est)!) (prop. 28], sin plano nec per centrum posito 
nec ad axem perpendiculari sphaeroides secetur, segmento- 
rum inde orientium maius ad figuram eandem basim haben- 
tem, quam segmentum, οἱ axem eundem eam habeat ra- 
lionem, quam recta dimidiae rectae uertices segmentorum 
iungenti et simul axi segmenti minoris aequalis ad axem 
segmenti minoris [prop. 32], segmentum autem minus ad 
figuram eandem basim habentem, quam segmentum, et 
axem eundem eam rationem habeat, quam recta dimidiae 
rectae uerlices segmentorum iungenti et simul axi maioris 
segmenti aequalis ad axem segmenti maioris (haec autem 
figura in his quoque segmentum coni est)!) [prop. 30]. 


1) Cfr. p. 253 not. 1. 


Archimedes, ed. Heiberg. I. Ed. JI 17 
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ἀποδειχθέντων δὲ τῶν εἰρημένων ϑεωρημάτων διὰ 
τούτων εὑρίσκονται ϑεωρήματά τε πολλὰ καὶ προβλή- 
ματα, οἷον καὶ τόδε' ὅτι τὰ ὁμοῖα σφαιροειδέα καὶ 
τὰ ὁμοῖα τμάματα τῶν τε σφαιροειδέων σχημάτων καὶ 
οτῶν κωνοειδέων τριπλασίονα λόγον ἔχοντι ποτ ἄλ- 
λαλα τῶν ἀξόνων, καὶ διότι τῶν ἴσων σφαιροειδέων 
σχημάτων τὰ τετράγωνα τὰ ἀπὸ τῶν διαμέτρων ἀντι- 
πεπόνϑασι τοῖς ἀξόνεσσιν, καὶ εἴ κα τῶν σφαιρο- 
ειδέων σχημάτων τὰ τετράγωνα τὰ ἀπὸ τῶν διαμέτρων 
10 ἀντιπεπόνϑωντι τοῖς ἀξόνεσσιν, loc ἐντὶ τὰ σφαιρο- 
ειδέα᾽ πρόβλημα δέ, οἷον καὶ τόδε' ἀπὸ τοῦ δοϑέντος 
σφαιροειδέος σχήματος ἢ κωνοειδέος τμᾶμα ἀποτεμεῖν 
ἐπιπέδῳ παρὰ δοϑὲν ἐπίπεδον ἀγμένῳ, εἶμεν δὲ τὸ 
ἐποτμαϑὲν τμᾶμα ἴσον τῷ δοϑέντι κώνῳ ἢ κυλύνδρῳ 
15 7 σφαίρᾳ τᾷ δοθείσα. 
προγράψαντες οὖν τά τε ϑεωρήματα καὶ τὰ ἐπι- 
τάγματα τὰ χρεῖαν ἔχοντα εἷς τὰς ἀποδείξιας αὐτῶν 
μετὰ ταῦτα γραψοῦμές τοι τὰ προκείμενα. εὐτύχει. 
Εἴ κα κῶνος ἐπιπέδῳ tuad συμπίπτοντι πάσαις 
20 ταῖς τοῦ κώνου πλευραῖς, & τομὰ ἐσσεῖται ἤτοι κύκλος 
4 ὀξυγωνίου κώνου τοµά. εἰ μὲν οὖν κύκλος d τοµά, 
δῆλον, ὅτι τὸ ἀπολαφϑὲν ἀπ᾽ αὐτοῦ τμᾶμα ἐπὶ τὰ 
αὐτὰ τᾷ τοῦ κώνου κορυφᾷ κῶνος ἐσσεῖται' εἰ δέ κα 
ἆ τομὰ γένηται ὀξυγωνίου κώνου τοµά, τὸ ἀπολαφϑὲν 
a5 ἀπὸ τοῦ κώνου σχῆμα ἐπὶ τὰ αὐτὰ τᾷ τοῦ κώνου xo- 
ρυφᾷ ἀπότμαμα κώνου καλείσϑω, τοῦ δὲ ἀποτμάμα- 
τος βάσις μὲν καλείόθω τὸ ἐπίπεδον τὸ περιλαφθὲν 
ὑπὸ τᾶς τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομᾶς, κορυφὰ δὲ τὸ 


Σ 


σαμεῖον, ὃ καὶ τοῦ κώνου κὑρυφά, ἄξων δὲ é ἀπὸ 


8 τόδε] fort. τάδε. 5 ποτ᾽ ἄλλαλα] Torellius, ποτι τα 
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his autem theorematis demonstratis per ea multa et 
theoremata et problemata inueniuntur, uelut hoc:!) similia 
sphaeroidea similiaque segmenta et figurarum sphaeroideon 
et conoideon inter se triplicem rationem habere quam axes, 
et in aequalibus figuris sphaeroidibus?) quadrata diametro- 
rum in contraria proportione esse atque axes, et si in figuris 
sphaeroidibus quadrata diametrorum in contraria propor- 
tione sint atque axes, sphaeroidea aequalia esse. et proble- 
mata, uelut hoc: a data figura sphaeroide uel conoide plano 
dato plano parallelo segmentum abscindere ita, ut?) seg- 
mentum abscisum dato cono uel cylindro uel etiam datae 
Sphaerae aequale sit. 

praemissis igitur et theorematis et epitagmatis*) ad de- 
monstrationes eorum utilibus deinde tibi perseribam, quae 
proposita sunt. uale. 


DEFINITIONES. 


Si conus plano cum omnibus lateribus coni concurrenti 
secatur, sectio aut circulus erit aut sectio coni acutianguli. 
iam si sectio circulus est, adparet, segmentum a cono?) abs- 
cisum in eadem parte, in qua sit uertex coni, conum futu- 
rum esse; sin sectio est coni acutianguli sectio, figura a 
cono in eadem parte abscisa, in qua est uertex coni, seg- 
mentum coni uocetur, segmenti uero basis uocetur planum 


1) Archimedesne solutiones horum theorematum et pro- 
blematis (lin. 11 sq), quas eum nouisse necesse est, unquam 
ediderit, non constat. resoluerunt Riualtus p. 328 sq., Sturmius 
p. 377 βα.; cfr. Nizzius p. 203 sq. 

2) Genetiuus lin. 6 pendet ex διαμέτρων lin. 7; cfr. lin. 9. 

8) Infinitiuus εἶμεν lin. 18 sicut ἀποτεμεῖν lin. 12 pendet ex 
significatione iubendi, quae inest in πρόβλημα. 

4) Siue porismatis, u. propp. 7—9. 

5) ἐπ᾽ αὐτοῦ lin. 22 h. e. ἀπὸ τοῦ κώνου, cfr. lin. 25. 


αλλα AB. — 6 διότι] δὴ ὅτι B. 8 ἀξόνεοσιν} GH, αξονεσιν 
A. 10 ἀντιπεπόνθωντι] scripsi, αντιπεπονθασι A. 11 πρό- 
βλημα] fort. προβλήµατα. 12 σχήματος] Nizzius, τµαµατος 

19 πάσαις] G, πασαι Α. 28 κῶνος — 25 κορυφᾷ] 
BH. bis A. 28 κα à] x é t G, κα A. 


17* 


5 


10 


16 


e 


25 


260 ΠΕΡΙ K9NOEIAE9N ΚΑΙ ΣΦΑΙΡΟΕΙΔΕΔΝ. 


τᾶς κορυφᾶς τοῦ κώνου ἐπὶ τὸ κέντρον τᾶς τοῦ ὀξυ- 
γωνίου κώνου τομᾶς ἐπιξευχϑεῖσα εὐϑεῖα. 

καὶ εἴ κα κύλινδρος δυοῖς ἐπιπέδοις παραλλήλοις 
τμαϑῇ συμπιπτόντεσσι πάσαις ταῖς τοῦ κυλίνδρου πλευ- 
ραῖς, αἱ τομαὶ ἐσσοῦνται ἤτοι κύκλοι ἢ ὀξυγωνίων 
κώνων τομαὶ ἴσαι καὶ ὁμοῖαι ἀλλάλαις. εἰ μὲν οὖν κα 
αἱ τομαὶ κύκλοι γένωνται, δῆλον, ὅτι τὸ ἀποτμαθὲν 
ἀπὸ τοῦ κυλίνδρου σχῆμα μεταξὺ τῶν παραλλήλων 
ἐπιπέδων κύλινδρος ἐσσεῖται" εἰ δέ κα αἱ τομαὶ γένωνται 
ὀξυγωνίων κώνων τοµαί, τὸ ἀπολαφϑὲν ἀπὸ τοῦ κυλύν- 
ὅρου σχῆμα μεταξὺ τῶν παραλλήλων ἐπιπέδων τόμος 
κυλίνδρου καλείσθω, τοῦ δὲ τόμου βάσις μὲν καλείσθω 
τὰ ἐπίπεδα τὰ περιλαφϑέντα ὑπὸ τᾶν τῶν ὀξυγωνίων 
κώνων τομᾶν, ἄξων δὲ ἆ ἐπιξευγνύουσα εὐθεῖα τὰ 
κέντρα τᾶν τῶν ὀξυγωνίων κώνων τομᾶν' ἐσσεῖται 
δὲ αὕτα ἐπὶ τᾶς αὐτᾶς εὐϑείας τῷ ἄξονι τοῦ κυλίνδρου. 

Εἴ κα ἔωντι μεγέϑεα ὁποσαοῦν τῷ ἴσῳ ἀλλάλων 
ὑπερέχοντα, ᾖ δὲ ἆ ὑπεροχὰ ἴσα τῷ ἐλαχίστῳ, καὶ 
ἄλλα μεγέϑεα τῷ μὲν πλήϑει ἴσα τούτοις, τῷ δὲ με- 
γέϑει ἕκαστον ἴσον τῷ μεγίστῳ, πάντα τὰ μεγέϑεα, 
ὧν ἐστιν ἕκαστον ἴσον τῷ μεγίστῳ, πάντων μὲν τῶν 
τῷ ἴσῳ ὑπερεχόντων ἐλάσσονα ἐσσοῦνται ἢ διπλάσια, 
τῶν δὲ λοιπῶν χωρὶς τοῦ μεγίστου μείξονα ἢ διπλά- 
σια. ἆ δὲ ἀπόδειξις τούτου φανερά. 


, 


α. 


4 ’ 


V κα μεγέϑεα ὁποσαοῦν τῷ πλήϑει ἄλλοις μεγέ- 
ϑεσιν ἴδοις τῷ πλήϑει κατὰ δύο τὸν αὐτὸν λόγον 
ἔχωντι τὰ ὁμοίως τεταγμένα, λέγηται δὲ τά τε πρῶτα 


3 ἐπιζευχθεῖσα] G, επιζευχθεισας A. 0 κα αἱ] scripsi, 
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sectione coni acutianguli comprehensum, uertex autem punc- 
tum, quod idem coni uertex est, axis autem recta a uertice 
coni ad centrum sectionis coni acutianguli ducta.!) 

et si cylindrus duobus planis parallelis cum omnibus 
lateribus cylindri concurrentibus secatur, sectiones aut cir- 
culi erunt aut sectiones conorum acutiangulorum sibi in 
uicem aequales et similes.) iam si sectiones circuli sunt, 
adparet, figuram a cylindro inter plana parallela abscisam 
cylindrum futurum esse; sin sectiones acutianguli coni sec- 
tiones sunt, figura a cylindro inter plana parallela abscisa 
frustum cylindri uocetur, frusti uero basis uocentur plana 
sectionibus conorum acutiangulorum comprehensa, axis autem 
recta centra sectionum conorum acutiangulorum iungens; 
haec autem in eadem recta erit, in qua est axis cylindri. 

Si magnitudines quotlibet datae sunt aequali spatio inter 
se excedentes, et differentia minimae aequalis est, et aliae 
quoque magnitudines datae sunt numero prioribus aequales 
et magnitudine omnes maximae illarum aequales, omnes hae 
magnitudines, quarum quaeque maximae aequalis est, mi- 
nores erunt quam duplo maiores omnibus magnitudinibus 
aequali spatio inter se excedentibus, maiores autem quam 
duplo maiores reliquis praeter maximam. demonstratio uero 
huius propositionis in medio posita est.?) 


I. 


Si magnitudines quotlibet numero et aliae magnitudines 
numero aequales binae cum binis similiter positae eandem 
rationem habent, et priores magnitudines aut omnes aut 


1) Cfr. de his propositionibus Apollonius, Con. I, 4 et I, 13. 

2) U. Serenus De sect. cylindri propp. 5 et 9—10. 

3) Nam demonstrata est ab Archimede ipso Περὶ ἑλίκ. prop.11; 
Quaest. Arch. p. 56. 


και αι À, κ᾿ αἱ G, om. B. 9 κα αἱ] scripsi, και αι AB, 
x αἱ G. 16 τομᾶν] G, toux A. 17 τῷ] EG, vo A. 19 
πλήϑει] G, e corr. E, πληϑη A. 25 α] AB. 28 ἔχωντι] 
scripsi, εχοντι À. 
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µεγέθεα ποτ᾽ ἄλλα µεγέθεα ἢ πάντα ἤ τινα αὐτῶν 
ἐν λόγοις ὁποιοισοῦν, καὶ τὰ ὕστερον ποτ᾽ ἄλλα µε- 
γέϑεα τὰ ὁμόλογα ἐν τοῖς αὐτοῖς λόγοις, πάντα τὰ 
πρῶτα μεγέϑεα ποτὶ πάντα, ἃ λέγονται, τὸν αὐτὸν 
s ἑξοῦντι λόγον, ὃν ἔχοντι πάντα τὰ ὕστερον μεγέϑεα 
ποτὶ πάντα, ἃ λέγονται. 
ἔστω τινὰ μεγέϑεα τὰ 4. B, I, 4, E, Z ἄλλοις 
μεγέϑεσιν ἴσοις τῷ πλήϑει τοῖς H, Θ, I, K, 4, M 
κατὰ δύο τὸν αὐτὸν ἔχοντα λόγον, καὶ ἐχέτω τὸ μὲν 
10 4 ποτὶ τὸ Β τὸν αὐτὸν λόγον, ὃν τὸ Η ποτὶ τὸ Θ, 
τὸ δὲ B ποτὶ τὸ I, ὃν τὸ O ποτὶ τὸ I, καὶ τὰ ἄλλα 
ὁμοίως τούτοις, λεγέσϑω δὲ τὰ μὲν A, B, I; 4, E, Z 
μεγέϑεα ποτ ἄλλα μεγέϑεα τὰ N, E, O, II, P, Σ ἐν 
λόγοις ὁποιοισοῦν, τὰ δὲ H, O, I, K, A, M ποτ 
16 ἄλλα τὰ T, T, D, X, P, Q, τὰ ὁμόλογα ἐν τοῖς αὖ- 
τοῖς λόγοις, καὶ ὃν μὲν ἔχει λόγον τὸ A ποτὶ τὸ N, 
τὸ Η ἐχέτω ποτὶ τὸ T, ὃν δὲ λόγον ἔχει τὸ B ποτὶ 
τὸ A, τὸ Θ ἐχέτω ποτὶ τὸ T, καὶ τὰ ἄλλα ὁμοίως 
τούτοις δεικτέον, ὅτι πάντα τὰ A, B, T, 4, E, Z 
0 ποτὶ πάντα τὰ N, 5, O, II, P, X τὸν αὐτὸν ἔχοντι 
λόγον, ὃν πάντα τὰ H, ©, I, K, A, M ποτὶ πάντα 
τὰ T, T, Φ. X, P, 9. 
ἐπεὶ γὰρ τὸ μὲν N ποτὶ τὸ A τὸν αὐτὸν ἔχει λό- 
yov, ὃν τὸ T ποτὶ τὸ Η. τὸ δὲ 4 ποτὶ τὸ B, ὃν τὸ 
35 H ποτὶ τὸ Θ, τὸ δὲ B ποτὶ τὸ A, ὃν τὸ O ποτὶ τὸ T, 
τὸν αὐτὸν ἕξει λόγον τὸ N ποτὶ τὸ Æ, ὃν τὸ T ποτὶ 
τὸ T" διὰ τὰ αὐτὰ δὲ καὶ τὸ 5 ποτὶ τὸ O, ὃν τὸ T 
1 ποτ᾽ ἄλλα] scripsi, ποτι τ᾽ αλλα A. 93 ποτ ἄλλα] G, 
ποτι τα αλλα Α. 6 λέγονται] EH, λεγωνται A. 18 ποτ᾽ 
ἄλλα] Scripsi, ποτι τ᾽ αλλα À. 14 M] B, MN ΔΑ. ποτ 


ἄλλα] scripsi, ποτι τ᾽ αλλα À. 16 καί] addidi, om. AB. 
18 5] x! B, e corr. G, Z À. 
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nonnullae ad alias magnitudines in quauis proportione sunt, 
et posteriores magnitudines rursus ad alias similiter positae 
in eadem proportione sunt, omnes priores magnitudines ad 
omnes, quae cum iis in proportione sunt, eandem habebunt 
rationem, quam habent omnes magnitudines posteriores ad 
omnes, quae cum iis in proportione sunt. 

magnitudines quaedam 4, B, T, 4, E, Z et aliae magni- 
tudines numero aequales H, Θ, I, K, 4, M binae cum binis 
eandem habeant rationem, et sit 


4:B-—H:0, B:I'—9:l1, 


ceteraque eodem modo, et 4, B, T, 4, E, Z ad alias magni- 
tudines N, X, O, II, P, Z in quauis proportione sint, et 
H, ©, I, K, 4, M ad alias T, T, Φ, X, F, & similiter 
positae in eadem proportione sint, et sit 4: N = H:T, 
B: Ἐ 0: T, ceteraque eodem modo; demonstrandum, esse 


4--Β-ΓΓ--4--Ε--7ζ Η-86--Ι-Κ--4--Μ 
Ν-Ι-Ξ--Ο--Π--ΡΓΣ Τ.Ι--δ-Χ-- το) 
nam quoniam 

N:4-—T:H, 4: B-—H:0, B: 3—0:T, 


erit N : & = T: 75!) eodem modo concluditur etiam 5: O 
= T: Φ, ceteraque eodem modo.?) est igitur 


1) Cum N:4— T:H, A:B—H:96, erit δύ ἴσου (Eucl. 
V, 92) N: B— T:0. sed B: E — 06: T; quare δι᾽ ἴσου (Eucl. 
V, 92) N: S — T:TT. conspectum huius demonstrationis dedi 
Quaest. Arch. p. 50—51. 

2) Habebimus igitur N: E— T: T, 5:0 T:9, 

QO:II-—05:X, ΠΡ: X: V, P: Z— W:9. 

iam cum sit 4: B= H: 6, erit (Eucl. V, 18) 
44-B:4-—H-4- 0:H,h.e. A2- B: H - O — 4: H (Eucl.V, 16). 
sed ex N: 4 = T : H sequitur (Eucl. V, 16) 4: H— N: T—X:T 
(Eucl. V, 16) — O:4 (Eucl. V, 16) — I':I (Eucl V, 16; 
et enim Α:Ν--Η:Τ, Β:Ξ--Θ:Τ, Γ:Ο-ΞΙ:Φ, 
4:l—K:X, E:P—4:Y, Z:Z-—M:2, lin. 18; quare 
44-B:H--O0-—I:I unde (ἐνάλλάξ, συνϑέντι, ἐναλλάξ) 
A-FB-ET:H-E0-FI—ID:1—0:0—II:X (Euc. V, 16) 
= 4: K (Eucl V, 16); et eodem modo semper progredi pos- 
sumus. 
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ποτὶ τὸ Φ, καὶ τούτοις τὰ ἄλλα ὁμοίως. ἔχοντι δὴ 
τὰ μὲν A, B, T, 4, E, Z πάντα ποτὶ τὸ A τὸν αὐὖ- 
τὸν λόγον, ὃν ἔχοντι τὰ H, O, I, K, 4, M πάντα 
ποτὶ τὸ H, τὸ δὲ A ποτὶ τὸ N, ὃν τὸ H ποτὶ τὸ T, 
s tò δὲ N ποτὶ πάντα τὰ N, AE, O, II, P, Σ τὸν αὐτὸν 
λόγον. ὃν τὸ T ποτὶ πάντα τὰ T, T, Φ, X, P, £Y 
δῆλον οὖν, ὅτι πάντα τὰ A, B, I, 4, E, Z ποτὶ 
πάντα τὰ N, X, O, II, P, X τὸν αὐτὸν ἔχοντι λόγον, 
ὃν πάντα τὰ H, O, I, K, 4. M ποτὶ πάντα τὰ T, T, 
ιο Φ, X, W, 69, 
φανερὸν δέ, ὅτι καί, εἴ κα τῶν τε A, B, I, 4, E, 
Z μεγεϑέων τὰ μὲν A, B, I, 4, E λέγωνται ποτὶ 
τὰ N, A, O, Il, P, τὸ δὲ Z μηδὲ ποϑ᾽ £v λέγηται, 
καὶ τῶν H, ©, I, K, 4, M τὰ μὲν H, 0, I, K, A 


| 


E l HOIKAM 

15 λέγωνται ποτὶ τὰ T, T, D, X, P, τὰ ὁμοῖα ἐν τοῖς 
αὐτοῖς λόγοις, τὸ δὲ M μηδὲ no? ἓν λέγηται, ὁμοίως 
πάντα τὰ 4, B, T, 4, E, Z ποτὶ πάντα τὰ N, &, O, 
II, P τὸν αὐτὸν ἑξοῦντι λόγον, ὃν πάντα τὰ H, Θ, I, 

K, 4, M ποτὶ πάντα τὰ T, T, ©, X, V. 
8 ἔχοντι] EG, εχωντι A. 8 ἔχοντι] EG, εχωντι A. 12 
λέγωνται] scripsi Ίεγωτι A. 18 P] Torellius, P E AB. μηδὲ 
xo?’ ἕν] B, µηδεποθεν A. 15 Ψ] Torellius, ΨΩ, AB. 16 


μηδὲ ποϑ’ ἕν] B, µηδεποθεν A. 18 P] Torellius, ΡΣ AB. 
19 Ψ] Torellius, ΨΩ AB. 
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A--B--DP-4-4-4-E-E-Z:A4— H4- 0 -- I--K-- 4-- M:H,!) 
et 4: N — H: T [Eucl. V, 7 coroll.], et 
N:N-AETO-LIITP- E— TT:T-T- 6-4 XP 07} 
adparet ergo, esse 


AXBREDEAVREYZ, HLOTDEKEATM, 
ΝΤΕ ΓΠΕΡΕΣ"Ι ΤΕΤΕΕΣ ΕΦ 
οὗ manifestum est, etiam si ex magnitudinibus 4, B, T, 

4, E, Z magnitudines 4, B, T, Δ, E ad N, Ἐ, O, II, P in 

proportione sint, Z autem in nulla proportione, et ex H, 6, 


[T 


AZSoOZPXE Ζ ο 
I, K, 4, M magnitudinibus H, ©, I, K, 4 ad T, T, 6, 
X, ¥ in proportione sint, similiter positae in eadem pro- 
portione, M autem in nulla sit proportione, item esse: 
A--B--I-J-4--E-Z  H-F06--I--K-FATM, 
N--E--O-J-H-cP  ΤΕῬΕΦ ΣΤ 


1) Demonstrauimus enim p. 263 not. 2, esse 
A-4-B--P-4F4--E-S-Z:H-4-0-FEId-K-4-44-M—A:H; 
inde ἐναλλάξ (Eucl. V, 16) sequitur proportio. 

2) Nam N+ S: T-- T= E: T (συνθέντι, ἐναλλάξ) = 0: Φ 
(ἐναλλάξ); unde ἐναλλὰξ καὶ συνϑέντι καὶ ἐναλλάξ 
ΝΞΟ ο. 
Ῥ τις 9) 
Ν-ΓΞ ΟΠ ΚΡΟΣ N i 
TTO χ δ ο = 7T! tum ἐναλλαξ. 

8) Nam δι Pii est (Eucl. V, 22) 


NIETOTHTPIZ ΤΕΤΕΦ-ΕΧ ΨΩ! 
tum rursus δι᾽ ἴσου sequitur proportio. 


4) Prorsus eodem modo concluditur, si ratiocinatione not. 9 
proposita quater pro quinquies utimur. 





et cetera eodem modo, donec inuenitur 


206 ΠΕΡΙ KSNOEIAE9N ΚΑΙ ΣΦΑΙΡΟΕΙΔΕΩ͂Ν. 


β. 

Εἴ κα γραμμαὶ ἴσαι ἀλλάλαις ἕωντι ὁποσαιοῦν τῷ 
πλήϑει, καὶ παρ᾽ ἑκάσταν αὐτᾶν παραπέσῃ τι χωρίον 
ὑπερβάλλον εἴδει τετραγώνῳ, ἔωντι δὲ αἱ πλευραὶ τῶν 

5 ὑπερβλημάτων τῷ ἴσῳ ἀλλαλᾶν ὑπερέχουσαι καὶ ἆ 
ὑπεροχὰ ἴσα τᾷ ἐλαχύστα, ἕωντι δὲ καὶ ἄλλα χωρία 
τῷ μὲν πλήϑει ἴσα τούτοις, τῷ δὲ μεγέθει ἕκαστον 
ἴσον τῷ μεγύστῳ, ποτὶ μὲν πάντα τὰ ἕτερα χωρία ἐλάσ- 
σονα λόγον ἑξοῦντι τοῦ, ὃν ἔχει & ἴσα συναμφοτέραις 

ιοτᾷ τε τοῦ μεγίστου ὑπερβλήματος πλευρᾷ καὶ μιᾷ 
τᾶν ἰσᾶν ἐουσᾶν ποτὶ τὰν ἴσαν συναμφοτέραις τῷ τε 
τρίτῳ μέρει τᾶς τοῦ μεγίστου ὑπερβλήματος πλευρᾶς 
καὶ τᾷ ἡμισέᾳ μιᾶς τᾶν ἰσᾶν ἐουσᾶν, ποτὶ δὲ τὰ λοιπὰ 
χωρία ἄνευ τοῦ μεγίστου μείξονα λόγον ἑξοῦντι τοῦ 

16 αὐτοῦ λόγου. 

ἔστωσαν γὰρ ἴσαι εὐθεῖαι ὁποσαιοῦν τῷ πλήϑει, 
ἐφ᾽ &v τὰ 4, καὶ παραπεπτωχέτω παρ᾽ ἑκάσταν αὐτᾶν 
χωρίον ὑπερβάλλον εἴδει τετραγώνῳ, ἔστων δὲ τῶν 
ὑπερβλημάτων πλευραὶ αἱ B, T, 4, E, Z, H τῷ ἴσῳ 

30 ἀλλαλᾶν ὑπερέχουσαι, καὶ & ὑπεροχὰ ἔστω ἴσα τᾷ 
ἐλαχίστα, καὶ μεγίστα μὲν ἔστω ἆ B, ἐλαχίστα δὲ ἆ H: 
ἔστω δὲ καὶ ἄλλα χωρία, ἐφ᾽ ὧν ἕκαστον τῶν Θ, Ι, 
K, 4, τῷ μὲν πλήϑει ἴσα τούτοις, τῷ δὲ μεγέϑει 
ἔκαστον ἴσον ἔστω τῷ μεγίστῳ τῷ παρὰ τὰν AB παρα- 

35 κειμένῳ, ἔστω δὲ & μὲν OI γραμμὰ ἴσα τᾷ A, & δὲ 
Κ 4 ἴσα τᾷ Β, καὶ τᾶν μὲν ΘΙ γραμμᾶν ἑκάστα ἔστω 
διπλασία τᾶς I, τᾶν δὲ KA ἑκάστα τριπλασία τᾶς K* 


8 παραπέσῃ] scripsi, παρεµπεση A. 10 τᾷ] ταις A. 
πλευρᾷ] B, Nizzius; πλευραις A. 18 ἡμισέα] ἡμίσεα G, 
ημισα 18 τῶν] addidi, om. A. 22 ἔστω] scripsi, η A. 


ἐφ᾽] Torellius, om. AB. 26 τᾶν] τα ΑΔ. γραμμῶν] B, 
γράμμα À. 
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II. 


Si lineae!) quotlibet numero inter se áequales sunt, et 
singulis spatium adplicatur figura quadrata excedens, latera- 
que spatiorum excedentium aequali differentia inter se ex-: 
cedunt, differentia autem minimae aequalis est, et praeterea 
alia spatia data sunt numero illis aequalia, magnitudine 
autem omnia maximo aequalia, haec spatia ad omnia spatia 
priora minorem rationem habebunt quam recta aequalis 
lateri maximi spatii excedentis et simul uni ex rectis inter 
se aequalibus ad rectam aequalem tertiae parti lateris 
maximi spatii excedentis et simul dimidiae parti unius ex 
rectis inter se aequalibus, ad cetera autem spatia praeter 
maximum maiorem rationem quam eaedem rectae.?) 

nam datae sint rectae aequales quotlibet numero, in qui- 
bus sint litterae 4, et singulis adplicetur spatium figura 
quadrata excedens, latera autem spatiorum excedentium 
B,I,4,E,Z2, H aequali differentia inter se excedant, 





differentiaque minimae aequalis sit, et maxima sit B, minima 
autem H; data sint autem etiam alia spatia, in quibus 
singulae litterae 6, I, K, 4, numero illis aequalia, magni- 
tudine autem omnia maximo spatio rectae 4Β adplicato 
aequalia sint, sit autem 


0--I—AÀ, Κ--κ--Β, t 8--I—21, K--4—3K; 


demonstrandum est, omnia spatia, in quibus sint litterae 


1) Scriptum esse debuit εὐθεῖαι pro γραμμαί lin. 2; cfr. 
lin. 16 et p. 268, 4. sed u. lin. 25, 26, p. 268, 17, 19; 270, 91. 

2) Demonstrationem breuius exposui Quaest. Arch. p. 57, 
arithmeticam dedit Nizzius p. 161. 


268 ΠΕΡΙ KQONOEIAES9N ΚΑΙ ΣΦΑΙΡΟΕΙΔΕΔΝ. 


δεικτέον, ὅτι τὰ χωρία πάντα, ἐν οἷς τὰ Θ, I, K, A, 
ποτὶ μὲν πάντα τὰ ἕτερα χωρία τὰ AB, AT, 44, 
AE, AZ, AH ἐλάσσονα λόγον ἔχει τοῦ, ὃν ἔχει ἆ 
QIKA εὐθεῖα ποτὶ τὰν IK, ποτὶ δὲ τὰ λοιπὰ ἄνευ 
5 τοῦ μεγίστου τοῦ AB μείξονα λόγον ἔχοντι τοῦ αὐτοῦ 
λόγου. 
ἔστι γάρ τινα χωρία, ἐν οἷς τὰ 4, τῷ ἴσῳ ἀλλάλων 
ὑπερέχοντα, καὶ ἆ ὑπεροχὰ ἴσα τῷ ἐλαχίστῳ [ἐπεί τε 
τὰ παραβλήματα καὶ τὰ πλάτη τῷ ἴσῳ ὑπερέχουσιν], καὶ 
1 ἄλλα χωρία, ἐν οἷς τὰ Θ, I, τῷ μὲν πλήϑει ἴσα rov- 
τοις, τῷ δὲ μεγέϑει ἕκαστον ἴσον τῷ μεγύστῳ᾽ σύμ- 
παντα οὖν τὰ χωρία, ἐν οἷς τὰ O, I, πάντων μὲν 
τῶν, ἐν oig τὰ A, ἐλάσσονά ἐντι ἢ διπλασίονα, τῶν 
δὲ λοιπῶν χωρὶς τοῦ μεγίστου μείξονα ἢ διπλασίονα. 
16 αὐτὰ οὖν τὰ χωρία, ἐν οἷς τὰ Ι, πάντων μὲν τῶν, 
ἐν οἷς τὰ 4, ἐλάσσονά ἐντι, τῶν δὲ λοιπῶν ἄνευ τοῦ 
μεγίστου μείξονα. πάλιν ἐντὶ γραμμαί τινες αἱ B, T, 
4, E, Z, H τῷ ἴσῳ ἀλλαλᾶν ὑπερέχουσαι, καὶ & 
ὑπεροχὰ ἴσα τᾷ ἐλαχίστᾳ, καὶ ἄλλαι γραμμαί, ἐφ᾽ ἄν 
99τὰ K, 4, τῷ μὲν πλήϑει ἴσαι ταύταις, τῷ δὲ μεγέϑει 
ἑκάστα ἴσα τᾷ μεγίστα' τὰ οὖν τετράγωνα τὰ ἀπὸ 
πασᾶν τᾶν ἰσᾶν ἀλλάλαις τε καὶ τᾷ μεγίστᾳ πάντων 
μὲν τῶν τετραγώνων τῶν ἀπὸ τᾶν τῷ ἴσῳ ἀλλαλᾶν 
ὑπερεχουσᾶν ἐλάσσονά vte ἢ τριπλάσια, τῶν δὲ 
95 λοιπῶν χωρὶς τοῦ ἀπὸ τᾶς μεγίστας τετραγώνου μεί- 


14 μμ] G, µειζον A. 19 ὑπεροχὰ ἴσα] B, υπερεχουσαι 
σαι À. 21 ἴσα] B, υσαι À. 28 τᾶν] scripsi, παντων AB, 
πασᾶν Torellius. 24 ὑπερεχουσᾶν] Β, υπερεχουσαι Α. ad 
fig. adscripsit B: spatium tikl in greco non erat sic 
diuisum sed per equalia, quod mihi videbatur esse 
falsum; in fig. p. 269 omnia spatia 0, I, K, A aequalia 
in A. 
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©, I, K, 4 ad omnia spatia priora 4B, AT, 44, AE, AZ, 
AH minorem rationem habere quam Θ 4- 2 4- Κ-- 4:15 K, 
ad reliqua autem praeter maximum spatium 4B maiorem 
rationem quam 


ΘΗ5115Κ5- 1: Ι--κ. 


sunt enim spatia quaedam, in quibus litterae 4, aequali 
differentia inter se excedentia, differentiaque minimo aequalis 





est, et alia spatia, in quibus litterae 6, I, numero illis 
aequalia, magnitudine autem omnia maximo aequalia; omnia 
igitur simul spatia, in quibus litterae Θ, I, minora sunt 
quam duplo maiora omnibus spatiis, in quibus litterae 4, 
maiora autem quam duplo maiora ceteris praeter maximum 
[p. 260, 17]. ipsa igitur spatia, in quibus sunt litterae 1, 
omnibus spatiis, in quibus litterae 4, minora sunt, reliquis 
autem praeter maximum maiora.) rursus sunt lineae quae- 
dam B, I, 4, E, Z, H aequali differentia inter se exceden- 
tes, differentiaque minimae aequalis est, et praeterea aliae 
lineae, in quibus sunt litterae K, 4, numero illis aequales, 
magnitudine autem omnes maximae aequales; quare qua- 


1) Quia ex hypothesi latera quadratorum excedentium inter 
se aequali differentia excedunt, et differentia minimo aequalis 
est; spatia enim 4 inter se rationem habent, quam latera illa 
(Eucl. VI, 1) sequentia uerba ἐπεί lin. 8 — 9 ὑπερέχουσιν 
subditiug esse putauerim. nam primum praue dicuntur spatia 
adplicata inter se aequali differentia excedere, deinde deest 
ἀλλάλων lin. 9, et πλάτη et ὑπερέχουσιν parum Doricae formae 
sunt; etiam particula vs insolito loco posita est. denique in- 
su&uiter sermonis cursum interrumpunt. neque hae offensiones 
coniectura facili et probabili tolli possunt. 


9) Nam 6 — I. 
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ova ἢ τριπλάσια δέδεικται γὰρ τοῦτο ἐν τοῖς περὶ 
τᾶν ἑλίκων ἐκδεδομένοι. τὰ οὖν χωρία, ἐν οἷς τὸ 
Κ, πάντων μὲν τῶν χωρίων, ἐν οἷς τὰ B, Γ, 4, E, 
Z, H, ἐλάσσονά ἐστιν, αὐτῶν δὲ τῶν, ἐν οἷς và T, A, 

5 E, Z, H, μείξονα' ὥστε καὶ πάντα τὰ χωρία, ἐν οἷς 
τὰ I, K, πάντων μὲν τῶν, ἐν οἷς τὰ AB, AT, 44, 
AE, AZ, AH, ἐλάσσονά ἐστι, τῶν δέ, ἐν οἷς τὰ AT, 
44. AE, AZ, AH, μείξονα. δῆλον οὖν, ὅτι πάντα 
τὰ χωρία, ἐν οἷς τὰ O, I, K, 4, ποτὶ μὲν τὰ χωρία, 

10 ἐν οἷς τὰ AB, AT, 44, AE, AZ, AH, ἐλάσσονα 
λόγον ἔχοντι τοῦ, ὃν ἔχει ἆ Θ 4 ποτὶ τὰν IK, ποτὶ 
δὲ τὰ λοιπὰ χωρὶς τοῦ, ἐν ᾧ τὸ AB, μείξονα τοῦ 
αὐτοῦ λόγου. 

y. 

15 Εἴ κα κώνου τομᾶς ὁποιασοῦν εὐθεῖαι ἐπιψαύωντι 
ἀπὸ τοῦ αὐτοῦ σαμείου ἀγμέναι, ἔωντι δὲ καὶ ἄλλαι 
εὐϑεῖαι ἐν τᾷ τοῦ κώνου τομᾷ παρὰ τὰς ἐπιψαυούσας 
ἀγμέναι καὶ τέµνουσαι ἀλλάλας, τὰ περιεχόμενα ὑπὸ 
τῶν τμαμάτων τὸν αὐτὸν ἑξοῦντι λόγον ποτ᾽ ἄλλαλα, 

20 ὃν τὰ τετράγωνα τὰ ἀπὸ τᾶν ἐπιψαυουσᾶν᾽ ὁμόλογον 
δὲ ἐσσεῖται τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τῶν τᾶς ἑτέρας γραμ- 
μᾶς τμαμάτων τῷ τετραγώνῳ τῷ ἀπὸ τᾶς ἐπιψαυούσας 
τᾶς παραλλήλου αὐτῷ. ἀποδέδεικται δὲ τοῦτο ἐν τοῖς 
κωνικοῖς στοιχείοις. 

æ Eli κα ἀπὸ τᾶς αὐτᾶς ὀρθογωνίου κώνου τομᾶς 
δύο τµάµατα ἀποτμαϑέωντι ὁπωσοῦν ἴσας ἔχοντα τὰς 


2 ἑλίκων] scripsi, ελικαν A, (de) helicis B. 6 τά (alt.)] 
addidi, om. A B. 7 τά] addidi, om. AB. 13 τό] A, τά B, 
Torellius. μείξονα] B, Torellius, µειζων DG, μεῖξον EH. 
19 ποτ᾽ ἄλλαλα] Torellius, ποτι τα αλλα ΑΒ. 21 ἐσσεῖται] B, 
ἔπειτα À. 22 τῷ (ο) addidi, om. A. τετραγώνῳ τῷ] B, 
τετραγώνον το À. 8 τᾶς] addidi, om. A. παραλλήλου] B, 
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drata omnium rectarum inter se et maximae aequalium 
minora sunt quam triplo maiora omnibus quadratis rectarum 
inter se aequali differentia excedentium, maiora autem quam 
triplo maiora reliquis praeter quadratum rectae maximae; 
hoc enim in eo libro, quem de helicibus edidimus, demon- 
stratum est [prop. 10]. itaque spatia, in quibus est littera 
K, omnibus spatiis, in quibus sunt litterae B, T, 4, E, Z, H, 
minora sunt,' ipsis autem spatiis, in quibus sunt litterae 
T, 4, E, Z, H, maiora; quare etiam omnia spatia, in qui- 
bus sunt litterae I, K, minora sunt omnibus spatiis, in qui- 
bus sunt litterae 4B, AT, 44, AE, AZ, AH, maiora 
autem iis, in quibus 4T, 44, AE, 47, AH. ergo ad- 
paret, omnia spatia, in quibus sint litterae Θ, I, K, 4, ad 
spatia, in quibus 4B, AT, 44, AE, AZ, AH, minorem 
rationem habere quam Θ 4: 11,3) ad reliqua autem praeter 
id, in quo est 4B, maiorem rationem.?) 


TII. 


Si rectae sectionem coni qualemlibet contingunt ab eodem 
puncto ductae, et aliae quoque rectae in sectione coni con- 
tingentibus parallelae sunt et inter se secant, spatia parti- 
bus earum comprehensa inter se eandem rationem habebunt, 
quam quadrata rectarum contingentium; respondebit autem 
spatium partibus alterius lineae comprehensum quadrato 
rectae contingentis ei parallelae. hoc autem in conicis ele- 
mentist) demonstratum est [Apollonius, Con. III, 17]. 

Si ab eadem sectione coni rectanguli duo segmenta quo- 
quo modo abscinduntur diametros aequales habentia, et ipsa 

1) Nam K = 4: itaque K -+ 4 —3K. 

2) Hoc est 6 -- Id- K -- 4:1I-- κ. 

8) Nam summa spatiorum Θ, I, K, 4 ad summam spatio- 


rum I, K eam habet rationem, quam 6 + I-]- K 4- 4:I-1- Κ, 
cum basis eadem sit (Eucl. VI, 1); tum u. Eucl. V, 8. et est 


oii s dem A+B, I+K= 144-45. 
H. e. Elementis conicorum Euclidis, u. Studien über 
Euklid p. 83 sq. 


παραλληλους A. αὐτῷ] B, αυτας A. 25 δ΄ BH. 96 ἆπο- 
τμαϑέωντε] Torellius, αποτµηθεοντι A. 
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διαμέτρους, αὐτά τε τὰ τμάματα ἴσα ἐσσοῦνται καὶ 
τὰ τρίγωνα τὰ ἐγγραφόμενα εἰς αὐτὰ τὰν αὐτὰν βά- 
σιν ἔχοντα τοῖς τµαμάτεσσι καὶ ὕψος τὸ αὐτό: διά- 
µετρον δὲ καλέω παντὸς τµάµατος τὰν δίχα τέμνουσαν 
ο τὰς εὐϑείας πάσας τὰς παρὰ τὰν βάσιν αὐτοῦ ἀγο- 
μένας. 
ἔστω ὀρθογωνίου κώνου τομὰ ἆ ABI, καὶ ἀπο- 
τετμήῄσϑω ἀπ᾽ αὐτᾶς δύο τμάματα τό τε AAE καὶ 
τὸ OBT, ἔστω δὲ τοῦ μὲν AAE τμάματος διάμετρος 
10 & AZ, τοῦ δὲ OBT & BH, καὶ ἔστων ἴσαι αἱ SZ, 
BH: δεικτέον, ὅτι τὰ τμάματα ἴσα ἐντὶ τὰ AAE, OBT 
καὶ τὰ τρίγωνα τὰ ἐγγραφόμενα τὸν εἰρημένον τρόπον 
ἐν αὐτοῖς. 
ἔστω δὴ πρῶτον & ἀποτέμνουσα τὸ ἕτερον τμᾶμα 
15 OTI ποτ᾽ ὀρϑὰς và διαμέτρῳ τᾶς τοῦ ὀρϑογωνίου 
κώνου τομᾶς, λελάφϑω δὲ παρ᾽ ἂν δύνανται αἱ ἀπὸ 
τᾶς τομᾶς, ἆ διπλασία τᾶς μέχρι τοῦ ἄξονος, καὶ ἔστω, 
ἐφ᾽ ἆ τὸ M, ἀπὸ δὲ τοῦ A κάθετος ἄχϑω ἐπὶ τὰν 
AZ ἆ AK. ἐπεὶ οὖν διάμετρός ἐντι ἆ AZ τοῦ tud- 
0 µατος, ἅ τε AE δίχα τέμνεται κατὰ τὸ Z, καὶ ἆ 
AZ παρὰ τὰν διάμετρόν ἐστι τᾶς τοῦ ὀρθογωνίου 
κώνου τομᾶς' οὕτω γὰρ δίχα τέμνει πάσας τὰς 
παρὰ τἂν AE ἀγομένας. ὃν δὴ λόγον ἔχει τὸ τε- 
τράγωνον τὸ ἀπὸ τᾶς ÁZ ποτὶ τὸ τετράγωνον τὸ 
25 ἀπὸ τᾶς AK, τοῦτον ἐχέτω ἆ N ποτὶ τὰν M^ αἱ δὴ 
ἀπὸ τᾶς τομᾶς ἐπὶ τὰν AZ ἀγόμεναι παρὰ τὰν AE 
3 αὐτά] e corr. B, αυταν A. b τάς (81t.)] Basil., ταν A. 
10 ἔστων] scripsi, ᾧ D, ἔστωσαν EGH. 14 ἡ addidi, om. A. 


15 OT] Basil, BI' AB. Ad fig. adscripsit B: in exemplari 
linea dk non secabat in duo equa lineam ae sed se- 
cabat eam prope a, et linea ak breuis et perpendicu- 
laris super eam, scilicet equedistans linee gt. 
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segmenta aequalia erunt et trianguli in iis inscripti eandem 
basim habentes, quam segmenta, altitudinemque aequalem; 
diametrum autem cuiusuis segmenti eam rectam uoco, quae 
omnes rectas basi eius parallelas in binas partes aequales secat. 

sit 4BI' sectio coni rectanguli, ab eaque abscindantur 
duo segmenta AAE, OBI', et diametrus segmenti 44E 
sit AZ, segmenti autem 6 BI' recta BH, et sit AZ = BH; 
demonstrandum est, et segmenta 44 44 E, Θ BI' aequalia esse 
et triangulos in iis ita inscriptos, ut diximus. 

primum igitur recta alterum segmentum abscindens OT 
perpendicularis sit ad diametrum sectionis coni rectanguli, 
sumatur autem recta, 
cui parallelae rectae - ] 
a sectione ductae qua- 
dratae aequales sunt 
(spatiis ipsa hac rec- 
ta eaque parte dia- 
metri comprehensis, 
quam recta asectione Z” 
ducta ad uerticem 
uersus abscindit), !) 
quae duplo maior 
est recta (a uertice 
sectionis ad axem 
coni» ducta, ?) et E A 
sit ea, in qua est 
littera M, et ab 4 recta AK ad 42 perpendicularis du- 
catur. jam quoniam ZZ diametrus est segmenti, recta AE 
in puncto Z in duas partes aequales secatur, et 42, dia- 
metro sectionis coni rectanguli?) parallela est; ita enim 
omnes rectas rectae 4 E parallelas in binas partes aequales 
secat. iam sit 4Z? : AK? = Ν: M; quare rectae a sectione 





1) H. e. parametrus parabolae ΓΕ 6. 

2) Quia antiquiores geometrae parabolam ita efficiebant, 
ut conum rectum et rectangulum plano lateri coni parallelo 
Secarent. 

3) H. e. axi. cfr. ZMP. XXV p. 44; p. 51 nr. 14. 


Archimedes, ed. Heiberg. I Ed. II. 18 
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δύνανται τὰ παρὰ τὰν ἴσαν τᾷ N παραπίπτοντα πλά- 
τος ἔχοντα, ἃς αὐταὶ ἀπολαμβάνοντι ἀπὸ τᾶς AZ 
ποτὶ τὸ A πέρας" δέδεικται γὰρ ἐν τοῖς κωνικοῖς᾽ 
δύναται οὖν καὶ & AZ ἴσον τῷ περιεχομένῳ ὑπὸ τᾶς 
6 N καὶ τᾶς AZ. δύναται δὲ καὶ ἆ ΘΗ ἴσον τῷ περι- 
ξχομένῳ ὑπό τε τᾶς M καὶ τᾶς ΒΗ, ἐπεὶ κάϑετός 
ἐστιν ἆ OH ἐπὶ τὰν διάμετρον' ἔχοι οὖν κα τὸ τε- 
τράγωνον τὸ ἀπὸ τᾶς AZ ποτὶ τὸ τετράγωνον τὸ ἀπὸ 
τᾶς ΘΗ τὸν αὐτὸν λόγον, ὃν ἆ N ποτὶ τὰν M, ἐπεὶ 
10 ἴσαι ὑπέκειντο αἱ AZ, ΒΗ. ἔχει δὲ τὸ ἀπὸ τᾶς AZ 
τετράγωνον καὶ ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς AK τὸν αὐτὸν λόγον, 
ὃν ἆ N ποτὶ τὰν M: ἴσαι ἄρα ἐντὶ αἱ OH, AK. 
ἐντὶ δὲ ἴσαι καὶ αἱ BH, AZ: ὥστε ἴσον ἐστὶ τὸ ὑπὺ 
τᾶν OH, BH περιεχόμενον τῷ ὑπὸ τᾶν AK, 47. 
15 ἴσον ἄρα ἐστὶν καὶ τὸ Θ ΗΒ τρίγωνον τῷ AAZ τρι- 
γώνῳ' ὥστε καὶ τὰ διπλάσια. ἔστι δὲ τοῦ μὲν AAE 
τριγώνου ἐπίτριτον τὸ AAE τμᾶμα, τοῦ δὲ ΘΒ Γ᾽ τρι- 
γώνου ἐπίτριτον τὸ ΘΒ Γ᾽ τμᾶμα' δῆλον οὖν, ὅτι τά τε 
τμάματά ἐστιν ἴσα καὶ τὰ τρίγωνα τὰ ἐγγραφόμενα εἰς 
30 αὐτά. 
εἰ δὲ μηδετέρα τᾶν τὰ τμάματα ἀποτεμνουσᾶν ποτ᾽ 
ὀρθάς ἐντι τᾶ διαμέτρῳ τᾶς τοῦ ὀρθογωνίου κώνου 
τομᾶς, ἀπολαφϑείσας ἀπὸ τᾶς διαμέτρου τᾶς τοῦ ὀρϑο- 
γωνίου κώνου τομᾶς ἴσας τᾷ διαμέτρῳ τᾷ τοῦ ἑνὸς 
95 τμάματος καὶ ἀπὸ τοῦ πέρατος τᾶς ἀπολαφθείσας ποτ᾽ 
ὀρϑὰς ἀχϑείσας τᾷ διαμέτρῳ, τὸ γενόμενον τμᾶμα 
ἑκατέρῳ τῶν τμαμάτων ἴσον ἐσσεῖται. δῆλον οὖν ἐστι 
τὸ προτεϑέν. 
1 N] Torellius, M AB. 7 ἔχοι οὖν κα] scripsi, εχοι καὶ 
Α, habebit et B. 18 τε] addidi, om. A. 22 διαμέτρῳ] 


B, µησ Α. 28 διαμέτρου] Torellivs, ustra ΑΒ. 24 τᾷ 
(alt.)] scripsi, τας A. 
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ad 42 ductae rectae 4E parallelae quadratae aequales sunt 
spatiis ad rectam rectae V aequalem adplicatis latitudinem 
habentibus eas rectas, quas ipsae a 42 ad punctum 4 uer- 
sus abscindunt; hoc enim in conicis demonstratum est;") 
itaque 

AZ? = N x sZ. 


sed etiam 6Η. = M »« BH, quoniam 6H ad diametrum 
perpendicularis est [Apollonius, Con. I, 11 1:3) itaque 


AZ? : OH? — N: M, 
quia ex hypothesi 4Z = BH. sed etiam 
AZ: AK? = N: M; 


quare 9H = AK [Eucl. V, 9]. uerum etiam ZZ = BH; 
quare erit 
OH x BH = AK x AZ. 


itaque etiam triangulus 6. HB = 4 4Z;?) quare etiam dupla 
<TOB — AE 4»*) sed segmentum 4 4 E tertia parte maius 
est triangulo AJE et segmentum OBT triangulo OBT 
[Quadr. parab. 17 et 24]; adparet igitur, et segmenta et 
iriangulos in iis inscriptos aequales esse. 

sin neutra rectarum segmenta abscindentium ad dia- 
metrum sectionis coni rectanguli perpendicularis est, abscisa 
a diametro-sectionis coni rectanguli recta diametro alterius 
segmenti aequali et a termino rectae abscisae recta ad dia- 
metrum perpendiculari ducta segmentum inde ortum utrique 
segmento aequale erit. ergo adparet, quod propositum est. 


1) H. e. recta N parametrus est, si diametrus est 47. cfr. 
ZMP. XXV p. 52 nr. 16. Conica Euclidis sunt, u. p. 271 
not. 4. 


2) Nam M parametrus est. 
8) Cfr. ZMP. XXIV p. 179 nr. 7. 
4) Nam EZ = ZA, et altitudo eadem est. quare 
AEA =244Z. 
18* 
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δ΄. 

Πᾶν χωρίον τὸ περιεχόμενον ὑπὸ ὀξυγωνίου κώνου 
τομᾶς ποτὶ τὸν κύκλον τὸν ἔχοντα τὰν διάμετρον ἴσαν 
τᾷ μείξονι διαμέτρῳ τᾶς τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομᾶς 

5 τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον, ὃν & ἐλάσσων διάμετρος αὐτᾶς 
ποτὶ τὰν μείξω ἢ ποτὶ τὰν τοῦ κύκλου διάμετρον. 

ἔστω γὰρ ὀξυγωνίου κώνου τοµά, ἐφ᾽ ἆς τὰ 4. B, 
I, 4, διάμετρος δὲ αὐτᾶς & μὲν μείξων ἔστω, ἐφ᾽ ἃς 
τὰ 4. D, & δὲ ἐλάσσων, ip ὧς τὰ B, 4, ἔστω δὲ 

10 κύκλος περὶ διάμετρον τὰν 4 Γ᾽ δεικτέον, ὅτι τὸ περι- 
ἐχόμενον χωρίον ὑπὸ τᾶς τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομᾶς 
ποτὶ τὸν κύκλον τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον, ὃν ἆ Β 4 ποτὶ 
τὰν ΓΑ, τουτέστι τὰν EZ. ὃν δὴ λόγον ἔχει & BA 
ποτὶ τὰν EZ, τοῦτον ἐχέτω ὁ κύκλος, ἐν c τὸ "P, 

15 ποτὶ τὸν 4ΑΕΓΖ κύκλον: λέγω, ὅτι ἴσος ἐστὶν ὁ P 
κύκλος τᾷ τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομᾷ. 

εἰ γὰρ μή ἐστιν ἴσος ὁ W κύκλος τῷ περιεχομένῳ 
χωρίῳ ὑπὸ τᾶς τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομᾶς, ἔστω 
πρῶτον, εἰ δυνατόν, μείξων. δυνατὺν δή ἐστιν εἰς 

30 τὸν W κύκλον πολύγωνον ἐγγράψαι ἀρτιόγωνον μεῖξον 
τοῦ ABTA χωρίου. νοείσθω δὴ ἐγγεγραμμένον, èy- 
γεγράφϑω δὲ καὶ εἰς τὸν “ΕΓΖ κύκλον εὐϑύγραμμον 
ὁμοῖον τῷ ἐν τῷ P κύκλῳ ἐγγεγφαμμένῳ, καὶ ἀπὸ 
τᾶν γωνιᾶν αὐτοῦ καϑέτοι ἄχϑωσαν ἐπὶ τὰν AT διά- 

25 μέτρον, ἐπὶ δὲ τὰ σαμεῖα, xa? ἃ τέμνοντι αἱ καϑέτοι 


1 ô] A, < ΒΗ’. 8 τών] addidi, om. A. 4 τᾶς] Torel- 
lius, tæ A. τομᾶς] Torellius, toug À. 6 7] addidi, om. A, 
hoc est B, τουτέστι Basil. 19 μείζων] G, µειζον A. 22 
δέ] scripsi, δη Α, om. B. 25 τέμνοντι] B, τεµνονται A. 
In litteris figurae D secutus sum, nisi quod H omisit et 
pro Σ habet E cum GH; litt. ΗΟΣΞΡΝΠ om. B, pro 
N hab. T GH. 
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IV. 


Quoduis spatium sectione coni acutianguli comprehensum 
ad circulum diametrum maiori diametro sectionis coni acuti- 
anguli aequalem habentem eandem rationem habet, quam 
minor diametrus ad maiorem siue ad diametrum circuli. 

sit enim sectio coni 
acutianguli, in qua 
sint litterae 4, B, T, 
4, diametrus autem 
maior sit recta, in 
qua sunt Á, T, minor 
autem ea, in qua B, 
A, sit autem circulus 
circum diametrum 
AT descriptus; de- 
monstrandum est, 
spatium sectione coni 
acutianguli compre- 
hensum ad circulum 
eandem habere ratio- 
nem, quam Β4: TA, 
hoc est Β 4: EZ. iam 
circulus, in quo est 
littera W, ad circu- 
lum AEI'Z eam ha- 
beat rationem, quam 
B4: EZ; dico, cir- 
culum *P aequalem 
esse sectioni coni acu- 
tianguli. 

nam si circulus *P spatio sectione coni acutianguli com- 
prehenso aequalis non est, sit prius, si fieri potest, maior. 
potest igitur fieri, ut in circulo W inseribatur polygonum 
(aequilaterum», cuius anguli pares sunt numero, maius 
spatio 4 BI'4.) fingatur igitur inscriptum, et etiam in cir- 





1) Nam fieri potest, ut in circulo ¥ inscribatur polygonum 
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τὰν τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομάν, εὐθεῖαι ἐπεζεύχθω- 
σαν’ ἐσσεῖται δή τι ἐν τᾷ τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομᾷ 
ἐγγεγραμμένον εὐθύγραμμον, καὶ ἕξει αὐτὸ ποτὶ τὸ 
εὐθύγραμμον τὸ ἐν τᾷ AEI'Z κύκλῳ ἐγγεγραμμένον 
s τὺν αὐτὸν λόγον, ὃν & BA ποτὶ τὰν ΕΖ. ἐπεὶ γὰρ 
αἱ EO, KA καθέτοι εἰς τὸν αὐτὸν λόγον τέτμηνται 
κατὰ τὰ M, B, δῆλον, ὅτι τὸ AE τραπέξιον ποτὶ τὸ 
ΘΜ τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον, ὃν & ΘΕ ποτὶ τὰν ΒΘ. 
διὰ ταὐτὰ δὲ καὶ τῶν ἄλλων τραπεξίων ἕκαστον τῶν 
ιο ἐν τῷ κύκλῳ no? ἕκαστον τῶν τραπεξίων τῶν ἐν v 
τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομᾷ τοῦτον ἔχει τὸν λόγον, ὃν 
ἆ ΕΘ ποτὶ τὰν ΒΘ. ἔχοντι δὲ καὶ τὰ τρίγωνα τὰ 
ποτὶ τοῖς A, Γ τὰ ἐν τῷ κύκλῳ ποτὶ τὰ ἐν τᾶ τοῦ 
ὀξυγωνίου κώνου τομᾷ τοῦτον τὸν λόγον: ἕξει οὖν 
16 καὶ ὅλον τὸ εὐϑύγραμμον τὸ ἐν τῷ 4ΕΓ7 κύκλῳ 
ἐγγεγραμμένον ποτὶ ὅλον τὸ ἐγγεγραμμένον εὐϑύγραμ- 
μον ἐν τᾶ τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομᾷ τὸν αὐτὺν λό- 
yov, ὃν ἆ EZ ποτὶ τὰν BA. ἔχει δὲ τὸ αὐτὸ εὐθύ- 
γραμμον καὶ ποτὶ τὸ ἐν τῷ Ψ κύκλῳ ἐγγεγραμμένον 
20 τοῦτον τὸν λόγον, διότι καὶ οἱ κύκλοι τοῦτον εἶχον 
τὸν λόγον ἶσον ἄρα ἐστὶν τὸ εὐθύγραμμον τὸ ἐν 
τῷ P κύκλῳ ἐγγεγραμμένον τῷ εὐϑυγράμμῳ τῷ ἐν 
τᾷ τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομᾷ ἐγγεγραμμένω' ὅπερ 
ἀδύνατον᾽ μεῖξον γὰρ ἦν ὅλου τοῦ περιεχοµένου yo- 
25 ρίου ὑπὸ τᾶς τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομᾶς. 
ἀλλ᾽ ἔστω, εἰ δυνατόν, ἐλάσσων. πάλιν δὴ δυνα- 
τὸν εἰς τὰν τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομὰν ἐγγράψαι 


3 δή] scripsi, δε AB. 8 εὐθύγραμμον] Β, ου. Δ. 
αὐτό] scripsi, id ipsum B, το αυτο À. 7 τό (alt)] e 
corr. B, τα Α. 12 ἔχοντι] EG, εχωντι A. 18 αὐτό] 


Torellius, αυτο το À, id ipsum B. 
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culo 4 ET'Z inscribatur figura rectilinea polygono in circulo 
P inscripto similis, et ab angulis eius rectae ad 4T diametrum 
perpendiculares ducantur, et ad puncta, in quibus rectae 
perpendiculares sectionem coni acutianguli secant, rectae 
ducantur; erit igitur figura quaedam rectilinea in sectione 
coni acutianguli inseripta, et ad figuram rectilineam in cir- 
culo 4EI'Z inscriptam eandem rationem habebit, quam 
B4: EZ. nam quoniam E 0, K4 rectae perpendiculares in 
eadem proportione in punctis M, B sectae sunt, adparet, 
trapezium 4 E ad ΘΜ eam habere rationem, quam ΘΕ: B 0.1) 
et eadem de causa etiam cetera trapezia singula, quae in 
circulo sunt, ad singula trapezia, quae in sectione coni 
acutianguli sunt, eam habent rationem, quam ΕΘ: ΒΘ. 
sed etiam trianguli ad puncta 4, Γ᾽ in circulo positi ad 
triangulos in sectione coni acutianguli positos eandem ra- 
tionem habent;?) itaque etiam tota figura rectilinea in cir- 
culo AEI'Z inscripta ad totam figuram in sectione coni 
acutianguli inscriptam eam rationem habet, quam EZ : B 4.9) 
sed eadem figura etiam ad figuram in circulo ¥ inscriptam 
hanc rationem habet, quoniam etiam circuli hanc rationem 
habebant [Eucl. V, 16];*) itaque figura in circulo ¥ in- 
scripta figurae in sectione coni acutianguli inscriptae aequalis 
est [Eucl. V, 9]; quod fieri non potest; maior enim erat 
toto spatio sectione coni acutianguli comprehenso. 

sed, si fieri potest, minor sit (circulus Βλ). rursus igitur 
fieri potest, ut in sectione coni acutianguli inscribatur poly- 


(p) ita, ut spatia relicta minora sint eo spatio, quo ¥ spatium 
ABTA excedit; u. De sph. et cyl. I, 6 p. 20, 10. erit igitur 
V — p< VW — ABTA siue p> ABTA. 
ceterum p. 276, 20 debuit esse: polygonum, cuius numerus late- 

rum per quattuor diuidi potest. cfr. p. 280, 1. 
1) U. ZMP. XXIV p. 180 nr. 11. 
2) Habent enim rationem, quam ΠΗ: ΠΞ, quse aequalia 
est rationi ΕΘ: ΒΘ. 
3) ἐναλλὰξ καὶ συνθέντι καὶ ἐναλλάξ; eb 
EZ—2EO0, B4—2B8. 
4) U. ZMP. XXIV p. 181 nr. 13. 
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πολύγωνον ἀρτιόπλευρον μεῖξον τοῦ P κύκλου. ἐγγε- 
γράφθω οὖν, καὶ ἀπὸ τᾶν γωνιῶν αὐτοῦ καϑέτοι 
ἀχθεῖσαι ἐπὶ τὰν AT ἐκβεβλήσθωσαν ποτὶ τὰν τοῦ 
κύκλου περιφέρειαν" πάλιν οὖν ἐσσεῖταί τι ἐν τῷ 
s AE κύκλῳ εὐθύγραμμον ἐγγεγραμμένον, ὃ ἕξει ποτὶ 
τὸ ἐν τᾷ τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομᾷ ἐγγεγραμμένον 
τὸν αὐτὸν λόγον, ὃν & ΕΖ ποτὶ τὰν BA. ἐγγρα- 
φέντος δὴ καὶ εἰς τὸν W κύκλον ὁμοίου αὐτῷ 
δειχϑήσεται τὸ ἐν τῷ P κύκλῳ ἐγγεγραμμένον ἴσον 
10 ἐὸν τῷ ἐν τᾷ τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομᾷ ἐγγεγραμ- 
μένω ὅπερ ἀδύνατον: οὐκ ἔστιν οὖν οὐδὲ ἐλάσσων 
ὁ P κύκλος τοῦ χωρίου τοῦ περιεχοµένου ὑπὸ τᾶς 
τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομᾶς. δῆλον οὖν, ὅτι τὸ el- 
ρημένον χωρίον ποτὶ τὸν AEI'Z κύκλον τὸν αὐτὸν 
15 ἔχει λύγον, ὃν & BA ποτὶ τὰν EZ. 


, 


E. 
Πᾶν χωρίον περιεχόμενον ὑπὸ ὀξυγωνίου κώνου 
τομᾶς ποτὶ πάντα κύκλον τὸν αὐτὺν ἔχει λόγον, ὃν 
τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τᾶν διαμέτρων τᾶς τοῦ ὀξυγω- 
20 νίου κώνου τομᾶς ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς τοῦ κύκλου δια- 
μέτρου τετράγωνον. 
ἔστω γάρ τι χωρίον περιεχόμενον ὑπὸ ὀξυγωνίου 
κώνου τομᾶς, ἐν ᾧ τὸ X, διαμέτροι δὲ ἔστωσαν τᾶς 
τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομᾶς αἱ AT, BA, μείξων δὲ 
3 & AT, καὶ κύκλος ἔστω, ἐν ᾧ W, διάμετρος δὲ αὐτοῦ 
& EZ: δεικτέον, ὅτι τὸ X χωρίον ποτὶ τὸν P κύκ- 
λον τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον, ὃν τὸ περιεχόμενον ὑπὸ 
τῶν ΑΓ, BA ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς EZ τετράγωνον. 


4τι] B, tn A. 5 AE] B, 4E A; fort. AETZ. ϐ τό] 
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gonum (aequilaterum», cuius latera paria sunt numero) 
maius circulo ¥.?) inseribatur igitur, et rectae ab angulis 
eius ad AT perpendiculares ductae producantur ad ambitum 
circuli; rursus igitur in circulo 4ΕςΓ2) figura rectilinea 
inscripta erit, quae ad figuram in sectione coni acutianguli 
inscriptam eam rationem habebit, quam EZ : B4 [p. 278, 
3sq.] si igitur etiam in circulo ¥ inscribitur figura ei 
similis, figura in circulo ¥ inscripta demonstrabitur aequalis 
esse figurae in sectione coni acutianguli inscriptae [p. 278, 
18 sq.]; quod fieri non potest;?) itaque circulus Ψ ne minor 
quidem est spatio sectione coni acutianguli comprehenso. 
ergo adparet, hoe spatium ad circulum 4 Εξ; ΓΖ, eam rationem 
habere, quam B4 : EZ.*) 


v.) 


Quoduis spatium sectione coni acutianguli comprehensum 
ad quemuis circulum eam rationem habet, quam rectangu- 
lum diametris sectionis coni acutianguli comprehensum ad 
quadratum diametri circuli. 

sit enim spatium aliquod sectione coni acutianguli com- 
prehensum, in quo sit littera X, diametri uero sectionis 
coni acutianguli sint AT, B4, maior autem sit 4T, et sit 
circulus, in quo sit littera ¥, et diametrus eius EZ; de- 
monstrandum est, esse 


X: Y= AI» BA: EZ. 


1) Cfr. p. 277 not. 

2) Hoc fieri posse, eodem modo intellegitur, quo in circulo 
demonstrauimus p. 277 not. 

3) Nam circulus ¥, figura inscripta maior, minor est figura 
in ellipsi inscripta. 

4) Proprie hoc adparet, figuram ellipsi comprehensam aequa- 
lem esse circulo W; tum u. p. 276, 12 et Eucl. V, 7. 

6) Citat Hero, Metric. p. 82, 27. 


Torellius, ταν A. 7 wow He εγγεγραφεντος Α. 
16 sins η καταγραφη À. 16 εἼ ς΄ '27 Ww] A, τὸ Ww 
Basil. 
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περιγεγράφϑω δὴ κύκλος περὶ διάμετρον τὰν AT 
τὸ δὴ X χωρίον ποτὶ τὸν κύκλον, οὗ διάμετρος & AT, 
τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον, ὃν τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τῶν 
AT, BA ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς AT τετράγωνον᾽ δέδεικται 
5 γὰρ. ἔχον, ὃν ἆ BA ποτὶ τὰν AI. ἔχει δὲ καὶ ὁ xú- 
κλος, οὗ διάμετρος & AT, ποτὶ τὸν κύκλον, οὗ διά- 
µετρος & ΕΖ, τὸν αὐτὸν λόγον, ὃν τὸ ἀπὸ τᾶς AT 
τετράγωνον ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς EZ: δῆλον οὖν, ὅτι τὸ 
X χωρίον ποτὶ τὸν P χύκλον τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον, 
100v τὸ ὑπὸ τᾶν AT, BA περιεχύμενον ποτὶ τὸ ἀπὸ 
τᾶς ΕΖ τετράγωνον. 


΄ 


S. 
Τὰ περιεχόμενα χωρία ὑπὸ ὀξυγωνίου κώνου to- 
μᾶς τὸν αὐτὸν ἔχοντι λόγον ποτ᾽ -ἄλλαλα, ὃν τὰ περι- 
16 εχόµενα ὑπὸ τᾶν διαμέτρων τῶν τῶν ὀξυγωνίων κώ- 
νῶν τομᾶν ποτ᾽ ἄλλαλα. 
ἔστω περιεχόμενα χωρία ὑπὸ ὀξυγωνίου κώνου ro- 
μᾶς, ἐν οἷς τὰ A, B, ἔστω δὲ καὶ τὸ μὲν T'A περι- 
ἐχόμενον ὑπὸ τᾶν διαμέτρων τᾶς τοῦ ὀξυγωνίου κώ- 
20 νου τομᾶς τᾶς περιεχούσας τὸ 4 χωρίον, τὸ δὲ EZ 
περιεχόμενον ὑπὸ τᾶν διαμέτρων τᾶς ἑτέρας τομᾶς᾽ 
δεικτέον, ὅτι τὸ A χωρίον ποτὶ τὸ B τὸν αὐτὸν ἔχει 
λόγον, ὃν τὸ Γ4 ποτὶ τὸ ΕΖ. 
λελάφϑω δὴ κύκλος τις, ἐν ᾧ τὸ P, ἀπὸ δὲ τᾶς 
95 διαμέτρου αὐτοῦ τετράγωνον ἔστω τὸ KA. ἔχει δὴ 
τὸ μὲν A χωρίον ποτὶ τὸν P κύκλον τὸν αὐτὸν λό- 
γον, ὃν τὸ T'A ποτὶ τὸ KA, ὁ δὲ W κύκλος ποτὶ τὸ 


12 ς«] 7 B. 14 ποτ ἄλλαλα] B, ποτι τα αλλα A. 16 
τᾶν] mg. Basil, τµαµα A, tetragonorum B. τῶν ὀξυγωνίων 
κώνων] AB, τοῦ ὀξυγωνίου κώνου Torellius. 19 τᾶς] EG, 
τᾳ À. 26 K4] B, KA A. δή] scripsi, δε AB. 
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cireumseribatur igitur 
(cireum spatium X» cir- 
eulus circum diametrum 
AT descriptus; spatium 
X igitur ad circulum, 
cuius diametrus est AT, 
eandem rationem  ha- 
bebit, quam 4Ρ»ς B4 
: AI?; nam demonstra- 
tum est, spatium X ad 
circulum, cuius diametrus 
sit ÆT, eam habere ratio- 
nem, quam B4: AT 
[prop. 4]. sed etiam cir- 
culus, cuius diametrus est 
AI, ad circulum, cuius 
diametrus est EZ, eam 
rationem habet, quam A41" 
: EZ? [Eucl. XII, 2]; ergo 
adparet, esse X : # = AT 
» B4: EZ? [Eucl.V, 22]. 


VI. 


Spatia sectione coni acutianguli comprehensa eam inter 
se rationem habent, quam rectangula diametris sectionum 
conorum acultiangulorum comprehensa inter se habent. 


sint spatia sectione coni acutianguli comprehensa, in 
quibus sint litterae 4, B, et rectangulum 14 diametris con- 
lineatur sectionis coni acutianguli, quae 4 spatium compre- 
hendit, rectangulum autem EZ diametris alterius sectionis 
contineatur; demonstrandum est, esse 4: B = Γ4: EZ. 


sumatur igitur circulus aliquis, in quo sit littera ¥, οἱ 
in diametro eius construatur quadratum ΚΑ. erit igitur 
AP —IDA4: KA [ρτορ. δ) et 
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B χωρίον τὸν αὐτὸν λόγον, ὃν τὸ KA ποτὶ τὸ EZ: 

δῆλον οὖν. ὅτι τὸ 4 χωρίον ποτὶ τὸ B τὸν αὐτὸν 
` λῶρ 

ἔχει λόγον, ὃν tò Γ4 ποτὶ τὸ EZ. 


ΠΟΡΙΣΜΑ. 
5 Ἐκ rovrov δὲ φανερόν, ὅτι τὰ περιεχόμενα χωρία 
ὑπὸ ὁμοιᾶν ὀξυγωνίων κώνων τομᾶν τὸν αὐτὸν λό- 
» , LA ει , $ » 2 
γον ἔχοντι ποτ ἄλλαλα, ὃν ἔχοντι δυνάμει xot ἀλ- 
λάλας αἱ ὁμολόγοι διαμέτροι τᾶν τομᾶν. 


E 


19 Ὀξυγωνίου κώνου τομᾶς δοϑείσας καὶ γραμμᾶς ἀπὺ 
τοῦ κέντρου τᾶς τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομᾶς ἀνεστα- 
κούσας ὀρϑᾶς ποτὶ τὸ ἐπίπεδον, ἐν ᾧ ἐστιν ἆ τοῦ 
ὀξυγωνίου κώνου τοµά, δυνατόν ἐστι κῶνον εὑρεῖν 
κορυφὰν ἔχοντα τὸ πέρας τᾶς ἀνεστακούσας εὐθείας, 

15 οὗ ἐν τᾷ ἐπιφανείᾳ ἐσσεῖται & δοθεῖσα τοῦ ὀξυγωνίου 
κώνου Tou. 

δεδόσθω τις ὀξυγωνίου κώνου τοµά, καὶ ἀπὸ τοῦ 
κέντρου αὐτᾶς εὐϑεῖα γραμμὰ ἀνεστάκουσα ὀρϑὰ ποτὶ 
τὸ ἐπίπεδον, ἐν à ἐστιν à τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομά, 

0 διὰ δὲ τᾶς ἀνεστακούσας εὐθείας καὶ τᾶς ἐλάσσονος 
διαμέτρου ἐπίπεδόν τι ἐκβεβλήσϑω, καὶ ἔστω ἐν αὐτῷ 
& μὲν ἐλάσσων διάμετρος & AB, τὸ δὲ κέντρον τᾶς 
τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομᾶς τὸ «4. ἆ δὲ ἀπὸ τοῦ κέν- 
toov ἀνεστάκουσα ὀρϑὰ & T4, πέρας δὲ αὐτᾶς τὸ I) 

35 ἆ δὲ τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομὰ νοείσθω περὶ διά- 
µετρον τὰν AB γεγραμμένα ἐν ἐπιπέδῳ ὀρϑῷ ποτὶ 


4 πόρισμα] [5 D, om. BEGH. 7 ἔχοντι (utr)] EG, 
εχώντι Α. 9718 B, 9^ H. 11 κώνου] BG, om. A. 
24 ΓΩ A, dg B. 25 κώνου] A, om. B. 
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W: B= KA: EZ [prop. 5; Eud. V, 16]; 
ergo adparet, esse 4: B = Γ4: EZ [Eucl. V, 22]. 





» 


COROLLARIUM. 

Hinc autem adparet, spatia sectionibus conorum aeuti- 
angulorum similibus comprehensa eandem inter se habere 
rationem, quam quadrata diametrorum sectionum, quae sibi 
respondeant.") 

VII. 


Data sectione coni acutianguli et linea a centro sectionis 
coni aeutianguli erecta perpendiculari ad planum, in quo 
est sectio coni acutianguli, fieri potest, ut inueniatur conus 
uerticem habens terminum rectae erectae, in cuius superficie 
sit data sectio coni acutianguli. 

data sit sectio coni acutianguli et recta a centro eius 
perpendicularis erecta ad planum, in quo est sectio coni 


1) Nam similes ellipses eae sunt, quarum qui sibi respon- 
deant axes proportionales sint. 
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τὰν ΓΔ δεῖ δὴ κῶνον εὑρεῖν κορυφὰν ἔχοντα τὸ Γ᾽ 
σαμεῖον, οὗ ἐν τᾷ ἐπιφανεία ἐσσεῖται ἆ τοῦ ὀξυγωνίου 
κώνου τομά. 
ἀπὸ δὴ τοῦ Γ ἐπὶ τὰ A, B εὐϑεῖαι ἀχϑεῖσαι ἐκ- 
5 βεβλήσθων, καὶ ἀπὸ τοῦ A διάχθω ἆ AZ, ὥστε τὸ 
περιεχόμενον ὑπὸ τᾶν AE, EZ ποτὶ τὸ τετράγωνον 
τὸ ἀπὸ τᾶς ET τοῦτον ἔχειν τὸν λόγον, ὃν ἔχει τὸ 
τετράγωνον τὸ ἀπὸ τᾶς ἡμισείας τᾶς μείζονος διαμέ- 
toov ποτὶ τὸ ἀπὸ AT τετράγωνον᾽ δυνατὸν δέ ἐστιν, 
10 ἐπεὶ μείξων ἐστὶν ὁ λόγος τοῦ, ὃν ἔχει τὸ ὑπὸ τᾶν 
AA, AB περιεχόμενον ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς AI τειρά- 
yovov: ἀπὸ δὲ τᾶς AZ ἐπίπεδον ἀνεστακέτω ὀρϑὸν 
ποτὶ τὸ ἐπίπεδον, ἐν ᾧ ἐντι αἱ AT, AZ, iv δὲ τῷ 
ἐπιπέδῳ τούτῳ κύκλος γεγράφϑω περὶ διάμετρον τὰν 
15 AZ, καὶ ἀπὸ τοῦ κύκλου τούτου κῶνος ἔστω κορυφὰν 
ἔχων τὸ Γ᾽ σαμεῖον' ἐν δὴ τᾶ ἐπιφανείᾳ τοῦ κώνου 
τούτου δειχθήσεται ἐοῦσα ἆ τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομά. 
εἰ γὰρ μή ἐστιν ἐν τᾷ ἐπιφανείᾳ τοῦ κώνου, vay- 
καῖον, εἶμέν τι δαμεῖον ἐπὶ τᾶς τοῦ ὀξυγωνίου κώνου 
20 τομᾶς, ὃ μή ἐστιν ἐν τᾷ ἐπιφανείᾳ τοῦ κώνου. νοείσθω 
δή τι σαμεῖον λελαμμένον ἐπὶ τᾶς τοῦ ὀξυγωνίου κώ- 
νου τομᾶς τὸ Θ, ὃ οὐκ ἔστιν ἐν τᾶ ἐπιφανεία τοῦ 
κώνου, καὶ ἀπὸ τοῦ Θ κάθετος ἄχϑω & OK ἐπὶ τὰν 
AB: ἐσσεῖται δὴ αὕτα ὀρϑὰ ποτὶ τὸ ἐπίπεδον tó, ἐν 
35 0 ἔντι αἱ AT, TZ: ἀπὸ δὲ τοῦ Γ ἐπὶ τὸ K εὐϑεῖα 
ἀχϑεῖσα ἐκβεβλήσθω᾽ συμπιπτέτω δὴ αὕτα τᾷ AZ κατὰ 


4 δή] Torellius, δε AB. εὐϑεῖαι ἀχϑεῖσαι ἐκβεβλήσθων] 
scripsi, idis αχϑεισα εκβεβλησθω AB. 7 Lo Torellius, 
εχει À. 8 τᾶς (alt)] addidi, om. A. 10 μείζων] EG, 
µειξω A. 11 ΔΒ] Basil, AB AB. 18 ivi] GH, εντη A. 
16 δή] scripsi, δε AB. 18 γάρ] B, om. A. 1 δή] scripsi, 
δε AB. 
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acutianguli, per rectam autem erectam diametrumque mi- 
norem ducatur planum, et in eo sit diametrus minor ΑΒ, 
centrum sectionis coni 
acutianguli 4, recta 
a centro perpendicu- 
laris erecta I'4 ter- 
minusque eius Γ᾽ sec- 
tio autem coni acuti- 
anguli fingatur circum 
diametrum 4B de- 
scripta in plano ad 
Trs perpendiculari; 
oportet igitur conum 
inueniri uerticem ha- 
bentem punctum T, in 
cuius superficie data 
sectio coni acutianguli sit. 

rectae igitur a I' puncto ad puncta 4, B ductae produ- 
cantur, et ab Æ puncto perducatur 42 ita, ut ratio 
AE »« EZ: EI? aequalis sit rationi, quam habet quadra- 
tum dimidiae diametri maioris ad 4/17; hoc autem fieri 
potest, quoniam 


AE x EZ: EI* > 44x 48: AD!) 


porro a recta 42 planum erigatur perpendiculare ad id 
planum, in quo sunt rectae AT, AZ, in hoc autem plano 
circulus describatur circum diametrum AZ, et in hoc cir- 
culo conus construatur uerticem habens punctum 1^; demon- 
strabimus igitur, in huius coni superficie sectionem coni acuti- 
anguli positam esse. 

nam siin superficie coni posita non est, necesse est, esse 
punctum aliquod in sectione coni acutianguli, quod non sit 
in coni superficie. fingatur igitur punctum aliquod ϐ in 
sectione coni acutianguli sumptum, quod in superficie coni 





1) Hanc conditionem ueram esse, ostendit Nizzius p. 162—683. 
cfr. Zeuthen, Die Lehre von den Kegelschnitten im Altert. 


p. 411 sqq. 
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τὸ 4, καὶ ἀπὸ τοῦ 4 ἄχθω ποτ᾽ ὀρϑὰς τᾷ ZA & AM 
ἐν τῷ κύκλῳ τῷ περὶ τὰν AZ, τὸ δὲ M νοείσθω 
μετέωρον ἐπὶ τᾶς περιφερείας αὐτοῦ, ἄχϑω δὲ καὶ 
παρὰ τὰν AB διὰ μὲν τοῦ 4 ἆ ΞΟ, διὰ δὲ τοῦ E 
så ΠΡ. ἐπεὶ οὖν τὸ μὲν ὑπὸ τᾶν EA, EZ περιεχόµε- 
νον ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς ΕΓ τετράγωνον τὸν αὐτὸν ἔχει 
λόγον, ὃν τὸ ἀπὸ τᾶς ἡμισείας τᾶς μείξονος διαμέτρου 
ποτὶ τὸ ἀπὺ τᾶς AT, τὸ δὲ ἀπὺ τᾶς ΕΓ ποτὶ τὸ ὑπὸ 
τῶν ΕΠ, EP, ὃν τὸ ἀπὺ τᾶς AT ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν 
10 Ad, AB, τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον τὸ ὑπὸ τᾶν AE, EZ 
ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν ΠΕ, ΕΡ, ὃν τὸ τετράγωνον τὸ ἀπὸ 
τᾶς ἡμισείας τᾶς μείξονος διαμέτρου ποτὶ τὸ ὑπὸ τῶν 
AA, AB. ἔστιν δέ, ὡς μὲν τὸ ὑπὸ τᾶν AE, EZ 
ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν ΕΠ, EP, οὕτω τὸ ὑπὸ τᾶν 44, AZ 
16 ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν AF, AO, ὡς δὲ τὸ ἀπὸ τᾶς ἡμι- 
σείας τᾶς μείξονος διαμέτρου ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν 44, 
AB, οὕτως τὸ ἀπὸ τᾶς ΘΚ τετράγωνον ποτὶ τὸ ὑπὸ 
τᾶν AK, KB: τὸν αὐτὸν ἄρα ἔχει λόγον τὸ ὑπὸ τᾶν 
AA, AZ ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν SA, ΛΟ, ὃν τὸ ἀπὸ τᾶς 
2 OK τετράγωνον ποτὶ τὺ ὑπὸ τᾶν AK, ΚΒ. ἔχει δὲ 
καὶ τὸ ὑπὸ τᾶν 4. AO ποτὶ τὸ nò τᾶς T'A τετρά- 
γωνον τὸν αὐτὸν λόγον, ὃν τὸ ὑπὸ AK, KB ποτὶ τὸ 
ἀπὸ τᾶς KT τετράγωνον: ἔχει ἄρα καὶ τὸ ὑπὺ τᾶν AJ, 
AZ περιεχόμενον ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς TA τετράγωνον 
35 τὸν αὐτὸν λόγον, ὃν τὸ ἀπὸ τᾶς O K ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς 
KI. τῷ δὲ ὑπὸ τᾶν AA, AZ περιεχομένῳ ἴσον ἐστὶ 
τὸ ἀπὸ τᾶς AM τετράγωνον: ἐν ἡμικυκλίῳ γὰρ τῷ 


8 ὑπὸ τᾶν] B, om. A. 10 ΔΒ] B, AB A. 18 EZ] 
Torellius, ET AB. 15 A45] B, mg. uel az falsum; ΑΞ A. 
17 ΖΒ] Basil., AB ΑΒ. 19 34] Basil., ZA AB. 22 
ὑπό] A, ὑπὸ τᾶν Basil. 
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non Sit, et a € puncto ducatur ΘΚ ad 4B perpendicu- 
laris; haec igitur ad planum, in quo sunt rectae 4T, ΓΖ, 
perpendicularis erit [Eucl. XI def. 4]; a puncto Γ᾽ autem 
ad K recta ducta producatur; concurrat igitur cum recta 
AZ in puncto 4, et a puncto 4 ad 2.4 perpendicularis 
ducatur AM in circulo circum diametrum 42 descripto, 
M autem punctum fingatur sublime in ambitu eius, duca- 
turque praeterea rectae 4 Β parallela per 4 punctum recta 
EO, per E autem recta ΠΡ, iam quoniam E 4x EZ: EI? 
eandem rationem habet, quam quadratum dimidiae diametri 
maioris ad ZI [ex hypothesi], et EI?: ΕΠΣ« EP 
= AT? : AA x 48,1) habet AE x EZ: IIE »« EP ean- 
dem rationem, quam quadratum dimidiae diametri maioris 
ad 44»« 4B [Eucl. V, 22]. est autem 


AE EZ: EIIX EP— 4415 AZ : AR x 40,3) 
et, ut quadratum dimidiae diametri maioris ad 
AA AB, 

ita @K?: AK >x KB [Apollon. I, 21]; itaque erit 

AA» AZ: EA» 40 = 0K?: AK » KB. 
uerum etiam 

EA 40:1 Æ = AK x KB:KI*;) 

quare 

AA Xx AZ : TA? = ΘΚ}: KT? [Ευο]. V, 22]. 
sed 4.4 »« AZ = 44M*; recta enim AM in semicirculo 


1) Est enim ET : EN = AT : AA (ZMP. XXIV p. 178 nr. 4), 

h. e. ET? : EI? = 401? : 445; sed 
EH? = EII x EP, et A4! = AA Xx 4B. 
2) Nam cum ΠΕ | Ἐ 4, erit (not. 1) 
AE: EN = AA: 4Ξ, 

et cum 4Ο | EP, erit etiam (ibid) EZ : EP = 42: 40; tum 
multiplicando inuenitur proportio, quam quaerimus. 

3) Nam DA: Z4 — PK: AK (ZMP. XXIV p. 178 nr. 4) 
et I'A: 40— ΓΚ: KB; itaque multiplicando I4? : E 4 » 40 
= DK*: AK x KB; tum ἐναλλάξ (Eucl. V, 16). 


Archimedes, ed. Heiberg. I. Ed. II. 19 
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περὶ τὰν AZ κάθετος ἄχθη & 4Μ' τὸν αὐτὸν ἄρα 
ἔχει λόγον τὸ ἀπὸ τᾶς AM τετράγωνον ποτὶ τὸ ἀπὸ 
τᾶς AT, ὃν τὸ ἀπὸ τᾶς ΘΚ ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς ΚΓ' 
ὥστε ἐπ᾽ εὐϑείας ἐστὶν τὰ΄Γ. 6. M σαμεῖα. ἆ δὲ 
s ΓΜ ἐν và ἐπιφανείᾳ ἐστὶ τοῦ κώνου": δῆλον οὖν, ὅτι 
καὶ τὸ O σαμεῖον ἐν τᾷ ἐπιφανείᾳ ἐσσεῖται τοῦ κώ- 
νου. ὑπέκειτο δὲ μὴ εἶμεν: οὐκ ἄρα ἐστὶ σαμεῖον 
οὐδὲν ἐπὶ τᾶς τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομᾶς, ὃ οὐκ 
ἔστιν ἐν τᾷ ἐπιφανείᾳ τοῦ προειρημένου κώνου. ὅλα 
10ο οὖν ἆ τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομὰ ἐν τᾷ ἐπιφανείᾳ 
ἐστὶν τοῦ αὐτοῦ κώνου. 
η΄. 
Ὀξυγωνίου κώνου τομᾶς δοθείσας καὶ γραμμᾶς μὴ 
ὀρϑᾶς ἀνεστακούσας ἀπὸ τοῦ κέντρου τᾶς τοῦ ὀξυ- 
16 γωνίου κώνου τομᾶς ἐν ἐπιπέδῳ, ὅ ἐστιν ὀρθὺν ἀν- 
εστακὸς διὰ τᾶς ἑτέρας διαμέτρου ποτὶ τὸ ἐπίπεδον, 
ἐν à ἐστιν ἆ τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τοµά, δυνατόν 
ἐστι κῶνον εὑρεῖν κορυφὰν ἔχοντα τὸ πέρας τᾶς v- 
εστακούσας εὐθείας, οὗ ἐν τᾷ ἐπιφανείᾳ ἐσσεῖται & δο- 
30 ϑεῖσα τοῦ ὀξυγωνίου κώνου voud. 
ἔστω δὴ διάμετρος μὲν τᾶς τοῦ ὀξυγωνίου κώνου 
τομᾶς ἆ BA, κέντρον δὲ τὸ «4. καὶ & AT ἀπὸ τοῦ 
κέντρου ἀνεστάκουσα, ὡς εἴρηται, ἆ δὲ τοῦ ὀξυγωνίου 
κώνου τομὰ νοείσθω περὶ διάμετρον τὰν AB ἐν èx- 
35 πέδῳ ὀρϑῷ ποτὶ τὸ ἐπίπεδον, ἐν ᾧ wti αἱ AB, TA 
δεῖ δὴ κῶνον εὑρεῖν κορυφὰν ἔχοντα τὸ I' σαμεῖον, 
οὗ ἐν τᾷ ἐπιφανείᾳ ἐσσεῖται ἆ τοῦ ὀξυγωνίου κώνου 
τομά. 


1 ἄρα] B, mg. ergo non in greco; om. A. 12 7] A, 
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circum. 42 descripto perpendicularis est [ΖΜΡ. XXIV p. 181 
nr. 16]; erit igitur 


AM? : AT? = OK? : KT; 


itaque in eadem recta posita sunt puncta Γ, 0, M.!) sed 
recta I'M in superficie coni est [Apollon. I, 1]; adparet igi- 
tur, etiam punctum 6€ in superficie coni esse. supposuimus 
autem, non esse; itaque nullum punctum est in sectione 
coni acutianguli, quod in superficie coni, quem significa- 
uimus, non sit. ergo tota sectio coni acutianguli in eius- 
dem coni superficie posita est. 


VII. 


Data sectione coni acutianguli et linea?) a centro sectionis 
coni acutianguli non perpendiculari erecta in plano, quod 
per alteram diametrum erectum est ad id planum perpen- 
dieulare, in quo est sectio coni acutianguli, fieri potest, ut 
inueniatur conus uerticem habens terminum recíae erectae, 
in cuius superficie sit sectio coni acutianguli data. 


sit igitur B.4 diametrus sectionis coni acutianguli, cen- 
irum autem 4, et recta 4 Γ᾽ a centro erecta sit ita, ut dixi- 
mus, sectio autem coni acutianguli fingatur circum dia- 
metrum 4B descripta in plano, quod perpendiculare est ad 
planum, in quo sunt 4B, 14; oportet igitur conum inueniri 
uerticem habentem punctum T, in cuius superficie sit sectio 
coni acutianguli data. 


1) Nam I'4M iriangulus est, in quo transuersalis est K 6, 
ut ex proportione illa 4M: AT = OK: KT sequitur (cfr. p. 289 
not. 3). 

9) γραμμᾶς lin. 13 pro εὐθείας est. cfr. p. 296, 10, 16, 20; 
$00, 23. u. p. 267 not. 1. 


9' BB*. 17 & τοῦ] Basil, αυτου AB. 18 mia ne 
GH, ενεσταχουσας À. 21 δή] Torellius, δε AB. 22 ἀπ 
τοῦ κέντρου] Α, om. B. 25 I'4] A, dg B. 

19* 
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A f 


οὐ δή ἐντι ἴσαι αἱ AT, ΓΒ, ἐπεὶ & Γ4 οὐκ ἔστιν 
ὀρϑὰ ποτὶ τὸ ἐπίπεδον, ἐν ᾧ ἐστιν ἆ τοῦ ὀξυγωνίου 
κώνου τοµά. ἔστω οὖν ἴσα ἆ ET τᾷ ΓΒ, ἆ δὲ N 
εὐϑεῖα ἴσα ἔστω τᾷ ἡμισείᾳ τᾶς ἑτέρας διαμέτρου, ἆ 
s ἐστι συξυγὴς & 4B, καὶ διὰ τοῦ A ἄχϑω à ZH 
παρὰ τὰν ΕΒ, ἀπὸ δὲ τᾶς ΕΒ ἐπίπεδον ἀνεστακέτω 
ὀρϑὸν ποτὶ τὸ ἐπίπεδον, ἐν ᾧ ἐντι αἱ AT, ΓΒ, καὶ 
ἐν τῷ ἐπιπέδῳ τούτῳ γεγράφϑω περὶ διάμετρον τὰν 
EB, εἰ μὲν ἴσον ἐστὶ τὸ τετράγωνον τὸ ἀπὸ τᾶς N 
10 τῷ περιεχομένῳ ὑπὸ τῶν ZA, AH, κύκλος, εἰ δὲ μή 
ἐστιν ἴσον, ὀξυ- 
γωνίου κώνου 
τομὰ τοιαύτα, 
ὥστε τὸ τετράγω- 
νον τὸ ἀπὸ τᾶς 
ἑτέρας διαμέτρου 
ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς 
ΕΒ τὸν αὐτὸν 
ἔχειν λόγον, ὃν 
ἔχει τὸ ἀπὸ τᾶς 
Ν τετράγωνον 
ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν 
Zd, AH: κῶνος 
δὲ λελάφϑω xo- 
ρυφὰν ἔχων τὺ T 
δαμεῖον, οὗ ἐν τᾷ 
32 ἐπιφανείᾳ ἐσσεῖ- 
ται ὁ κύκλος ἢ ἆ τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομὰ ἆ περὶ 
διάμετρον τὰν EB: δυνατὸν δέ ἐστι τοῦτο, ἐπεὶ ἀπὸ 





2 


4 à| GH, & AB. 5 & (pr)] A, τᾷ B, Toreliius. 9 EB] 
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rectae igitur ÆT, ΓΒ aequales non sunt, quoniam recta 
T4 ad planum, in quo est sectio coni acutianguli, perpen- 
dicularis non est.) sit igitur E T = IB, et recta N aequalis 
sit dimidiae alteri diametro, quacum diametrus 4B coniu- 
gata est, per 4 autem ducatur ZH rectae EB parallela, et 
ab E B planum erigatur perpendiculare ad planum, in quo 
sunt AT, ΓΒ, in hoc autem plano circum diametrum EB 
describatur?) si N? = Z4 >x< ΔΗ͂, circulus?) sin minus, 
sectio coni acutianguli eius modi, ut quadratum alterius dia- 
metri ad EB? eandem rationem habeat, quam 


N!:Z4»« 4Η:4) 


et sumatur conus uerticem habens punctum I, in cuius 
superficie sit circulus uel sectio coni acutianguli circum dia- 
metrum E B descripta; hoc autem fieri potest, quoniam recta) 
a puncto I' ad mediam rectam EB ducta perpendicularis 
est ad planum in EB recta positum;$) in hac igitur super- 


1) Si I'4 perpendicularis esset, 41’ et ΓΒ recti coni latera 
essent. 

9) Sequentia uerba (κύκλος ἢ ἔλλειψις lin. 9) subditiua 
ease, ostendi ZMP. XXV p. 43 sq., cfr. Philologisk Samfunds 
Mindeskrift (Hauniae 1879) p. 3. 

3) Tum orietur conus, cuius basis est circulus ille, uertex 
autem I", in cuius superficie erit ellipsis data. 

4) H. e. ellipsis similis ellipsi circum ZH diametrum descrip- 
tae, in qua recta N perpendicularis est in puncto 4. sit enim 
huius ellipsis diametrus altera d, prioris autem d,. erit igitur 

1d*::02H? — N':Z4»« ΔΗ (Apollon. I, 21) = d,?: ΕΒ’. 
diametri igitur proportionales sunt; tum u. p. 286 not. 1. 

9) In Graecis uocabulum εὐθεῖα p.294, 1 omissum est, quod 
saepissime fit; u. index s. u. εὐθεῖα. 

6) Nam planum per EB positum perpendiculare est ad 
planum per AT, ΓΒ positum, et EB eorum sectio communis; 
tum u. Eucl XI def. 4 (perpendicularis autem ab Γ ad EB 
ducta hanc in duas partes aequales secabit, quia ΓΕ = ΓΒ); 
ilaque uti possumus prop. 7. 


scripsi, EB κυκλος η ελλειψις Α, eb uel ellipsis B. 18 
τομά] Basil, τομαν À. 19 ἔχειν] Torellius, εχει Α. 24 
δέ] addidi, om. AB. 438 & kN addidi, om. À. 
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τοῦ T ἐπὶ µέσαν τὰν ΕΒ ἀχθεῖσα ὀρθά ἐντι ποτὶ 
τὸ ἐπίπεδον τὸ κατὰ τὰν EB: ἐν ταύτα δὴ và èm- 
φανεία ἐστὶ καὶ & τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομὰ & 
περὶ διάμετρον τὰν A B. 

ὁ  & γὰρ μή ἐστιν, ἐσσεῖταί τι σαμεῖον ἐπὶ τᾶς τοῦ 
ὀξυγωνίου κώνου τομᾶς, ὃ οὐκ ἐσσεῖται ἐν τᾷ ἐπι- 
φανείᾳ τοῦ κώνου. νοείσθω τι σαμεῖον λελαμμένον 
τὸ Θ, ὃ οὐκ ἔστιν ἐν τᾷ ἐπιφανείᾳ τοῦ κώνου, καὶ 
ἀπὺ τοῦ Θ κάθετος ἄχθω ἆ ΘΚ ἐπὶ τὰν AB, & δὲ 

10 ΓΚ ἐπιξευχϑεῖσα ἐκβεβλήσθω καὶ συμπιπτέτω τᾷ EB 

κατὰ τὸ 4, διὰ δὲ τοῦ 4 ἄχϑω τις ἐν τῷ ὀρϑῷ ἐπι- 

πέδῳ τῷ κατὰ τὰν ΕΒ ποτ᾽ ὀρϑὰς τᾷ ΕΒ & AM, τὸ 
δὲ M νοείσθω μετέωρον ἐν và ἐπιφανείᾳ τοῦ κώνου, 
ἄχθω δὲ καὶ διὰ τοῦ A παρὰ τὰν AB ἆ IIP: ἔστιν 
δή, ὡς μὲν τὸ ἀπὸ τᾶς Ν τετράγωνον ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν 

Zd, AH, οὕτως τὸ ἀπὸ τᾶς AM ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν 

EA, AB, ὡς δὲ τὸ ὑπὸ τᾶν Z4, AH ποτὶ τὸ ὑπὸ 

τᾶν Ad, AB, οὕτως, τὸ ὑπὸ EA, AB ποτὶ τὸ ὑπὸ 

τᾶν IA, AP" ἐσσεῖται οὖν, ὡς τὸ ἀπὸ τᾶς N τετρά- 

0 yovov ποτὶ τὸ ὑπὸ AA, AB περιεχόμενον, οὕτως τὸ 
ἀπὸ τᾶς AM τετράγωνον ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν I1 A4, AP. 
ἔχει δέ, ὡς τὸ ἀπὸ τᾶς Ν τετράγωνον ποτὶ τὸ 
ὑπὸ τᾶν AA, AB, οὕτως τὸ ἀπὸ τᾶς ΘΚ τετρά- 
γωνον ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν ΑΚ, KB, ἐπεὶ ἐν τᾷ 

95 αὐτᾷ ὀξυγωνίου κώνου τομᾶ καϑέτοι ἐντὶ ἀγμέναι 
ἐπὶ διάμετρον τὰν AB: τὸν αὐτὸν ἄρα ἔχει λόγον 
τὸ ἀπὸ τᾶς AM τετράγωνον ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν HA, 
AP, ὃν τὸ ἀπὸ τᾶς ΘΚ ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν AK, ΚΒ. 
ἔχει δὲ καὶ τὸ ὑπὸ τᾶν MHA, AP ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς 


1 


n 


3 ὁ (alt.)] addidi, om. A. 5 ἐσσεῖταί τι] BG, εσσειτι A. 
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ficie erit sectio coni aculianguli cireum diametrum 4B 
descripta. 

nam si non est, erit punctum aliquod in sectione coni 
acutianguli, quod in coni superficie non sit. fingatur punc- 
tum aliquod 6 sumptum, quod in superficie coni non sit, 
et a 6 puncto ducatur ΘΚ ad 4AB perpendicularis, recta 
TK autem ducta producatur et cum recta E B in puncto 4 
concurrat, et per 4 ducatur AM ad EB perpendicularis 
in plano perpendiculari in recta E B posito, M autem punc- 
tum fingatur sublime in superficie coni, ducaturque etiam 
per 4 punctum ΠΡ rectae 4B parallela; erit igitur 


N?: Z4 x AH = AM?:EA»« AB) 
et praeterea erit 
245 4H: Ad x AB— EA v AB : ILA »« AP;’) 
erit igitur 
ΝΣ: A4 x AB = AM? : ILA x AP [Eucl. V, 22]. 


est autem N?: 44»« 4B — ΘΚΣ: AK » KB, quoniam 
in eadem sectione coni acutianguli perpendiculares. ductae 
sunt ad diametrum 4 B [Apollon. I, 21]; itaque 4 M?: HA 
>x< 4P— OK: 4K» ΚΒ. est autem etiam I1 4»« AP: T4 
= AK x KB: KI? [cfr. p. 289 not. 3]; erit igitur etiam 


AM?:T A = ΘΚΐ: KT? [Eud V, 22]; 


1) Nam 
AM?: EA»« AB — d,* : EB? (Apollon. I, 21) = N!::Z4A» 4Η 
(u. p. 293 not. 4). 

2) Nam cum Z4 ~ ΕΠΑ, erit Ζ4: AJ = EA:IIA, et 
cum ZH B ~ AB P, erit etiam 4Η: 4B = AB: AP (Eucl. VI, 4): 


multiplicando igitur sequitur, quod quseritur. cfr. Zeuthen, 
Die Lehre von den Kegelschnitten im Altert. p. 51. 


11 4] BG, 4 A. 12 τῷ] B, om. A. τᾷ] Torellius, 
τας Α. 
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TA τετράγωνον τὸν αὐτὸν λόγον, ὃν τὸ ὑπὸ τᾶν 
AK, KB ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς KI" τὸν αὐτὸν οὖν åd- 
γον ἔχει τὸ ἀπὸ τᾶς AM τετράγωνον ποτὶ τὸ ἀπὸ 
τᾶς AT τετράγωνον, ὃν τὸ ἀπὸ τᾶς 0 K ποτὶ τὸ ἀπὸ 
ετᾶς KI" ὥστε ἐπ᾿ εὐθείας ἐντὶ τὰ T, ©, M σαμεῖα. 
& δὲ ΓΜ ἐν và ἐπιφανείᾳ τοῦ κώνου δῆλον οὖν, 
ὅτι καὶ τὸ O σαμεῖον ἐν τᾷ ἐπιφανείᾳ ἐστὶ τοῦ κώνου. 
ὑπέκειτο δὲ μὴ εἶμεν' φανερὸν οὖν ἐστιν, ὃ ἔδει δείξαι. 
9’. 

10 Ὀξυγωνίου κώνου τομᾶς δοθείσας καὶ γραμμᾶς ἀπὸ 
τοῦ κέντρου τᾶς τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομᾶς μὴ ὀρθᾶς 
ἀνεστακούσας ἐν ἐπιπέδῳ, ὅ ἐστιν ἀπὸ τᾶς ἑτέρας δια- 
μέτρου ὀρθὸν ἀνεστακὸς ποτὶ τὸ ἐπίπεδον, ἐν ᾧ ἐστιν 
& τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τοµά, δυνατόν vti κύλινδρον 

16 εὑρεῖν τὸν ἄξονα ἔχοντα ἐπ᾽ εὐϑείας τῷ ἀνεστακούσα 
γραμμᾷ, οὗ ἐν τᾷ ἐπιφανεία ἐσσεῖται ἆ δοθεῖσα τοῦ 
ὀξυγωνίου κώνου τοµά. 

ἔστω τᾶς δοθείσας τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομᾶς ἆ 
ἑτέρα διάμετρος ἆ ΒΑ, κέντρον δὲ τὸ 4. ἆ δὲ TrA 

30 γραμμὰ ἔστω ἀνεστάκουσα ἀπὸ τοῦ κέντρου, ὡς εἴρη- 
ται, ἆ δὲ τοῦ ᾿ὀξυγωνίου κώνου τομὰ νοείσθω περὶ 
διάμετρον τὰν AB ἐν ἐπιπέδῳ ὀρϑῷ ποτὶ τὸ ἐπίπεδον 
τό, ἐν ᾧ ἐντι «f AB, TA: δεῖ δὴ κύλινδρον εὑρεῖν 
τὸν ἄξονα ἔχοντα ἐπ᾿ εὐθείας τᾷ TA, οὗ ἐν τᾶ ἐπι- 

95 pavel ἐσσεῖται & δοϑεῖσα τοῦ ὀξυγωνίου κώνου roud. 

ἀπὸ δὴ τῶν A, B σαμείων ἄχϑων παρὰ τὰν TrA 
αἱ AZ, BH: ἆ δὴ ἑτέρα διάμετρος τᾶς τοῦ ὀξυγω- 
1 τὸ ὑπὸ τᾶν AK] Basil, ποτ᾽ α ΑΒ. 9 914,’ ΒΒ’. 
11 μὴ ὀρϑᾶς] Torellius, om. AB; cfr. lin. 20 ὡς εἴρηται. 


18 a addidi, om. A. 26 ἄχϑων] scripsi, αχθω A, ἄχϑω- 
σαν 
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quare in eadem recta sunt puncta 1, 9, M [p.291 not. 1]. 
recta uero I'M in superficie coni est [Apollon. I, 1];:ad- 
paret igitur, etiam punctum 6 in superficie coni esse. sup- 
posuimus autem, non esse; ergo constat id, quod demon- 
strandum erat. 


IX. 


Data sectione coni acutianguli et linea!) a centro sectionis 
coni acutianguli erecta non perpendiculari in plano, quod 
ab altera diametro erectum est perpendiculare ad planum, 
in quo est sectio coni &acutianguli, fieri potest, ut cylindrus 
inueniatur axem habens in producta linea erecta, cuius in 
superficie sit sectio coni acutianguli data. 

sit altera diametrus datae sectionis coni acutianguli B4, 
centrum autem 4, lineaque T'4 a centro erecta sit ita, ut 
diximus, et sectio coni acutianguli fingatur cireum dia- 
metrum 4B descripta in plano ad id planum perpendicu- 
lari, in quo sunt 4 B, Γ 4: oportet igitur inueniri cylindrum 
axem habentem in producta recta Γ4, in cuius superficie 
sit data sectio coni acutianguli. 


Z M 


/ N. 


ducantur igitur a punctis 4, B rectae 4Z, BH rectae 
Γ4 parallelae; altera igitur di&metrus sectionis coni acuti- 


1) γραμμᾶς lin. 10, 16, 20 pro εὐθείας: u. p. 291 not. 2. 
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νίου κώνου τομᾶς ἤτοι ἴσα ἐντὶ τῷ διαστήματι τᾶν 
AZ, BH ἢ μείξων ἢ ἐλάσσων. ἔστω δὴ πρότερον 
ἴσα và ΖΗ, & δὲ ΖΗ ἔστω zov ὀρϑὰς τᾷ rA, ἀπὸ 
δὲ τᾶς LH ἀνεστακέτω ἐπίπεδον ὀρϑὸν ποτὶ τὰν TA, 
s καὶ ἐν τῷ ἐπιπέδῳ τούτω κύκλος ἔστω περὶ διάμετρον 
τὰν ΖΗ͂, καὶ ἀπὸ τοῦ κύκλου τούτου κύλινδρος ἔστω 
ἄξονα ἔχων τὰν T'A: ἐν δὴ và ἐπιφανείᾳ τοῦ κυλίν- 
ὅρου τούτου ἐστὶν ἆ τοῦ ὀξυγωνίου κώνου rou. 
εἰ γὰρ μή ἐστιν, ἐσσεῖταί τι σαμεῖον ἐπὶ τᾶς τοῦ ὀξυ- 
10 γωνίου κώνου τομᾶς. ὃ οὐκ ἔστιν ἐν τᾷ ἐπιφανείᾳ 
τοῦ κυλίνδρου. νοείσϑω δή τι σαμεῖον λελαμμένον ἐπὶ 
τᾶς τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομᾶς τὸ 6, ὃ οὐκ ἔστιν 
ἐν τᾷ ἐπιφανείᾳ τοῦ κυλίνδρου, καὶ ἀπὸ τοῦ O & ΘΚ 
κάθετος ἄχθω ἐπὶ τὰν AB: ἐσσεῖται δὲ αὕτα ὀρϑὰ 
15 ποτὶ τὸ ἐπίπεδον, ἐν ᾧ ἔντι «i AB, TA: ἀπὸ δὲ τοῦ 
K ἄχϑω παρὰ τὰν T'A ἆ KA, καὶ ἀπὸ τοῦ 4 ἀνεστα- 
κέτω ἃ AM ποτ᾽ ὀρϑὰς τᾷ ZH ἐν τῷ κύκλῳ τῷ περὶ 
τὰν LH, τὸ δὲ M νοείσθω μετέωρον ἐν τᾷ περι- 
φερεία τοῦ ἡμικυκλίου τοῦ περὶ διάμετρον τὰν ZH: 
30 τὸν αὐτὸν δὴ ἔχει λόγον τὸ τετράγωνον τὸ ἀπὸ τᾶς 
ΘΚ καθέτου ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν AK, K B περιεχόμενον 
καὶ τὸ ἀπὸ ZI ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν AA, AB περιεχό- 
μενον, ἐπεὶ ἴσα ἐστὶν ἆ ΖΗ τᾷ ἑτέρᾳ διαμέτρῳ. ἔχει 
δὲ καὶ τὸ ὑπὸ τᾶν ZA, AH περιεχόμενον ποτὶ τὸ 
95 ὑπὸ AK, KB περιεχόμενον, ὃν τὸ ἀπὸ τᾶς ZI τε- 
τράγωνον ποτὶ τὸ ἀπὸ 44’ ἴσον οὖν ἐντι τὸ ὑπὸ 
τῶν ZA, AH περιεχόμενον τῷ ἀπὸ τᾶς OK τετρα- 
γώνῳ. ἔστιν δὲ ἴσον καὶ τῷ ἀπὸ 4Μ' ἴσαι ἄρα ἐντὶ 
αἱ ΘΚ, MA καθέτο. παραλλήλοι οὖν ἐντι αἱ AK, 


1? τᾷ] G, τας A. 22 44, AB] scripsi, 44B AB. 
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anguli aut aequalis est distantiae rectarum 42, BH aut 
maior aut minor. prius igitur aequalis sit rectae Z H, et 
ZH perpendicularis sit ad Γ4, ab ZH autem erigatur 
planum ad Γ4 perpendiculare, et in hoc plano circulus sit 
circum diametrum Z H descriptus, in hoc autem circulo cy- 
lindrus construatur axem habens Γ4; in huius igitur cylindri 
superficie posita est sectio coni acutianguli (data). 

nam si non est, erit punctum aliquod in sectione coni 
acutianguli, quod in superficie cylindri non sit. fingatur 
igitur punctum aliquod Θ sumptum in sectione coni acuti- 
anguli, quod non sit in superficie cylindri, et a puncto 8 
ducatur ΘΚ ad 4B perpendicularis; ea autem perpendicu- 
laris erit ad planum, in quo sunt rectae 4B, Γ4 [Eucl. XI 
def. 4]; à K autem puncto ducatur KA rectae Γ4 paral- 
lela, et in puncto «4 erigatur AM ad ZH perpendicularis 
in circulo circum ZH descripto, M autem punctum fingatur 
sublime in arcu semicirculi circum diametrum ZH de- 
scripti; itaque erit OK?: AK x KB = ZI?: 44 x 48, 
quoniam ZH aequalis est alteri diametro.!) uerum etiam 


ZA»« AH: AK x KB = ZI? : 445. 
quare ZA >x< AH —.0K**) sed etiam 
ZA» AH = AM?;*) 


quare rectae perpendiculares ΘΚ, M 4 aequales sunt. ita- 
que AK || ΜΘ [Eucl. I, 33]; quare etiam 4T || ΜΘ [Eucl. 


1) Itaque ZT dimidiae alteri diametro ellipsis aequalis est; 
et AJ = 48: ium u. Apollon. I, 21. 


2) Nam Z4: AK = ZT: 44, quia AT || ΑΖ, et 
AH: KB — DIA: 4K (quis AK| 4I) — ZD':A4A 
(quia 4Κ || 4I); u. ZMP. XXIV p. 178 nr. 9. 
8) Quia 44 = 4B, et ideo A4 x< 4B = 44, 
4) U. ZMP. XXIV p. 181 nr. 16. 


26 A4] Nizzius, cfr. p. 298 not. 2; 44 της εΛλειψεως AB. 
27 τᾶν] G, τας Α. τῷ] G, vo A. 
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MO: ὥστε καὶ αἱ AT, ΜΘ παραλλήλοι ἐσσοῦνται. 
καὶ ἐν τᾷ ἐπιφανείᾳ ἄρα ἐστὶ τοῦ κυλίνδρου & ΘΜ, 
ἐπεὶ ἀπὸ τοῦ M ἐν τᾷ ἐπιφανείᾳ ἐόντος ἆκται παρὰ 
τὸν bove: δῆλον οὖν, ὅτι καὶ τὸ Θ ἐν τᾷ ἐπιφανείᾳ 
ἐστὶν αὐτοῦ. ὑπέκειτο δὲ μὴ εἶμεν: φανερὸν οὖν 
ἐστιν, ὃ ἔδει δείξαι. 

δῆλον δή, ὅτι καὶ ὁ κύλινδρος ὁ περιλαμβάνων 
ὀρϑὸς ἐσσεῖται, εἴ κα y & ἑτέρα διάμετρος ἴσα τῷ 
διαστήματι τᾶν ἀπὸ τῶν περάτων τᾶς ἑτέρας δια- 
μέτρου ἀγμενᾶν παρὰ τὰν ἀνεστάκουσαν εὐϑεῖαν. 

ἔστω πάλιν ἆ ἑτέρα διάμετρος μείζων τᾶς ZH, 
καὶ ἴσα ἔστω ἆ IIZ τᾷ ἑτέρᾳ διαμέτρῳ, ἀπὸ δὲ τᾶς 
IIZ ἐπίπεδον ἀνεστακέτω ὀρϑὸν ποτὶ τὸ ἐπίπεδον τό, 
ἐν ò ἐντι αἱ AB, TS, καὶ ἐν τῷ ἐπιπέδῳ τούτῳ 
κύκλος ἔστω περὶ διάμετρον τὰν IIZ, ἀπὸ δὲ τοῦ 
κύκλου τούτου κύλινδρος ἔστω ἄξονα ἔχων τὰν AP 
ἐν δὴ τῷ ἐπιφανείᾳ τοῦ κυλίνδρου τούτου διὰ τῶν 
αὐτῶν δειχϑήσεται ἐοῦσα ἆ τοῦ ὀξυγωνίου κώνου 
τομά. 

ἀλλ᾽ ἔστω ἐλάσσων ἆ ἑτέρα διάμετρος τᾶς ΖΗ. 
ᾧ δὴ μεῖξον δύναται ἆ LI' τᾶς ἡμισείας τᾶς ἑτέρας 
διαμέτρου ἔστω τὸ ἀπὸ τᾶς ΓΞ! τετράγωνον, καὶ ἀπὸ 
τοῦ X ἀνεστακέτω γραμμὰ ἴσα τᾷ ἡμισεία τᾶς ἑτέρας 
διαμέτρου ὀρϑὰ ποτὶ τὸ ἐπίπεδον, ἐν ᾧ ἐντι αἱ AB, 
r4, ἆ EN, τὸ δὲ N νοείσϑω μετέωρον: ἆ οὖν ΓΝ 


1 ἐσσοῦνται] Torellius, εωντι A, sunt B. 7 "erro Ma 
scripsi, περιλαμβανων ταν ελλειψιν AB; u. p. 293 not. 2. 

ᾖ ἁ] scripsi, & E et corr. in ἡ G, ἡ DH, sit B. — 9 τῶν] G, 
ταν À. 11 ιν’ add. A, om. BG. cfr. Quaest. Arch. p. 123—24. 
ἁ] addidi, om. A. 14 αἱ AB, I4] B, & BTJ A. 16 xú- 
λινδρος] A, circulus B. 20 ια΄ add. A, om. BG. 21 
μεῖζον] BG, µειζων A. figuram minus bene delineauerunt AB. 
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ΧΙ, 9]. itaque ΘΜ in superficie cylindri est, quoniam 8 
puncto M, quod in superficie est, axi parallela ducta est; 
adparet igitur, etiam punctum ϐ in superficie eius esse. 
supposuimus autem, non esse; ergo constat id, quod demon- 
strandum erat. 

iam hoc quoque adparet, cylindrum comprehendentem 
Cellipsim» rectum esse, si altera diametrus (ellipsis? aequa- 
lis sit distantiae rectarum a terminis alterius diametri rectae 
erectae parallelarum ductarum.!) 

rursus altera diametrus maior sit recta ZH, et IIZ 
aequalis sit alteri diametro, ab IIZ autem planum erigatur 
ad id planum perpendiculare, in quo sunt rectae ΔΒ. r4, 


4 





et in hoc plano sit circulus circum diametrum IZ descriptus, 
in hoc circulo autem cylindrus construatur axem habens 
4 P; in huius igitur cylindri superficie eodem modo demon- 
strabitur posita esse sectio coni acutianguli.?) 

at minor sit altera diametrus recta ZH. spatium igitur, 
quo maius est quadratum rectae ZI' quadrato dimidiae 
alterius diametri, sit I'A?, οὐ ab Æ puncto erigatur linea?) 
ÆN dimidiae alteri diametro aequalis et perpendicularis ad 
planum, in quo sunt rectae 4B, Γ4, et N punctum fingatur 


1) Nam 42Η et ZH B recti sunt. 
2) Et utriusque cylindri superficies eadem est. 
3) γραμμά lin. 28 pro εὐϑεῖα: u. p. 291 not. 2. 
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ἴσα ἐντὶ τᾷ ΓΖ. ἐν δὴ τῷ ἐπιπέδῳ, iv ᾧ ἐντι αἱ 
ZH, ΓΝ, κύκλος γεγράφϑω περὶ διάμετρον τὰν ZH 
ἥξει δὲ οὗτος διὰ τοῦ Ν' καὶ ἀπὸ τοῦ κύκλου xú- 
λινδρος ἔστω ἄξονα ἔχων τὰν T'A: ἐν δὴ τᾷ ἐπιφανείᾳ 
s toU κυλίνδρου τούτου ἐστὶν ἆ τοῦ ὀξυγωνίου κώνου 
touc. 


εἰ γὰρ μή ἐστιν, ἐσσεῖταί τι σαμεῖον ἐπ αὐτᾶς, ὃ 
οὐκ ἔστιν ἐν τᾷ ἐπιφανείᾳ τοῦ κυλύνδρου. λελάφϑω 
δή τι σαμεῖον ἐπ᾽ αὐτᾶς τὸ ©, καὶ ἆ ΘΚ κάθετος 

10 ἄχϑω ἐπὶ τὰν AB, καὶ ἀπὸ τοῦ K παρὰ τὰν TA ἔστω 
& KA, καὶ ἀπὸ τοῦ A ἄχθω ποτ᾽ ὀρϑὰς τᾷ ZH ἐν τῷ 
ἡμικυκλίῳ τῷ περὶ διάμετρον τὰν ZH & AM, νοείσθω 
δὲ τὸ Μ ἐπὶ τᾶς περιφερείας τᾶς τοῦ ἡμικυκλίου τοῦ περὶ 
τὰν ZH, καὶ ἀπὸ τοῦ M κάθετος ἄχϑω ἐπὶ τὰν Κά 

15 ἐκβληϑεῖσαν & MO" ἐσσεῖται δὲ αὕτα ὀρϑὰ ποτὶ τὸ 
ἐπίπεδον, ἐν à ἐντι αἱ AB, Γ4, ἐπεὶ ποτ᾽ ὀρϑάς ἐντι 
& KA τᾷ ΖΗ ἔστιν δή, ὡς μὲν τὸ ἀπὸ τᾶς MO 
ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς MA, οὕτως τὸ ἀπὸ τᾶς ÆN ποτὶ τὸ 
ἀπὸ τᾶς NT, ὡς δὲ τὸ ἀπὸ τᾶς MA ποτὶ τὸ ὑπὸ 

2 tv AK, ΚΒ, οὕτως τὸ ἀπὸ ΓΝ ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς 
4.4. ἐπεὶ τὸ μὲν ἀπὸ τᾶς Μ 4 ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τᾶν 
AZ, AH περιεχομένῳ, τὸ δὲ ἀπὸ τᾶς ΓΝ τῷ ἀπὸ 
τᾶς ΓΖ' ἔστιν ἄρα, ὡς τὸ ἀπὸ τᾶς MO τετράγωνον 
ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν AK, KB, οὕτως τὸ ἀπὸ τᾶς XN 

95 ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς AA. ἐντὶ δὲ καὶ τὸ ἀπὸ τᾶς ΚΘ τετρά- 


1 ἐντὶ τᾷ] BG, εντα A. ΓΖ] g& B, mg. ρου. 2 τών] 
G, τα Α. 8 κύλινδρος] BG, του κυλίνδρου À. 4 τών] G, 
τήν EH, των D. 11 rë] G, ræs A. 12 ZH]G, ZMH A, 
znh B, mg. in greco zmh. 18 περιφερείας τᾶς] scripsi, 
superficie B, om. A. 16 ποτ] ποτι A. 92 τό] B, 
τω À. 24 τό (pr)] GH, om. A. 
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sublime; itaque erit ΓΝ = I'Z.!) in eo igitur plano, in quo 
sunt rectae ZH, I'N, circulus describatur circum diametrum 
ZH; is autem per N ueniet;?) et in hoc circulo construatur 
cylindrus axem habens 74: in huius igitur cylindri super- 
ficie posita est sectio coni acutianguli. 

nam si non est, erit in ea punctum aliquod, quod in 
superficie cylindri non sit. sumatur igitur in ea aliquod 
punctum (eius modi» Θ, et recta ΘΚ ad 4B perpendicu- 
laris ducatur, οἱ ab K ducatur K 4 rectae T'S parallela, ab 
A autem ad ZH perpendicularis ducatur 4M in semicirculo 
circum diametrum ZH descripto, M autem fingatur in arcu 
semicirculi circum ZH descripti positum, et ab M ad productam 
rectam K 4 perpendicularis ducatur M O; ea autem perpen- 
dicularis erit ad planum, in quo sunt 4B, T'S, quia K 4 
ad ZH perpendicularis est;?) erit igitur 

MO: MA = SN*: NT? 8) 
οἱ M 4? : AK x KB — DN? : 44?, quoniam 
MA* — AZ» AH e DN! — rZ) 
erit igitur [Eucl. V, 22] 
MO?: AK x KB = N?: A£. 

est autem etiam KO?: AK x KB = ΞΝΣ: A44f?, quoniam 
ÆN aequalis est dimidiae alteri diametro [ Apollon. I, 21]; 
itaque adparet, esse WO = ΘΚ; quare etiam KO parallela 


1) Nam TN? = ΓΞ + NA? (Eucl. I, 47), et ex hypothesi 
est TZ? — TE? -+ NS*, quia NA dimidiae diametro aequa- 
lis est. 

2) Quia ZT = PN = ΓΗ. 

3) Quia KA || r4 et P4 L ZH. quoniam igitur K4 L ZH 
et 4M | ZH, ent ZH L ΘΜΟΚ (Eucl. XI, 4); itaque 

ABHZ | 9MOK (Eucl. XI, 18). 
iam quoniam MO L K 4, erit (Eucl. XI def. 4) MO L ΑΒΗΖ. 

4) Nam E N || MO (Eucl. XI, 6)et NI'| M4; itaque | N— M 
(Eucl. XI, 10). et L Æ = O = 90°; itaque Nr ~ MAO, et 
erit (Eucl. VI, 4) MO: MA = EN: NT. 

5) Nam AZ x AH : AK »« KB = TZ? : 44'(p. 299 not. 9) 
et MA? — AZ» AH (ZMP. XXIV p.181 nr. 16) et ΓΝ--ΓΖ 
(not. 1). 
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yovov ποτὶ τὸ ὑπὺ τᾶν AK, KB, ὡς τὸ ἀπὸ τᾶς EN 
ποτὶ tò ἀπὸ τᾶς AA, ἐπεὶ ἴσα ἐστὶν ἆ XN τᾷ ἡμισέα 
τᾶς ἑτέρας διαμέτρου' δῆλον οὖν, ὅτι ἴσαι ἐντὶ αἱ 
MO, OK καθέτοι ὥστε παραλλήλοι αἱ KO, ΘΜ. 
δἐπεὶ δὲ à MO παρὰ τὸν ἄξονά ἐντι τοῦ κυλίνδρου 
καὶ τὸ M σαμεῖον ἐν τᾷ ἐπιφανείᾳ αὐτοῦ, ἀναγκαῖον, 
καὶ τὰν ΜΘ ἐν τᾷ ἐπιφανείᾳ εἶμεν τοῦ κυλίνδρου᾽ 
φανερὸν οὖν, ὅτι καὶ τὸ Θ ἐν τᾷ ἐπιφανείᾳ ἐντὶ 
αὐτοῦ. οὐκ ἦν δέ' δῆλον οὖν, ὅτι ἀναγκαῖόν ἐστι 

10 τὰν τοῦ ὀξυγωνύου κώνου τομὰν ἐν τᾷ ἐπιφανείᾳ εἶμεν 
τοῦ κυλίνδρου. 


, 


t . 


Ὅτι μὲν πᾶς κῶνος ποτὶ κῶνον τὸν συγκείμενον 
ἔχει λόγον ἔκ τε τοῦ τῶν βασίων λόγου καὶ ἐκ τοῦ 
15 τῶν ὑψέων, ἀποδείκνυται ὑπὸ τῶν πρότερον, & αὐτὰ 
δὲ ἀπόδειξίς ἐντι καί, διότι πᾶν ἀπότμαμα κώνου ποτὶ 
ἀπότμαμα κώνου τὸν συγκείμενον λόγον ἔχει ἔκ τε 
τοῦ τῶν βασίων λόγου καὶ ἐκ τοῦ τῶν ὑψέων. 
καὶ ὅτι πᾶς τόμος κυλίνδρου τριπλασίων ἐστὶ τοῦ 
30 ἀποτμάματος τοῦ κώνου τοῦ βάσιν ἔχοντος τὰν αὐτὰν 
τῷ τόμῳ καὶ ὕψος ἴσον, & αὐτὰ ἀπόδειξις, ἅπερ καὶ 
ὅτι ὁ κύλινδρος τριπλάσιός ἐστι τοῦ κώνου τοῦ βάσιν 
ἔχοντος τὰν αὐτὰν τῷ κυλίνδρῳ καὶ ὕψος ἴσον. 


8 ἴσαι] G, ισα A. 4 παραλλήλοι] scripsi, cfr. p. 298, 29; 
ισι AB. KOJ) Torellius, KO AB. 6 ἐντι] BG, εν τῃ À. 
καί] À, om. B. 12 /'] ιβ A, ια΄ Η3, om. B. 14 τοῦ (alt.)] 
EG, των A. 91 ἅπερ] Α, om. B. In fig. semicirculum 
omittunt, K 6 MO in altera parte rectae Γ4 conlocant AB. 
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est rectae ΘΜ [Eucl. I, 33]!) quoniam autem recta ΜΘ 
axi cylindri par- 

allela est?) et κ M 
punctum M in 

superficie eius po- Z 
situm, necesse est, 

etiam rectam ΜΘ 9, 
in superficiecylin- 

dri esse; manifes- 

tum est igitur, 5 

etiam punctum ® 

in superficie eius 

esse. at[ex bypo- 

thesi] non erat; 

adparet igitur ne- < B 
cesse esse, sectio- 4 K 

nem coni acutianguli in superficie cylindri esse. 


X. 


a) Quemuis conum ad conum rationem ex ratione basium 
et ratione altitudinum compositam habere, a prioribus de- 
monstratum est," eodem autem modo demonstratur, etiam 
quoduis segmentum coni ad segmentum coni rationem ex 
ratione basium et ratione altitudinum compositam habere. 

b) et quoduis frustum cylindri triplo maius esse segmento 
coni basim habenti eandem, quam frustum, et altitudinem 
aequalem, eodem modo demonstrabitur, quo demonstratur, 
cylindrum triplo maiorem esse cono basim eandem habenti, 
quam cylindrus, et altitudinem aequalem.*) 


1) Nam MO || OK, quia utraque ad 4B HZ perpendicularis 
est (tum u. Eucl. XI, 6; nam de MO u. p. 303 not. 3; de OK 
sequitur inde, quod ellipsis ad 4B HZ perpendicularis est et 
OK L AB (Eucl. XI def. 4). 

2) Nam KO || ΔΓ; tum u. Eucl. XI, 9. 

3) Sequitur ex Eucl. XII, 11 et 14 coniunctis; cfr. De sph. 
et cyl. I lemm. 1 p. 72. 

4) Hoc demonstrauerat Eudoxus; u. De sph. et cyl. I p. 4, 
7 sq.; cfr. Eucl. XII, 10. 


Archimedes, ed. Heiberg. I. Ed. II. 20 
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, 


ια. 


Εἴ κα τὸ ὀρϑογώνιον κωνοειδὲς ἐπιπέδῳ τμαϑῇ 
διὰ τοῦ ἄξονος ἢ παρὰ τὸν ἄξονα, ἆ τομὰ ἐσσεῖται 
ὀρϑογωνίου κώνου τομὰ & αὐτὰ τᾷ περιλαμβανούσα 

5 tò σχῆμα, διάμετρος δὲ αὐτᾶς ἐσσεῖται & χοινὰ τομὰ 
τῶν ἐπιπέδων τοῦ τέμνοντος τὸ σχῆμα καὶ τοῦ διὰ 
τοῦ ἄξονος ἀχϑέντος ὀρϑοῦ ποτὶ τὸ ἐπίπεδον τὸ τέμνον. 

εἰ δέ κα τμαϑῇ τῷ ἐπιπέδῳ ὀρϑῷ ποτὶ τὸν ἄξονα, 
ἆ τομὰ κύκλος ἐσσεῖται τὸ κέντρον ἔχων ἐπὶ τοῦ 

10 ἄξονος. 

Εἴ κα τὸ ἀμβλυγώνιον κωνοειδὲς ἐπιπέδῳ τμαϑῇ 
διὰ τοῦ ἄξονος ἢ παρὰ τὸν ἄξονα ἢ διὰ τᾶς κορυφᾶς 
τοῦ κώνου τοῦ περιέχοντος τὸ κωνοειδές, & τομὰ ἐσσεῖ- 
ται ἀμβλυγωνίου κώνου τομά, εἰ μέν κα διὰ τοῦ ἄξονος, 

15 ἆ αὐτὰ τᾶ περιλαμβανούσᾳ τὸ σχῆμα, εἰ δέ κα παρὰ 
τὸν ἄξονα, ὁμοία αὐτᾶ, εἰ δέ κα διὰ τᾶς κορυφᾶς τοῦ 
κώνου τοῦ περιέχοντος τὸ κωνοειδές, οὐχ ὁμοία, διά- 
µετρος δὲ τᾶς τομᾶς ἐσσεῖται ἆ κοινὰ τομὰ τῶν ἐπι- 
πέδων τοῦ τέμνοντος τὸ σχῆμα καὶ τοῦ ἀχϑέντος διὰ 

20 τοῦ ἄξονος ὀρϑοῦ ποτὶ τὸ τέμνον ἐπίπεδον. 

εἰ δέ κα τμαϑῇ ὀρϑῷ τῷ ἐπιπέδῳ ποτὶ τὸν ἄξονα, 
& τομὰ κύκλος ἐσσεῖται τὸ κέντρον ἔχων ἐπὶ τοῦ 
ἄξονος. 

Ei κα τῶν σφαιροειδέων σχημάτων ὁποτερονοῦν ἐπι- 

35 πέδῳ τμαϑῇ διὰ τοῦ ἄξονος ἢ παρὰ τὸν ἄξονα, & 
τομὰ ἐσσεῖται ὀξυγωνίου κώνου τομά, εἰ μέν κα διὰ 
τοῦ ἄξονος, αὐτὰ & περιλαμβάνουσα τὸ σχῆμα, εἰ δέ 
κα παρὰ τὸν ἄξονα, ὁμοία αὐτᾷ, διάμετρος δὲ τᾶς 


t 


τομᾶς ἐσσεῖται ἆ κοινὰ τομὰ τῶν ἐπιπέδων τοῦ τέμ- 


1 ια] ιγ' A, ιβ’ H*, om. B. 4 κώνου] Torellius, κωνοει- 
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XI. 


a) Si conoides rectangulum plano secatur per axem posito 
uel axi parallelo, sectio erit coni rectanguli sectio eadem, 
quae figuram comprehendit, et diametrus eius sectio com- 
munis erit plani figuram secantis planique per axem ducti 
ad planum secans perpendicularis. 


sin plano ad axem perpendiculari secatur, sectio erit cir- 
culus centrum in axe positum habens. 


b) Si conoides obtusiangulum seeatur plano uel per axem 
posito uel axi parallelo uel per uerticem coni conoides com- 
prehendentis posito, sectio erit coni obtusianguli sectio, si 
per axem, eadem, quae figuram comprehendit, sin axi par- 
allelo, ei similis, sin autem per uerticem coni conoides com- 
prehendentis, non similis, et diametrus sectionis erit com- 
munis sectio plani figuram secantis planique per axem ducti 
ad planum secans perpendicularis. 


sin plano ad axem perpendiculari secatur, sectio erit cir- 
culus centrum in axe pogitum habens. 


c) Si utralibet figurarum sphaeroideon plano secatur per 
axem posito uel axi parallelo, sectio erit coni acutianguli 
sectio, si per axem, ipsa sectio figuram comprehendens, sin 
plano axi parallelo, ei similis, et diametrus sectionis erit sectio 


δεος AB. ἆ] addidi, om. ΑΒ. P )] Torellius, om. 
AB. 14 κα] addidi, om. A. 3 &ddidi, om. AB. 
INC nl E, que Saprak παραλαμβανουσα 
Α. scripsi, και À. 16 κα] scripsi, και AB. 21 ὃ 

addidi, uero B, om. À. 26 κα] scripsi, και AB. 28 x« 
scripsi, και À. 29 τομά] B, om. A. 


20* 
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νοντος tO σχῆμα καὶ τοῦ ἀχθέντος διὰ τοῦ ἄξονος 
ὀρϑοῦ ποτὶ τὸ τέμνον ἐπίπεδον. 

εἰ δέ κα τμαϑῇ τῷ ἐπιπέδῳ ὀρϑῷ ποτὶ τὸν ἄξο- 
να, ἆ τομὰ κύκλος ἐσσεῖται τὸ κέντρον ἔχων ἐπὶ τοῦ 

5 ἄξονος. 

Εἴ κα τῶν εἰρημένων σχημάτων ὁποιονοῦν ἐπιπέδῳ 
τμαϑῇ διὰ τοῦ ἄξονος, αἱ ἀπὸ τῶν σαμείων τῶν ἐν 
τᾷ ἐπιφανείᾳ τοῦ σχήματος μὴ ἐπὶ τᾶς τομᾶς ἐόντων 
καϑέτοι ἀγόμεναι ἐπὶ τὸ τέμνον ἐπίπεδον ἐντὸς πεσοῦν- 

i0 ται τᾶς τοῦ σχήματος τομᾶς. 

τούτων δὲ πάντων φανεραί ἐντι αἱ ἀποδείξιες. 

ιβ΄. 

Εἴ κα τὸ ὀρϑογώνιον κωνοειδὲς ἐπιπέδῳ τμαϑῇ 

μήτε διὰ τοῦ ἄξονος μήτε παρὰ τὸν ἄξονα μήτε ποτ᾽ 

1 ὀρθὰς τῷ ἄξονι, & τομὰ ἐσσεῖται ὀξυγωνίου κώνου 
τομά, διάμετρος δὲ αὐτᾶς ἆ μείξων ἐσσεῖται ἆ ἐναπο- 
λαφϑεῖσα ἐν τῷ κωνοειδεῖ ἀπὸ τᾶς γενομένας τομᾶς 
τῶν ἐπιπέδων τοῦ τέμνοντος τὸ σχῆμα καὶ τοῦ ἀχϑέντος 
διὰ τοῦ ἄξονος ὀρϑοῦ ποτὶ τὸ τέμνον ἐπίπεδον, ἆ δὲ 

3» ἐλάσσων διάμετρος ἴσα ἐσσεῖται τῷ διαστήματι τᾶν 
ἀχϑεισᾶν παρὰ τὸν ἄξονα ἀπὸ τῶν περάτων τᾶς μεί- 
ζονος διαμέτρου. 

τετμάσϑω γὰρ τὸ ὀρϑογώνιον κωνοειδὲς ἐπιπέδῳ, 
ὡς εἴρηται, τμαϑέντος δὲ αὐτοῦ ἐπιπέδῳ ἄλλῳ διὰ 

95 τοῦ ἄξονος ὀρϑῷ ποτὶ τὸ τέμνον ἐπίπεδον ἔστω τοῦ 
μὲν κωνοειδέος τομὰ & ΑΒΓ, τοῦ δὲ ἐπιπέδου τοῦ 
τέμνοντος τὸ σχῆμα & T'A εὐϑεῖα, ἄξων δὲ ἔστω τοῦ 
κωνοειδέος καὶ διάμετρος τᾶς τομᾶς & BA: δεικτέον, 
ὅτι ἆ τομὰ τοῦ κωνοειδέος ἆ ἀπὸ τοῦ ἐπιπέδου τοῦ 


9 κα] scripsi, xo: ΑΒ. 8 ἐόντων] EG, εωντων A. 11 
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communis plani figuram secantis planique per axem ducti 
ad planum secans perpendicularis. 


sin plano ad axem perpendiculari secatur, sectio circulus 
erit centrum in axe positum habens. 


d) Si quaelibet figurarum, quas commemorauimus, plano 
per axem posito secatur, rectae a punctis in superficie figurae 
positis, sed quae in sectione non sint, ad planum secans per- 
pendiculares ductae intra sectionem figurae cadent. 


harum autem omnium rerum demonstrationes manifestae 
sunt.!) 


XII. 


Si eonoides rectangulum plano neque per axem posito 
neque axi parallelo neque ad axem perpendiculari secatur, 
sectio erit coni acutianguli sectio, maior autem diametrus 
eius erit pars intra conoides comprehensa eius rectae, quae 
sectio est plani figuram secantis planique per axem ducti 
ad secans planum perpendicularis, minor autem diametrus 
aequalis erit distantiae rectarum, quae a terminis diametri 
maioris axi parallelae ducuntur. 


secetur enim conoides rectangulum plano ita, ut dictum 
est, et eodem alio plano per axem ad planum secans per- 
pendiculari secto sectio conoidis sit 4Β1, plani autem 
figuram secantis recta 14, axis autem conoidis et diametrus 
sectionis [prop. 11, a] sit B4; demonstrandum, sectionem 
conoidis plano in 41’ posito effectam sectionem esse coni 


1) Nonnullas harum propositionum demonstrauerunt Com- 
mandinus adnotat. fol. 37, Riualtus p. 271, Torellius p. 314 sq., 
Nizzius p. 168 sq. 


φανεραί] B, φανερον Α. 12 ιβ] ιδ A, 11 B, iy H*. 18 
τοῦ (pr.) fort. τοῦ τε, cfr. p. 312, 90. 20 διάμετρος] 
Basil., « διαµετρος Α. 24 ἄλλω] B, supra scr. recto; ορϑῳ 
αλλω Α. 26 ABI' B, BI A. 27 TA] e corr. B, mg. 
gd fm; Trs A. 29 ἀπό] fort. scrib. ὑπό. τοῦ (tert.)] addidi, 
om. À. 
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κατὰ τὰν AT ὀξυγωνίου ἐστὶ κώνου τομά, καὶ διά- 
µετρος αὐτᾶς ἆ μείζων ἐστὶν ἆ AI', & δὲ ἐλάσσων 
διάμετρος ἴσα ἐντὶ τᾷ AA τᾶς μὲν T'A παρὰ τὰν 
BA ἐούσας, τᾶς δὲ 4 4 καθέτου ἐπὶ τὰν ΓΑ. 

5 νοείσθω τι σαμεῖον ἐπὶ τᾶς τομᾶς λελαμμένον τὸ 
K, καὶ ἀπὸ τοῦ K κάθετος ἄχϑω ἐπὶ τὰν T'A ἆ ΚΘ’ 
ἐσσεῖται οὖν & ΚΘ κάθετος ἐπὶ τὸ ἐπίπεδον τό, ἐν 
à ἐστιν ἆ ATB ὀρθογωνίου κώνου τοµά, διότι καὶ 
τὸ τέμνον ἐπίπεδον ὀρϑόν ἐδτι ποτὶ τὸ αὐτὸ ἐπύπεδον: 

10 διὰ δὲ τοῦ Θ ἄχϑω & EZ ὀρϑὰς ποιοῦσα γωνίας 
ποτὶ τὰν BA, καὶ διὰ τᾶν EZ, KO εὐϑειᾶν ἐπίπεδον 
ἐκβεβλήσϑω- ἐσσεῖται δὲ τοῦτο ὀρϑὸν ποτὶ τὰν Β4: 
τετμήσεται δὴ τὸ κωνοειδὲς σχῆμα ἐπιπέδῳ ὀρϑῷ ποτὶ 
τὸν ἄξονα' ὥστε ἆ τομὰ κύκλος ἐσσεῖται, κέντρον δὲ 

15 αὐτοῦ τὸ ΖΔ: å ἄρα KO ἴσον δυνασεῖται τῷ ὑπὸ ZO, 
ΘΕ [ἡμικύκλιον γάρ ἐστι τὸ ἐπὶ τῆς EZ, καὶ à ΚΘ 
κάϑετος οὖσα μέση γύνεται ἀνάλογον τῷ ὑπὸ τᾶν ΕΘ, 
ΘΖ περιεχομένῳ]. ἄχϑω δὲ ἐπιψαύουσα τᾶς τοῦ κώ- 
νου τομᾶς & μὲν ΜΝ παρὰ τὰν AT, ἐπιψαυέτω δὲ 

2 κατὰ τὸ N, & 08 B T παρὰ τὰν EZ: τὸ δὴ περιεχό- 
μενον ὑπὸ τᾶν AQ, OI' ποτὶ τὸ περιεχόμενον ὑπὸ 
τᾶν EO, OZ τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον, ὃν τὸ τετράγωνον 
τὸ ἀπὸ τᾶς NT ποτὶ τὸ τετράγωνον τὸ ἀπὸ τᾶς BT 
δέδεικται γὰρ τοῦτο. τἆ δὲ NT ἴσα ἐντὶ & T M, διότι 

: καὶ & ΒΡ τᾷ BM: ἔχει οὖν καὶ τὸ περιεχόμενον ὑπὸ 
τᾶν 46Θ. OT ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς ΚΘ τὸν αὐτὸν λόγον, 
ὃν τὸ ἀπὸ τᾶς TM ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς TB: ὥστε καὶ τὸ 
ἀπὸ τᾶς ΘΚ καϑέτου τετράγωνον ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν 
40, Θ Γ᾽ περιεχόμενον τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον, ὃν τὸ 


1 τών] B (quod secundum ag), παν α À. 8 τᾷ] B, 
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acutianguli, et rectam 4I maiorem esse eius diametrum, 
minorem autem aequalem esse rectae 44, ducta recta T4 
rectae B 4 parallela, recta autem 44 ad Γ.4 perpendiculari. 


fngatur punctum aliquod in sectione sumptum K, et a 
K puncto ducatur KO ad ΓΑ perpendicularis; ΚΘ igitur 
ad id planum perpendicularis erit, in quo est sectio coni 
rectanguli 4 ΓΒ, quia planum secans ipsum quoque ad idem 
planum perpendiculare est [Eucl. XI def. 4]: et per © du- 
catur EZ rectos angulos ad Β 4 efficiens, et per rectas EZ, 
ΚΘ planum ducatur; hoc autem ad B4 perpendiculare erit;!) 
itaque conoides plano ad axem perpendieulari sectum erit; 
sectio igitur circulus erit centrumque eius punctum 4 
[prop. 11, a]; quare erit KO? = ZO x OE?) ducantur 
autem sectionem coni contingentes M ;V rectae AT parallela, 
quae contingat in puncto N, et BT rectae EZ parallela; 
erit igitur 

40x Or: E0 x 0Z = NT?:BT?; 


hoc enim demonstratum est [prop. 3]. sed NT = TM, 
quia BP = B M;?) erit igitur 
40x Or: K0?* = TM?:TB* 
quare etiam 
ΘΚ’: 40 x OT = BT?: TM? [Eucl. V, 7 coroll.]. 


1) Nam cum ΚΘ | ABI planum per ΚΘ, EZ positum 
rs sal perpendiculare erit (Eucl XI, 18); tum u. Eucl. XI 
def. 4. 

2) ZMP. XXIV p. 181 nr. 16. uerba sequentia lin. 16—18 
Nizzius recte ob formam prauam (µέση ἀνάλογον τῷ ὑπὸ tæv 
ΕΘ, ΘΖ) damnavit; augent suspicionem formae uulgares τῆς, 
οὖσα, μέση. 

9) ZMP. XXV p. 53 nr. 16. tum u. Eucl. VI, 2; nam ΡΝ 
rectae B T parallela ducta est. 


f 
mg. G, α À. 8 AE A, abg B. 11 εὐθειᾶν] B, e corr. 
6, εὐθείαν G, e corr. H, εὐθεῖαν E, ευθειας DH. 18 δή] 
Νιεείμε, δε ΑΒ. 16 ΚΘ] A, tk B. 17 γίνεται] B, γαρ comp. 
Α. 38 τᾶς (pr)] Torellius, ταν A. 25 Bar] D', TM AB. 
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ἀπὸ τᾶς B T τετράγωνον ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς TM. ἐπεὶ 
οὖν ὁμοῖά ἐντι và TAA, TM B τρίγωνα, τὸ ἀπὸ τᾶς 
ΘΚ καθέτου τετράγωνον ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν A0, ΘΓ 
περιεχόμενον τὸν αὐτὸν ἔχει Aóyov, ὃν τὸ ἀπὸ τᾶς 

544 τετράγωνον ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς 4 τετράγωνον. 
ὁμοίως δειχθήσονται καὶ τὰ ἀπὸ τᾶν ἀλλᾶν καθέτων 
τετράγωνα τᾶν ἀγομενᾶν ἀπὸ τᾶς τομᾶς ἐπὶ τὰν AT 
ποτὶ τὰ περιεχόμενα ὑπὸ τῶν τᾶς AT τμαμάτων τὸν 
αὐτὸν ἔχοντα λόγον, ὃν τὸ ἀπὸ τᾶς AA τετράγωνον 

10 ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς AIT" δῆλον οὖν, ὅτι å τοµά ἐστιν 
ὀξυγωνίου κώνου toud, διαμέτροι δὲ αὐτᾶς ἐντι & μὲν 
μείζων ἆ AT, ἆ δὲ ἐλάσσων ἴσα τᾷ A 4. 


, 


Ly. 
, ` 2 , 2 l - 
Εἴ κα τὸ ἀμβλυγώνιον κωνοειδὲς ἐπιπέδῳ τμαθῇ 
16 συμπίπτοντι πάσαις ταῖς τοῦ κώνου πλευραῖς τοῦ xs- 
' ` , 2 - M t 
ριέχοντος τὸ κωνοειδὲς μὴ mor ὀρϑὰς τῷ ἄξονι, ἆ 
τομὰ ἐσσεῖται ὀξυγωνίου κώνου τομά, διάμετρος δὲ 
αὐτᾶς & μείξων ἐσσεῖται & ἐναπολαφϑεῖσα ἐν τῷ xo- 
νοειδεῖ ἀπὸ τᾶς γενομένας τομᾶς τῶν ἐπιπέδων τοῦ 
s) tE τέμνοντος τὸ σχῆμα καὶ τοῦ ἀχϑέντος διὰ τοῦ 
ἄξονος ὀρϑοῦ ποτὶ τὸ τέμνον ἐπίπεδον. 

τεμνέσϑω γὰρ τὸ ἀμβλυγώνιον κωνοειδὲς ἐπιπέδῳ, 
ὡς εἴρηται, καὶ ἄλλῳ ἐπιπέδῳ τμµαϑέντος αὐτοῦ διὰ τοῦ 

3’ - M ` , , , ~ 
ἄξονος ὀρϑῷ ποτὶ τὸ τέμνον ἐπίπεδον τοῦ μὲν xw- 
35 νοειδέος τομὰ ἔστω ἆ ABI' ἀμβλυγωνίου κώνου τομά, 
τοῦ δὲ τέμνοντος τὸ σχῆμα ἐπιπέδου ἆ AT εὐθεῖα, 
ἄξων δὲ τοῦ κωνοειδέος καὶ διάμετρος τᾶς τομᾶς & 


2 TMB] B, mg. clb fm; TAB A. τό--ᾱ ΑΓ] add. 
Commandinus, om. ΑΒ. 5 τετράγωνον (alt.] addidi, om. AB. 


ὁμοίως] BG, opot A. 9 ἔχοντα] B, εχοντι Α. 11 τομά] 
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iam quoniam T44 ~ TM B,!) erit 
(BT: TM = 44: AT [Eucl. VI, 4]; quare» 


OK?: 40 x Or = AP 
: AI". eodem modo demon- 
strabimus, etiam quadrata 
ceterarum rectarum a secti- 
one ad 47 perpendicularium 
duetarum ad rectangula par- 
tibus rectae 4T comprehensa 
eandem habere rationem, 
quam 443: AT'*; ergo ad- 
paret, sectionem esse coni 
&cutianguli sectionem, dia- 
metros autem eius maiorem 
rectam AI, minorem uero 
rectae 4.4 aequalem [ Apollon. 
I, 21]. 


M 
Ν 





XIII. 


$1 conoides obtusiangulum plano secatur, quod cum om- 
nibus lateribus coni conoides comprehendentis concurrit ad 
axem non perpendiculare, sectio erit coni acutianguli sectio, 
maior autem diametrus eius erit pars intra conoides com- 
prehensa eius rectae, quae sectio est plani figuram secantis 
planique per axem ad secans planum perpendicularis. 

secetur enim conoides obtusiangulum plano ita, ut dictum 
est, et eodem alio plano per axem ad secans planum per- 
pendieulari secto sectio conoidis sit 4 Β Γ᾽ coni obtusianguli 
sectio [prop. 11, b], plani autern figuram secantis recta AT, 
axis autem conoidis et diametrus sectionis sit ΒΔ. fingatur 


1) Nam | B = { A = 90’ et | A = L T, quia 
AT MN et ΒΤ] 44. 


G, touas A. διαμέτροι] BG, διαµετρος A. 18 iy] νε A, 
12 B, ιδ H?. 14 ἐπιπέδῳ] BG?, om. A. 
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B 4. νοείσθω δή τι ἐπὶ τᾶς τομᾶς λελαμμένον σαμεῖον 
τὸ K, καὶ ἀπὸ τοῦ K κάθετος ἄχϑω ἐπὶ τὰν AT & 
KO: ἐσσεῖται δὴ αὔτα ὀρϑὰ ποτὶ τὸ ἐπίπεδον τό, ἐν 
ᾧ ἐντι & ABT κώνου τοµά. διὰ δὲ τοῦ O ἄχϑω ἆ 
s EZ ποτ᾽ ὀρϑὰς τᾷ B 4. καὶ διὰ τᾶν EZ, ΚΘ εὐθειᾶν 
ἐπίπεδον ἄχθω τέμνον τὸ κωνοειδές: τετμήσεται δὴ 
ἐπιπέδῳ ὀρϑῷ ποτὶ τὸν ἄξονα": ὥστε ἆ τομὰ κύκλος 
ἐσσεῖται, κέντρον δὲ αὐτοῦ τὸ 4’ & ἄρα κάθετος ἆ 
KO ἴσον δυνασεῖται τῷ περιεχομένο ὑπὸ τᾶν ΕΘ, 
10 OZ. ἄχϑω δὴ πάλιν ἆ μὲν ΜΝ παρὰ τὰν 4 Γ᾽ èm- 
ψαύουσα τᾶς τοῦ κώνου τομᾶς κατὰ τὸ N, ἆ δὲ BT 
παρὰ τὰν EZ: τὸ δὴ περιεχόμενον ὑπὸ ΕΘ, ΘΖ 
ποτὶ τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τᾶν 4Θ, OT τὸν αὐτὸν 
ἔχει λόγον, ὃν τὸ τετράγωνον τὸ ἀπὸ τᾶς BT ποτὶ 
15 τὸ ἀπὸ τᾶς TN: ὥστε τὸ ἀπὸ τᾶς KO καθέτου rts- 
τράγωνον ποτὶ τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τᾶν AO, OT τὸν 
αὐτὸν ἔχει λόγον, ὃν τὸ ἀπὸ τᾶς BT ποτὶ τὸ ἀπὸ 
τᾶς ΤΝ. ὁμοίως οὖν δειχϑησοῦντι καὶ τὰ ἀπὸ τᾶν 
ἀλλᾶν καϑέτων τᾶν ἀπὸ τᾶς τομᾶς ἀγομενᾶν ἐπὶ τὰν 
20 AT ποτὶ τὰ περιεχόμενα ὑπὸ τῶν τμαμάτων τᾶς AT, 
ὧν αἳ καϑέτοι ποιοῦντι, τὸν αὐτὸν ἔχοντα λόγον, ὃν 
τὸ ἀπὸ τᾶς BT τετράγωνον ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς ΤΝ. 
καί ἐστιν ἐλάσσων & BT τᾶς ΤΝ, διότι καὶ & MT 
ἐλάσσων ἐστὶν τᾶς TN: καὶ γὰρ à ΜΒ ἐλάσσων 
αετᾶς ΒΡ’ τοῦτο γάρ ἐστιν ἐν ταῖς τοῦ ἀμβλυγωνίου 
κώνου τομαῖς σύμπτωμα: δῆλον οὖν, ὅτι ἆ τομὰ ὀξυ- 
γωνίου κώνου τομὰ καὶ διάμετρος αὐτᾶς μείξων ἆ 


8 ἐπίπεδον] GH, επιπεὸῳ A. 9 EO, ΘΖ] B, OE EZ A. 
10 δή] δέ Nizzius, etiam B. 18 δειχϑησοῦντι] D, δειχθη- 
σοῦνται G, δειχϑήσονται EH. 26 οὖν] B, om. A. τομά] 
sectio est B. In fig. ΘΚ om. Α, BM ad O producunt AB. 
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igitur punctum aliquod K in sectione sumptum, et a K 
puncto ducatur ΚΘ ad AT' perpendicularis; ea igitur ad id 
planum perpendicularis erit, in quo est coni sectio ABT 
[Eucl. XI def. 4]. per Θ autem ducatur EZ ad B4 per- 
pendicularis, et per rectas EZ, ΚΘ planum ducatur cono- 





ides secans; itaque sectum erit plano ad axem perpendicu- 
lari [p. 311 not. 1]; quare sectio circulus erit centrumque 
eius 4 punctum [prop. 11, b]; itaque erit K 60? = EOx 0Z 
[p. 311 not. 2]. iam rursus MN rectae AT parallela du- 
catur sectionem coni in JV puncto contingens et BT rectae 
EZ parallela; erit igitur 


EO x 02:40» 0Dr-—BT*:TN? [prop. 3]; 


quare erit K 0*: 40 »« OT = BT?: TN?, eodem modo 
igitur demonstrabimus, etiam quadrata ceterarum rectarum 
a sectione ad AT perpendicularium ductarum ad rectangula 
partibus rectae 4T a perpendicularibus effectis comprehensa 
eandem habere rationem, quam ΒΤΣ: TN. est autem 
BT< TN, quia MT < TN (et MT » BT»; nam etiam 
MB < BP; hoc enim sectionibus coni obtusianguli pro- 
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AT [ὁμοίως καθέτου οὔσης τᾶς NP ἐν τᾷ τοῦ ἀμ- 
βλυγωνίου κώνου τομᾶ διάμετρος ταύτας μείξων ἐστὶν 
& rA]. 

ιδ΄. 

5 Ei κα τὸ παράμαχες σφαιροειδὲς ἐπιπέδῳ τμαϑῇ 
μὴ ποτ᾽ ὀρϑὰς τῷ ἄξονι, ἆ τομὰ ἐσσεῖται ὀξυγωνίου 
κώνου touc, διάμετρος δὲ αὐτᾶς ἆ μείζων ἐσσεῖται 
& ἐναπολαφϑεῖσα ἐν τῷ σφαιροειδεῖ ἀπὸ τᾶς γενομέ- 
νας τομᾶς τῶν ἐπιπέδων τοῦ τέμνοντος τὸ σχῆμα καὶ 

19 τοῦ ἀχϑέντος διὰ τοῦ ἄξονος ὀρϑοῦ ποτὶ τὸ τέμνον 
ἐπίπεδον. 

εἰ μὲν οὖν κα τμαϑῇ διὰ τοῦ ἄξονος ἢ παρὰ τὸν 
ἄξονα, δῆλον᾽ τετμάσϑω δὲ ἄλλῳ ἐπιπέδῳ, τμαϑέντος 
δὲ αὐτοῦ διὰ τοῦ ἄξονος ὀρθῶ ποτὶ τὸ τέμνον τοῦ 

15 μὲν σφαιροειδέος τομὰ ἔστω & ABTA ὀξυγωνίου 
κώνου touc, τοῦ δὲ τέμνοντος αὐτὸ ἐπιπέδου ἆ TA 





P 


εὐθεῖα. ἄξων δὲ ἔστω τοῦ σφαιροειδέος καὶ διάμετρος 
τᾶς τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομᾶς & Β4, κέντρον δὲ 
τὸ Χ, καὶ ἐλάσσων διάμετρος ἔστω ἆ ΠΡ. ἄχϑω δὲ 
s: ἆ μὲν BT ποτ᾽ ὀρϑὰς và BA, ἆ δὲ ΗΝ παρὰ τὰν 
AT ἐπιψαύουσα τᾶς τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομᾶς κατὰ 


1 τᾶς NP] Α, ipsi nr B. 8 TrA] AB, ΓΑ Torellius. 


ΡΕ CONOIDIBUS ET SPHAEROIDIBUS. 311 


prium est;') ergo adparet, sectionem esse coni acutianguli 
sectionem et maiorem eius diametrum 4.3) 


XIV. 


Si sphaeroides oblongum plano ad axem non perpen- 
dieulari secatur, sectio erit coni acutianguli sectio, maior 
autem diametrus eius erit pars intra sphaeroides compre- 
hensa eius rectae, quae sectio est plani figuram secantis 
planique per axem ad secans planum perpendicularis. 


πος, si per axem uel plano axi parallelo secatur, statim 
adparet [prop. 11, e]; secetur autem alio plano, et eodem 
per axem plano ad secans planum perpendiculari secto 
sphaeroidis sectio sit 4BI'Zf coni acutianguli sectio [prop. 
11, c], plani autem sphaeroides secantis recta Γ4, et axis 
sphaeroidis diametrusque sectionis coni acutianguli sit Β 4, 
centrum autem X, et minor diametrus sit IIP. ducatur 
autem BT ad Β 4 perpendicularis οἱ ΗΝ rectae AT par- 
allela sectionem coni acutianguli in N puncto contingens, 
ducatur autem etiam M 4 per X punctum rectae 4 Γ᾽ par- 
allela; itaque eodem modo, quo antea,?) demonstrabitur, 


1) ZMP. XXV p. 56 nr. 27. nam MB: BP— MT: TN 
(Eucl. VI, 2). 

2) Ellipsis est, cuius altera diametrus 4AT, propter Apollon. 
I, 21, quia quadrata rectarum ordinate ductarum ad rectangula 
partibus rectae AT ab ipsis effectis comprehensa semper ean- 
dem rationem habent. itaque etiam quadratum rectae ad 
medium punctum rectae ÆT ordinate ductae (p) ad 1413 
eam rationem habet, quam BT: TN. iam cum BT < ΤΝ, 
erit, etiam p* < 1.4 Γι quare 4 Γ᾽ maior erit diagmetrus. uerba 
ὁμοίως lin. 1—1'4 lin. 3 nunc delere malo quam cum Nizzio 
post BP p. 314, 25 deletis διάµετρος-- 14 transponere. 


3) P. 310, 20 sq.; p. 314, 12 sq. 


4 ιδ] A, 13 B, is Hj t H*. ϐ κα] B (si) Nizzius, κα και 
Α. 8 σφαιροειδεῖ] EG, σφαιροειδες A. 9 τοῦ] fort. τοῦ 
τε, cfr. p. 312, 20. 17 ἔστω] A, om. B. 19 δέ] fort. δή. 
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τὸ N, ἄχδω δὲ καὶ ἆ Μ διὰ τοῦ X παρὰ τὰν AI* 
ὁμοίως δὴ τοῖς πρότερον δειχθηδοῦντι τὰ τετράγωνα 
τὰ ἀπὸ τᾶν καθέτων τᾶν ἀπὸ τᾶς τομᾶς ἐπὶ τὰν AT 
ἀγμενᾶν ποτὶ τὰ περιεχόμενα ὑπὸ τῶν τᾶς AT tua- 

δ μάτων τὸν αὐτὸν ἔχοντα λόγον, ὃν τὸ ἀπὸ τῆς ΒΤ 
τετράγωνον ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς ΤΝ. ὅτι μὲν οὖν ἆ toud 
ἐστιν ὀξυγωνίου κώνου τομὰ καὶ διάμετρος αὐτᾶς ἆ 
ΓΑ. δῆλον: ὅτι δὲ μείξων, δεικτέον. τὸ γὰρ ὑπὸ τᾶν 
ΠΧ, ΧΡ περιεχόμενον ποτὶ τὸ ὑπὸ MX, XA τὸν 

10 αὐτὸν ἔχει λόγον, ὃν τὸ ἀπὸ τᾶς BT ποτὶ τὸ ἀπὸ 
τᾶς NT, ἐπεὶ παρὰ τὰς ἐπιψαυούσας ἐντὶ αἱ ΠΡ, M A. 
ἔλασσον δέ ἐστι τὸ ὑπὸ τᾶν ΠΧ, ΧΡ περιεχόμενον 
τοῦ ὑπὸ τᾶν MX, XA, ἐπεὶ καὶ & XII τᾶς XA 
ἔλασσον ἄρα ἐστὶν καὶ τὸ ἀπὸ τᾶς BT τετράγωνον 

15 roð ἀπὸ τᾶς TN: ὥστε καὶ τὰ ἀπὸ τᾶν καθέτων 
τετράγωνα τᾶν ἀπὸ τᾶς τομᾶς ἐπὶ τὰν AI' ἀγομενᾶν 
ἑλάσσονά ἐντι τῶν ὑπὸ τῶν τμαμάτων τᾶς AT περι- 
εχομένων. δῆλον οὖν, ὅτι μείζων ἐντὶ διάμετρος 
& Γ4. 

2 Et κα τὸ ἐπιπλατὺ σφαιροειδὲς ἐπιπέδῳ tuad, τὰ 
μὲν ἄλλα τὰ αὐτὰ ἐσσεῖται, τᾶν δὲ διαμέτρων ἐλάσσων 
ἐσσεῖται ἆ ἐναπολαφϑεῖσα ἐν τῷ σφαιροειδεῖ. 

Εξ αὐτῶν δὲ φανερὸν ἐν πάντεσσι τοῖς σχημάτεσσιν, 
ὅτι, εἴ κα παραλλήλοις ἐπιπέδοις τμαϑῇ., αἱ αὐτῶν 

35 τομαὶ ὁμοῖαι ἐδσοῦνται' τὰ γὰρ τετράγωνα τὰ ἀπὸ 
τᾶν καθέτων ποτὶ τὰ περιεχόμενα ὑπὸ τῶν τμαμάτων 
τοὺς αὐτοὺς λόγους ἑξοῦντι. 


1 δέ] scripsi, δη AB. 4 ἀγμενᾶν] scripsi, αγµενας A. 
11 ΜΑ] B, MH A. 16 τᾶς] G, ταν A. 17 ἐλάσσονά] B, 
ελασσων A. τῶν (Bli)| G, ταν A. περιεχομένων] B, περιεχο- 
peva À. 25 τά (alt.)] B, ταν A. 
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quadrata rectarum a sectione ad ÆI perpendicularium 
ductarum ad rectangula partibus rectae 4 Γ᾽ comprehensa 
eandem rationem habere, quam BT? ad TN?. hinc igitur 
adparet, sectionem esse coni acutianguli sectionem, cuius dia- 
metrus sit ΙΓ 4 [Apollon. I, 21]; maiorem autem diametrum 
eam esse, demonstrandum est. est enim HX x XP: MX 
x XA = BT’: ΝΤΕ, quoniam ΠΡ, MA rectis contingen- 
tibus parallelae sunt [prop. 3]. sed I1 X»« XP < M X»« X A, 
quia 


XII « X 45!) 


itaque etiam B T? < TN?; quare etiam quadrata rectarum 
a sectione ad 4T perpendicularium ductarum minora sunt 
rectangulis partibus rectae 4T comprehensis. adparet igi- 
tur, ΓΑ maiorem esse diametrum.?) 


Si sphaeroides latum plano secatur, cetera eadem erunt, 
sed recta intra sphaeroides comprehensa minor diametrus 
erit. 


Inde adparet, in omnibus figuris,?) si planis parallelis 
secentur, sectiones earum similes futuras esse; nam qua- 
drata perpendicularium ad rectangula partibus comprehensa 
easdem rationes habebunt.*) 


1) Nam XII — XP, XM — X A, et diametrus minor omnium 
reciarum per centrum ductarum minima est. 


2) Nam etiam quadratum dimidii alterius axis minus est 
quarta parte quadrati rectae AI'; cfr. p. 317 not. 2. 


8) H. e. et conoidibus et sphaeroidibus. 


4) Eam enim habebunt rationem, quam ΒΤ: TN? (prop. 
12, 18, 14); tum u. p. 293 not. 4. 
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w. 

Ἐν τῷ ὀρϑογωνίῳ κωνοειδεῖ ἀπὸ παντὸς ὁτουοῦν 
σαμείου τῶν ἐν τᾷ ἐπιφανείᾳ τοῦ κωνοειδέος τᾶν 
ἀγομενᾶν εὐϑειᾶν παρὰ τὸν ἄξονα αἱ μὲν ἐπὶ τὰ αὐτὰ 

5 ἀγόμεναι. ἐφ᾽ ἅ ἐντι τὰ κυρτὰ αὐτοῦ, ἐκτὸς πεσοῦνται 
τοῦ κωνόειδέος, αἱ δὲ ἐπὶ ϑάτερα ἐντός. 

ἀχϑέντος γὰρ ἐπιπέδου διά τε τοῦ ἄξονος καὶ τοῦ 
σαμείου, ἀφ᾽ οὗ & παράλληλος ἄγεται τῷ ἄξονι, & 
τομὰ ἐσσεῖται ὀρθογωνίου κώνου τοµά, διάμετρος δὲ 

10 αὐτᾶς ὁ ἄξων τοῦ κωνοειδέος' ἐν δὲ τᾷ τοῦ ὀρϑο- 
γωνίου κώνου τομᾷ ἀπὸ παντὸς σαμείου τοῦ ἐπὶ τᾶς 
τομᾶς ἀγομενᾶν παρὰ τὰν διάμετρον εὐθειᾶν αἱ μὲν 
ἐπὶ τὰ αὐτὰ ἀγόμεναι, ἐφ᾽ & ἐντι τὰ κυρτὰ αὐτᾶς, 
ἐκτὸς πίπτοντι, αἱ δὲ ἐπὶ Βάτερα ἐντός: δῆλον οὖν τὺ 

15 προτεθέν. 

Ev τῷ ἀμβλυγωνίω κωνοειδεῖ ἀπὸ παντὸς σαμείου 
τῶν ἐν τᾷ ἐπιφανείᾳ αὐτοῦ τᾶν ἀγομενᾶν εὐθειᾶν 
παρά τινα γραμμάν, ἅ ἐστιν ἐν τῷ κωνοειδεῖ ἀγομένα 
διὰ τᾶς κορυφᾶς τοῦ κώνου τοῦ περιέχοντος τὸ κω- 

90 νοειδές, αἱ μὲν ἐπὶ τὰ αὐτὰ ἀγόμεναι, ἐφ᾽ ἅ ἐντι τὰ 
κυρτὰ αὐτοῦ, ἐκτὸς πεσοῦνται τοῦ κωνοειδέος, αἱ δὲ 
ἐπὶ ϑάτερα ἐντός. 

ἀχϑέντος γὰρ ἐπιπέδου διά τε τᾶς εὐθείας τᾶς ἐν 
τῷ κωνοειδεῖ ἀγομένας διὰ τᾶς κορυφᾶς τοῦ κώνου 

35 τοῦ περιέχοντος τὸ κωνοειδὲς καὶ διὰ τοῦ σαμείου, 
ἀφ᾽ οὗ ἄγεται ἆ ἐς αὐτό, & τομὰ ἐσσεῖται ἀμβλυγω- 
νίου κώνου τοµά, διάμετρος δὲ αὐτᾶς ἆ ἀπὸ τᾶς xo- 
ρυφᾶς τοῦ κώνου ἐν τῷ κωνοειδεῖ ἀγομένα' ἐν δὲ 
τᾷ τοῦ ἀμβλυγωνίου κώνου τομᾷ ἀπὸ παντὸς σαμείου 


1 ιεἼ A, om. B, «£ H, «s' Ht. 8 & (alt.)] addidi, om. A. 


DE CONOIDIBUS ET SPHAEROIDIBUS. 321 


XV. 


a) In conoide rectangulo earum rectarum, quae a quo- 
uis puncto in superficie conoidis posito axi parallelae du- 
cuntur, eae, quae in eandem partem ducuntur, in qua est 
conuexa eius pars, extra conoides cadent, quae uero in alte- 
ram partem ducuntur, intra. 

si enim planum ducitur simul per axem et per id punc- 
tum, unde ducitur recta axi parallela, sectio erit coni rect- 
anguli sectio [prop. 11,2], diametrus autem eius axis conoidis; 
in sectione autem coni rectanguli earum rectarum, quae a 
quouis puncto sectionis diametro parallelae ducuntur, eae, 
quae in eandem partem ducuntur, in qua est pars eius 
conuexa, extra sectionem cadunt, quae uero in alteram partem 
ducuntur, intra [cfr. Apollon. Con. I, 26]; constat igitur 
propositum. 

b) In conoide obtusiangulo earum rectarum, quae a quo- 
uis puncto in superficie eius posito ducuntur parallelae 
lineae,") quae in conoide est per uerticem coni conoides 
comprehendentis ducta, eae, quae in eandem partem ducun- 
tur, in qua est pars eius conuexa, extra conoides cadent, 
quae uero in alteram partem ducuntur, intra. 

nam si planum ducitur simul per rectam, quae in conoide 
per uerticem coni conoides comprehendentis ducitur, et per 
punctum, unde ducitur recta in conoides incidens, sectio erit 
coni obtusianguli sectio, diametrus?) autem eius recta in 
conoide a uertice coni ducta [prop. 11, b]; in sectione autem 
coni obtusianguli earum rectarum, quae a quouis puncto 


1) γραμμάν lin. 18 pro εὐϑεῖαν ut p. 322, 2; 328, 12, u. p. 
291 not. 2. 

9) διάμετρος lin. 27 contra usum loquendi Archimedis usur- 
patum est; nam ita tantum diametrus erit proprie sic dicta, si 
recta per uerticem coni ducta axis conoidis est; cfr. Heath, 
The works of Archimedes (Cantabr. 1897) p. 126 not. 


18 αὐτᾶς] B, αυτη A. 18 ἀγομένα] Torellius, producta B, 

αγοµενας À. 19 τό] GH, τῳ A. 26 ἐς αὐτό] B, ες αυτα 

A, mg. B; παρ᾽ αὐτάν Nizzius. 29 τομᾷ] B, του A. 
Archimedes, ed. Heiberg. I. Ed. II. 21 
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τοῦ ἐπὶ τᾶς τομᾶς τῶν ἀγομενᾶν εὐϑειᾶν παρὰ τὰν 
οὕτως ἀγμέναν γραμμὰν αἱ μὲν ἐπὶ τὰ αὐτὰ ἀγόμεναι, 
ἐφ᾽ ἅ ἐστιν αὐτᾶς τὰ κυρτά, ἐκτὸς πίπτοντι, αἱ δὲ 
ἐπὶ ϑάτερα ἐντός. 

s El κα τῶν κωνοειδέων σχημάτων ἐπίπεδον èg- 
ἅπτηται μὴ τέμνον τὸ κωνοειδές, καθ’ £v μόνον ἅψεται 
σαμεῖον. καὶ τὸ διὰ τᾶς ἁφᾶς καὶ τοῦ ἄξονος ἐπίπε- 
δον ἀχϑὲν ὀρϑὸν ἐσσεῖται ποτὶ τὸ ἐπιψαῦον ἐπίπεδον. 

ἐφαπτέσϑω γάρ. εἰ δυνατόν, κατὰ πλείονα σαμεῖα. 

19 λαφϑέντων δὴ δύο σαμείων, καθ ἃ ἅπτεται τὸ ἐπι- 
ψαῦον ἐπίπεδον τοῦ κωνοειδέος, καὶ ἀφ᾽ ἑκατέρου παρὰ 
τὸν ἄξονα εὐϑειᾶν ἀχϑεισᾶν ἀπὸ τᾶν ἀχϑεισᾶν παρὰ 
τὸν ἄξονα ἐπίπεδον ἐκβληϑὲν ἤτοι διὰ τοῦ ἄξονος 
ἢ παρὰ τὸν ἄξονα ἐσσεῖται ἀγμένον' ὥστε τὰν τομὰν 

15 ποιήσει κώνου τομάν, καὶ τὰ σαμεῖα ἐσσοῦνται ἐν τῷ 
τοῦ κώνου τομᾶ, ἐπεὶ ἕν τε τᾷ ἐπιφανείᾳ ἐντὶ καὶ ἐν 
τῷ ἐπιπέδῳ. ἆ οὖν μεταξὺ τῶν σαμείων εὐϑεῖα ἐντὸς 
ἐσσεῖται τᾶς τοῦ κώνου τομᾶς: ὥστε καὶ τᾶς τοῦ κὠ- 
νοειδέος ἐπιφανείας ἐντὸς ἐσσεῖται. ἔστιν δὲ ἆ εὐθεῖα 

90 αὗτα ἐν τῷ ἐπιψαύοντι ἐπιπέδῳ, διότι καὶ τὰ σαμεῖα᾽ 
τοῦ ἄρα ἐπιψαύοντος ἐπιπέδου ἐσσεῖταί τι ἐντὸς τοῦ 
χωνοειδέος' ὅπερ ἀδύνατον: ὑπέκειτο γὰρ μὴ τέμνειν. 
καϑ᾽ Ev ἄρα μόνον ἅψεται σαμεῖον. 

ὅτι δὲ καὶ τὸ διὰ τᾶς ἁφᾶς καὶ τοῦ ἄξονος ἐπίπεδον 

*5 ἀχθὲν ὀρϑὸν ἐσσεῖται ποτὶ τὸ ἐπιψαῦον, εἰ μὲν κατὰ τὰν 
κορυφὰν τοῦ κωνοειδέος ἐφάπτεται, δῆλον. ἀχϑέντων 
γὰρ διὰ τοῦ ἄξονος δύο ἐπιπέδων τοῦ κωνοειδέος αἱ 
τομαὶ ἐσσοῦνται κώνων τομαὶ διάμετρον ἔχουσαι τὸν 
ἄξονα, τοῦ δὲ ἐπιψαύοντος ἐπιπέδου εὐϑεῖαι ἐπιψαύου- 


9 Mg. 14 B. ἐφάπτηται] Torellius, εφαπτεται A. 10 δή] 
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sectionis lineae ita ductae parallelae ducuntur, eae, quae in 
eandem partem ducuntur, in qua est pars eius conuexa, 
extra sectionem cadunt, quae uero in alteram, intra [cfr. 
Apollon. Con. I, 26]. 

c) Si planum figuras conoideon contingit conoides non 
secans, in uno solo puncto tanget, et planum per punctum 
contactus axemque ductum ad planum contingens perpen- 
diculare erit. 

contingat enim, si fieri potest, in pluribus punctis. sumptis 
igitur duobus punctis, in quibus planum contingeus conoi- 
des tangat, et ab utroque rectis axi parallelis ductis planum 
per rectas axi parallelas ductum aut per axem aut axi par- 
allelum ductum erit;!) quare sectio coni erit sectio [prop. 11], 
et puncta in coni sectione erunt, quoniam et in superficie 
eonoidis sunt et in plano. itaque recta puncta iungens intra 
coni sectionem erit [ Apollon. Con. I, 10]; quare etiam intra 
superfieiem conoidis erit. sed eadem recta in plano con- 
tingenti est, quia etiam puncta in eo sunt; itaque pars plani 
eontingentis intra conoides erit; quod fieri non potest; nam 
suppositum est, planum non secare. ergo in uno solo 
puncto continget. 

planum autem per punctum contactus axemque ductum 
perpendiculare ad planum contingens fore, statim adparet, 
Si in uertice conoidis contingit. ductis enim per axem duo- 
bus planis conoidis sectiones erunt conorum sectiones dia- 
metrum habentes axem [prop. 11], plani uero contingentis 
rectae sectiones conorum in termino diametri contingentes. 
rectae autem sectiones conorum in termino diametri con- 
tingentes cum diametro rectos angulos faciunt;?) itaque in 


1) ZMP. XXIV p. 181 nr. 17. 
2) ZMP. XXV p. 47 nr. 4. 


scripsi, δε AB. 12 ἀπό] scripsi, απο δε AB. 16 ἐπεί] 
Nizziųus, enst ουν AB. 17 οὖν] A, om. B. 19 & εὐθεῖα 
avra) fort. € αὐτὰ εὐθεῖα. 25 εἰ] Torellius, om. A, et B. μέν] 
addidi, om. AB; cfr. p. 324, 7. 27 τοῦ (alt)] fort. τοῦ μέν. 
98 ἐσσοῦνται] G, εσουνται A. 29 εὐθεῖαι] scripsi, αι ευθειαι A. 
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σαι τᾶν τῶν κώνων τομᾶν κατὰ τὸ πέρας τᾶς δία- 
µέτρου. «i δὲ εὐθεῖαι αἱ ἐπιψαύουσαι τᾶν τῶν κώνων 
τομᾶν κατὰ τὸ πέρας τᾶς διαμέτρου ὀρθὰς ποιοῦντι 
γωνίας ποτὶ τὰν διάμετρον' ἐσσοῦνται οὖν ἐν τᾷ ἐπι- 
οψαύοντι ἐπιπέδῳ δύο εὐϑεῖαι ποτ᾽ ὀρϑὰς τῷ ἄξονι. 
ὀρϑὸν οὖν ἐσσεῖται ποτὶ τὸν ἄξονα τὸ ἐπίπεδον᾽ ὥστε 
καὶ ποτὶ τὸ διὰ τοῦ ἄξονος. ἀλλὰ ἔστω μὴ κατὰ τὰν 
κορυφὰν τοῦ κωνοειδέος ἐπιψαῦον τὸ ἐπίπεδον. ἄχθω 
δὴ ἐπίπεδον διὰ τᾶς ἁφᾶς καὶ τοῦ ἄξονος, καὶ τοῦ μὲν 
10 κωνοειδέος τομὰ ἔστω & ABT κώνου τοµά, ἄξων δὲ 
ἔστω καὶ διάμετρος τᾶς τομᾶς & BA, τοῦ δὲ ἐπιψαύον- 
τος ἐπιπέδου τομὰ ἔστω & ΕΘΖ εὐθεῖα τᾶς τοῦ 
κώνου τομᾶς ἁπτομένα κατὰ τὸ Θ, ἀπὸ δὲ τοῦ © 
κάθετος ἄχϑω ἐπὶ τὰν BA ἆ ΘΚ, καὶ ἐπίπεδον ἀν- 
15 εστακέτω ὀρϑὸν ποτὶ τὸν ἄξονα: ποιήσει δὴ τοῦτο 
τὰν τομὰν κύκλον, οὗ κέντρον τὸ K. ἆ δὲ τομὰ 
τούτου τοῦ ἐπιπέδου καὶ τοῦ ἐπιψαύοντος ἐσσεῖται 
ἐπιψαύουσα τοῦ κύκλου ὀρϑὰς ἄρα ποιήσει γωνίας 
ποτὶ τὰν ΘΚ᾽ ὥστ᾽ ὀρθὰ ἐσσεῖται ποτὶ τὸ ἐπίπεδον 
120 τό, ἐν ᾧ ἐντι αἱ ΚΘ, BA. ϑῆλον οὖν, ὅτι τὸ èn- 
ψαῦον ἐπίπεδον ὀρϑόν ἐστι ποτὶ τὸ αὐτὸ ἐπίπεδον, 
ἐπεὶ καὶ αἱ ἐν αὐτῷ εὐϑεῖαι. 
ts. 
Εἴ κα τῶν σφαιροειδέων σχημάτων ὁποτερουοῦν 
:5 ἐπίπεδον ἅπτηται μὴ τέμνον τὸ σχῆμα, καθ fv μόνον 
ἅψεται σαμεῖον, καὶ τὸ διὰ τᾶς ἀφᾶς καὶ τοῦ ἄξονος 
ἐπίπεδον ἀχϑὲν ὀρϑὸν ἐσσεῖται ποτὶ τὸ ἐπιψαῦον ἐπί- 
πεδον. 
2 αἱ δέ-- 8 διαμέτρου] addidi, om. AB. 4 ἐσσοῦνται] G, 


εσουνται À. 10 ABI']fort. abg mg. B, ΒΓ AB. 15 
xoti] scripsi, επι AB; cfr. Philol. Samfunds Mindeskrift (Haun. 
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plano contingenti duae rectae ad axem perpendiculares 
erunt. planum igitur ipsum ad axem perpendiculare erit 
[Eucl XI, 4]; quare etiam ad planum per axem positum 
[Eucl. XI, 18]. uerum pe in uertice conoidis contingat 
planum. ducatur igitur planum per punctum contactus 
axemque, et sectio conoidis sit 4BI' coni sectio [prop. 11, 
&—b], axis autem et dia- 
metrus sectionis sit BA, 
plani uero contingentis 
sectio sit recta EOZ sec- 
tionem coni in © puncto 
tangens, et a 9 puncto du- 
catur OK ad B4 perpen- 
dicularis, et in ea planum 
erigatur ad axem perpen- 
diculare; hoc igitur sec- 
tionem circulum faciet, 
cuius centrum sit K [prop. 
11, a—b]. sectio gutem 
huius plani planique con- A 4 

tingentis circulum continget; itaque cum OG K rectos angu- 
los faciet [Eucl. III, 18]; quare ad planum, in quo sunt 
rectae ΚΘ, BA, perpendicularis erit [Eucl. XI def. 4]. 
ergo adparet, planum contingens ad idem planum perpen- 
dieulare esse, quoniam etiam recíae in eo positae ad idem 
planum perpendiculares sunt [Eucl. XI, 18]. 


XVI. 

a) Si planum utramuis figurarum sphaeroideon tangit 
non secans figuram, in uno solo puncto tanget, et planum 
per punctum contactus axemque ductum ad planum con- 
tingens perpendiculare erit.!) 





1) Praef. p. 254, 8: ὅτι δὲ τὰ ἐπιψαύοντα ἐπίπεδα τοῦ 
σφαιροειδέος xa? Pv μόνον ἅπτονται σαμεῖον τᾶς ἐπιφανείας 
αὐτοῦ. 


1879) p. 19. δή] scripsi, δε AB. 20 τό (ρτ.)] GH, τῳ A. 
28 ις’] A, 15 B, τή H. 24 ὁποτερουοῦ»] scripsi, οποτερονουν Α. 
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ἁπτέσθω γὰρ κατὰ πλείονα σαμεῖα. λαφϑέντων 
δὴ τῶν σαμείων, καθ ἃ ἅπτεται τὸ ἐπίπεδον τοῦ 
σφαιροειδέος καὶ ἀφ᾽ ἑκατέρου αὐτῶν παρὰ τὸν ἄξονα 
εὐϑειᾶν ἀχϑεισᾶν καὶ διὰ τᾶν" ἀχϑεισᾶν ἐπιπέδου ἐκ- 

6 βληθέντος ἆ τομὰ ἐσσεῖται ὀξυγωνίου κώνου τομά, 
καὶ τὰ σαμεῖα ἐσσοῦνται ἐν τᾷ τοῦ κώνου τομᾷ. ἆ 
οὖν μεταξὺ τῶν σαμείων εὐϑεῖα ἐντὸς ἐσσεῖται τᾶς 
τοῦ κώνου τομᾶς: ὥστε καὶ τᾶς τοῦ σφαιροειδέος 
ἐπιφανείας ἐντὸς ἐσσεῖται. ἔστιν δὲ ἆ εὐϑεῖα ἐν τῷ 

10 ἐπιψαύοντι ἐπιπέδῳ, διότι καὶ τὰ σαμεῖα' τοῦ οὖν 
ἐπιψαύοντος ἐπιπέδου ἐσσεῖταί τι ἐντὸς τοῦ σφαιρο- 
ειδέος. οὐκ ἔστιν δέ ὑπέκειτο γὰρ μὴ τέμνειν. δῆ- 
λον οὖν, ὅτι καθ fv σαμεῖον μόνον ἅψεται. ὅτι δὲ 
τὸ διὰ τᾶς ἁφᾶς καὶ τοῦ ἄξονος ἐπίπεδον ἀχϑὲν ὀρϑὸν 

16 ἐσσεῖται ποτὶ τὸ ἐπίπεδον τὸ ἐπιψαῦον, ὁμοίως τοῖς 
περὶ τῶν κωνοειδέων σχημάτων. 

Εἴ κα τῶν κωνοειδέων ἢ τῶν σφαιροειδέων σχη- 
μάτων ὁποιονοῦν ἐπιπέδῳ τμαϑῇ διὰ τοῦ ἄξονος, καὶ 
τᾶς γενομένας roug ἐπιψαύουσά τις ἀχϑῇ εὐθεῖα, καὶ 

30 διὰ τᾶς ἐπιψαυούσας ἐπίπεδον ἀνασταϑῇ ὀρϑὸν ποτὶ 
τὸ τέμνον, ἐπιψαύει τοῦ σχήματος κατὰ τὸ αὐτὸ σα- 
μεῖον, καθ ὃ καὶ ἆ εὐθεῖα ἐπιψαύει τᾶς τοῦ κώνου 
τομᾶς. 

οὐ γὰρ ἅψεται κατ ἄλλο σαμεῖον τᾶς ἐπιφανείας 

ss αὐτοῦ. εἰ δὲ μή, ἆ ἀπὸ τοῦ σαµείου κάθετος ἀγο- 
μένα ἐπὶ τὸ τέμνον ἐπίπεδον πεσεῖται ἐκτὸς τᾶς τοῦ 
κώνου Tou&g' ἐπὶ γὰρ τὰν ἐπιψαύουσαν πεσεῖται, ἐπεὶ 
ὀρϑὰ ποτ᾽ ἄλλαλά ἐντι τὰ ἐπίπεδα: ὅπερ ἀδύνατον: 
ἐδείχϑη γάρ, ὅτι ἐντὸς πεσεῖται. 


9 δή] scripsi, δε ΑΒ. τῶν] δύο Nizzius. 4 εὐϑειᾶν 
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tangat enim in pluribus punctis. sumptis igitur punctis, 
in quibus planum sphaeroides tangit, et ab utroque eorum 
rectis axi parallelis ductis planoque per ductas rectas po- 
sito sectio erit coni acutianguli sectio [prop. 11, c], et 
puncta in coni sectione erunt. itaque recta puncta iungens 
intra coni sectionem erit [Apollon. Con. 1, 10]; quare etiam 
intra superficiem sphaeroidis erit. ea autem recta in plano 
contingenti est, quia etiam puncta in eo sunt; itaque pars 
plani contingentis intra sphaeroides erit. at non est; nam 
suppositum est, id non secare. ergo adparet, in uno solo 
puncto planum taeturum esse. planum autem per punctum 
contactus axemque positum ad planum contingens perpen- 
diculare futurum esse, eodem modo, quo in figuris conoidi- 
bus, (demonstrabimus» [p. 322, 24 sq.]. 


b) Si quaeuis figurarum conoideon uel sphaeroideon plano 
per axem posito secatur, sectionemque inde ortam contin- 
gens recta ducitur, et in recta contingenti planum erigitur 
&d secans planum perpendiculare, figuram in eodem puncto 
contingit, in quo recta illa coni sectionem contingit. 


neque enim in alio puncto superficiei eius tanget. si 
minus, recta a puncto illo ad planum secans perpendicu- 
laris ducta extra coni sectionem cadet; nam in rectam con- 
tingentem cadet, quoniam plana inter se perpendicularia 
sunt;!') quod fieri non potest; nam demonstratum est, intra 
eam casuram esse [prop. 11, d]. 


1) Nam recta a puncto illó contactus ad rectam contingen- 
tem perpendicularis ad planum secans perpendicularis erit (Eucl. 
XI def. 4), nec ab eodem puncto duae rectae ad idem planum 
perpendiculares ducuntur. 


ἀχϑεισᾶν] Torellius, ευθειαι αχθωσιν AB. 16 post σχημά- 
των add. δειξοῦμες Torellius, demonstrabitur B. 17 Mg. 
16 B. κωνοειδέων ἢ τῶν] add. Barrowius, om. AB. 21 
ἐπιψαύει] A, continget B, ἐπιψαύσει Torellius. 24 ἄλλο] 
EGB, αλλο συ À. 26 ἐκτός] Commandinus, εντος AB. 28 
ἐντι τά] scripsi, εωντι A. 
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Εἴ κα τῶν σφαιροειδέων τινὸς σχημάτων δύο ἐπί- 
πεδα παράλληλα ἐπιψαύωντι, ἆ τὰς ἁφὰς ἐπιξευγνύουσα 
εὐϑεῖα διὰ τοῦ κέντρου τοῦ σφαιροειδέος πορεύσεται. 

εἰ μὲν οὖν κα ποτ᾽ ὀρθὰς τῷ ἄξονι τὰ ἐπίπεδα 
ἔωντι, δῆλον: ἀλλ᾽ ἔστω μὴ ποτ᾽ ὀρθάς. τὸ δὴ ἐπί- 
πεδον τὸ ἀχϑὲν διὰ τοῦ ἄξονος καὶ τᾶς ἁφᾶς τᾶς 
ἑτέρας ὀρϑὸν ἐσσεῖται ποτὶ τὸ ἐπιψαῦον ἐπίπεδον᾽ 
ὥστε καὶ ποτὶ τὸ παράλληλον αὐτῷ. ἀναγκαῖον ἄρα 
τὸ αὐτὸ εἶμεν ἐπίπεδον τὸ διὰ τοῦ ἄξονος καὶ £xa- 
10 τερᾶν τῶν ἁφᾶν ἀγμένον. εἰ δὲ μή, ἐσσοῦνται δύο 

ἐπίπεδα ποτὶ τὸ αὐτὸ ἐπίπεδον ὀρϑὰ διὰ τᾶς αὐτᾶς 
γραμμᾶς ἀγμένα οὐκ ἐούδας ὀρϑᾶς ποτὶ τὸ ἐπίπεδον' 
ὑπέκειτο γὰρ ὁ ἄξων μὴ εἶμεν ὀρϑὸς ποτὶ τὰ παράλ- 

Ίηλα ἐπίπεδα' ἐν τῷ αὐτῷ ἄρα. ἐσσοῦνται ἐπιπέδῳ 
ιο ὅ τε ἄξων καὶ αἱ ἁφαύ, καὶ τετμακὸς ἐσσεῖται τὸ σφαι- 

ροει)ὲς διὰ τοῦ ἄξονος. ἆ οὖν τομὰ ἐσσεῖται ὀξυγω- 

νίου κώνου τομά, αἱ δὲ τῶν ἐπιψαυόντων ἐπιπέδων 
τομαὶ παραλλήλοι ἐσσοῦνται καὶ ἐπιψαύουσαι τᾶς τοῦ 
ὀξυγωνίου κώνου τομᾶς κατὰ τὰς ἁφὰς τῶν ἐπιπέδων: 
s) εἰ δέ κα δύο εὐθεῖαι ὀξυγωνίου κώνου τομᾶς n- 
ψαύωντι παραλλήλοι ἐοῦσαι, τό τε κέντρον τᾶς τοῦ 
ὀξυγωνίου κώνου τομᾶς καὶ αἱ ἁφαὶ ἐπ᾿ εὐθείας 


σι 


ἐσσοῦνται. 
iE 

:*; Εἴ κα τῶν σφαιροειδέων σχημάτων ὁποτερουοῦν 
δύο παράλληλα ἐπίπεδα ἀχϑῇ ἐπιψαύοντα, ἀχϑῇ δέ 
τι ἐπίπεδον διὰ τοῦ κέντρου τοῦ σφαιροειδέος παρὰ 
1 Mg. 17 B. 2 ἐπιψαύωντι] G, επιψαυοντι A. 4 εἰ] supra 
ser. G, οτι ΑΒ. κα ποτ] scripsi, κατ᾽ AB. 11 ὁρθά] BG, 
ορθαν A. 17 ἐπιψαυόντων] scripsi, επιψαυουσων A. 18 


ἐσσοῦνται] EG, εσουνται Α. καί] scripsi, αι ΑΒ. 28 ἐσσοῦν- 
rat] B, εωντι À. 24 ιζ]Α, 18 B, i? H, ιξ mut. in ιη’ H*. 
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c) Si duo plana parallela quamuis figurarum sphaeroideon 
contingunt, recta puncta contactus iungens per centrum 
Sphaeroidis transibit [cfr. p. 254, 10]. 


iam si plana ad axem perpendieularia sunt, adparet;!) 
uerum ne sint perpendieularia. itaque planum per axem et 
alterutrum punctum contactus ductum ad planum contin- 
gens perpendiculare erit | prop. 16, a]; quare etiam ad pla- 
num ei parallelum.?) necesse est igitur, planum per axem 
et utrumque punctum contactus ductum idem esse. nam si 
minus, duo plana ad idem planum perpendicularia erunt 
per eandem lineam ducta, quae ad planum perpendicularis 
non 65ἰ:3) suppositum enim est, axem ad plana parallela 
perpendieularem non esse; quare et axis et puncta contactus 
in eodem plano erunt, quod sphaeroides per axem secabit.*) 
itaque sectio coni aeutianguli erit [prop. 11, c], sectiones 
autem planorum contingentium parallelae erunt [Επο]. XI, 
16] et sectionem coni acutianguli in punctis contactus pla- 
norum contingent; sin autem duae rectae parallelae sectio- 
nem coni acutianguli contingunt, et centrum sectionis coni 
acutianguli et, puncta contactus in eadem recta erunt.?) 


XVI. 
Si duo plana parallela ducuntur utramuis figurarum 
sphaeroideon contingentia, et per centrum sphaeroidis pla- 
num contingentibus parallelum ducitur, rectae per) sectio- 


1) Tum enim in terminis diametri contingunt (cfr. p. 324, 
2 δα.) 
3)z wr. XXIV p. 181 nr. 18. 
3) Quod fieri non potest; u. ZMP. XXIV p. 182 nr 20. 
4) Ad τετμακὸς ἐσσεῖται lin. 15, quod actiuum est, subiectum 
est τὸ ἐπίπεδον (in quo et axis et puncta contactus sunt). 

5) ZMP. XXY p. 49 nr. 8. 

6) διά, non ἀπό, quod exspectaueris, posuit Archimedes p. 330,1, 
quia rectae illae in utramque partem sectionis producendae sunt. 
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τὰ ἐπιψαύοντα, «i διὰ τᾶς γενομένας τομᾶς ἀγόμεναι 
εὐϑεῖαι παρὰ τὰν τὰς ἁφὰς ἐπιξευγνύουσαν ἐκτὸς 
πεσοῦνται τοῦ σφαιροειδέος. 
ὑποκείσθω τὰ εἰρημένα, καὶ λελάφθω τι σαμεῖον 
5 ἐπὶ τᾶς γενομένας τομᾶς, διὰ δὲ τοῦ γενομένου σα- 
μείου καὶ τᾶς εὐϑείας τᾶς τὰς ἁφὰς ἐπιξευγνυούσας 
ἐπίπεδον ἄχϑω᾽ τεμεῖ δὴ τοῦτο τό τε σφαιροειδὲς 
καὶ τὰ παράλλαλα ἐπίπεδα. ἔστω οὖν ἅ μὲν τοῦ 
σφαιροειδέος τομὰ ἆ ABTA [ὀξυγωνίου κώνου τομά), 
10 αἱ δὲ τῶν ἐπιπέδων τῶν ψαυόντων τομαὶ αἱ EZ, HO 
εὐϑεῖαι, τὸ δὲ λαφϑὲν σαμεῖον τὸ A, & δὲ τὰς ἁφὰς 
ἐπιξευγνύουσα ἔστω ἆ Bf: πεσεῖται δὲ αὕτα διὰ τοῦ 
κέντρου᾽ ἆ δὲ τοῦ παραλλήλου ἐπιπέδου τοῖς ἐπιψαυ- 
όντεσσιν ἐπιπέδοις τομὰ ἆ Γ 4’ ἐσσεῖται δὲ αὕτα διὰ 
15 τοῦ κέντρου ἀγμένα, ἐπεὶ καὶ τὸ ἐπίπεδον. ἐπεὶ οὖν 
ἐστιν ἆ ABI ἤτοι κύκλος ἢ ὀξυγωνίου κώνου τομά, 
καὶ ἐπιψαύοντι αὐτᾶς δύο εὐϑεῖαι αἱ ΕΖ, ΗΘ, διὰ 
δὲ τοῦ κέντρου ἆκται παράλληλος αὐταῖς & AT, δῆ- 
λον, ὡς «i ἀπὸ τῶν A, Γ ἀγόμεναι σαμείων παρὰ τὰν 
20 BA ἐπιψαύοντι τᾶς τομᾶς καὶ ἐκτὸς πεσοῦνται τοῦ 
σφαιροειδέος. 
εἰ δέ κα τὸ παράλληλον ἐπίπεδον τοῖς ἐπιψαυόντεσσι 
μὴ διὰ τοῦ κέντρου ἀγμένον ᾗ, ὡς τὸ KA, δῆλον, 
ὡς τᾶν ἀπὸ τᾶς τομᾶς ἀγομενᾶν εὐθειᾶν αἱ μὲν ἐπὶ 
25 τὰ αὐτὰ γενόμεναι τῷ ἐλάσσονι τμάματι ἐκτὸς πεσοῦν- 
ται τοῦ σφαιροειδέος, αἱ δὲ ἐπὶ ϑάτερα ἐντός. 


5 γενομένου] delet Nizzius. 1 δή] Nizzius, δε ΑΒ. 10 
ψαυόντων] fort. ἐπιψαυόντων. 11 δέ] Nizzius, δη A, etiam B. 
19 δέ] scripsi, δη AB. 17 ἐπιψαύοντι] EH, επιψαυωντι A. 
αὐτᾶς] B, αυται A, mg. B. δύο] scripsi, αι δυο A. 20 ἐπι- 
ψαύοντι] E, επιψαυωντι A, contingentes corr. ex contin- 
gunt in scrib B. καί] Torellius, om. AB. 22 κα] scripsi, 
και ΑΒ. 28 μή] scripsi, σαµειοις µη AB, ἐπιπέδοις μή Torellius. 
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nem inde ortam ductae parallelae rectae puncta contactus 
iungenti extra sphaeroides cadent. 

supposita sint ea, quae diximus, punctumque aliquod in 
sectione orta sumatur, et per punctum ita sumptum rectam- 
que puncta contactus iungentem planum ducatur; hoc igi- 
tur et sphaeroides et plana parallela secabit.  sphaeroidis 
igitur sectio sit 4ΒΓ4,1) planorum autem contingentium 
sectiones rectae EZ, 
H 0, et punctum sump- κά ας... ὅτ a 
tum sit 4 rectaque 
puncta contactus iun- 
gens B 4; ea autem per 
centrum cadet [prop. δ} 4 
16, c]; plani uero pla- 
nis contingentibus par- 
alleli sectio sit I'4 | 
recta; ea autem per 4 
centrum ducta erit, Ζ 4 9 
quoniam etiam planum per centrum ductum est. iam quo- 
niam ABTA aut circulus?) aut sectio coni acutianguli est 
[prop. 14], eamque contingunt duae rectae EZ, HO, per 
centrum autem iis parallela ducta est AT, adparet, rectas 
a punctis 4, I' rectae Β 4 parallelas duetas sectionem con- 
tingere?) et extra sphaeroides casuras esse. 

sin planum contingentibus planis parallelum non per 
centrum ductum est, uelut K 4, adparet, rectarum a sectione 
ductarum eas, quae in eadem parte sint, in qua sit minus 
segmentum, extra sphaeroides casuras esse, quae in altera 
parte sint, intra. 

1) Putauerim, ὀξυγωνίου κώνου vou lin. 9 delenda esse, cum 
sequatur lin. 16 ἤτοι κύκλος ἢ ὀξυγωνίου κώνου toud. 

9) Hoc fit, ubi plana parallela in terminis diametri sphae- 
roidis contingunt, et punctum ita sumitur, ut recta ab eo ad 
id planum perpendicularis, quod per puncta contactus positum 
est, in ipsam rectam puncta contactus iungentem cadat. 

8) Apollon. I, 17; MP. XXV p. 49 nr. 9. 

24 ἀγομενᾶν] scripsi, ταν γενοµεναν AB, τᾶς γενομένας Nizzius. 
25 τῷ] scripsi, τω τε 
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uj. 

Πᾶν σχῆμα σφαιροειδὲς ἐπιπέδῳ τμαϑὲν διὰ τοῦ 
κέντρου δίχα τέμνεται ὑπὸ τοῦ ἐπιπέδου καὶ αὐτὸ καὶ 
ἆ ἐπιφάνεια αὐτοῦ. 

5 τετμάσϑω γὰρ τὸ σφαιροειδὲς ἐπιπέδῳ διὰ τοῦ 
κέντρου ἤτοι δὴ καὶ διὰ τοῦ ἄξονος ἐσσεῖται τετµα- 
μένον ἢ ποτ᾽ ὀρϑὰς ἢ μὴ ποτ᾽ ὀρϑὰς τῷ ἄξονι. εἰ 
μὲν οὖν διὰ τοῦ ἄξονος τέμνεται ἢ ποτ᾽ ὀρϑὰς τῷ 
ἄξονι, δῆλον, ὡς δίχα τέμνεταί τε αὐτὸ καὶ ἆ én- 

10 φάνεια αὐτοῦ) φανερὸν γάρ. ὅτι ἐφαρμόξει τὸ ἕτερον 
μέρος αὐτοῦ ἐπὶ τὸ ἕτερον καὶ ἆ ἐπιφάνεια τοῦ ἑτέρου 
μέρους ἐπὶ τὰν τοῦ ἑτέρου. 

ἀλλ᾽ ἔστω μὴ διὰ τοῦ ἄξονος τετμαμένον μήτε ποτ᾽ 
ὀρϑὰς τῷ ἄξονι. τμαϑέντος δὴ τοῦ σφαιροειδέος ἐπι- 

15 πέδῳ ὀρϑῷ ποτὶ τὸ τέμνον ἐπίπεδον διὰ τοῦ ἄξονος 
αὐτοῦ μὲν τοῦ σχήματος τομὰ ἔστω ἆ ABI ὀξυγω- 
vlov κώνου τοµά, διάμετρος δὲ αὐτᾶς ἔστω καὶ ἄξων 
τοῦ σφαιροειδέος ἆ BA καὶ κέντρον tò O, τοῦ δὲ 
ἐπιπέδου τοῦ τετµακότος διὰ τοῦ κέντρου τὸ σφαιρο- 

20 ειδὲς ἔστω τομὰ ἆ AT εὐθεῖα. λελάφϑω δή τι καὶ 
ἄλλο σφαιροειδὲς ἴσον καὶ ὁμοῖον τούτῳ, καὶ τμαϑέντος 
αὐτοῦ διὰ τοῦ ἄξονος ἐπιπέδῳ τομὰ ἔστω ἆ ΕΖΗΝ 
ὀξυγωνίου κώνου τοµά, διάμετρος δὲ αὐτᾶς καὶ ἄξων 
τοῦ σφαιροειδέος ἆ ΕΗ καὶ κέντρον τὸ K, καὶ διὰ τοῦ 

» K ἄχϑω ἆ ΖΝ γωνίαν ποιοῦσα τὰν K ἴσαν τᾷ Θ, ἀπὸ 
δὲ τᾶς ΖΝ ἐπίπεδον ἔστω ἀνεστακὸς ὀρϑὸν ποτὶ τὸ 


1 ιή] A, 19 B, κ΄ H. 3 ὑπὸ τοῦ ἐπιπέδου] om. B. 7 ἢ 
μὴ zov ὀρθάς] add. Torellius, om. AB. 9 τε] scripsi, et 
ipsum B, το À; de uerborum ordine cfr. Xenoph. Hellen. 
IIT, 4, 8, al. 12 τοῦ] addidi, om. A. 19 τὸ σφαιροειδές] 
BH, του σφαιροειδες D, τοῦ σφαιροειδέος EG. 25 ZN] B, 
ZH A. 
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XVIII. 


Quaeuis figura sphaeroides plano per centrum secta in 
binas partes aequales eo plano secetur et ipsa et super- 
ficies eius. 


secetur enim sphaeroides plano per centrum ducto; erit 
igitur aut per axem quoque sectum aut plano ad axem per- 
pendiculari aut non perpendiculari. iam si per axem uel 
plano ad axem perpendiculari secatur, adparet, et ipsum et 
superficiem eius in binas partes aequales secari; nam mani- 
festum est, alteram partem eius cum altera congruere et 
superficiem alterius partis cum superficie alterius. 


sit autem ne per axem neu plano ad axem perpendicu- 
lari sectum. itaque secto sphaeroide per axem plano ad 
secans planum perpendiculari ipsius figurae sectio sit 4 B I'4f 
coni acutianguli sectio, diametrus autem eius et axis sphae- 
roidis sit Β 4 centrumque 6, plani uero per centrum sphae- 
roides secantis sectio sit recta ÆT. sumatur igitur etiam 


K 





Za 


aliud sphaeroides huic aequale et simile, et secto eo plano 
per axem posito sectio sit EZ HN coni acutianguli sectio, 
diametrus autem eius et axis sphaeroidis EH [prop. 11, c] 
centrumque K, et per K ducatur ZN angulum K aequalem 
faciens angulo Θ, iu ZN autem planum erigatur ad id pla- 
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ἐπίπεδον, ἐν ᾧ ἐστιν & EZHN τομά' ἐντὶ δὴ δύο 
ὀξυγωνίων κώνων τομαὶ αἱ ABI, EZHN ἴσαι καὶ 
ὁμοῖαι ἀλλάλαις' ἐφαρμόζοντι οὖν ἐπ᾽ ἀλλάλας τε- 
ϑείσας τᾶς ΕΗ ἐπὶ τὰν BA καὶ τᾶς ΖΝ ἐπὶ τὰν 
s AT. ἐφαρμόξει δὲ καὶ τὸ ἐπίπεδον τὸ κατὰ τὰν ΝΖ, 
τῷ ἐπιπέδῳ τῷ κατὰ τὰν 41, ἐπεὶ ἀπὸ τᾶς αὐτᾶς 
γραμμᾶς ποτὶ τὸ αὐτὸ ἐπίπεδον ἀμφότερα ὀρθά vre 
ἐφαρμόξει οὖν καὶ τὸ τμᾶμα τὸ ὑπὸ τοῦ ἐπιπέδου 
ἀποτεμνόμενον τοῦ κατὰ τὰν ΝΖ ἀπὸ τοῦ σφαιροει- 
10 δέος τὸ ἐπὶ τὰ αὐτὰ τῷ E τῷ ἑτέρῳ τμάματι τῷ ἀπο- 
τεμνομένῳ ἀπὸ τοῦ ἑτέρου σφαιροειδέος ὑπὸ τοῦ ἐπι- 
πέδου τοῦ κατὰ τὰν AT ἐπὶ τὰ αὐτὰ τῷ B καὶ τὸ 
λοιπὸν τμᾶμα ἐπὶ τὸ λοιπὸν καὶ αἱ ἐπιφάνειαι τῶν 
τμαμάτων ἐπὶ τὰς ἐπιφανείας. πάλιν δὲ καὶ τεθείσας 
16 tåg ΕΗ ἐπὶ τὰν Β οὕτως, ὥστε τὸ μὲν E κατὰ τὸ 
4 κεῖσθαι, τὸ δὲ Η κατὰ τὸ Β, τὰν δὲ μεταξὺ τῶν 
N, Z σαμείων γραμμὰν ἐπὶ τὰν μεταξὺ τῶν A, T 
σαμείων, δῆλον, ὡς αἴ τε τῶν ὀξυγωνίων κώνων τομαὶ 
ἐφαρμοξοῦντι ἐπ᾽ ἀλλάλας, καὶ τὸ μὲν Z ἐπὶ τὸ T 
ου πεσεῖται, τὸ δὲ N ἐπὶ τὸ 4. ὁμοίως καὶ τὸ ἐπίπεδον 
τὸ κατὰ τὰν ΝΖ ἐφαρμόξει τῷ ἐπιπέδῳ τῷ κατὰ τὰν 
AI, καὶ τῶν τμαμάτων τῶν ἀποτεμνομένων ὑπὸ τοῦ 
ἐπιπέδου τοῦ κατὰ τὰν ΝΖ τὸ μὲν ἐπὶ τὰ αὐτὰ τῷ 
H ἐφαρμόξει τῷ τμάματι τῷ ἀποτεμνομένῳ ὑπὸ τοῦ 
95 ἐπιπέδου τοῦ κατὰ τὰν AT ἐπὶ τὰ αὐτὰ τῷ B, τὸ δὲ 
ἐπὶ τὰ αὐτὰ τῷ FE τῷ ἐπὶ τὰ αὐτὰ τῷ A. ἐπεὶ δὲ 
τὸ αὐτὸ τμᾶμα ἐφ᾽ ἑκάτερον τῶν τμαμάτων ἐφαρμόξει, 
δῆλον, ὅτι ἴσα ἐντὶ τὰ τμάματα᾽' διὰ ταὐτὰ δὲ καὶ αἱ 
ἐπιφάνειαι. 


1 δὴ δύο] scripsi, itaque B, δια των A, δὴ τῶν Torellius. 
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num perpendiculare, in quo est sectio EZH N; duae igitur 
sectiones conorum acutiangulorum sunt inter se aequales 
et similes 4ΒΓ4, EZHN; quare inter se congruunt recta 
EH in B4 et recta ZN in AT posita. et etiam planum 
in NZ positum eum plano in 41 posito congruit, quoniam 
utrumque ab eadem linea ad idem planum perpendiculare 
est [p. 329 not. 3]; quare etiam segmentum plano in NZ 
posito a sphaeroide abscisum in eadem parte positum, in 
quo est E punctum, cum altero segmento congruit ab altero 
sphaeroide plano in 41’ posito absciso in eadem parte, in 
qua est B punctum, et reliquum segmentum cum reliquo 
et superficies segmentorum inter se. rursus autem etiam 
recta EH in recta BA ita posita, ut E punctum in 4 po- 
natur, H autem in B, recta autem N, Z puncta iungens in 
recta puncta 4, l'iungenti, adparet fore, ut et sectiones 
conorum &ecutiangulorum inter se congruant, et Z punctum 
in 1’ cadat, N punctum in .4. eodem modo etiam pla- 
num in recta ΝΖ positum eum plano in ATI posito con- 
gruit, et ex segmentis plano in NZ posito abscisis id, quod 
in eadem parte est, in qua punctum H, cum segmento con- 
gruit plano in ÆI posito absciso in eadem parte, in qua 
B, id autem, quod in eadem parte est, in qua est punctum 
E, cum eo, quod in eadem parte est, in qua Δ. et quo- 
niam idem segmentum cum utroque segmento congruit, 
adparet, segmenta aequalia esse; et eadem de causa etiam 
superficies. 


8 ἐφαρμόζοντι] EG, εφαρµοζωντι A. ἀλλάλας] Torellius, αλλας 
AB 4 τᾶς (alt.] Torellius, « A. 5 τό (a21t)] G, τω A. 
7 ποτί] ὀρϑὰ ποτί Nizzius. ὀρθά] addidi, om. AB. 9 NZ] 
A, zn B. 10 τὰ αὐτὰ τῷ E) Torellius, que ad partem e 
B, vag A. 18 ai ἐπιφάνειαι] Torelhus, α επιφανεια A. 
19 ἐφαρμοξοῦντι] scripsi, εφαρµοζουντι A, ἐφαρμόζοντι BG. 
21 τῷ (alt) EG, το A. 26 τῷ (pr) BGH, το A. τῷ 
(tert.)]) BGH, το A. 27 ἐφ᾽ ἑκάτερον] scripsi, εκατερον A, 
eidem portioni utraque portionum B, ἑκατέρῳ Torellius. 
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Τμάματος δοϑέντος ὁποτερουοῦν τῶν κωνοειδέων 
ἀποτετμαμένου ἐπιπέδῳ ὀρϑῷ ποτὶ τὸν ἄξονα ἢ τῶν 
σφαιροειδέων ὁποτερουοῦν μὴ μείξονος ἡμίσους τοῦ 

6 σφαιροειδέος ὁμοίως ἀποτεμνομένου δυνατόν ἐστι σχῆμα 
στερεὸν ἐγγράψαι καὶ ἄλλο περιγράψαι ἐκ κυλίνδρων 
ἶσον ὕψος ἐχόντων συγκείμενον, ὥστε τὸ περιγραφό- 
μενον σχῆμα τοῦ ἐγγραφέντος ἐλάσσονι ὑπερέχειν nav- 
τὸς τοῦ προτεϑέντος στερεοῦ μεγέϑεος. 

1ο δεδόσθω τμᾶμα, οἷόν ἐστι τὸ ABI, τμαϑέντος δὲ 
αὐτοῦ ἐπιπέδῳ διὰ τοῦ ἄξονος τοῦ μὲν τμάματος τομὰ 
ἔστω ἆ 4 BT κώνου τοµά, τοῦ δὲ ἐπιπέδου τοῦ ἀποτετμα- 
κότος τὸ τμᾶμα ἆ 4 Γ εὐθεῖα, ἄξων δὲ ἔστω τοῦ τµάµα- 
τος καὶ διάμετρος τᾶς τομᾶς ἆ Β Δ. ἐπεὶ οὖν ὑπόκειται 

16 τὸ ἀποτέμνον ἐπίπεδον ὀρϑὸν εἶμεν ποτὶ τὸν ἄξονα, 
& τομὰ κύκλος ἐστί, διάμετρος δὲ αὐτοῦ ἆ ΓΑ. ἀπὸ 
δὲ τοῦ κύκλου τούτου κύλινδρος ἔστω ἄξονα ἔχων τὸν 
BA: πεσεῖται δὲ ἆ ἐπιφάνεια αὐτοῦ ἐκτὸς τοῦ τμά- 
ματος, ἐπεί ἐστιν ἤτοι κωνοειδὲς ἢ σφαιροειδὲς μὴ 

30 μεῖξον τοῦ ἡμίσεος τοῦ σφαιροειδέος. τοῦ δὴ κυλύν- 
ὅρου τούτου ἀεὶ δίχα τεµνομένου ἐπιπέδῳ ὀρϑῷ ποτὶ 
τὸν ἄξονα ἐσσεῖταί ποτε τὸ καταλειπόμενον ἔλασσον 
τοῦ προτεϑέντος στερεοῦ µεγέθεος' ἔστω δὴ τὸ κατα- 
λελειμμένον ἀπ᾽ αὐτοῦ κύλινδρος ὁ ἔχων βάσιν τὸν 

35 κύκλον τὸν περὶ διάμετρον τὰν AT, ἄξονα δὲ τὸν 
E 4, ἐλάσσων τοῦ προτεϑέντος στερεοῦ μεγέϑεος. διαι- 
ρήσθω δὴ ἆ BA ἐς τὰς ἴσας τᾷ EA κατὰ τὰ P, O, 
Π, Ξ. καὶ ἀπὸ τᾶν διαιρεσίων ἄχθων εὐθεῖαι παρὰ 
τὰν AT ἔστε ποτὶ τὰν τοῦ κώνου τομάν, ἀπὸ δὲ τᾶν 


1 ΣΊ A, 20 B, κα H. 5 ἐστι] scripsi, sorar ΑΒ. σχῆμα] 
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XIX. 


Dato segmento utriusuis conoideon absciso plano ad axem 
perpendiculari uel segmento utriusuis sphaeroideon non 
maiore, quam dimidia pars sphaeroidis est, eodem modo 
absciso fieri potest, ut figura solida inscribatur et alia cir- 
eumscribatur ex cylindris altitudinem aequalem habentibus 
composita, ita ut figura circumscripta inscriptam excedat 
spatio minore, quam quaeuis data magnitudo solida est. 

datum sit segmentum, quale est 4 ΒΤ, et secto eo plano 
per axem posito segmenti sectio sit 4 BI' coni sectio [prop. 
11], plani uero segmentum abscindentis recta AT, axis 
autem segmenti et diametrus sectionis sit BJ. iam quo- 
niam suppositum est, planum abscindens ad axem perpen- 
diculare esse, sectio circulus est diametrusque eius Γ4 
[prop. 11]. et in hoc circulo cylindrus construatur axem 
habens Β 4; superficies autem eius extra segmentum cadet, 
quoniam est aut conoides aut sphaeroides!) non maius di- 
midia parte sphaeroidis [prop. 15, a—b; prop. 17]. hoc 
igitur cylindro semper deinceps in binas partes aequales 
diuiso planis ad axem perpendicularibus aliquando, quod 
relinquitur, minus erit data magnitudine solida [Eucl. X, 1]; 
sit igitur quod ex eo relinquitur, cylindrus basim habens 
circulum circum diametrum AT descriptum, axem autem 
Ε 4, minor data magnitudine solida. diuidatur igitur B 4 
in rectas rectae E aequales in punctis P, O, II, E, et a 
punctis diuisionis rectae ducantur rectae ÆTI parallelae 


1) H. e. κωχοειδέος ἡ σφαιροειδέος τμᾶμα (lin. 19), cfr. p. 
342,10. quare σφαιροειδέος lin. 20 est: totius sphaeroidis dati. 


Barrowius, τµαµα A, portionem solidam corr. in in por- 
tione figuram solidam B m. 1. 1 συγκείμενον] B, των 
συγκειµενων Α. 11 τοῦ μέν] addidi, om. AB. τομά] B, 
τομας À. 15 ποτί] scripsi (u ad p. 324, 16), επι ΑΒ. 17 
τόν] τάν Nizzius. 19 ἐστιν] Torellius, εστιν δε AB. 20 
m Torellius, ηµισεως À. 23 δή] scripsi, δε AB. xara- 
λελειμμένον] G, καταλελιμμενον A. 26 ἑλάσσων] Torellius, 
ελασσον À. διαιρήσθω] scripsi, διαιρεισθωΑ. 27 τᾷ] Torellius 
τας À. 29 ἔστε] B, mg. G; εσται A. 


Archimedes, ed. Heiberg. I. Ed. II. 22 
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ἀχθεισᾶν ἐπίπεδα ἀνεστακέτω ὀρθὰ ποτὶ τὰν BA 
ἐσσοῦνται δὴ αἱ τομαὶ κύκλοι τὰ κέντρα ἔχοντες ἐπὶ 
τᾶς BA. ἀφ᾽ ἑκάστου δὴ τῶν κύκλων δύο κυλίνδροι 
ἀναγεγράφθων ἑκάτερος ἔχων ἄξονα ἴσον τῷ EA, ὁ μὲν 
5 ἐπὶ τὰ αὐτὰ τοῦ κύκλου, ἐφ᾽ ἅ ἐστι τὸ 4. ὁ δὲ ἐπὶ 
τὰ αὐτά, ἐφ᾽ ἅ ἐστι τὸ B' ἐσσεῖται δή τι ἐν τῷ tud- 
ματι σχῆμα στερεὸν ἐγγεγραμμένον ἐκ τῶν κυλίνδρων 
συγκείμενον τῶν ἐπὶ τὰ αὐτὰ ἀναγραφέντων, ἐφ᾽ ἅ 
ἐστι τὸ A, καὶ ἄλλο περιγεγραμμένον συγκείμενον ἐκ 
10 τῶν κυλίνδρων τῶν ἐπὶ τὰ αὐτὰ ἀναγραφέντων, ἐφ᾽ 
ἃ τὸ Β ἐστιν. λοιπὸν δέ ἐστι δείξαι, ὅτι τὸ περι- 
γεγραμμένον τοῦ ἐγγεγραμμένου ὑπερέχει ἐλάσσονι 
τοῦ προτεϑέντος στερεοῦ μεγέϑεος. ἕκαστος δὴ τῶν 
κυλίνδρων τῶν ἐν τῷ ἐγγεγραμμένῳ σχήματι ἴσος 
15 ἐστὶ τῷ κυλίνδρῳ τῷ ἀπὸ τοῦ αὐτοῦ κύκλου ἀναγρα- 
φομένῳ ἐπὶ τὰ αὐτὰ τῷ Β, ὡς ὁ μὲν ΘΗ͂ τῷ ΘΙ, ὁ 
δὲ Κά τῷ ΚΜ, καὶ οἱ ἄλλοι ὡσαύτως: καὶ πάντες 
δὴ οἱ κυλένδροι πάντεσσιν ἴσοι vrl. δῆλον οὖν, ὅτι 
τὸ περιγεγραμμένον σχῆμα τοῦ ἐγγεγραμμένου ὑπερέχει 
: τῷ κυλίνδρῳ τῷ βάσιν ἔχοντι τὸν κύκλον τὸν περὶ 
διάμετρον τὰν AT, ἄξονα δὲ τὰν EA: οὗτος δέ ἐστιν 
ἐλάσσων τοῦ προτεϑέντος στερεοῦ μεγέϑεος. 


4 ἀναγεγράφϑων] Torellius, αναγεγραφθω' A, ἀναγεγράφϑω- 
σαν Η. δ κύκλου] scripsi, cfr. p. 844, 4; κυλίνδρου AB. 
7 στερεόν] BE?, e corr. G, στερεον εν των A. 8 ἐφ᾽ — 10 
ἀναγραφέντων] BH, bis A (συγκείμενον ἔκ τε). 9 ἐκ] scripsi, 
£X τε À. 10 τῶν (alt.)] BH (A in repetitione), συγκειµενον 
των À. 16 τῷ (pr)] G, e corr. H, το A. 18 δή] scripsi, 
δε AB. 
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usque ad sectionem coni, in ductis autem rectis plana eri- 
gantur ad BA perpendicularia; sectiones igitur circuli erunt 
centra habentes in recta B4 [prop. 11]. iam in singulis 
circulis bini cylindri construantur uterque axem rectae E 4 
aequalem habentes, alter in eadem parte circuli, in qua est 
4 punctum, alter in eadem, in qua B; ergo in segmento 
fgura quaedam solida inscripta erit ex cylindris composita 
in eandem partem 
constructis, in qua 
est punctum 4, et 
alia circumscripta 
ex cylindris com- 
posita in eandem 
partem constructis, 
in qua est B. restat 
autem, ut demon- 
stremus, figuram 
circumscriptam ex- 
cedere inscriptam 
spatio minore,quam 
data magnitudo so- 
lida est. unusquis- 
que igitur cylindro- 
rum figurae inscrip- 
tae aequalis est 
cylindro in eodem «Α 

circulo constructo in eandem partem, in qua est punctum 
B, uelut OH = OI, KA — KM, et ceteri eodem modo; 
quare etiam omnes cylindri omnibus aequales sunt. ergo 
adparet, figuram circumscriptam excedere inscriptam cylin- 
dro basim habenti circulum circum diametrum 4T descrip- 
ium, axem autem E4; hic autem minor est data magnitu- 
dine solida.) 





1) Figura ita comparata esse debuit, ut numerus partium 
rectae BA per quattuor diuidi posset (p.386, 20 sq.); sed hoc 
neglexit Archimedes (p. 836, 27). cfr. p. 342. 


22* 
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X. 


Τμάματος δοθέντος ὁποτερουοῦν τῶν κωνοειδέων 
ἀποτετμαμένου ἐπιπέδῳ μὴ ὀρϑῷ ποτὶ τὸν ἄξονα ἢ 
τῶν σφαιροειδέων ὁποτερουοῦν μὴ μείξονος ἡμίσεος 
τοῦ σφαιροειδέος ὁμοίως ἀποτετμαμένου δυνατόν ἐστιν 
εἷς τὸ τμᾶμα σχῆμα στερεὸν ἐγγράψαι καὶ ἄλλο περι- 
γράψαι ἐκ κυλίνδρων τόμων ὕψος ἴσον ἐχόντων συγ- 
κείμενον, ὥστε τὸ περιγραφὲν σχῆμα τοῦ ἐγγραφομέ- 
νου ὑπερέχειν ἐλάσσονι παντὸς τοῦιπροτεθέντος στερεοῦ 
µεγέθεος. 

δεδόσθω τμᾶμα, οἷον εἴρηται, τμαϑέντος δὲ τοῦ 
σχήματος ἐπιπέδῳ ἄλλῳ διὰ τοῦ ἄξονος ὀρϑῷ ποτὶ 
τὸ ἐπίπεδον τὸ ἀποτετμακὸς τὸ δοϑὲν τμᾶμα τοῦ μὲν 
σχήματος τομὰ ἔστω & ABT κώνου τομά, τοῦ δὲ 
ἐπιπέδου τοῦ ἀποτετμακότος τὸ τμᾶμα ἆ Γ4 εὐϑεῖα. 
ἐπεὶ οὖν ὑπόκειται τὸ ἐπίπεδον τὸ ἀποτετμακὸς τὸ 
τμᾶμα μὴ εἶμεν ὀρϑὸν ποτὶ τὸν ἄξονα, & τομὰ ἐσσεῖ- 
ται ὀξυγωνίου κώνου τοµά, διάμετρος δὲ αὐτᾶς & AT. 
ἔστω δὴ παράλληλος τᾶ 4Γ ἆ ΦΥ ἐπιψαύουσα τᾶς 


3) τοῦ κώνου τομᾶς, ἐπιψαυέτω δὲ κατὰ τὸ B, καὶ ἀπὸ 


τᾶς PT ἀνεστακέτω ἐπίπεδον παράλληλον τῷ κατὰ 
τὰν AI" ἐπιψαύσει δὲ τοῦτο τοῦ σχήματος κατὰ τὸ 
B: καὶ εἰ μέν ἐστι τὸ τμᾶμα ὀρϑογωνίου κωνοειδέος, 
ἀπὸ τοῦ B ἄχϑω παρὰ τὸν ἄξονα & BA, εἰ δὲ ἀμ- 


5 βλυγωνίου, ἀπὸ τᾶς κορυφᾶς τοῦ κώνου τοῦ περι- 


έχοντος τὸ κωνοειδὲς εὐϑεῖα ἀχϑεῖσα ἐπὶ τὸ Β ἐκβε- 
βλήσθω ἆ BA, εἰ δὲ σφαιροειδέος, ἐπὶ τὸ B ἀχϑεῖσα 
εὐϑεῖα ἀπολελάφθω ἆ ΒΘ δῆλον δέ, ὅτι τέμνει & 
Β 4 δίχα τὰν AI" ἐσσεῖται οὖν τὸ μὲν B κορυφὰ 


1 x] A, e corr. H, 21 ΒΗ. 4 ἡμίσεος] ἡμίσους G, nue- 
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Dato segmento utriusuis conoideon absciso plano ad axem 
non perpendiculari uel segmento utriusuis sphaeroideon 
non maiore, quam est dimidia pars sphaeroidis, eodem modo 
absciso fieri potest, ut in segmento figura solida inscribatur 
et alia cireumscribatur ex cylindrorum frustis altitudinem 
aequalem habentibus composita, ita ut figura circumscripta 
inscriptam excedat spatio minore, quam quaeuis data magni- 
tudo solida est. 

datum sit segmentum, quale dictum est, et figura alio 
plano per axem secta ad planum datum segmentum abscin- 
dens perpendiculari figurae sectio sit 4ΒΙ coni sectio, 
plani autem segmentum abscindentis recta ΓΑ. iam quo- 
niam suppositum est, planum segmentum abscindens ad 
axem perpendiculare non esse, sectio erit coni acutianguli 
sectio diametrusque eius 1.1) sit igitur ΦΥ rectae AT 
parallela coni sectionem contingens et contingat in puncto 
B, in ΦΥ autem erigatur planum plano in 4T posito par- 
allelum; hoc uero figuram in B puncto continget [prop. 
16, b]; et si segmentum conoidis rectanguli est, a B puncto 
ducatur Β 4 axi parallela, sin obtusianguli, recta a uertice 
coni conoides comprehendentis ad B punctum ducta produ- 
catur et sit B 4, sin sphaeroidis, recta (a centro sphaeroidis» 
ad B ducta abscindatur et sit Β 4:7) adparet autem, Β 4 in 
duas partes aequales diuidere rectam 41:35) itaque B punc- 


1) U. propp. 12, 18, 14. 

2) Exspectatur ἀχϑείσας εὐθείας ἀπολελάφϑω lin. 27—28. 
puto tamen, constructionem duram ferri posse. 

3) In conoidis rectapnguli segmento adparet ex Quadr. parab. 
prop. 1, de ceteris cfr. ZMP. XXV p. 56 nr. 26, p. 49 nr. 7. 


κυχλιου ΑΒ. 6 σχῆμα] Torellhius, om. AB. καὶ ἀλλο περι- 
γράψαι] B, om. A. 7 ἐκ — συγκείμενον] A, mg. B. συγκεί- 
μενον] B, των συγκειµενων A. 14 ΑΒΓ] Nizius, ABTA 
AB. 18 4T] B, mg. dg fm; AT A. 19 ἔστω — AT 
Torellius (δή om., T'A), om. AB (qve &utem fy). 27 ἐπί 
ἀπὸ τοῦ κέντρου ἐπί Commandinus; fort. scrib. ἀπὺ τοῦ κέν- 
τρου τοῦ σφαιροειδέος ἐπί. 
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τοῦ τυάματος, & δὲ BA εὐθεῖα ἄξων. ἔστιν δή τις 
ὀξυγωνίου κώνου τομὰ περὶ διάµετρον τὰν AI, καὶ 
γραμμὰ & BA ἀπὸ τοῦ κέντρου ἀνεστάκουσα ἐν ὀρϑῷ 
ἐπιπέδω ποτὶ τὸ ἐπίπεδον, ἐν ᾧ ἐστιν ἆ τοῦ ὀξυγωνίου 
κώνου τοµά, διὰ τᾶς ἑτέρας διαμέτρου ἐόντος τοῦ 
ἐπιπέδου' δυνατὸν οὖν ἐστιν κύλινδρον εὑρεῖν ἄξονα 
ἔχοντα τὰν BA, οὗ ἐν τᾷ ἐπιφανείᾳ ἐσσεῖται ἆ τοῦ 
ὀξυγωνίου κώνου τομὰ περὶ διάμετρον τὰν AI' πε- 
σεῖται δὲ ἆ ἐπιφάνεια αὐτοῦ ἐκτὸς τοῦ τμάματος, 
ἐπεί ἐστιν ἤτοι κωνοειδέος ἢ σφαιροειδέος τμᾶμα καὶ 
οὐ μεῖξόν ἐστιν ἡμίσεος τοῦ σφαιροειδέος. ἐσσεῖται 
δή τις κυλίνδρου τόμος βάσιας μὲν ἔχων τὰν τοῦ 
ὀξυγωνίου κώνου τομὰν τὰν περὶ διάμετρον τὰν AT, 
ἄξονα δὲ τὰν BA’ τοῦ οὖν τόμου δίχα τεμνομένου 
15 ἐπιπέδοις παραλλήλοις τῷ ἐπιπέδῳ. τῷ κατὰ τὰν AT 
ἐσσεῖται τὸ καταλειπόμενον ἔλασσον τοῦ προτεθέντος 
στερεοῦ μεγέϑεος. ἔστω τόμος βάσιν μὲν ἔχων τὰν 
τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομὰν τὰν περὶ διάμετρον 
τὰν ΑΓ, ἄξονα δὲ τὰν Ed, ἑλάόσων τοῦ mgo- 
τεϑέντος στερεοῦ μεγέϑεος. διῃρήσϑω δὴ ἆ AB ἐς 
τὰς ἴδας tě AE, καὶ ἀπὸ τᾶν διαιρεσίων ἄχϑων 
εὐθεῖαι παρὰ τὰν AT ἔστε ποτὶ τὰν τοῦ κώνου to- 
αάν, ἀπὸ δὲ τᾶν ἀχϑεισᾶν ἐπίπεδα ἀνεστακόντων 
παράλληλα τῷ κατὰ τὰν AT ἐπιπέδῳ᾽ τέμνοντι δὴ 
55 ταῦτα τὰν ἐπιφάνειαν τοῦ τμάματος, καὶ ἐσσοῦνται 
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11 ἡμίσεος] Torellóus, ηµισεως A. 12 δή] scripsi, δε AB. 
βάσιας] A, βάσιν ΒΗ. τάν] B, τας Α. 18 τομών] B, touas A. 
14 οὖν] scripsi, μεν A, et tomo quidem B, δή Nizius. 
δίχα] ἀεὶ δίχα Nizzius. 20 4B] B, AB A. 22 εὐθεῖαι] BG, 
ευθεια A. ἔστε] Torellius, εσται AB. 938 ἀνεστακόντων] Ahrens, 
ανεστακοτῶν À. 25 ἐσσοῦνται] GH, εσουνται A. Fig. non 
obliqua et omnino imperfecta in AB; cfr. p. 339 not. 


DE CONOIDIBUS ET SPHAEROIDIBUS. 343 


tum uertex segmenti erit, recta autem Β 4 axis.) quare 
data est coni acutianguli sectio circum diametrum 41 de- 
scripta et linea B4 a centro erecta in plano ad id planumr 
perpendiculari, in quo est sectio coni acutianguli, ita ut 
planum illud per alteram diametrum positum sit; feri igi- 
tur potest, ut cylindrus inueniatur axem habens B4, cuius 





in superficie sit sectio coni acutianguli circum diametrum 
AT descripta [prop. 9]; superficies autem eius extra seg- 
mentum cadet, quoniam est aut conoidis segmentum aut 
Sphaeroidis non maius dimidia parte sphaeroidis.?) itaque 


1) B punctum uerticem esse, adparet ex p. 248, 6; 250, 14; 
9254, 4. porro, cum BJ rectam AT in duas partes aequales 
diuidat, diametrus est segmenti et diametro sectionis (hoc est 
axi conoidis uel sphaeroidis; u. p. 246, 20; 248,28; 252,23) par- 
allela (ZM P. XXV p. 44): tum u. loci supra de uertice laudati. 

2) Sequitur in conoidibus ex prop. 15, a—b, quia B4 axis 
est, οὐ $4, TT axi parallelae, in sphaeroidibus ex prop. 17, 
quia Β4 puncta contactus iungit (prop. 16, ο). 
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ὀξυγωνίων κώνων τομαὶ ὁμοῖαι τᾷ περὶ τὰν AT διά- 
µετρον, ἐπεὶ παράλληλά vri τὰ ἐπίπεδα. ἀφ᾽ ἑκάστας 
δὴ τᾶς τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομᾶς ἀναγεγράφϑων 
κυλίνδρου τόμοι δύο, ὁ μὲν ἐπὶ τὰ αὐτὰ τᾶς τοῦ 
ὀξυγωνίου κώνου τομᾶς τῷ A, ὁ δὲ ἐπὶ τὰ αὐτὰ τῷ 
B, ἄξονα ἔχοντες ἴσον τῷ «4Ε' εἐδδοῦνται δή τινα 
σχήματα στερεά, τὸ μὲν ἐγγεγραμμένον ἐν τῷ τμάματι, 
τὸ δὲ περιγεγραμμένον, ἐκ κυλύνδρου τόμων ἴσον ὕψος 
ἐχόντων συγκείμενα. λοιπὸν δέ ἐστι δείξαι, ὅτι τὸ 
περιγεγραμμένον σχῆμα τοῦ ἐγγεγραμμένου ἐλάσσονι 
ὑπερέχει τοῦ προτεθέντος στερεοῦ μεγέϑεος. δειχ- 
Θήσεται δὲ ὁμοίως τῷ προτέρῳ, ὅτι τὸ περιγεγραμ- 
μένον σχῆμα τοῦ ἐγγεγραμμένου ὑπερέχει τῷ τόμῳ 
τῷ βάσιν μὲν ἔχοντι τὰν τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομὰν 
τὰν περὶ διάμετρον τὰν AT, ἄξονα δὲ τὰν Ez 
οὗτος δέ ἐστιν ἐλάσσων τοῦ προτεθέντος στερεοῦ 
µεγέθεος. 
κα΄. 


Τούτων προγεγραμμένων ἀποδεικνύωμες τὰ προ- 


20 βεβλημένα τῶν σχημάτων. 


Πᾶν τμᾶμα ὀρϑογωνίου κωνοειδέος ἀποτετμαμένον 
ἐπιπέδῳ ὀρϑῷ ποτὶ τὸν ἄξονα ἡμιόλιόν ἐστι τοῦ 
κώνου τοῦ βάσιν ἔχοντος τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ 
ἄξονα. 


9 ἀφ᾽] scripsi, εφ᾽ AB. 8 ἀναγεγράφϑων] Torellius, 
αναγεγραφϑώντι A. 4 τᾶς] addidi, om. A. — 9 τῷ (pr.)] e corr. 
EG, ro A. 6 ἐσσοῦνται] EG, εσουνται A. 8 κυλίνδρου] A, 
cylindrorum corr. ex cylindri B. 10 ἑλάσσονι] B, ελασ- 
cov À. 18 x«'] A, xp’ e corr. H, 22 ad lin. 21 adscr. B. — 20 
τῶν] fort. περὶ τῶν; de figuris B. 21 ἀποτετμαμένον] B, 
αποτετµηµενου Α. 24 ἄξονα] A, ἄξονα τὸν αὐτόν B, 
Nizzius. 
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frustum aliquod cylindri erit bases habens sectionem coni 
acutianguli circum diametrum 4T descriptam, axem autem 
B4; hoc igitur frusto (semper deinceps) in binas partes 
aequales diuiso planis plano in .4I' posito parallelis, quod 
reliquum est, (aliquando? minus erit data magnitudine so- 
lida [Eucl. X, 1]. iam frustum basim habens sectionem 
coni acutianguli circum diametrum 4T descriptam, axem 
autem EA, minus sit data magnitudine solida. diuidatur 
igitur recta 4 Β in partes rectae JE aequales, et a punctis 
diuisionum ducantur rectae usque ad coni sectionem rectae 
AT parallelae, in ductis autem rectis plana erigantur plano in 
AT posito parallela; haec igitur superficiem segmenti se- 
cant, et orientur sectiones conorum aeutiangulorum sectioni 
circum diametrum 4 Ι' descriptae similes, quia plana par- 
allela sunt [prop. 14 p. 318, 23]. iam in singulis sectioni- 
bus conorum acutiangulorum bina frusta cylindri constru- 
antur, alterum in eadem parte sectionis coni acutianguli, in 
qua est 4, alterum in eadem parte, in qua est B, axem ha- 
bentia rectae JE aequalem; orientur igitur figurae quae- 
dam solidae, altera in segmento inscripta, altera circum- 
scripta, ex cylindri frustis altitudinem aequalem habentibus 
compositae. restat autem, ut demonstremus, figuram cir- 
cumseriptam excedere inscriptam spatio minore, quam est 
data magnitudo solida. eodem autem modo, quo supra Í prop. 
19 p. 338, 13 sq.], demonstrabitur, figuram cireumscriptam 
excedere inscriptam frusto basim habenti sectionem coni 
aculianguli circum diametrum ÆT descriptam, axem autem 
rectam E; hoc autem minus est data magnitudine solida. 


XXI. 


His praemissis demonstremus, quae de figuris proposita 
erant. 

Quoduis segmentum conoidis rectanguli plano abscisum 
&d axem perpendiculari dimidia parte maius est cono basim 
habenti eandem, quam segmentum, et axem (eundem».!) 


1) Cfr. p. 248, 11: διὰ τί, εἴ κα τοῦ ὀρθογωνίου κωνοειδέος 
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ἔστω γὰρ τμᾶμα ὀρθογωνίου κωνοειδέος ἀποτετμα- 
μένον ὀρϑῷ ἐπιπέδῳ ποτὶ τὸν ἄξονα, καὶ τμαϑέντος 
αὐτοῦ ἐπιπέδῳ ἄλλῳ διὰ τοῦ ἄξονος τᾶς μὲν ἐπιφανείας 
τομὰ ἔστω & ABT ὀρθογωνίου κώνου τομά, τοῦ δὲ 
ἐπιπέδου τοῦ ἀποτέμνοντος τὸ τμᾶμα & TA εὐϑεῖα, 
ἄξων δὲ ἔστω τοῦ τμάματος & B4, ἔστω δὲ καὶ 
κῶνος τὰν αὐτὰν βάσιν ἔχων τῷ τμάματι καὶ ἄξονα 
τὸν αὐτόν, οὗ κορυφὰ τὸ Β. δεικτέον, ὅτι τὸ τμᾶμα 
τοῦ κωνοειδέος ἡμιόλιόν ἐστι τοῦ κώνου τούτου. 
ἐκκείσθω γὰρ κῶνος ὁ P ἡμιόλιος ἐὼν τοῦ κώνου, 
οὗ βάσις ὁ περὶ διάμετρον τὰν AT, ἄξων δὲ ἆ BA, 
ἔστω δὲ καὶ κύλινδρος βάσιν μὲν ἔχων τὺν κύκλον 
τὸν περὶ διάμετρον τὰν AT, ἄξονα δὲ τὰν Ba: ἐσ- 
δεῖται οὖν ὁ P κῶνος ἡμίσεος τοῦ κυλίνδρου [ἐπείπερ 
ἡμιόλιός ἐστιν ὁ P κῶνος τοῦ αὐτοῦ κώνου] λέγω, 
ὅτι τὸ τμᾶμα τοῦ κωνοειδέος ἴσον ἐστὶ τῷ P κώνῳ. 
εἰ γὰρ μή ἐστιν ἴσον, ἤτοι μεῖξόν ἐντι ἢ ἔλασσον. 
ἔστω δὴ πρότερον, εἰ δυνατόν, μεῖξον. ἐγγεγράφϑω 
δὴ σχῆμα στερεὸν εἰς τὸ τμᾶμα, καὶ ἄλλο περιγεγράφϑω 
99 ἐκ κυλίνδρων ὕψος ἴσον ἐχόντων συγκείμενον, ὥστε 
τὸ περιγραφὲν σχῆμα τοῦ ἐγγραφέντος ὑπερέχειν 
ἐλάσσονι, ἡ ἁλίκῳ ὑπερέχει τὺ τοῦ κωνοειδέος τμᾶμα 
τοῦ P κώνου, καὶ ἔστω τῶν κυλίνδρων, ἐξ ὧν σύγ- 
κειται τὸ περιγραφὲν σχῆμα, μέγιστος μὲν ὁ βάσιν 
35 ἔχων τὸν κύκλον τὸν περὶ διάμετρον τὰν AI, ἄξονα 
δὲ τὰν Ez, ἐλάχιστος δὲ ὁ βάσιν μὲν ἔχων τὺν 
κύκλον τὸν περὶ διάμετρον τὰν ΣΤ, ἄξονα δὲ τὰν 
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11 ó] A, ὁ κύκλος ó B, Nizzius. ἄξων δὲ ἆ] B, αξονα δε 
ταν Α. 14 ἡμίσεος] scripsi, ηµισεος ολι (h. e. ἡμίσεος corr. 
in ἡμιόλιος) A, ἡμιόλιος G, ἡμίσεος ὅλου B, Basil. 19 ἄλλο] 
e corr. EGH, αλλω Α. 90 συγκείμενον] B, των συγκειμένων 
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sit enim segmentum conoidis rectanguli plano abseisum 
ad axem perpendiculari, et secto eo alio plano per axem 
superficiei sectio sit Æ BT coni rectanguli sectio [ρίορ. 11,8], 
plani uero segmentum abscindentis recta Γά, axis autem 
segmenti sit B4, sit autem etiam conus eandem basim ha- 
bens, quam segmentum, et axem eundem, cuius uertex sit 
B. demonstrandum est, segmentum conoidis dimidia parte 
maius esse hoc cono. 

construatur enim conus F dimidia parte maior cono, 
cuius basis est (circulus? circum diametrum 4T descriptus, 
axis autem Β4, sit autem etiam cylindrus basim habens 
circulum circum diametrum AT descriptum, axem uero 
B4; conus ¥ igitur dimidius erit cylindri;!) dico, segmen- 
ium conoidis aequale esse cono *P. 

si enim aequale non est, aut maius est aut minus. prius 
igitur, si fieri potest, maius sit. itaque in segmento figura 
solida inscribatur, et alia cireumscribatur ex cylindris alti- 
tudinem aequalem habentibus composita, ita ut figura cir- 
cumscripta excedat inscriptam spatio minore, quam quanto 
spatio segmentum conoidis excedit conum *P [prop. 19], 
et cylindrorum, ex quibus composita est figura circum- 
Scripta, maximus sit, qui basim habet circulum circum 
diametrum 4T descriptum, axem autem E4, minimus uero, 
qui basim habet circulum circum diametrum ΣΤ descrip- 


τμάματα ἀποτμαϑῇ ἐπιπέδῳ ὀρϑῷ ποτὶ τὸν ἄξονα, τὸ ἀποτμα- 
ϑὲν τμᾶμα ἡμιόλιον ἐσσεῖται τοῦ κώνου τοῦ βάσιν ἔχοντος τὰν 
αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτόν. et Περὶ ἑλίκ. praef.: 
ύτι δὲ τὸ ἀποτμαϑὲν τμᾶμα ἡμιόλιον ἐσσεῖται τοῦ κώνου τοῦ 
βάοιν ἔχοντος τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ ὕψος ἴσον, δείξαι δεῖ. 

1) Nam cylindrus sit C, et conus ABI'sit Κ. erit ex hy- 
pothesi ¥ = 3 K. sed K = 1 C (Eucl. XII, 10) = 5$ ¥, siue C = 2 P. 
hoc ipsum significatur uerbis ἐπείπερ lin. 14 — 15 κώνου; sed 
nimis obscurum est τοῦ αὐτοῦ κώνου, et ἐπείπερ, uocabulum 
ab interpolatoribus amatum, suspectum est; quare haec uerba 
subditiua esse puto. 


A. 22 ἢ ἁλίκῳ] scripsi, quam quanto B, πηλικῳ A. τό] 
GHE?, τω A. 
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BI, τῶν δὲ κυλίνδρων, ἐξ ὧν σύγκειται tò ἐγγραφὲν 
σχῆμα, μέγιστος μὲν ἔστω ὁ βάσιν ἔχων τὸν κύκλον 
τὸν περὶ διάμετρον τὰν KA, ἄξονα δὲ τὰν AE, ἐλάχι- 
στος δὲ ὁ βάσιν μὲν ἔχων τὸν κύκλον τὸν περὶ διά- 
5 µετρον τὰν ΣΤ, ἄξονα δὲ τὰν ΘΙ, ἐκβεβλήσθω δὲ 
τὰ ἐπίπεδα πάντων τῶν κυλίνδρων ποτὶ τὰν ἐπιφά- 
νειαν τοῦ κυλίνδρου τοῦ βάσιν ἔχοντος τὸν κύκλον 
τὸν περὶ διάμετρον τὰν AT, ἄξονα δὲ τὰν BA’ ἐσσεῖ- 


ται δὴ ὁ ὅλος κύλινδρος διῃρημένος εἰς κυλίνδρους 
10 τῷ μὲν πλήϑει ἴσους τοῖς κυλύνδροις τοῖς ἐν τῷ περι- 
γεγραμμένῳ σχήματι, τῷ δὲ μεγέϑει ἴσους τῷ μεγίστῳ 
αὐτῶν. καὶ ἐπεὶ τὸ περιγεγραμμένον σχῆμα περὶ τὸ 
τμᾶμα ἐλάσσονι ὑπερέχει τοῦ ἐγγεγραμμένου σχήματος 
ἢ τὸ τμᾶμα τοῦ κώνου, δῆλον, ὅτι καὶ τὸ ἐγγεγραμ- 
15 μένον σχῆμα ἐν τῷ τμάματι μεῖξόν ἐστι τοῦ X κώνου. 
ὁ δὴ πρῶτος κύλινδρος τῶν ἐν τῷ ὅλῳ κυλίνδρῳ ὁ 
ἔχων ἄξονα τὰν AE ποτὶ τὸν πρῶτον κύλινδρον τῶν 
ἐν τῷ ἐγγεγραμμένω σχήματι τὸν ἔχοντα ἄξονα τὰν 
AE τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον, ὃν ἆ AA ποτὶ τὰν ΚΕ 


1 BI] B, ΒΓΑ. 10 τοῖς κυλίνδροις] A, om. B. 18 ἐγγε- 


DE CONOIDIBUS ET SPHAEROIDIBUS. 349 


tum, axem autem BI, et eorum cylindrorum, ex quibus 
figura inscripta composita est, maximus sit, qui basim ha- 
bet circulum circum diametrum K4 descriptum, axem 
autem AE, minimus uero, qui basim habet circulum cir- 
cum diametrum ÆT descriptum, axem autem Θ 1, et pro- 
ducantur plana omnium cylindrorum usque ad superficiem 
eylindri basim habentis circulum circum diametrum AT 
descriptum, axem autem B4; totus igitur cylindrus diuisus 
erit in cylindros numero cylindris figurae circumscriptae 





aequales, magnitudine autem maximo eorum aequales. et 
quoniam figura circum segmentum circumscripta figuram in- 
scriptam excedit spatio minore, quam quo segmentum co- 
num excedit, adparet, etiam figuram in segmento inscriptam 
maiorem esse cono *U.') iam primus cylindrus cylindri 
totius axem habens 4E ad primum cylindrum figurae in- 
scriptae axem habentem AE eandem rationem habet, quam 


1) Quia figura circumscripta segmento maior est. 


γραμμένου] B, περιγεγραμμενου A. 16 ó (alt)] addidi, 
om. Α. 17 ΔΕ] BD*, AE A. τῶν] B, τον A. In fig. O 
om. AB, alias praeterea litteras nonnullas A. 
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€ Ακ - 


δυνάμει’ οὗτος δέ ἐστιν ὁ αὐτὸς τῷ, ὃν ἔχει à BA 
ποτὶ τὰν BE, καὶ τῷ, ὃν ἔχει & AA ποτὶ τὰν EK. 
ὁμοίως δὲ δειχϑήσεται καὶ ὁ δεύτερος κύλινδρος τῶν 
ἐν τῷ ὕλῳ κυλίνδρῳ ὁ ἔχων ἄξονα τὸν ΕΖ ποτὶ 
στὸν δεύτερον κύλινδρον τῶν ἐν τῷ ἐγγεγραμμένῳ 
δχήματι τὸν αὐτὸν ἔχειν λόγον, ὃν ἆ ΠΕ, τουτέστιν 
ἆ AA, ποτὶ τὰν ZO, καὶ τῶν ἄλλων κυλίνδρων Exa- 
'6rog τῶν ἐν τῷ ὅλῳ κυλίνδρῳ ἄξονα ἐχόντων ἴσον τᾷ 
4 E ποτὶ ἕκαστον τῶν κυλίνδρων τῶν ἐν τῷ ἐγγεγραμ- 
10 μένῳ σχήματι ἄξονα ἐχόντων τὸν αὐτὸν ἕξει τοῦτον 
τὸν λόγον, ὃν ἆ ἡμίσεια τᾶς διαμέτρου τᾶς βάσιος 
αὐτοῦ ποτὶ τὰν ἀπολελαμμέναν ἀπ᾽ αὐτᾶς μεταξὺ τᾶν 
AB, BA εὐθειᾶν' καὶ πάντες οὖν οἱ κυλίνδροι οἱ ἐν 
τῷ κυλίνδρῳ, οὗ βάσις μέν ἐστιν ὁ κύκλος ὁ περὶ διά- 
16 µετρον τὰν AT, ἄξων δὲ [ἐστιν] ἆ (4 Β)εὐθεῖα, ποτὶ 
πάντας τοὺς κυλίνδρους τοὺς ἐν τῷ ἐγγεγραμμένῳ σχή- 
ματι τὸν αὐτὸν ἑξοῦντι λόγον, ὃν πᾶσαι αἱ εὐθεῖαι αἱ 
ἐκ τῶν κέντρων τῶν κύκλων, οἵ ἐντι βάσιες τῶν elon- 
μένων κυλίνδρων, πὀτὶ πάσας τὰς εὐϑείας τὰς ἀπο- 
90 λελαμμένας ἀπ᾽ αὐτᾶν μεταξὺ τᾶν AB, BA. αἱ δὲ 
εἰρημέναι εὐϑεῖαι τῶν εἰρημένων χωρὶς τᾶς 4.4 μείξο- 
νές ἐντι ἢ διπλάσιαι' ὥστε καὶ οἱ κυλίνδροι πάντες 
οἱ ἐν τῷ κυλίνδρῳ, οὗ ἄξων ὁ (AB), μείξονές ἐντι ἢ 
διπλασίοι τοῦ ἐγγεγραμμένου σχήματος πολλῷ ἄρα 
95 καὶ ὁ ὅλος κύλινδρος, οὗ ἄξων & AB, μείξων ἐντὶ ἢ 


2 τῷ) G, τον Α. 9 τῶν] B, rov A. 6 ἔχειν] GH, ειχεν 
A, ἔχων Torellius. 7 44] ad B. ZO] scripsi, ZE AB. 
8 [cov — 10 ἐχόντων] add. Nizzius, om. AB, deficit puto 
mg. B. 19 αὐτοῦ] Nizzius, αυτας A. 13 οὖν] addidi 
coll. p. 354, 1; om. AB. 15 ἐστιν] AB; delendum. ? 4I] B, 
mg. dg fm; AI A. 16 ἐγγεγραμμένω] BH, γεγραμ- 
µενω À. 18 ἐντι βάσιες] scripsi, εν τῇ βασει εἰσιν ΑΒ. 
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443 : ΚΕΣ:1) sed 443: KE! = B4: BE?) = 44: EZ) 
et eodem modo demonstrabimus, etiam secundum cylindrum 
totius cylindri axem habentem EZ ad secundum cylindrum 
figurae inscriptae eandem rationem habere, quam ΠΕ, hoc 
est 44, ad ZO,*) et unusquisque ceterorum cylindrorum 
totius cylindri axem habentium rectae AE aequalem ad 
unumquemque cylindrorum figurae inscriptae eundem axem 
habentium eam rationem habebit, quam dimidium diametri 
basis eius?) ad partem eius inter rectas 4B, BA abscisam; 
itaque etiam omnes cylindri in eo cylindro positi, cuius 
basis est circulus circum diametrum 4T descriptus, axis 
autem recta 4 I ad omnes cylindros figurae inscriptae ean- 
dem rationem habebunt, quam omnes rectae, quae radii 
sunt circulorum, qui bases sunt cylindrorum, quos comme- 
morauimus,9) ad omnes rectas de iis inter rectas 4B, B4 
abscisas. illae uero rectae his, excepta recta 4.4, maiores 
sunt quam duplo maiores; quare etiam omnes cylindri in 
eo cylindro positi, cuius axis est 41, maiores sunt quam 
duplo maiores figura inseripta;") itaque etiam totus cylin- 
drus, euius axis est ΖΒ, multo maior est quam duplo maior 


1) Nam cum axes aequales sint, eam rationem habent cy- 
lindri, quam bases (Eucl. XI], 11); tum u. Eucl. XII, 2. 

2) Quadr. parab. 3; u. ZMP. XXV p. 50 nr. 12. 

3) U. ZMP. XXIV p. 178 nr. 4. 

4) Habent enim eam rationem, quam 

IE!':EE!'—44':SE'—B4:BZ-—4A44:Z0. 

5) H. e. cylindri in toto cylindro positi, lin. 7. basis eius 
hoc loco circulus est uersus 4; sed αὐτᾶς lin. 19 diametrus 
est circuli huic aequalis, sed uersus B positi. cfr. p. 352, 
28—29. 

6) H. e. cylindros in cylindro «4 positos. 

1) Nam quia BI = OI = ZE = E4 cet., rectae 44, ΞΕ, 
ZO spatio minimae earum aequali inter se excedunt; tum u. 
p. 260, 17 sq. 
20 ἀπ᾿ αὐτᾶν] scripsi, απο τας AB. 21 τᾶς] Torelltus, 
ταν Α. μείζονές] B, μείξους E, µειζων A. 23 ἐν] A, in 
toto B. © οὗ] scripsi, ου o A. 

2 15 et 28 (AB) pro 4 S. Heller, Abh. d. Bayer. Akad. d. Wiss. 
N. F. 63, 1954. 
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διπλασίων τοῦ ἐγγεγραμμένου σχήματος. τοῦ δὲ P 
κώνου ἦν διπλασίων: ἔλασσον ἄρα τὸ ἐγγεγραμμένον 
σχῆμα τοῦ P κώνου" ὅπερ ἀδύνατον: ἐδείχθη γὰρ 
μεῖζον. οὐκ ἄρα ἐστὶν μεῖξον τὸ κωνοειδὲς τοῦ P 
s κώνου. ὁμοίως δὲ οὐδὲ ἔλασσον: πάλιν γὰρ ἔγγε- 
γράφθω τὸ σχῆμα καὶ περιγεγράφϑω, ὥστε ὑπερέχειν 
[ἕκαστον] ἐλάσσονι, ἢ ἁλίκῳ ὑπερέχει ὁ Ψ κῶνος 
τοῦ κωνοειδέος, καὶ τὰ ἄλλα τὰ αὐτὰ τοῖς πρότερον 
κατεσκευάσθω. ἐπεὶ οὖν ἔλασσόν ἐστι τὸ ἐγγεγραμ- 
ιο μένον σχῆμα τοῦ τμάματος, καὶ τὸ ἐγγραφὲν τοῦ 
περιγραφέντος ἐλάσσονι λείπεται ἢ τὸ τμᾶμα τοῦ 
Jf χώνου, δῆλον, ὡς ἔλασσόν ἐστι τὸ περιγραφὲν 
σχῆμα τοῦ P κώνου. πάλιν δὲ ὁ πρῶτος κύλινδρος 
τῶν ἐν τῷ ὅλῳ κυλίνδρῳ ὁ ἔχων ἄξονα τὰν AE ποτὶ 
15 τὸν πρῶτον κύλινδρον τῶν ἐν τῷ περιγεγραμμένῳ 
σχήματι τὸν τὸν αὐτὸν ἔχοντα ἄξονα τὰν EA τὸν 
αὐτὸν ἔχει λόγον, ὃν τὸ ἀπὸ τᾶς AA τετράγωνον 
ποτὶ τὸ αὐτό, ὁ δὲ δεύτερος κύλινδρος τῶν ἐν τῷ 
ὅλῳ κυλίνδρῳ ὁ ἔχων ἄξονα τὰν ΕΖ, ποτὶ τὸν δεύτερον 
20 κύλινδρον τῶν ἐν τῷ περιγεγραμμένῳ σχήματι τὸν 
ἔχοντα ἄξονα τὰν ΕΖ τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον, ὃν ἆ 
44 ποτὶ τὰν ΚΕ δυνάμει: οὗτος δέ ἐστιν ὁ αὐτὸς 
τῷ, ὃν ἔχει ἆ BA ποτὶ τὰν BE, καὶ τῷ, ὃν ἔχει & 
AA ποτὶ τὰν EE καὶ τῶν ἄλλων κυλίνδρων ἕκαστος 
2 τῶν ἐν τῷ ὅλῳ κυλίνδρῳ ἄξονα ἐχόντων ἴσον τᾶ AE 
ποτὶ ἔκαστον τῶν κυλίνδρων τῶν ἐν τῷ περιγεγραμ- 
μένῳ σχήματι ἄξονα ἐχόντων τὸν αὐτόν, ἕξει τοῦτον 
τὸν λόγον, ὃν & ἡμίσεια τᾶς διαμέτρου τᾶς βάσιος 
αὐτοῦ ποτὶ τὰν ἀπολελαμμέναν ἀπ᾽ αὐτᾶς μεταξὺ τᾶν 


2 ἔλασσον] GH, e corr. E, ελασσων A. 4 ἕκαστον] deleo, 
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figura inscripta. cono autem * duplo maior erat; itaque 
figura inscripta minor est cono ¥; quod fieri non potest; 
nam demonstratum est, maiorem eam esse. ergo conoides 
cono ¥ maius non est. uerum idem ne minus quidem est. 
rursus enim figura inseribatur et circumseribatur ita, ut 
haec excedat spatio minore, quam quanto conus ¥ excedit 
conoides [prop. 19], ceteraque eadem, quae supra, constru- 
antur. iam quoniam figura inscripta segmento minor est, 
et figura inscripta minor est figura circumscripta spatio 
minore, quam quo segmentum minus est cono F, adparet, 
figuram circumscriptam minorem esse cono Ἅ. rursus au- 
tem primus cylindrus totius cylindri axem habens 4E ad 
primum cylindrum figurae cireumscriptae eundem axem E 4 
habentem eandem rationem habet, quam 


4431: 443, 


et secundus cylindrus totius cylindri axem habens EZ ad 
secundum cylindrum figurae circumseriptae axem habentem 
EZ eandem rationem habet, quam 4 4? : K E? [p. 351 not. 1]; 
ea autem eadem est, quam habet Β 4 ad BE |p. 351 not. 2] 
et 44: EX [p. 351 not. 3]; et ceterorum cylindrorum sin- 
guli, qui in toto cylindro sunt axemque habent rectae 4 E 
aequalem, ad singulos cylindros, qui in figura circumscripta 
sunt eundemque axem habent, eam rationem habebunt, 
quam dimidia pars diametri basis eorum ad partem eius!) 


1) Cfr. p. 351 not. 5. 





ἕκαστον ἑκάστου Torellius (sed debuit esse ἑκάτερον ἑκατέρου), 
altera alteram B. ἐλάσσονι] B, εἶασσων A. Ñ ἁλίκῳ) scripsi, 
quam in quanto B, ηπαλιν xo A, ἡ πηλίκῳ G. 15 τῶν] scripsi, 
τον AB. 16 τὸν vor] scripsi, rov À. τάν] scripsi, ve A. Ε4]ΔΑ, 
de B. 17 ἔχει] B, ειχε A. 19 κυλίνδρῳ] G, κυλινδρων A. 
τάν] GH, corr. ex τῶν E, ταν D. 20 id scripsi, τον ΑΒ. 
28 τάν] G, ve A. & (alt)] Torellius, o A. 25 ἴσον] 
Torellius, ισαν À. 28 διαμέτρου τᾶς] Nizzius, om. AB. 


Archimedes, ed. Heiberg. I. Ed. IL 23 
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AB, BA εὐθειᾶν' καὶ πάντες οὖν οἱ κυλίνδροι οἱ 
ἐν τῷ ὅλῳ κυλίνδρῳ, οὗ ἄξων ἐστὶν & BA εὐθεῖα, 
ποτὶ πάντας τοὺς κυλύνδρους τοὺς ἐν τῷ περιγεγραμ- 
μένῳ σχήματι τὸν αὐτὸν ἑξοῦντι λόγον, ὃν πᾶσαι αἱ 
5 εὐθεῖαι ποτὶ πάσας τὰς εὐθείας. αἱ δὲ εὐϑεῖαι πᾶσαι 
αἱ ἐκ τῶν κέντρων τῶν κύκλων, ot βάσιές ἐντι τῶν 
κυλίνδρων, τᾶν εὐθειᾶν πασᾶν τῶν ἀπολελαμμενᾶν 
ἀπ᾽ αὐτᾶν σὺν t AA ἐλάσσονές ἔντι ἢ διπλάσιαι" 
δῆλον οὖν, ὅτι καὶ οἱ κυλίνδροι πάντες οἱ ἐν τῷ ὅλῳ 
10 χυλύνδρῳ ἐλάσσονές ἐντι ἢ διπλασίοι τῶν κυλίνδρων 
τῶν ἐν τῷ περιγεγραμμένῳ σχήματι᾽ ὁ ἄρα κύλινδρος 
ὁ βάσιν ἔχων τὺν κύκλον τὸν περὶ διάμετρον τὰν 
AI, ἄξονα δὲ τὰν BA, ἐλάσσων ἐστὶν ἢ διπλασίων 
τοῦ περιγεγραμμένου σχήματος. οὐκ ἔστι δέ, ἀλλὰ 
15 μείζων ἢ διπλάσιος: τοῦ γὰρ W κώνου διπλασίων 
ἐστί, τὸ δὲ περιγεγραμμένον σχῆμα ἔλαττον ἐδείχθη 
τοῦ W κώνου. οὐκ ἄρα ἐστὶν οὐδὲ ἔλασσον τὸ τοῦ 
κωνοειδέος τμᾶμα τοῦ W κώνου. ἐδείχϑη δέ, ὅτι 
οὐδὲ μεῖξον' ἡμιόλιον ἄρα ἐστὶν τοῦ κώνου τοῦ βάσιν 
2 ἔχοντος τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτόν. 


xp. 

Καὶ τοίνυν εἴ κα μὴ ὀρϑῷ ποτὶ τὸν ἄξονα ἐπι- 
πέδῳ ἀποτμαϑῇ τὸ τμᾶμα ἀπὸ τοῦ ὀρθογωνίου xo- 
νοειδέος, ὁμοίως ἡμιόλιον ἐσσεῖται τοῦ ἀποτμάματος 

25 τοῦ κώνου τοῦ βάσιν ἔχοντος τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι 

^; 5” λ , 
καὶ ἄξονα τὸν αὐτόν. 

ἔστω τμᾶμα ὀρθογωνίου κωνοειδέος ἀποτετμαμένον, 
ὡς εἴρηται, καὶ τμαϑέντος αὐτοῦ ἐπιπέδῳ διὰ τοῦ 


1 οὖν] Torelhius, yovv A. 2 οὗ] Nizziws, ων AB. 
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inter rectas 4A B, BA abscisam; itaque etiam omnes cylindri 
totius cylindri, cuius axis est Β 4, ad omnes cylindros figu- 
rae cireumscriptae eandem habebunt rationem, quam omnes 
rectae illae ad omnes has rectas.) sed omnes rectae, quae 
radii sunt cireulorum, qui bases sunt cylindrorum, minores 
sunt quam duplo maiores omnibus rectis de 3is abscisis una 
cum recta 4 [p. 260, 17; u. p. 351 not. 7]; adparet igitur, 
etiam cylindros omnes totius cylindri minores esse quam 
duplo maiores cylindris figurae circumsceriptae; itaque cylin- 
drus basim habens circulum circum diametrum 4T descrip- 
tum, axem autem B4, minor est quam duplo maior figura 
circumscripta. at non est, sed maior quam duplo maior; 
nam duplo maior est cono ¥, et figura circumscripta minor 
est cono *P, ut demonstratum est [p. 352, 9 sq.]. itaque seg- 
mentum conoidis ne minus quidem est cono ¥. demon- 
stratum autem est, ne maius quidem id esse; ergo dimidia 
parte maius est cono basim eandem habenti, quam segmen- 
tum, et eundem axem. 


XXII. 


Iam uero etiam si segmentum plano ad axem non per- 
pendiculari abscinditur a conoide rectangulo, item dimidia 
parte maius erit segmento coni basim eandem habenti, 
quam segmentum, et eundem axem. 


sit segmentum conoidis rectanguli ita abscisum, ut dictum 
est, et secto eo plano per axem posito ad planum segmen- 


1) Sequitur (ut supra p. 350, 13 sq.) addendo proportiones, 
quarum denominatores aequales sunt (ἀνάπαλιν). 


4 τᾶν (pr)] B, προς ταν A. 8 τᾷ] EG, ταν A. 12 
κύκλον] BG, κυλινδρον A. 19 οὐδέ] G, ουτε A. 21 xf] 
A, xy ΒΗ. 
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ἄξονος ὀρθῶ ποτὶ τὸ ἐπίπεδον τὸ ἀποτετμακὸς τὸ 
τμᾶμα τοῦ μὲν σχήματος τομὰ ἔστω ἆ ABI ὀρθογω- 
vlov κώνου τομά, τοῦ δὲ ἐπιπέδου τοῦ ἀποτετμακότος 
τὸ τμᾶμα ἆ AT εὐϑεῖα, παρὰ δὲ τὰν APT ἆ OT in- 
εψαύουσα τᾶς τοῦ ὀρθογωνίου κώνου τομᾶς κατὰ τὸ 
B, καὶ & BA ἄχϑω παρὰ τὸν ἄξονα: τεμεῖ δὴ αὔτα 
δίχα τὰν Al" ἀπὸ δὲ τᾶς DT ἐπίπεδον ἀνεστακέτω 
παράλληλον τῷ κατὰ τὰν AJA: ἐπιψαύσει δὴ τοῦτο 


τὸ κωνοειδὲς κατὰ τὸ Β, καὶ ἐσσεῖται τοῦ τμάματος 
10 κορυφὰ τὸ B σαμεῖον, ἄξων δὲ & BA. ἐπεὶ οὖν τὸ 
ἐπίπεδον τὸ κατὰ τὰν AT οὐ mov ὀρϑὰς ἐὸν τῷ ἄξονι 
τετμάκει τὸ κωνοειδές, ἆ τοµά ἐστιν ὀξυγωνίου κώνου 
τομά, διάμετρος δὲ αὐτᾶς ἆ μείζων ἆ AT. ἐούσας 
δὴ ὀξυγωνίου κώνου τομᾶς περὶ διάμετρον τὰν TA 
15 καὶ γραμμᾶς τᾶς BA, ἅ ἐστιν ἀπὸ τοῦ κέντρου τᾶς 
τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομᾶς ἀνεστάκουσα ἐν ἐπιπέδῳ 
ὀρϑῷ ἀνεστακότι ἀπὸ τᾶς διαμέτρου ποτὶ τὸ ἐπίπεδον, 
ἐν à ἐστιν ἆ τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομά, δυνατόν 


4 


2 τμᾶμα] νὰ. σ uw τ. τομά] B, om. A. 8 xo- 
νου] BG, om. A. y ag B. δή] scripsi, δε AB. 
11 τῷ] GH, τῳ τῳ Å. αι 14] ag B. 17 τᾶς] addidi, 
om. Α. Fig. non obliqua in AB. 
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tum abscindens perpendiculari figurae sectio sit ABT coni 
rectanguli sectio [prop. 11, a], plani uero segmentum ab- 
scindentis recta AT, et rectae 4T parallela sit DT coni 
rectanguli sectionem contingens in puncto B, rectaque B4 
ducatur axi parallela; ea igitur rectam ÆT in duas partes 
aequales secabit;') in X autem planum erigatur plano in 
44 posito parallelum; hoc igitur conoides in puncto B 





continget [prop. 16, b], et uertex segmenti erit punctum 
B, axis autem B.4.?) iam quoniam planum in 4T positum 
ad axem non perpendiculare conoides secat, sectio erit coni 
&acutianguli sectio et maior eius diametrus AT [prop. 12]. 
itaque, quoniam data est sectio coni acutianguli circum dia- 
metrum ΓΑ descripta lineaque B4 a centro coni acutian- 
guli erecta in plano & diametro erecto ad id planum per- 


1) U. Quadr. parab. prop. 1; cfr. supra p. 341 not. 8. 

2) B uertex est propter p. 248, 6, BA autem diametrus 
segmenti (sectionis coni rectanguli) et diametro sectionis, hoc 
est axi conoidie, parallela (u. p. 348 not. 1); tum u. p. 248, 7). 
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ἐστι κύλινδρον εὑρεῖν τὸν ἄξονα ἔχοντα ἐπ᾿ εὐθείας 
τᾷ Β 4, οὗ ἐν τᾷ ἐπιφανείᾳ ἐσσεῖται ἆ τοῦ ὀξυγωνίου 
κώνου Tout δυνατὸν δέ ἐστι καὶ κῶνον εὑρεῖν xó- 
ρυφὰν ἔχοντα τὸ B σαμεῖον, οὗ ἐν τᾷ ἐπιφανείᾳ & τοῦ 
5 ὀξυγωνίου κώνου τομὰ ἐσσεῖται ὥστε ἐσσεῖται τόμος 
κυλίνδρου τις βάσιν ἔχων τὰν τοῦ ὀξυγωνίου κώνου 
τομὰν τὰν περὶ διάμετρον τὰν AT, ἄξονα δὲ τὰν BA, 
καὶ ἀπότμαμα κώνου βάσιν ἔχον τὰν αὐτὰν τῷ τε τόμῳ 
καὶ τῷ τμάματι, ἄξονα δὲ τὸν αὐτόν. δεικτέον, ὅτι τὸ 
10 τοῦ κωνοειδέος τμᾶμα ἡμιόλιόν ἐστι τούτου τοῦ κώνου. 
ἔστω δὴ ὁ Ψ κῶνος ἡμιόλιος τοῦ ἀποτμάματος 
τούτου) ἐσσεῖται δὴ ὁ τόμος τοῦ κυλίνδρου ὁ βάσιν 
ἔχων τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν 
διπλάσιος τοῦ Ψ κώνου οὗτος γὰρ ἡμιόλιός ἐστι 
16 τοῦ ἀποτμάματος τοῦ κώνου τοῦ βάσιν ἔχοντος τὰν 
αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὺν αὐτόν, τὸ δὲ ἀπό- 
τµαµα τοῦ κώνου τὸ εἰρημένον τρίτον μέρος ἐστὶ τοῦ 
τόμου τοῦ κυλίνδρου τοῦ βάσιν μὲν ἔχοντος τὰν αὐτὰν 
τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτόν. ἀναγκαῖον δή ἐστι 
30 τὸ τοῦ κωνοειδέος τμᾶμα ἴσον εἶμεν τᾷ P κώνῳ. 
εἰ γὰρ μή ἐστιν ἴσον, ἤτοι μεῖξόν ἐστιν ἢ ἔλασσον. 
ἔστω δὴ πρότερον, εἰ δυνατόν, μεῖζον. ἐγγεγράφϑω δή 
τι εἰς τὸ τμᾶμα σχῆμα στερεόν, καὶ ἄλλο περιγεγράφϑω 
ἐκ κυλίνδρων τόμων ὕψος ἴσον ἐχόντων συγκεύμενα, 
35 ὥστε τὸ περιγραφὲν σχῆμα τοῦ ἐγγραφέντος ὑπερέχειν 
ἐλάσσονι, ἢ ἁλίκῳ ὑπερέχει τὸ τοῦ κωνοειδέος τμᾶμα 
τοῦ P κώνου, καὶ διάχϑω τὰ ἐπίπεδα τῶν τόμων ἔστε 
ποτὶ τὰν ἐπιφάνειαν τοῦ τόμου τοῦ βάσιν ἔχοντος τὰν 
αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτόν. πάλιν δὴ 


1 εὐθείας τᾷ Β 4] recta δά B. ὃ ἐστι] om. B. = ὥστε 
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pendiculari, in quo est sectio coni acutianguli, fieri potest, 
ut cylindrus inueniatur axem habens in producta recta B 4, 
euius in superficie sit sectio coni acutianguli [prop. 9]; et 
hoc quoque fieri potest, ut conus inueniatur uerticem ha- 
bens punctum B, cuius in superficie sit sectio coni acutian- 
guli [prop. 8]; erit igitur frustum quoddam cylindri basim 
habens sectionem coni acutianguli circum diametrum ΑΡ 
descriptam, axem autem B4, et segmentum coni basim ha- 
bens eandem, quam et frustum et segmentum Cconoidis), 
axemque eundem. demonstrandum est, segmentum conoidis 
dimidia parte maius esse hoc cono. 


sit igitur conus ¥ dimidia parte maior hoc segmento 
(coni»; frustum igitur cylindri basim habens eandem, quam 
segmentum, axemque eundem duplo maius erit cono *P; 
hie!) enim dimidia parte maior est segmento coni basim 
habenti eandem, quam segmentum, axemque eundem, seg- 
mentum autem coni, quod commemorauimus, tertia pars 
est frusti cylindri basim habentis eandem, quam segmentum, 
axemque eundem [prop. 10, b]. necesse est igitur, segmen- 
tum conoidis aequale esse cono W. 


nam si aequale non est, aut maius est aut minus. prius 
igitur, si fieri potest, maius sit. itaque in segmento figura 
solida inseribatur, et alia cirecumscribatur, ex frustis cylin- 
drorum altitudinem aequalem habentibus compositae, ita ut 
figura circumscripta excedat inscriptam spatio minore, quam 
quanto segmentum conoidis conum *P excedit [prop. 20], et 
plana frustorum producantur ad superficiem frusti basim 
habentis eandem, quam segmentum, axemque eundem. 


1) Quoniam p. 346, 14 hoc idem aut breuius aut, si recte 
suspicatus sum, omnino non demonstratur, dubito, an οὗτος 
lin. 14 — αὐτόν lin. 19 interpolata sint. 


ἐσσεῖται] addidi, om. AB, ἐσσεῖται δή Torellius. 9 τὸ τοῦ] 
scripsi, το A, τοῦ Torellius. 10 κωνοειδέος] B, κωνοειδες 


À. τούτου] fort. τούτου τοῦ ἀποτμάματος. 19 δή] scripsi, δε 
AB. 28 σχῆμα] add. Torellius, om. ΑΒ. 27 διάχϑω] addidi, 
om. ÀB. fess] scripsi, εσσειται À, erunt educta B. 
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ὁ πρῶτος τόμος τῶν ἐν τῷ ὅλῳ τόμω ὁ ἔχων ἄξονα 
τὰν AE ποτὶ τὸν πρῶτον τόμον τῶν ἐν τῷ ἐγγεγραμ- 
μένῳ σχήματι τὸν ἔχοντα ἄξονα τὰν AE τὸν αὐτὸν 
ἔχει λόγον, ὃν τὸ ἀπὸ τᾶς AA τετράγωνον ποτὶ τὸ 
5 ἀπὸ τᾶς KE: οὗ γὰρ τόμοι οἱ ἴσον ὕψος ἔχοντες τὸν 
αὐτὸν ἔχοντι λόγον ποτ᾽ ἀλλάλους ταῖς βάσεσιν, αἱ 
δὲ βάδιες αὐτῶν, ἐπεὶ ὁμοῖαί ἐντι ὀξυγωνίων κώνων 
τοµαί, τὸν αὐτὸν ἔχοντι λόγον, ὃν αἱ ὁμολόγοι δια- 
μέτροι αὐτᾶν δυνάμει, ἡμίσειαι δέ ἐντι τῶν ὁμολόγων 
10 διαμέτρων αἱ AA, ΚΕ. ὃν δὲ λόγον ἔχει & AA ποτὶ 
τὰν ΚΕ δυνάμει, τοῦτον ἔχει & BA ποτὶ τὰν ΒΕ 
μάκει, ἐπεὶ ἆ μὲν BA παρὰ τὰν διάμετρόν ἐστιν, αἱ 
δὲ 4.4. ΚΕ παρὰ τὰν κατὰ τὸ B ἐπιψαύουσαν: ὃν 
δὲ λόγον ἔχει ἆ BA ποτὶ τὰν ΒΕ, τοῦτον ἔχει & AA 
15 ποτὶ τὰν ΕΞ ἕξει οὖν ὁ πρῶτος τόμος τῶν ἐν τῷ 
ὅλῳ τόμῳ ποτὶ τὸν πρῶτον τόμον τῶν ἐν τῷ ἐγγε- 
γραμμένῳ σχήματι τὸν αὐτὸν λόγον, ὃν & 44 ποτὶ 
τὰν ΕΞ καὶ τῶν ἄλλων τόμων ἕκαστος τῶν ἐν τῷ 
ὅλῳ τόμῳ ἄξονα ἴσον ἐχόντων τᾷ JAE ποτὶ ἕκαστον 
0 τῶν τόμων τῶν ἐν τῷ ἐγγεγραμμένῳ σχήματι τὸν 
αὐτὸν ἄξονα ἐχόντων τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον, ὃν ἆ 
ἡμίσεια τᾶς διαμέτρου τᾶν βασίων αὐτοῦ ποτὶ τὰν 
ἀπολελαμμέναν ἀπ᾽ αὐτᾶς μεταξὺ τᾶν AB, Β 4. δειχ- 
ϑήσεται οὖν ὁμοίως τοῖς πρότερον τὸ μὲν ἐγγεγραμ- 
35 μένον σχῆμα μεῖξον òv τοῦ Ψ κώνου, ὁ δὲ τοῦ xv- 
λίνδρου τόμος ὁ βάσιν ἔχων τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι 
καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν μείξων ἐὼν ἢ διπλασίων τοῦ 
ἐγγεγραμμένου σχήματος: ὥστε καὶ τοῦ P κώνου 
μείξων ἐσσεῖται ἢ διπλασίων. οὐκ ἔστι δέ, ἀλλὰ δι- 


9 ΔΕΙ͂ B, AE A. 6 ἔχοντι] EG, εχωντι A. 8 ἔχοντι] 


DE CONOIDIBUS ET SPHAEROIDIBUS. 361 


rursus igitur primum frustum totius frusti axem habens 
AE ad primum frustum figurae inscriptae axem habens 
JE eandem rationem habet, quam 441: K E?; nam frusta 
eandem altitudinem habentia eandem rationem inter se ha- 
bent, quam bases [cfr. prop. 10], bases autem eorum, quo- 
niam similes sunt coni acutianguli sectiones [prop. 14 coroll.], 
eandem rationem habent, quam quadrata diametrorum sua- 
rum sibi correspondentium [prop. 6 coroll], et rectae 44, 
ΚΕ dimidiae sunt diametri sibi correspondentes. est autem 
A43 :KE? = BA: BE [Quadr. parab. prop. 3], quoniam 
Β 4 diametro parallela est [p. 357 not. 2], et rectae 44, 
ΚΕ, parallelae rectae in puncto B contingenti; et BA: BE 
= AJA: EF |p. 351 not. 3]; itaque primum frustum frusti 
totius ad primum frustum figurae inscriptae eandem ratio- 
nem habebit, quam 441 EE; et ceterorum frustorum 
unumquodque eorum, quae in toto frusto sunt axem ha- 
bentia rectae JE aequalem, ad unumquodque frustum 
figurae inscriptae eundem axem habens eandem rationem 
habet, quam dimidia diametrus basium eius ad eam partem 
eius,!) quae inter 4B, B 4 abscinditur. itaque eodem modo, 
quo antea [p. 348, 11], demonstrabimus, figuram inscriptam 
maiorem esse cono *L, frustum autem cylindri basim habens 
eandem, quam segmentum, axemque eundem maius esse quam 
duplo maius figura inscripta [cfr. p. 350, 24]; quare etiam 
maius erit quam duplo maius cono ¥.?) at non est, sed duplo 


1) H. e. diametri basis, eo circulo pro basi sumpto, qui 
uersus punctum B positus est; cfr. p. 361 not. 5. 


2) Quia conus ¥ minor est figura inscripta. 


EG, εχωντι A. 18 τὸ B] B, mg. be in greco; ταν BE A. 
19 ἐχόντων] G, εχοντα Á. 22 τᾶν βασίων] τᾶς βάσεως 
Nizztus. αὐτοῦ] αὐτῶν E, ipsorum B. 20 μεῖζον] G, e 
corr. E, µειζων Α. 
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πλασίων. οὐκ ἄρα ἐστὶ μεῖξον τὸ τοῦ κωνοειδέος 
τμᾶμα τοῦ Ψ κώνου. διὰ τῶν αὐτῶν δὲ δειχϑήσεται, 
ὅτι οὐδὲ ἔλασσόν ἐστιν' δῆλον οὖν, ὅτι ἴσον. ἡμιόλιον 
ἄρα ἐστὶ τὸ τοῦ κωνοειδέος τμᾶμα τοῦ ἀποτμάματος 

s τοῦ κώνου τοῦ βάσιν ἔχοντος τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι 
καὶ ἄξονα τὸν αὐτόν. 


xy. 
Εἴ κα τοῦ ὀρϑογωνίου κωνοειδέος δύο τμάματα 
ἀποτμαϑέωντι ἐπιπέδοις, τὸ μὲν ἕτερον ὀρϑῷ ποτὶ 
το τὸν ἄξονα, τὸ δὲ ἕτερον μὴ ὀρϑῷ, ἔωντι δὲ οἱ τῶν 
τμαμάτων ἄξονες ἴσοι, ἴσα ἐσσοῦνται τὰ τμάματα. 
ἀποτετμάσϑω γὰρ ὀρθογωνίου κωνοειδέος δύο τμά- 
ματα, ὡς εἴρηται, τμαϑέντος δὲ τοῦ κωνοειδέος ἐπι- 
πέδῳ διὰ τοῦ ἄξονος [καὶ ἄλλῳ ἐπιπέδῳ ὀρϑῷ ποτὶ 
15 τὸν ἄξονα] τοῦ μὲν κωνοειδέος ἔστω τομὰ & ABT 
ὀρθογωνίου κώνου τοµά, διάμετρος δὲ αὐτᾶς & BA, 
τῶν δὲ ἐπιπέδων αἱ AZ, ET εὐϑεῖαι, τοῦ μὲν ὀρϑοῦ 
ποτὶ τὸν ἄξονα ἆ ΕΓ, τοῦ δὲ μὴ ὀρϑοῦ ἆ ZA, 
ἄξονες δὲ ἔστων τῶν τμαμάτων αἱ BO, KA ἴσαι 
20 ἀλλάλαις, κορυφαὶ δὲ và B, A: δεικτέον, ὅτι ἴσον 
ἐστὶ τὸ τμᾶμα τοῦ κωνοειδέος οὗ κορυφὰ τὸ B, tě 
τμάματι τοῦ κὠνοειδέος, οὗ κορυφὰ τὸ A. 
ἐπεὶ γὰρ ἀπὸ τᾶς αὐτᾶς ὀρϑογωνίου κώνου τομᾶς 
δύο τμάματά vre ἀφηρημένα τό τε AAZ καὶ τὸ 
3 EB I, καί ἔντι αὐτῶν αἱ διαμέτροι ἴσαι αἱ KA, BO, 
ἴσον ἐστὶ τὸ τρίγωνον τὸ AAK τῷ EOB: δέδεικται 


8 xd. Torellius, ελασσων À. 7 xy] A, 24 B et e 
corr. H. 1 ἐσσοῦνται] scripsi, εσουνται DG, ἐσσεῖται EH. 
14 καί--ἄξονα] AB, deleo. 18 4ΒΓ] B, ΒΓΑ. 19 ἔστων] 
Scripsi, ἔστω comp. D, ἔστωσαν EGH. 21 τοῦ] addidi, om. 
Α. 25 αἱ (ρτ)| addidi, om. A. 
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maius. itaque segmentum conoidis maius non est cono W. 
per eadem autem demonsirabitur, ne minus quidem id esse; 
adparet igitur, aequale id esse. ergo segmentum conoidis 
dimidia parte maius est segmento coni basim habenti ean- 
dem, quam segmentum, axemque eundem. 


XXIII. 


Si a conoide rectangulo duo segmenta abscinduntur, alte- 
rum plano ad axem perpendiculari, alterum non perpen- 
diculari, et axes segmentorum aequales sunt, segmenta ae- 
qualia erunt. 

abscindantur enim a conoide aliquo rectangulo duo seg- 
menta ita, ut dictum est, secto autem conoide plano per 
axem posito!) conoidis sectio sit 4 BI' coni rectanguli sec- 
tio diametrusque eius B4 [prop. 11, α], planorum autem 
rectae 42, ΕΓ, plani ad axem perpendicularis recta ET, 
plani autem non perpendicularis Z 4, axes uero segmento- 
rum sint ΒΘ, K 4 inter se aequales et uertices puncta B, 4: 
demonstrandum est, segmentum conoidis, cuius uertex sit B, 
aequale esse segmento conoidis, cuius uertex sit «4. 

nam quoniam ab eadem sectione coni rectanguli duo 
segmenta abscisa sunt, 442 et EBT, et diametri eorum 
K.4, BO aequales sunt, triangulus 4 AK aequalis est tri- 
angulo EOB; nam demonstratum est, triangulum 442 
aequalem esse triangulo EBT [prop. 3].?) ducatur igitur 
recta 4Χ ad productam rectam K4 perpendicularis. et 
quoniam ΒΘ = K A, erit etiam EO = 4X.?) in segmento 
igitur, cuius uertex est B, conus inscribatur eandem basim 


1) Uerba καί lin. 14 — 15 ἄξονα subditiua sunt, quia iam 
lin. 13 ὡς εἴρηται (cfr. lin. 8—10) dictum est, conoides et plano 
ad axem perpendiculari et non perpendiculari sectum esse. 

2) Et ΒΘ, KA diametri (prop. 11, a) sectionum bases in 
binas partes aequales diuidunt (prop. 3 p. 272, 3); tum. u. 
Eucl. VI, 1. 

3) Nam, cum bases BO, KA aequales sint, erit 

E6B:4KA4— E®: ΑΧ (Eud. VI, 1) —1 (not. 2). 
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γάρ, ὅτι τὸ AAZ τρίγωνον ἴσον ἐστὶ τῷ EBT τρι- 
γώνῳ. ἄχϑω δὴ & AX κάθετος ἐπὶ τὰν KA ἐκβλη- 
ϑεῖσαν. καὶ ἐπεὶ ἴσαι αἱ BO, KA, ἴσαι καὶ αἱ ΕΘ, 
ΑΧ. ἔστω δὴ ἐν τῷ τμάματι, οὗ κορυφὰ τὸ Β, κῶνος 
5 ἐγγεγραμμένος τὰν αὐτὰν βάσιν ἔχων τῷ τμάματι καὶ 
ἄξονα τὸν αὐτόν, ἐν δὲ τῷ τμάματι, οὗ κορυφὰ τὸ 
A, ἀπότμαμα κώνου τὰν αὐτὰν βάσιν ἔχον τῷ τμά- 
ματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτόν, ἄχϑω δὲ ἀπὸ τοῦ 4 
κάθετος ἐπὶ τὰν AZ à AN: ἐσσεῖται δὴ αὕτα ὕψος 
ιοτοῦ ἀποτμάματος τοῦ κώνου, οὗ κορυφὰ τὸ 4. τὸ 
δὲ ἀπότμαμα τοῦ κώνου, οὗ κορυφὰ τὸ A, καὶ ὁ κῶνος, 
οὗ κορυφὰ τὸ B, τὸν συγκείμενον λόγον ἔχοντι ποτ᾽ 
ἄλλαλα ἔκ τε τοῦ τῶν βασίων λόγου καὶ ἐκ τοῦ τῶν 
ὑψέων' τὸν συγκείμενον οὖν ἔχοντι λόγον ἔκ τε τοῦ, 
ιο ὃν ἔχει τὸ περιεχόμενον χωρίον ὑπὸ τᾶς τοῦ ὀξυγω- 
νίου κώνου τομᾶς τᾶς περὶ διάμετρον τὰν 42, ποτὶ 
τὸν κύκλον τὸν περὶ διάμετρον τὰν ET, καὶ ἐκ τοῦ, 
ὃν ἔχει ἆ Ν 4 ποτὶ τὰν ΒΘ. τὸ δὲ χωρίον τὸ περι- 
ἐχόμενον ὑπὸ τᾶς τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομᾶς ποτὶ 
20 τὸν αὐτὸν κύκλον τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον, ὃν τὸ περι- 
εχόμενον ὑπὸ τᾶν διαμέτρων ποτὶ τὸ τετράγωνον 
τὸ ἀπὸ τᾶς ET [ἔχει καὶ τὸ ἀπότμαμα τοῦ κώνου, 
οὗ κορυφὰ τὸ 4. πρὸς τὸν κῶνον, οὗ κορυφὰ τὸ Β, 
τὸν συγκείμενον λόγον ἔκ τε τοῦ, ὃν ἔχει ἆ KA 
ποτὶ τὰν ΕΘ, καὶ τοῦ, ὃν ἔχει ἆ NA ποτὶ τὰν 
BO: & μὲν γὰρ KA ἡμισέα ἐντὶ τᾶς διαμέτρου τᾶς 


2 


σι 


T ἔχον] E, mg. G, εχων A. 9 AN] scripsi, AM AB (in 
fig N AB, 'M B. δή] B, δι᾽ A. 10 4] B, mg. a in 
greco; 4 'A. 19 ἔχοντι] EG, εχωντι A. ποτ ἄλλαλα] G, 
ποτι ταλλαλα A. 18 NAJ ecorr. B; NA A, mg. B. 25 N 4] 
B, NAA. 26 τᾶς διαμέτρου] B, ταν διαμέτρων A. In fig. rectas 
ZH, ITA et litteras O, II addidi propter p. 367 not. 2 
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habens, quam segmentum, axemque eundem, et in segmento, 
cuius uertex est 4, segmentum coni eandem basim habens, 
quam segmentum, axemque eundem, ducatur'autem ab 44 
puncto AN ad AZ perpendicularis; ea igitur altitudo erit 
segmenti coni, cuius uertex est 4. segmentum autem 
coni, cuius uertex est «4, et conus, cuius uertex est B, inter 
se rationem habent ex ratione basium et ratione altitudi- 





μις 


4 


num compositam [efr. prop. 10]; habent igitur rationem com- 
positam ex ratione, quam habet spatium comprehensum 
sectione coni acutianguli [prop. 12] circum diametrum 42, 
descripta ad circulum [prop. 11, a] circum diametrum ET 
descriptum, et ratione IN 4: ΒΘ. sed spatium sectione coni 
acutianguli comprehensum ad eundem cireulum eandem ra- 
lionem habet, quar rectangulum diametris (illius? compre- 


1) Quia a uertice 4 ad basim perpendicularis ducta est 
(u. Quadr. parab. 17 extr.). 
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βάσιος τᾶς τοῦ ἀποτμάματος τοῦ κώνου, οὗ κορυφὰ τὸ 
4. ἆ δὲ EO ἡμισέα τᾶς διαμέτρου τᾶς βάσεως τοῦ 
κώνου, «f δὲ AN, BO ὕψεά ἐντι αὐτῶν. ἔχει δὲ & 
ΑΝ ποτὶ τὰν ΒΘ τὸν αὐτὸν λόγον, ὃν καὶ ποτὶ τὰν 
KA, ἐπεὶ & ΒΘ ἴση ἐστὶ và KA. ἔχει δὲ καὶ & AN 
ποτὶ τὰν KA, ὃν ἆ XA ποτὶ τὰν AK] ἔχοι οὖν κα 
καὶ τὸ ἀπότμαμα τοῦ κώνου ποτὶ τὸν κῶνον τὸν συγ- 
κείμενον λόγον ἔκ τε τοῦ, ὃν ἔχει ἆ ΑΚ ποτὶ τὰν 
AX: ἴσα γάρ ἐστιν ἆ AX τᾷ EO: καὶ ἐκ τοῦ, ὃν 
ἔχει ἆ AN ποτὶ τὰν ΒΘ. ὁ δὲ [ἐκ] τῶν εἰρημένων 
λόγων, ὁ τᾶς AK ποτὶ AX, ὁ αὐτός ἐστι τῷ τᾶς AK 
ποτὶ A4N' τὸ ἄρα ἀπότμαμα ποτὶ τὸν κῶνον λόγον 
ἔχει, ὃν ἆ AK ποτὶ τὰν AN, καὶ ὃν ἔχει ἆ AN ποτὶ 
τὰν ΒΘ. ἴσα δὲ à ΒΘ và KA δῆλον οὖν, ὅτι ἴσον 
ἐστὶ τὸ ἀπότμαμα τοῦ κώνου, οὗ κορυφὰ τὸ 4, τῷ 
κώνῳ, οὗ κορυφὰ τὸ Β. φανερὸν οὖν, ὅτι καὶ τὰ 
τμάματα ἴσα ἐντί, ἐπεὶ τὸ μὲν ἕτερον αὐτῶν ἡμιόλιόν 
ἐστι τοῦ κώνου, τὸ δὲ ἕτερον ἡμιόλιον τοῦ ἀποτμά- 
ματος τοῦ κώνου ἴσων ἐόντων. 


κδ΄. 
Εἴ κα τοῦ ὀρθογωνίου κωνοειδέος δύο τμάματα 
ἀποτμαϑέωντι ἐπιπέδοις ὁπωσοῦν ἀγμένοις, τὰ τμά- 
, ” ` 3; 8 P - ^ 
ματα zov ἄλλαλα τὸν αὐτὸν ἐξοῦντι λόγον τοῖς τε- 
τραγώνοις τοῖς ἀπὸ τῶν ἀξόνων αὐτῶν. 


1 βάσιος] BGH, βασιας A. 5 AN] B, πρ. 1 án; AN A. 
4 AN] B; AN A, mg. B. 6 ἔχοι] À, ἔχει BG. οὖν κα 
addidi, om. AB. 9 AX (pr)] B, mg. ág fm; AT A. 1 
ἐκ] AB; delendum, an ἕτερος scribendum? 11 AK] Torei- 
lius, AN AB. 12 AN] Torellius, AK AB. 18 AK] 
Torellius, AN AB. AN (pr)] Torellius, AK AB. καί] 
Torellius, και τῳ À. 20 xð] A, κε BH. 24 αὐτῶν] B, 
αυτης À. 
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hensum ad EI" [prop. 6]:1) quare etiam segmentum coni 
ad conum rationem habebit compositam ex 4K : AX (nam 
AX — E0)?) et 4Ν: ΒΘ. altera autem harum rationum, 
AK : AX, aequalis est rationi 4Κ: 4 ΝΑ) itaque segmen- 
tum (coni» ad conum eam rationem habet, quam 


(AK : AM) »« (AM : ΒΘ). 


sed BO = KA [ex hypothesi]; adparet igitur, segmentum 
coni, cuius uertex sit 4, aequale esse cono, cuius uertex 
sit B. ergo constat, etiam segmenta (conoidis» aequalia 
esse, quia alterum eorum dimidia parte maius est cono 
[prop. 21], alterum dimidia parte maius segmento coni 
cono illi aequali [prop. 22]. 


XXIV. 


Si a conoide rectangulo duo segmenta abscinduntur planis 
quouis modo ductis, segmenta inter se eandem rationem 
habebunt, quam quadrata axium.*) 


1) Sequentia uerba p. 364, 22 ἔχει-- τὰν AK lin. 6 sub- 
ditiua sunt. nam primum uerba αἱ δὲ AN, ΒΘ ὄψεά ἐντι 
αὐτῶν hoc loco prorsus absurda sunt post p. 364, 9sq. deinde 
quae proxime sequuntur lin. 3—6, demonstrationis tenorem 
plane conturbant. adparet enim ex lin. 9 sq., Archimedem 
rationem 4Ν: ΒΘ immutatam retinuisse et alteram rationem 
ita transformasse, ut adpareret, eam sequalem esse rationi 
BO:A4N. tum etiam p. 364, 22 — 366, 3, ubi praeterea causa 
obscure significata (& μὲν γὰρ κτλ. p. 364, 26) offendit, delendae 
sunt propter lin. 6 sq. 


2) U. p. 364, 8. Ducatur AH | AX et ZI LAHI. erit 
ZI] minor diametrus ellipsis, cuius maior diametrus est AZ 
(prop. 12). et (Eucl. VI, 2) ZO: OII—ZK:KA-—1. sed 
OTI = AX (Eucl. I, 84) = OE; quare erit ZII = EI. itaque 
AZ-ZII: EI? = AZ: ELC— AK: EO — AK: AX. 

3) Nam trianguli ΝΚΑ, AKX similes sunt; tum u. Eucl. 
VI, 4. 


4) P. 248, 17 extrema haec sunt: τὰ ἀποτμαθέντα τμάματα 
διπλάσιον λόγον ἑξοῦντι ποτ᾽ ἄλλαλα τῶν ἀξόνων. cfr. Περὶ 
ἑλίκ. praef. 
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ἀποτετμάσθω γὰρ τοῦ ὀρθογωνίου κωνοειδέος δύο 
τμάματα, ὡς ἔτυχεν, ἔστω δὲ τῷ μὲν τοῦ ἑτέρου 
τμάματος ἄξονι ἴσα ἆ K, τῷ δὲ τοῦ ἑτέρου ἴσα ἆ A' 
δεικτέον, ὅτι τὰ τμάματα τὸν αὐτὸν ἔχοντι λόγον 
ποτ᾽ ἄλλαλα τοῖς ἀπὸ τᾶν K, A τετραγώνοις. Ἢ 
τμαϑέντος δὴ τοῦ κωνοειδέος ἐπιπέδῳ διὰ τοῦ 
ἄξονος τοῦ τμάματος ἔστω τομὰ ἆ ABT ὀρθογωνίου 
κώνου τοµά, ἄξων δὲ é BA, καὶ ἀπολελάφθω ἆ Β τᾷ 
K ἴσα, καὶ διὰ τοῦ «4 ἐπίπεδον ἐκβεβλήσθω ὀρϑὸν ποτὶ 
τὸν ἄξονα τὸ δὴ τμᾶμα τοῦ κωνοειδέος τὸ βάσιν 
μὲν ἔχον τὸν κύκλον τὸν περὶ διάμετρον τὰν AT, 
ἄξονα δὲ τὰν BA ἴσον ἐστὶ τῷ τμάματι τῷ ἄξονα ἔχοντι 
ἴσον τᾷ K. εἰ μὲν οὖν καὶ & K ἴσα ἐστὶ τᾷ A, 
φανερόν, ὅτι καὶ τὰ τμάματα ἴσα ἐσσοῦνται ἀλλάλοις" 
15 ἑκάτερον γὰρ αὐτῶν ἴσον τῷ αὐτῷ: καὶ τὰ τετρά- 
γῶνα τὰ ἀπὸ τᾶν K, A ἴσα' ὥστε τὸν αὐτὸν ἑξοῦντι 
λόγον τὰ τμάματα τοῖς τετραγώνοις τοῖς ἀπὸ τῶν 
ἀξόνων. εἰ δὲ μὴ ἴσα ἐστὶν & 4 τᾷ K, ἔστω & 4 ἴσα 
τᾷ ΒΘ, καὶ διὰ τοῦ O ἐπίπεδον ἄχϑω ὀρϑὸν ποτὶ 
39 τὸν ἄξονα' τὸ δὴ τμᾶμα τὸ βάσιν ἔχον τὸν κύκλον 
τὸν περὶ διάμετρον τὰν ΕΖ, ἄξονα δὲ τὰν ΒΘ, ἴσον 
ἐστὶ τῷ τμάματι τῷ ἔχοντι ἄξονα ἴσον τᾷ 4. ἐγγε- 
γράφϑωσαν δὴ κώνοι βάσιας μὲν ἔχοντες τοὺς κύκλους 
τοὺς περὶ διαμέτρους τὰς ΑΓ, ΕΖ, κορυφὰν δὲ τὸ 
35 B σαμεῖον: ὁ δὴ x&àvog ὁ ἔχων ἄξονα τὰν BA ποτὶ 
τὸν κῶνον τὸν ἔχοντα ἄξονα τὰν BO τὸν συγκεί- 


e 


1 


2 τῷ] e corr. G, τα A. 9 K] B, 4Κ À. 4] e corr. in 
scrib B, 44 A. 7 ἆ] Basil, om. A. 9 Kj] e corr. B, 
IK A. 10 δή] scripsi, δε AB. 18 ἐστί] A, om. B. 4] B, 
d À. 16 ræv] scripsi, των Α. 4] B, 4 A. 20 δή] scripsi, 
δε AB. 22 τᾷ] scripsi, τῳ À. 28 δή] AB, δύο Basil. 
25 δή] scripsi, δε AB. 
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abscindantur enim a conoide rectangulo duo segmenta 
quouis modo sumpta, et axi alterius segmenti aequalis sit 
recta K, alterius autem recta 4. demonstrandum, segmenta 
eandem inter se rationem habere, quam K? : 4. 

secto igitur conoide plano per axem posito segmenti sec- 
tio sit 4BI' rectanguli coni sectio [prop. 11, à], axis autem 
B4, et ponatur BJ rectae K aequalis, οὗ per 4 punctum 
planum ducatur ad axem perpendiculare; segmentum igitur 
conoidis basim habens circulum circum diametrum 4T de- 
scriptum, axem autem Β 4, aequale est segmento axem ha- 
benti rectae K aequalem [prop. 23]. iam si K — 4, con- 
stat, etiam segmenta aequalia inter se fore; nam utrumque 


ΗΝ. 


4 7 2 
E 


A 





eorum eidem aequale est; et K? = 43. quare segmenta 
eandem rationem habebunt, quam quadrata axium. sin 
recta 4 rectae K aequalis non est, sit 4 = ΒΘ, et per 8 
planum ducatur ad axem perpendiculare; segmentum igitur 
basim habens circulum circum diametrum EZ descriptum, 
axem autem ΒΘ, aequale est segmento axem habenti rectae 
44 aequalem. iam coni inscribantur bases habentes circulos 


Archimedes, ed, Heiberg. I. Ed. II. 24 
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μενον ἔχει λόγον ἔκ τε τοῦ, ὃν ἔχει & 4.4 ποτὶ τὰν 
ΘΕ δυνάμει, καὶ ἐκ τοῦ, ὃν ἔχει & AB ποτὶ τὰν ΒΘ 
μάκει. ὃν δὲ λόγον ἔχει & AA ποτὶ τὰν ΘΕ δυνά- 
µει, τοῦτον ἔχει & BA ποτὶ τὰν ΒΘ μάκει' ὁ ἄρα 
s κῶνος ὁ ἔχων ἄξονα τὰν BA ποτὶ τὸν κῶνον τὸν 
ἔχοντα ἄξονα τὰν ΒΘ τὸν συγκείμενον ἔχει λόγον ἔκ 
τε τοῦ. ὃν ἔχει ἆ AB ποτὶ τὰν ΘΒ, καὶ ἐκ τοῦ, ὃν 
ἔχει ἆ AB ποτὶ τὰν ΒΘ' οὗτος δέ ἐστιν ὁ αὐτὸς τῷ, 
ὃν ἔχει τὸ τετράγωνον τὸ ἀπὸ τᾶς AB ποτὶ τὸ τετρά- 
10 γῶνον τὸ ἀπὸ τᾶς ΘΒ. ὃν δὲ λόγον ἔχει ὁ κῶνος ὁ 
ἄξονα ἔχων τὰν BA ποτὶ τὸν κῶνον τὸν ἄξονα ἔχοντα 
τὰν O B, τοῦτον ἔχει τὸν λόγον τὸ τμᾶμα τοῦ κωνοειδέος 
τὸ ἄξονα ἔχον τὰν AB ποτὶ τὸ τμᾶμα τὸ ἄξονα ἔχον τὰν 
6B [ἑκάτερον γὰρ ἡμιόλιόν ἐστιν]. καί ἐστιν τῷ μὲν 
15 τμάµατι τῷ ἄξονα ἔχοντι τὰν BA ἴσον τὸ τμᾶμα τοῦ 
κιονοειδέος τὸ ἄξονα ἔχον ἴσον τᾷ K, τῷ δὲ τμάματι 
τῶ ἄξονα ἔχοντι τὰν Θ Β ἴσον τὸ τμᾶμα τοῦ κωνοειδέος 
τὸ ἄξονα ἔχον ἴσον τᾷ A, καὶ τᾶ μὲν BA ἴσα & K, 
τᾷ δὲ ΘΒ ἴσα & 4' δῆλον οὖν, ὅτι τὸ τμᾶμα τοῦ 
:) κωνοειδέος τὸ ἄξονα ἔχον ἴσον và K τὸν αὐτὸν ἔχει 
λόγον ποτὶ τὸ τμᾶμα τοῦ κωνοειδέος τὸ ἄξονα ἔχον 
ἴσον τᾷ 4, ὃν τὸ τετράγωνον τὸ ἀπὸ τᾶς Κ ποτὶ τὸ 
τετράγωνον τὸ ἀπὸ τᾶς 4. 


, 

κε » 
- - , ΄ , 3 , 
:s  llàv τμᾶμα ἀμβλυγωνίου κωνοειδέος ἀποτετμαμέ- 
vov ἐπιπέδῳ ὀρϑῷ ποτὶ τὸν ἄξονα ποτὶ τὸν κῶνον 
τὸν βάσιν ἔχοντα τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ ὕψος 


εν 


ἴσον τοῦτον ἔχει τὸν λόγον, ὃν ἔχει & συναμφοτέραις 


4 μάκει] BG, µακων A. 10 ΘΗ] B, EB A. ὁ (alt.)] 
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circum diametros 4T, EZ descriptos, uerticem autem punc- 
tum B; conus igitur, cuius axis est B4, ad conum, cuius 
axis ΒΘ, eam rationem habet, quam 


(48? : OE?) 5c (4B: Β0).1) 


sed 644: ΘΕΣ = B4: ΒΘ [Quadr. parab. prop. 3]; quare 
conus, cuius axis est B4, ad conum, cuius axis ΒΘ, eam 
habet rationem, quam 


4B : 9B) x (4B : BO), h. e. AB? : ΘΒΘ 
( 


et quam rationem habet conus, cuius axis est Β 4, ad co- 
num, cuius axis ΘΒ, eam rationem habet segmentum co- 
noidis axem habens 4B ad segmentum axem habens 6Α.3) 
segmento autem axem habenti Β 4 aequale est segmentum 
conoidis axem habens rectae K aequalem et segmento axem 
habenti ΘΒ segmentum axem aequalem habens rectae 4, 
et B4 = K, 0B = 4; ergo adparet, segmentum conoidis 
axem habens rectae K aequalem ad segmentum conoidis 
axem habens rectae 4 aequalem eandem rationem habere, 
quam K? ad 4. 


XXV. 


Quoduis segmentum conoidis obtusianguli plano ad axem 
perpendiculari abscisum ad conum eandem basim habentem, 
quam segmentum, et altitudinem aequalem eam habet ra- 
tionem, quam recta utrique simul aequalis, et axi segmenti 


1) Habent enim rationem ex ratione basium et ratione 
axium compositam (prop. 10), et ratio basium ea est, quam 
habet 44?: EO? (Eucl. XII, 2). 

2) Nam utrumque segmentum suo cono dimidia parte maius 
est (prop. 21). quae hoc significant uerba lin. 14 ἑκάτερον --- 
ἐστιν propter obscuritatem suspecta sunt. 


addidi, om. A. 11 B4] B; KAJ A, mg. B. 15 τό] addidi, 
om. Α. 18 ἴσον] G, ισαν A. K] B, AK A. 22 τετράγω- 
νον] BG, τετραγωνον KE A. 938 4] B, mg. G; A A. 24 
με] A, xs' BH. 28 & συναμφοτέραις| scripsi, συναµφοτερα 
AB. 

24* 
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ἴσα τῷ τε ἄξονι τοῦ τμάµατος καὶ τᾶ τριπλασία τᾶς 
ποτεούσας τῷ ἄξονι ποτὶ τὰν ἴσαν ἀμφοτέραις τῷ τε 
ἄξονι τοῦ τμάματος καὶ τᾷ διπλασίᾳ τᾶς ποτεούσας 
τῷ ἄξονι. 

5 ἔστω τι τμᾶμα ἀμβλυγωνίου κωνοειδέος ἄποτετμα- 
µένον ἐπιπέδῳ ὀρϑῷ ποτὶ τὸν ἄξονα, καὶ τμαϑέντος 
αὐτοῦ ἐπιπέδῳ ἄλλῳ διὰ τοῦ ἄξονος ἆ τομὰ ἔστω 
αὐτοῦ μὲν τοῦ κωνοειδέος ἆ ABT ἀμβλυγωνίου 
κώνου τομά, τοῦ δὲ ἐπιπέδου τοῦ ἀποτέμνοντος τὸ 

ιοτμᾶμα & AT εὐϑεῖα, ἄξων δὲ ἔστω τοῦ τμάματος 
& BA, & δὲ ποτεοῦσα τῷ ἄξονι ἔστω à ΒΘ καὶ τᾷ 
ΒΘ ἴσα ἆ ZO καὶ à ZH. δεικτέον, ὅτι τὸ τμᾶμα 
ποτὶ τὸν κῶνον τὸν βάσιν ἔχοντα τὰν αὐτὰν τῷ τμά- 
ματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν λόγον ἔχει, ὃν & HA ποτὶ 

15 t&v ZA. 
ἔστω δὴ κύλινδρος τὰν αὐτὰν βάσιν ἔχων τῷ τµά- 

ματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτόν, πλευραὶ δὲ αὐτοῦ ἔστωσαν 

αἱ DA, TT, ἔστω δὲ καὶ κῶνός τις, ἐν ᾧ τὸ P, 

καὶ ποτὶ τὸν κῶνον τὸν βάσιν ἔχοντα τὰν αὐτὰν τῷ 

τμάματι καὶ ἄξονα τὰν BA τοῦτον ἐχέτω τὸν λόγον, 
ὃν ἔχει ἆ HA ποτὶ τὰν AZ: φαμὶ δὴ τὸ τμᾶμα τοῦ 
κωνοειδέος ἴσον εἶμεν τῷ Ψ κώνῳ. 

εἰ γὰρ μή ἐστιν ἴδον, ἤτοι μεῖξον ἢ ἔλασσόν ἐστιν. 
ἔστω πρότερον, εἰ δυνατόν, μεῖζον. ἐγγεγράφϑω δὴ 
εἰς τὸ τμᾶμα σχῆμα στερεόν, καὶ ἄλλο περιγεγράφθω 
ἐκ κυλύνδρων ὕψος ἴσον ἐχόντων συγκείμενον, ὥστε τὸ 
περιγραφὲν σχῆμα τοῦ ἐγγραφέντος ὑπερέχειν ἐλάσσονι, 

ἢ ἁλίκῳ ὑπερέχει τὸ τοῦ κωνοειδέος τμᾶμα τοῦ P κώ- 

νου, διάχθω δὲ τὰ ἐπίπεδα πάντων τῶν κυλίνδρων ποτὶ 


o 


οι 


10 ἁ ΑΓ] B, om. A. 11 B4] B, BAA À. ποτεοῦσα] 
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et triplici rectae axi adiectae, ad rectam utrique aequalem, 
et axi segmenti et duplici rectae axi adiectae.!) 


516 segmentum aliquod conoidis obtusianguli plano ad 
axem perpendiculari abscisum, et secto eo alio plano per 
axem posito ipsius conoidis sectio sit 4ΒΙ' coni obtusi- 
anguli sectio [prop. 11, b], plani uero segmentum abscin- 
dentis recta AT, axis autem segmenti sit B 4, rectaque axi 
adiecta sit BO, et sit BO = ZO = ZH. demonstrandum 
est, segmentum ad conum basim habentem eandem, quam 
segmentum, axemque eundem eam rationem habere, quam 
HA:ZdA. 


sit igitur cylindrus eandem basim habens, quam segmen- 
tum, axemque eundem, latera autem eius sint D 4, IT, 
sit uero etiam conus quidam, in quo sit littera F, et ad 
conum eandem basim habentem, quam segmentum, axem- 
que B 4 eam habeat rationem, quam H 4 : 47: dico igitur, 
segmentum conoidis aequale esse cono ¥. 


nam si aequale non est, aut maius est aut minus. prius, 
si fieri potest, maius sit. inscribatur igitur in segmento 
figura solida, et alia cireumscribatur ex cylindris altitudi- 
nem aequalem habentibus composita, ita ut figura circum- 
scripta inscriptam excedat spatio minore, quam quanto 
segmentum conoidis conum ^ excedit [prop. 19], plana 
autem omnium cylindrorum ad superficiem producantur 


1) P. 250, 24: εἴ κα τοῦ ἀμβλυγωνίου κωνοειδέος ἀποτμαϑῇ 
τμάιατα ἐπιπέδῳ ὀρϑῷ ποτὶ τὸν ἄξονα, τὸ ἀποτμαθὲν τμᾶμα 
ποτὶ τὸν κῶνον τὸν βάσιν ἔχοντα τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ 
ἄξονα τὸν αὐτὸν τοῦτον ἔχει τὸν λόγον, ὃν & συναμφοτέραις 
ἴσα τῷ τε ἄξονι κτλ. (lin. 1—4). 





poteusa B, ποτιουσα A. 18 τόν (alt)] Torellius, ταν A. 
18 δέ] scripsi, δη A, etiam B. 21 H4] B, Κά A. 23 
γάρ] x ys Α. 25 ἄλλο] GH, αλλω A. 29 δέ] scripsi, 
δη AB. 
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τὰν ἐπιφάνειαν τοῦ κυλίνδρου τοῦ βάσιν μὲν ἔχοντος 
τὸν κύκλον τὸν περὶ διάμετρον τὰν AT, ἄξονα δὲ τὰν 
BA: ἐσσεῖται δὴ ὅλος ὁ κύλινδρος διῃρημένος εἰς xv- 
Λίνδρους τῷ μὲν πλήϑει ἴσους τοῖς κυλύνδροις τοῖς ἐν 
6 τῷ περιγεγραμμένῳ σχήματι, τῷ δὲ μεγέϑει ἴσους τῷ 
μεγίστῳ αὐτῶν. καὶ ἐπεὶ ἐλάσσονι ὑπερέχει τὸ περι- 
γεγραμμένον σχῆμα τοῦ ἐγγεγραμμένου ἢ τὸ τμᾶμα 
τοῦ Ψ κώνου, καὶ μεῖξόν ἐστι τὸ περιγεγραμμένον 
σχῆμα τοῦ τμάματος, δῆλον, ὅτι καὶ τὸ ἐγγεγραμμένον 
10 σχῆμα μεῖξόν ἐστι τοῦ Ψ κώνου. ἔστω δὴ τρίτον ué- 
ρος τᾶς BA & BP: ἐσσεῖται οὖν & HA τριπλασία τᾶς 
OP. καὶ ἐπεὶ ὁ μὲν κύλινδρος ὁ βάσιν ἔχων τὸν xú- 


l μας 


κλον τὺν περὶ διάμετρον τὰν AI, ἄξονα δὲ τὰν B «4. 

. ~ . / » ^ » 5 A 
ποτὶ τὸν κῶνον τὸν βάσιν ἔχοντα τὰν αὐτὰν καὶ ἄξονα 
16 τὸν αὐτὸν τοῦτον ἔχει τὸν λόγον, ὃν ἆ HA ποτὶ τὰν 
GP, ἔχει δὲ καὶ ὁ εἰρημένος κῶνος ποτὶ τὸν P χῶ- 
νον, ὃν & ZZ ποτὶ τὰν HA, ἕξει ἄρα μεγεϑέων 
τριῶν ἀνομοίως τῶν λόγων τεταγμένων τὸν αὐτὸν 


1 ἢ] B, om. A. 11 ἐσσεῖται] BEG, e corr. H, επειται D. 
14 ἄξονα] Α, conum B. 17 ἄρα] Torellius, οὖν E, om. Ἡ 
et lacuna relicta ΒΡΩ͂. μεγεϑέων nen dubitans scripsi, 
lac. B; αµετρια A, mg. B. 18 ἀνομοίως] Commandinus, 
οµοιως AB. τεταγμένων] Commandinus, τεταραγμένων BEH, 
e corr. G, τεταραγμένον DG. In fig. M et N permutant B 
et Basil. 
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cylindri basim habentis circulum circum diametrum 4I 
descriptum axemque B4; itaque totus cylindrus diuisus 
erit in cylindros numero cylindris figurae cireumsceriptae 
aequales, magnitudine autem maximo eorum aequales. et 
quoniam figura cir- 
cumscripta inscriptam 
excedit spatio minore, 
quam quo segmentum 
conum °F excedit, et 
figura circumscripta 
maior est segmento, ad- 
paret, etiam figuram 
inscriptam maiorem 
esse cono F. iam ΒΡ 
tertia pars sit rectae 
B4; erit igitur H4 
= 3 O Ρ.1) et quoniam 
cylindrusbasim habens 
circulum circum dia- 
metrum .4Γ descrip- 
tum axemque B4 ad 
conum basim haben- 
tem eandem axemque 
eundem eam habet 
rationem, quam H4 
: 8 P?) et etiam conus 
ille ad conum *P eam 
rationem habet, quam 
24: HA, habebit etiam, cum trium magnitudinum pertur- 
bata sit proportio [Eucl. V def. 18], cylindrus, quem com- 
memorauimus, ad conum ¥ eam rationem, quam Z4: OP 





1) Nam HZ = HB + B4 = 30B + 8BP et 
GP = 6B-- BP. 


2) Conus enim tertia pars est cylindri (Eucl. XIT, 10; cfr. 
supra prop. 10), et 9P—4H A. 
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λόγον ὁ κύλινδρος ὁ εἰρημένος ποτὶ τὸν P κῶνον, 
ὃν & ZA ποτὶ τὰν OP. ἔστωσαν δὲ γραμμαὶ κείµε- 
ναι, ἐφ᾽ ὧν τὰ XM, τῷ μὲν πλήθει ἴσαι τοῖς τμαμά- 
τεσσιν τοῖς ἐν τᾷ BA εὐθεία, τῷ δὲ μεγέϑει ἑκάστα 
ἴσα τᾷ ZB, καὶ παρ᾽ ἑκάσταν αὐτᾶν παραπεπτωκέτω 
χωρίον ὑπερβάλλον εἴδει τετραγώνῳ, καὶ τὸ μὲν μέ- 
γιότον ἔστω ἴσον τῷ ὑπὸ ZAB, τὸ δὲ ἐλάχιστον ἴσον 
τῷ ὑπὸ LIB, αἱ δὲ πλευραὶ τῶν ὑπερβλημάτων τῷ 
ἴσῳ ἀλλαλᾶν ὑπερεχόντων [καὶ γὰρ αἱ ἴσαι αὐταῖς αἱ 
10 ἐπὶ τᾶς BA εὐϑείας τῷ ἴσῳ ἀλλάλων ὑπερέχουσιν], 
καὶ ἔστω & μὲν τοῦ μεγίστου ὑπερβλήματος πλευρά, 
ἐφ᾽ ég τὸ N, ἴσα và BA, & δὲ τοῦ ἐλαχίστου ἴσα τᾷ 
BI, ἔστω δὲ καὶ ἄλλα χωρία, ἐν οἷς τὸ Q, τῷ μὲν 
πλήϑει ἴσα τούτοις, τῷ δὲ μεγέϑει ἕκαστον ἴσον τῷ 
15 μεγίστῳ τῷ ὑπὸ τᾶν ZAB: ὁ δὴ κύλινδρος ὁ βάσιν 
μὲν ἔχων τὸν κύκλον τὸν περὶ διάμετρον τὰν AI, 
ἄξονα δὲ τὰν AE, ποτὶ τὸν κύλινδρον τὸν βάσιν μὲν 
ἔχοντα τὸν κύκλον τὺν περὶ διάμετρον τὰν KA, ἄξονα 
δὲ τὰν AE, τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον, ὃν ἆ AA ποτὶ τὰν 
ΚΕ δυνάμει᾽ οὗτος δέ ἐστιν ὁ αὐτὸς τῷ, ὃν ἔχει τὸ 
περιεχόμενον ὑπὸ τᾶν ZA, BA ποτὶ τὸ περιεχόμενον 
ὑπὸ τᾶν ΖΕ, BE: ἐν πάσα γὰρ τοῦ ἀμβλυγωνίου κώ- 
νου τομᾶ τοῦτο συμβαίνει [å γὰρ διπλασία τᾶς ποτε- 
ούσας, τουτέστι τᾶς ἐκ τοῦ κέντρου, πλαγύα ἐστὶ τοῦ 
a5 εἴδους πλευρά]. καί ἐστι τῷ μὲν ὑπὸ τῶν Z4, BA 
περιεχομένω ἴσον τὸ EN χωρίον, τῷ δὲ ὑπὸ τᾶν ΖΕ, 
ΒΕ ἴσον ἐστὶ τὸ EM: & γὰρ X ἴσα ἐστὶ τᾷ ZB, ἆ δὲ 
M τᾷ ΒΕ, & δὲ N τᾷ BA: ὁ ἄρα κύλινδρος ὁ βάσιν 


σι 


2 ὄν] B, om. A. OP] Basil., ΘΟ A; te B, mg. το fm. 
δέ] scripsi, δε αι Α. 8 icm] G, ισα À. 4 τᾷ] Torellius, 
vo Α. 7 ἴσον (pr)] Basil, εν ΑΒ. ZAB] Basil, ZBA AB. 
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[Eucl V, 23]. ponantur autem lineae quaedam, in quibus 
sint litterae 5, numero partibus rectae B 4 aequales, magni- 
tudine autem singulae rectae ZB aequales, et singulis ad- 
plicetur spatium figura quadrata excedens, maximumque 
sit = ZA x 4B, minimum 1610 = ZI IB, latera autem 
excessuum aequali differentia inter se excedant [Eucl. VI, 
29],") et latus maximi excessus siue recta, in qua est 
littera N, aequalis sit rectae B 4, latus autem minimi exces- 
sus rectae B I aequale, sint autem etiam alia spatia, in qui- 
bus littera $9, numero his aequalia et magnitudine singula 
maximo illorum, rectangulo rectis Z4, 4B comprehenso, 
aequalia; itaque cylindrus basim habens circulum circum 
diametrum AI descriptum axemque 4E ad cylindrum 
basim habentem circulum circum diametrum K4 descrip- 
tum axemque 4 E eandem rationem habet, quam 44? : KE? 
[ Euel. XII, 11; XII, 2], h. e. 
Z424BA4:ZE» BE; 

hoc enim in quauis sectione coni obtusianguli adcidit.?) 
uerum spatium EN = Z4 x B4, et M = ZE x BE; 
nam = ZB, M — BE, N = B4;?) itaque cylindrus 


1) Latera excessuum partibus rectae B4 aequalia esse, non 
supponit Archimedes, sed ex suppositione concludit; itaque 
adparet, retinendam esse ὑπερεχόντων lin. 9 (ὑπερέχοντι Niz- 
zius, excedunt B), et καὶ γάρ lin. 9-— ὑπερέχουσιν lin. 10 
delenda, in quibus offendunt etiam ἀλλάλων et ὑπερέχουσιν. 

2) Apollon. Con. I, 21; cfr. ZMP. XXV p. 55 nr. 24. sed 
sequentia uerba lin. 23—25 delenda sunt, quia nomen ἡ πλαγία 
πλευρά ab Apollonio demum inuentum est. interpolator uerba 
Archimedis ad genus dicendi Apollonii adcommodare uoluit. 


3) Et EN = (X + N) x N, ΞΜ = (Ἡ + M) x M. 


ἴσον (alt.)] Basil., εν AB. S ZIB] scripsi, ZOB A; zeb B, mg. 
zob fm. τῷ (alt.)]) G, rovro A. 12:0 Ν]6, ecorr. H, τον ΑΡ. 
18 τό] A, que B. 21 BJ] A, db B. 22 BE] A, eb B. 
τοῦ] scripsi, τα vov À. 25 Β4] A, db B. 26 ÆN] addidi 
praeeunte Basil, om. A et lac. relicta B. 27 BE] Α, eb B. 
ἶσον — 5] addidi praeeunte Basil., om. A et lac. relicta B. 
28 M] B; N A, mg. B. 


318 ΠΕΡΙ ΚΟΝΟΕΙΔΕΩΝ ΚΑΙ ΣΦΑΙΡΟΕΙΔΕΩ͂Ν. 


μὲν ἔχων τὸν κύκλον τὸν περὶ διάμετρον τὰν AI, 
ἄξονα δὲ τὰν «1 Ε, ποτὶ τὸν κύλινδρον τὸν βάσιν ἔχοντα 
τὸν κύκλον τὸν περὶ διάμετρον τὰν Κ 4, ἄξονα δὲ τὰν 
JE, τὸν αὐτὸν ἕξει λόγον, ὃν τὸ Q χωρίον ποτὶ τὸ 
s ΞΜ. ὁμοίως δὲ δειχϑήσεται καὶ τῶν ἄλλων κυλίν- 
ὅρων ἕκαστος τῶν ἐν τῷ ὕλῳ κυλίνδρῳ ἄξονα ἔχων 
τὰν ἴσαν và JE ποτὶ τὸν κύλινδρον τὸν ἐν τῷ ἐγγε- 
γραμμένῳ σχήματι τὸν ἔχοντα τὸν αὐτὸν ἄξονα τοῦ- 
τον ἔχων τὸν λόγον, ὃν ἔχει τὸ & χωρίον ποτὶ τὸ 
10 ὁμόλογον τῶν παρὰ τὰν M παραπεπτωκότων ὑπερβαλ- 
λόντων τετραγώνῳ. ἔστιν δή τινα μεγέϑεα, οἱ κυλίν- 
δροι οἱ ἐν τῷ ὅλῳ κυλίνδρῳ, ὧν ἕκαστος ἄξονα ἔχει 
ἴσον và AE, καὶ ἄλλα μεγέϑεα, τὰ χωρία, ἐν οἷς τὸ 
Q, ἴσα τούτοις τῷ πλήϑει, κατὰ δύο μεγέϑεα τὸν 
αὐτὸν ἔχοντα λόγον, ἐπεὶ οἵ τε κυλύνδροι ἴσοι ἐντὶ 
ἀλλάλοις καὶ τὰ Q χωρία ἴσα ἀλλάλοις, λέγονται δὲ 
τῶν τε κυλίνδρων τινὲς ποτὶ ἄλλους κυλίνδρους τοὺς 
ἐν τῷ ἐγγεγραμμένῳ σχήματι, ὁ δὲ ἔσχατος οὐδὲ 
xo? fv λέγεται, καὶ τῶν χωρίων, ἐν οἷς τὰ Q, ποτ᾽ 
ἄλλα χωρία τὰ παρὰ τὰν Æ παραπεπτωκότα ὑπερβάλ- 
λοντα εἴδει τετραγώνῳ, τὰ [δὲ] ὁμόλογα ἐν τοῖς αὐτοῖς 
λόγοις, τὸ δὲ ἔσχατον οὐδὲ xo? ἓν λέγεται' δῆλον 
οὖν, ὅτι καὶ πάντες οἱ κυλίνδροι οἱ ἐν τῷ ὅλῳ κυλύν- 
ὅρῳ ποτὶ πάντας τοὺς κυλίνδρους τοὺς ἐν τῷ ἐγγε- 
a γραμμένῳ σχήματι τὸν αὐτὸν ἑξοῦντι λόγον, ὃν πάντα 
τὰ Q χωρία ποτὶ πάντα τὰ παραβλήματα χωρὶς τοῦ 
μεγίστου. δέδεικται δέ, ὅτι πάντα τὰ Q χωρία ποτὶ 
πάντα τὰ παραβλήματα χωρὶς τοῦ μεγίστου μείξω λό- 
γον ἔχοντι, ἢ ὃν & INA ποτὶ τὰν ἴσαν συναμφοτέραις 


1 


Qn 


eo 


10 ὁμολογον] B, ον λογον A. τῶν] Torellhus, ταν À. 
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basim habens circulum circum diametrum 1’ descriptum 
axemque JE ad cylindrum basim habentem circulum cir- 
cum diametrum K.4 descriptum axemque 4E eandem ra- 
tionem habebit, quam spatium 6) ad 5M. et eodem modo 
demonstrabimus, etiam unumquemque ex ceteris cylindris 
totius cylindri axem habentem rectae JE aequalem ad cy- 
lindrum figurae inscriptae eundem axem habentem eam 
rationem habere, quam spatium $} ad correspondens spatium 
eorum, quae rectae X adplicata sunt figura quadrata exce- 
dentia. sunt igitur magnitudines quaedam, cylindri totius 
cylindri, quorum singuli axem habent rectae 4 E aequalem, 
et aliae magnitudines, spatia, in quibus est littera $2, illis 
numero aequales, binae cum binis in eadem proportione, 
quoniam ef cylindri inter se aequales sunt et spatia & inter 
se aequalia, porro et cylindrorum nonnulli cum aliis cylin- 
dris, qui sunt in figura inscripta, in proportione sunt, ulti- 
mus autem in nulla est proportione,!') et spatiorum, in 
quibus sunt litterae $9, (nonnulla? cum aliis spatiis, quae 
rectae X adplicata sunt figura quadrata excedentia, corre- 
spondentia in iisdem proportionibus, ultimum autem in 
nulla proportione; adparet igitur, etiam omnes cylindros 
totius cylindri ad omnes cylindros figurae inscriptae ean- 
dem rationem habere, quam omnia spatia $2? ad omnia spa- 
tia adplicata praeter maximum [ρτορ. 1]. demonstratum 
autem, omnia simul spatia & ad omnia spatia adplicata 
praeter maximum maiorem rationem habere, quam N + X 
:15 + 4N [prop. 2]; quare etiam totus cylindrus ad figu- 


1) Quia cylindri figurge inscriptae uno pauciores sunt quam 
cylindri totius cylindri. 


παρά] Torellius, περι AB. ἘΞ} Nizzius, ΝΞ AB. παρα- 
πεπτωκότων] Torellius, περιπεπτωκοτων A. ὑπερβαλλόντων] 
scripsi, υπερβαλλον τω AB. 11 τούς] addidi, om. ΑΒ. 
19 ro?’ £v] B, ποθεν A. 91 δέ] A, om. B. αὐτοῖς] 
Nizzius, om. AB. 99 no? £v] B, ποθεν A. 94 τῷ] 
addidi, om. A. 
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τᾷ τε ἡμισέᾳ τᾶς M καὶ τῷ τρίτω μέρει τᾶς Ν᾿ ὥστε 
καὶ ὅλος ὁ κύλινδρος ποτὶ τὸ ἐγγεγραμμένον σχῆμα 
μείξονα ἔχει λόγον, ἢ ὃν & ZA ποτὶ τὰν ΘΡ' ὃν ὁ 
ὅλος κύλινδρος ἔχων ἐδείχϑη ποτὶ τὸν P κῶνον' 
5 μείξονα οὖν ἔχει λόγον ὁ ὅλος κύλινδρος ποτὶ τὸ 
ἐγγεγραμμένον σχῆμα ἢ ποτὶ τὸν P κῶνον. ὥστε 
μείξων ἐστὶν ὁ P κῶνος τοῦ ἐγγεγραμμένου σχήματος" 
ὅπερ ἀδύνατον: ἐδείχθη γὰρ τὸ ἐγγεγραμμένον σχῆμα 
μεῖξον τοῦ Ψ κώνου. οὐκ ἄρα μεῖξον τὸ τοῦ κωνοειδέος 
τμᾶμα τοῦ P κώνου. 

οὐδὲ τοίνυν ἔλασσον. ἔστω γάρ, εἰ δυνατόν, ἔλασ- 
σον. πάλιν οὖν ἐγγεγράφϑω εἰς τὸ τμᾶμα σχῆμα στε- 
ρεόν, καὶ ἄλλο περιγεγράφϑω ἐκ κυλίνδρων ὕψος ἴσον 
ἐχόντων συγκείμενον, ὥστε τὸ περιγεγραμμένον σχῆμα 
1 τοῦ ἐγγραφέντος ὑπερέχειν ἐλάσσονι, ἢ ἁλίκῳ ὑπερέχει 
ὁ κῶνος τοῦ τμάματος, καὶ τὰ ἄλλα τὰ αὐτὰ κατεσκευ- 
άσϑω. ἐπεὶ οὖν ἔλασσόν ἐστι τὸ ἐγγεγραμμένον σχῆμα 
τοῦ τμάματος, καὶ ἐλάσσονι ὑπερέχει τὸ περιγεγραμ- 
μένον τοῦ ἐγγεγραμμένου ἢ ὁ Ψ κῶνος τοῦ τμάματος, 
δῆλον, ὅτι καὶ τὸ περιγεγραμμένον σχῆμα ἔλασσόν 
ἐστι τοῦ P κώνου. πάλιν δὴ ὅ τε κύλινδρος ὁ πρῶ- 
τος τῶν ἐν τῷ ὅλῳ κυλίνδρῳ ὁ ἔχων ἄξονα τὰν AE 
ποτὶ τὸν πρῶτον κύλινδρον τῶν ἐν τῷ περιγεγραμ- 
μένῳ σχήματι τὸν ἔχοντα ἄξονα τὰν AE τὸν αὐτὸν 
ἔχει λόγον, ὃν τὸ Q χωρίον ποτὶ τὸ XN [ἴσον γὰρ 
ἑκάτερον], καὶ τῶν ἄλλων κυλίνδρων ἔκαστος τῶν 
ἐν τῷ ὅλῳ κυλίνδρῳ ἄξονα ἐχόντων τὰν ἴσαν tě AE 
ποτὶ τὸν κύλινδρον τὸν ἐν τῷ περιγεγραμμένῳ σχή- 
ματι κατ αὐτὸν ἐόντα καὶ ἄξονα ἔχοντα τὸν αὐτὸν 


1 


e 
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e 


οι 


12 σχῆμα] BE (τμᾶμα om. E), om. A. 19 Ψ] A, 
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ram inscriptam maiorem rationem habet quam Z4 : 0 P;!) 
quam rationem totum cylindrum ad conum " habere 
demonstratum est; quare totus cylindrus ad figuram in- 
scriptam maiorem rationem habet quam ad "f conum. 
itaque conus ¥ maior est figura inscripta [Eucl. V, 8]; 
quod fieri non potest; nam demonstratum est, figuram in- 
scriptam maiorem esse cono ¥. itaque segmentum conoidis 
maius non est cono *P. 


uerum ne minus quidem est. sit enim, si fieri potest, 
minus. rursus igitur in segmento inscribatur figura solida, 
et alia ecireumscribatur ex cylindris altitudinem aequalem 
habentibus composita, ita ut figura circumscripta inscriptam 
excedat spatio minore, quam quanto conus segmentum ex- 
cedit, ceteraque eadem construantur. iam quoniam figura 
inscripta minor est segmento, et figura circumscripta in- 
scriptam excedit spatio minore, quam quo conus Ὦρ segmen- 
tum excedit, adparet, etiam figuram circumscriptam minorem 
esse cono ¥. rursus igitur et cylindrus primus totius cy- 
lindri axem habens 4AE ad primum cylindrum figurae cir- 
cumscriptae axem habentem AE eandem rationem habet, 
quam spatium & ad X N,?) et ceterorum cylindrorum unus- 
quisque eorum, qui in toto cylindro sunt axem habentes 
rectae JE aequalem, ad cylindrum figurae circumscriptae 
eodem loco positum axemque eundem habentem eam ratio- 


1) Nam N + Z = Β4-- ZB— 74, et 
43 + 4N = BO 4+ BP = ΘΡ. 
2) ἴσον γὰρ ἑκάτερον lin. 25—26, quae neglegenter causam 
rei per se patentis indicant, interpolata esse suspicor. 


om. B. 97 ἐχόντων τάν] scripsi, ἔχων τάν corr. ex ἔχων 
τῶν E, εχοντων A. 
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τοῦτον ἕξει τὸν λόγον, ὃν τὸ Q χωρίον ποτὶ τὸ 
ὁμόλογον τῶν παρὰ τὰν 5 παραβλημάτων σὺν τῷ 
ὑπερβλήματι, διὰ τὸ ἕκαστον τῶν περιγεγραμμένων 
χωρὶς τοῦ μεγίστου ἴσον εἶμεν ἑκάστῳ τῶν ἐγγεγραμ- 
μένων σὺν τῷ μεγίστῳ᾽ ἕξει οὖν καὶ ὁ ὅλος κύλιν- 
ὃρος ποτὶ τὸ περιγεγραμμένον σχῆμα τὸν αὐτὸν λόγον, 
ὃν πάντα τὰ « χωρία ποτὶ τὰ παραβλήματα σὺν τοῖς 
ὑπερβλημάτεσσιν. δέδεικται δὲ πάλιν πάντα τὰ 42 
χωρία ποτὶ πάντα τὰ ἕτερα ἐλάσσω λόγον ἔχοντα τοῦ, 
ιο 0v ἔχει ἆ ÆN ποτὶ τὰν ἴσαν συναμφοτέραις τᾷ τε 
ἡμισέᾳ τᾶς X καὶ τῷ τρίτῳ μέρει τᾶς N^ ὥστε καὶ 
ὅλος ὁ κύλινδρος ποτὶ τὸ περιγεγραμμένον σχῆμα 
ἐλάσσονα λόγον ἕξει ἢ ἆ ZA ποτὶ τὰν OP. ἀλλ᾽ 
ὡς & ZA ποτὶ τὰν OP, ὁ ὅλος κύλινδρος ποτὶ τὸν 
15 Æ χῶνον' ἐλάσσονα οὖν λόγον ἔχει ὁ αὐτὸς κύλιν- 
ὄρος ποτὶ τὸ περιγεγραμμένον σχῆμα ἢ ποτὶ τὸν WW. 
ὥστε μεῖζόν ἐστι τὸ περιγεγραμμένον τοῦ P κώνου" 
ὅπερ ἀδύνατον: ἐδείχϑη γὰρ ἔλαττον ἐὸν τὸ περιγε- 
γραμμένον σχῆμα τοῦ Ψ κώνου. οὐκ ἄρα ἔλασσόν 
ου ἐστι τὸ τοῦ κωνοειδέος τμᾶμα τοῦ "U^ κώνου. ἐπεὶ 
δὲ οὔτε μεῖξον οὔτε ἔλασσόν ἐστιν, δέδεικται οὖν τὸ 
προτεθέν. 
κβ΄. 
Καὶ τούνυν εἴ κα μὴ ὀρϑῷ ποτὶ τὸν ἄξονα τῷ 
95 ἐπιπέδῳ ἀποτμαϑῇ τὸ τμᾶμα τοῦ ἀμβλυγωνίου κωνο- 
ειδέος, ποτὶ τὸ ἀπότμαμα τοῦ κώνου τὸ βάσιν ἔχον 
τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν τοῦτον 
ἕξει τὸν λόγον, ὃν & συναμφοτέραις ἴσα τῷ τε ἄξονι 
τοῦ τμάματος καὶ τᾷ τριπλασίᾳ τᾶς ποτεούσας τῷ 


1 τόν] Basil., om. A. ὄν] B, Basil; om. A. 4 εἶμεν] 
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nem habebit, quam spatium «ὁ ad spatium correspondens 
eorum, quae rectae Ξ adplicata sunt, adsumpto excessu, 
quia unusquisque cireumseriptorum praeter maximum ae- 
qualis est unicuique inscripborum cum maximo;!) habebit 
igitur etiam totus cylindrus ad figuram circumscriptam 
eandem rationem, quam omnia spatia & ad spatia adplicata 
eum excessibus [prop. 1]. rursus autem demonstratum est, 
omnia spatia & ad omnia illa spatia minorem rationem 
habere quam Z+ N:43X--4N [prop. 2]; quare etiam 
totus cylindrus ad figuram circumscriptam minorem ratio- 
nem habebit quam Z4: OP. sed ut Z4: OP, ita totus 
cylindrus ad conum *P; itaque idem cylindrus ad figuram 
cireumscriptam minorem rationem habet quam ad *P, quare 
figura circumscripta maior est cono *P [Eucl. V, 8]; quod 
fieri non potest; nam demonstratum est, figuram circum- 
scriptam minorem esse cono ?P. itaque segmentum cono- 
idis minus non est cono Ἡ. οἱ quoniam nec maius nec 
minus est, constat propositum. 


XXVI. 


Iam etiam si plano ad axem non perpendiculari segmen- 
tum conoidis obtusianguli abscinditur, sic quoque ad seg- 
mentum coni basim habens eandem, quam segmentum, axem- 
que eundem eam rationem habebit, quam recta utrique 
aequalis, et axi segmenti et triplici rectae axi adiectae, ad 


1) Sint e, c, c, c, cylindri inscripti, C, C, C, C, C, circum- 
scripti, K cylindr totius cylindri, r, r, r, 7, Τι spatia adplicata 
adsumpto excessu. iam supra p. 916, 28 sq. demonstratum est, 
esse K: x $:n, Κτο =Q: r, Keg — $:r,, K:c, 
zm $:r sede, O, G = C, €, = C,, c, = C,; itaque 
K:C,2-:n, κ. —2:n cett. 


Torellius, εστιν comp. DE, εἶναι GH. 16 τόν] scripsi, το A. 
23 κε A, xý BH. 26 τό (alt)] B, του Α. ἔχον] BD, 
ἔχοντος EGH. 28 à συναμφοτέραις] Basil., simul utrique 
B, αι συναµφοτεραι À. 
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ἄξονι ποτὶ τὰν ἴσαν συναμφοτέραις τῷ τε ἄξονι καὶ 
τᾷ διπλασία τᾶς ποτεούσας τῷ ἄξονι. 

ἔστω γὰρ τμᾶμα ἀμβλυγωνίου κωνοειδέος ἀποτε- 
τμαμένον ἐπιπέδῳ, ὡς εἴρηται, τμαϑέντος δὲ ἐπιπέδῳ 
τοῦ σχήματος ἄλλῳ διὰ τοῦ ἄξονος ὀρϑῷ ποτὶ τὸ 
ἐπίπεδον τὸ ἀποτετμακὺς τὸ τμᾶμα τοῦ μὲν σχήματος 
τομὰ ἔστω ἆ ABT ἀμβλυγωνίου κώνου τοµά, τοῦ δὲ 
ἐπιπέδου τοῦ ἀποτετμακότος τὸ τμᾶμα ἆ Γ4 εὐθεῖα, 
κορυφὰ δὲ ἔστω τοῦ κώνου τοῦ περιέχοντος τὸ κωνο- 
10 ειδὲς τὸ Θ σαμεῖον, καὶ ἄχϑω διὰ τοῦ B παρὰ τὰν 
AT ἐπιψαύουσα τᾶς τοῦ κώνου τομᾶς ἆ OT, èn- 
ψαυέτω δὲ κατὰ τὸ B, καὶ ἀπὸ τοῦ Θ ἐπὶ τὸ B ἐπι- 
ξευχϑεῖσα ἐκβεβλήσθω' τεμεῖ δὴ αὕτα δίχα τὰν AT, 
καὶ ἐσσεῖται κορυφὰ μὲν τοῦ τμάματος τὸ Β σαμεῖον, 
ἄξων δὲ & BA, ἆ δὲ ποτεοῦσα τῷ ἄξονι & ΒΘ' τᾷ 
δὲ ΒΘ ἴσα ἔστω ἅ τε ΘΖ καὶ ἆ ZH, ἀπὸ δὲ τᾶς 
QT ἐπίπεδον ἀνεστακέτω τι παράλληλον τῷ κατὰ τὰν 
AI" ἐπιψαύσει δὴ τοῦ κωνοειδέος κατὰ τὸ B. καὶ 
ἐπεὶ τὸ ἐπίπεδον τὸ κατὰ τὰν AI' οὐκ ἐὸν ὀρϑὸν 
ποτὶ τὸν ἄξονα τετμάχει τὸ κωνοειδές, & τομὰ ἐσσεῖ- 
ται ὀξυγωνίου κώνου touc, διάμετρος δὲ αὐτᾶς & 
μείζων ἆ TA ἐούσας δὴ ὀξυγωνίου κώνου τομᾶς 
περὶ διάμετρον τὰν AT καὶ τᾶς BA γραμμᾶς ἀπὸ 
τοῦ κέντρου ἀνεστακούσας ἐν ἐπιπέδῳ, ὅ ἐστιν ἀπὸ 
τᾶς διαμέτρου ὀρϑὸν ποτὶ τὸ ἐπίπεδον, ἐν ᾧ ἐστιν 
ἆ τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τοµά, δυνατόν ἐστι κύλινδρον 
εὑρεῖν τὸν ἄξονα ἔχοντα ἐπ’ εὐθείας và BA, οὗ ἐν 
τᾷ ἐπιφανεία ἐδσεῖται ἆ τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομὰ 
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8 T4] A, ag B. 18 δὴ αὗτα] B, δια τα αυτα A. 18 
δή] scripsi, δε AB. 19 ἐπεὶ τό] Basil., qm corr. ex erit 
in scrib. B, εσσει το DE, ἐσσεῖται GH. 22 ἑούσας δή] Basil., 
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rectam utrique aequalem, et axi et duplici rectae axi 
adiectae. 1) 


sit enim segmentum conoidis obtusianguli abscisum plano 
ita, ut dictum est, figura autem alio plano per axem secta 
ad planum segmentum abscindens perpendiculari figurae 
sectio sit 4 BI' coni obtusianguli sectio [prop. 11, b], plani 
uero segmentum abscindentis recta I'4, uertex autem coni 
conoides comprehendentis sit punctum Θ, et per B punc- 
tum rectae 4T parallela ducatur Q T sectionem coni con- 
tingens, contingatque in puncto B, et recta & 6 ad B 
ducta producatur; ea igitur rectam ÆT in duas partes ae- 
quales secabit,?) et uertex segmenti erit B, axis autem B 64,3) 
et ΒΘ recta axi adiuncta [p. 250, 18]; sit autem 


BO = 0Z = ZH, 


εἰ a recta D T planum erigatur plano in ÆT posito par- 
allelum; continget igitur conoides in B [prop. 16, b]. iam 
quoniam planum in 4T positum ad axem non perpendicu- 
lare conoides secat, sectio erit coni acutianguli sectio, et 
diametrus eius maior Γ4 [prop. 13]; data igitur coni acu- 
tianguli sectione circum diametrum 4T descripta lineaque 
B4 a centro erecta in plano in diametro posito ad id pla- 
num perpendiculari, in quo est coni acutianguli sectio, fieri 
potest, ut inueniatur cylindrus axem in producta recta B4 
habens, cuius in superficie sit coni acutianguli sectio circum 


1) P. 252, 3: εἴ κα τοῦ ἀμβλυγωνίου κωνοειδέος τμᾶμα 
ἀποτμαϑῇ ἐπιπέδῳ μὴ ὀρϑῷ ποτὶ τὸν ἄξονα, τὸ ἀποτμαϑὲν 
τμᾶμα ποτὶ τὸ σχῆμα τὸ βάσιν ἔχον τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ 
ἄξονα τὸν αὐτόν, ὃ γίγνεται ἀπότμαμα κώνου, τοῦτον χτλ., ut 
nos loco, nisi quod ibi ἀμφοτέραις legitur pro συναμφοτέραις 
in. 1. 

2) ZMP. XXV p. 56 nr. 26; cfr. supra p. 341 not. 3. 


3) B uertex erit propter p. 250, 14. tum B. axis erit 
propter p. 250, 15. 


εουόα αλλη Α; existens seq. lac. B, mg. αλλη. τομᾶς] Basil., 
touc AB. 27 εὐθείας] B, ευδειων A. 


Archimedes, ed. Heiberg. I. Ed. II 25 
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& περὶ διάµετρον τὰν AT. εὑρεθέντος οὖν ἐσσεῖταί 
τις κυλίνδρου τόμος τὰν αὐτὰν βάσιν ἔχων τῷ tud- 
ματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτόν, ἆ δὲ ἑτέρα βάσις αὐτοῦ 
ἐσσεῖται τὸ ἐπίπεδον τὸ κατὰ τὰν ΦΥ. πάλιν δὲ καὶ 
κῶνον εὑρεῖν δυνατόν ἐστι κορυφὰν ἔχοντα τὸ B 
σαμεῖον, οὗ ἐν τᾷ ἐπιφανείᾳ ἐσσεῖται ἆ τοῦ ὀξυγωνίου 
κώνου τομὰ ἆ περὶ διάμετρον τὰν AT. εὑρεθέντος 


οὖν καὶ ἀπότμαμά τι ἐσσεῖται κώνου βάσιν ἔχον τὰν 
αὐτὰν τῷ τε τόμῳ καὶ τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν 
10 αὐτόν" δεικτέον, ὅτι τὸ τοῦ κωνοειδέος τμᾶμα ποτὶ 
τὸ ἀπότμαμα τοῦ κώνου τὸ εἰρημένον τὸν αὐτὸν ἔχει 
λόγον, ὃν & HA ποτὶ τὰν AZ. 
ὃν γὰρ ἔχει λόγον & HA ποτὶ τὰν AZ, τοῦτον 
ἐχέτω ὁ P χῶνος ποτὶ τὸ ἀπότμαμα τοῦ κώνου. εἰ 
15 οὖν μή ἐστιν ἴσον τὸ τοῦ κωνοειδέος τμᾶμα τῷ κώνῳ 
τῷ F, ἔστω, εἰ δυνατόν ἐστιν, μεῖξον. ἐγγεγράφθω 
δὴ εἰς τὸ τοῦ κωνοειδέος τμᾶμα σχῆμα στερεόν, καὶ 
ἄλλο περιγεγράφϑω ἐκ κυλίνδρου τόμων ἴσον ὕψος 
ἐχόντων συγκείμενον, ὥστε τὸ περιγραφὲν σχῆμα τοῦ 
30 ἐγγραφέντος ὑπερέχειν ἐλάσσονι, Ñ ἁλίκῳ ὑπερέχει τὸ 


1 &] addidi, om. ΑΒ. 1 &] addidi, om. AB. 8 xai — 
9 τμάματι] addidi praeeunte Commandino coll. p. 858, 8; 
406, 17 sqq.; om. AB, mg.! B. 13 ydo] BE, γοῦν ΔΑ. & H4 
Torellius, om. AB. 14 ἐχέτω] B, εχει A. 16 iei cipi 
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diametrum 4T descripta [prop. 9]. eo igitur inuento frus- 
tum quoddam cylindri 
erit eandem basim ha- 
bens, quam segmen- 
tum, axemque eundem, 
altera uero basis eius 
erit planum in recta 
Q T positum. rursus 
autem hoc quoque fieri 
potest, ut conus in- 
ueniatur uerticem ha- 
bens punctum B, cuius 
in superficie sit coni 
acutianguli sectio cir- 
cum diametrum AT 
descripta [prop.8]. eo 
igitur inuento etiam 
segmentum coni erit 
basim habens eandem, 
quam et frustum et 
segmentum, axemque 
eundem; demonstran- 
dum, segmentum co- 
noidis ad segmentum 
coni rationem eam ha- 
bere, quam H4 ad 427. 

habeat enim conus ¥ ad segmentum coni eam rationem, 
quam Η 4: 42. iam si segmentum conoidis cono W aequale 
non est, sit, si fieri potest, maius. inscribatur igitur in 
segmento conoidis figura solida, et alia cireumscribatur cx 
cylindri frustis altitudinem aequalem habentibus composita, 
ita ut figura circumscripta inscriptam excedat spatio minore, 








B, ει γαρ µη δυνατον εστιν (comp. A; εἰ δυνατόν, ἔστω 
Commandinus; εἰ μέν ἐστι δυνατόν, ἔστω Torellius. 18 ἄλλο] 
ΒΩ͂, αλλω Α. πα AB, κυλίνδρων Basil. Fig. non obli- 
qua in AB, litt. E om. A. 
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τοῦ κωνοειδέος τμᾶμα τοῦ W κώνου. ἐπεὶ οὖν τὸ 

περιγεγραμμένον σχῆμα μεῖξον ἐὸν τοῦ τμάματος ἐλάσ- 

σονι ὑπερέχει τοῦ ἐγγεγραμμένου σχήματος ἢ τὸ τμᾶμα 

τοῦ Ψ κώνου, δῆλον, ὅτι μεῖξόν ἐστι τὸ ἐγγεγραμμένον 
5 σχῆμα τοῦ "U^ κώνου. διάχϑω δὴ τὰ ἐπίπεδα τῶν tó- 

uov τῶν ἐγγεγραμμένων ἐν τῷ τμάματι πάντων ἔστε 

ποτὶ τὰν ἐπιφάνειαν τοῦ τόμου τοῦ βάσιν ἔχοντος τὰν 

αὐτὰν τᾷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτόν, καὶ ἅ τε ΒΡ 

τρίτον μέρος ἔστω τᾶς BA, καὶ τἄλλα τὰ αὐτὰ τοῖς 
10 πρότερον κατεσκευάσθω. πάλιν δὴ ὁ πρῶτος τόμος 
τῶν ἐν τῷ ὅλῳ τόμῳ ὁ ἔχων ἄξονα τὰν AE ποτὶ 
τὸν πρῶτον τόμον τῶν ἐν τῷ ἐγγεγραμμένῳ σχήματι 
τὸν ἔχοντα ἄξονα τὰν AE τοῦτον ἔχει τὸν λόγον, ὃν 
τὸ ἀπὸ τᾶς AA τετράγωνον ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς KE: οἱ 
γὰρ τόμοι οἱ ἴσον ὕψος ἔχοντες τὸν αὐτὸν ἔχοντι 
λόγον πότ᾽ ἀλλάλους, ὅνπερ αἱ βάσιες αὐτῶν, αἱ δὲ 
βάσιες αὐτῶν, ἐπεὶ ὁμοῖαί ἐντι ὀξυγωνίων κώνων 
τομαί, τὸν αὐτὸν [οὖν] λόγον ἔχοντι ποτ᾽ ἀλλάλας, 
ὃν αἱ ὁμολόγοι διαμέτροι αὐτᾶν δυνάμει. ὃν δὲ λόγον 
90 ἔχει τὸ ἀπὸ τᾶς AJ τετράγωνον ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς 
ΚΕ, τοῦτον ἔχει τὸ ὑπὸ τᾶν ZAB περιεχόμενον ποτὶ 
τὸ ὑπὸ τᾶν ZEB, ἐπεί ἐστιν ἆ μὲν ZA ἀγμένα διὰ 
τοῦ O, xa?’ ὃ αἱ ἔγγιστα δυμπίπτοντι, αἱ δὲ 44, 
ΚΕ παρὰ τὰν κατὰ τὸ Β ἐπιψαύουσαν: ἔστιν δὲ τὸ 
μὲν ὑπὸ τᾶν ZAB περιεχόμενον ἴσον τῷ Q χωρίῳ, 
τὸ δὲ ὑπὸ τᾶν ZEB τῷ XEM: ἔχει οὖν ὁ πρῶτος 
τόμος τῶν ἐν τῷ ὅλῳ τόμῳ ὁ ἔχων ἄξονα τὰν 
AE ποτὶ τὸν πρῶτον τόμον τῶν ἐν τῷ ἐγγεγραμ- 


1 


en 


σι 


3 σχήματος] Basil., τµηµατος ΑΒ. 6 τμάματι] scripsi, 
σχηµατι AB. ἔστε] Torellius, εσσειται A, erit B sed del 
10 κατεσκευάσθω] G, κατασκευασθω A. 12 τῶν] scripsi, 
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quam quanto excedit segmentum conoidis conum ¥ [prop. 
20]. iam quoniam figura circumscripta, quae segmento 
maior est, minore spatio figuram inscriptam excedit, quam 
quo segmentum excedit conum *P, adparet, figuram inscrip- 
tam maiorem esse cono ¥. producantur igitur plana frus- 
iorum omnium in segmento inscriptorum usque ad super- 
ficiem frusti basim habentis eandem, quam segmentum, axem- 


que eundem, et sit 
ΒΡ-- 48Β4, 


ceteraque eadem construantur, quae antea. rursus igitur 
primum frustum totius frusti axem habens JE ad primum 
frustum figurae inscriptae axem habens JE eam rationem 
habet, quam 44°: K E^; nam frusta altitudinem aequalem 
habentia eam inter se rationem habent, quam bases [cfr. 
prop. 10], bases autem, quoniam sectiones conorum acuti- 
angulorum similes sunt [prop. 14 coroll], eandem inter se 
rationem habent, quam quadrata diametrorum correspon- 
dentium [prop. 6 coroll]. uerum 
ADS IKE —ZAx 4B:ZE x EB,!) 


quoniam recta Z4 per € ducta est, in quo rectae sectioni 
proximae inter se incidunt, rectaeque 44, KE rectae in 
puncto B contingenti parallelae; est autem 

Z4» 4B-—$, 


et ZE x EB = XM; itaque primum frustum totius frusti 
axem habens JE ad primum frustum figurae inscriptae 


1) Apollon. I, 21; cfr. ZMP. XXV p. 55 nr. 24. hic autem 
non, ut p. 376, 20 sqq., de axe, sed de quauis diametro usur- 
patur; u. Zeuthen, Die Lehre von d. Kegelschn. im Altert. 
p. 59 not. 


τον ΑΒ. 15 ἔχοντι] EG, εχωντι A. 16 αἱ δὲ βάσιες αὐ- 
τῶν] Commandinus, om. AB. 18 οὖν] AB, del. Torellius. 
ἔχοντι] EG, εχωντι A. 21 Ζ4Β] B, mg. zib fmi; ZAB A. 
23 ὃ ci] Torellius, ας AB (x«9" ὅ om. lacuna relicta B, mg. 
καθας). συμπίπτοντι] EG, συµπιπτωντι À. 25 Ζ ΔΒ] Ἡ 
LAB A. 28 τῶν] scripsi, τον AB. 
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μένῳ σχήματι τὸν ἔχοντα ἄξονα τὰν AE τὸν αὐτὸν 
λόγον, ὃν τὸ Q χωρίον ποτὶ τὸ AM: καὶ τῶν ἄλλων 
δὲ τόμων ἕκαστος τῶν ἐν τῷ ὅλῳ τόμῳ ἄξονα ἐχόν- 
των τὰν ἴσαν τᾷ ΔΕ ποτὶ τὸν τόμον τὸν ἐν τῷ 
s ἐγγεγραμμένῳ σχήματι κατ᾽ αὐτὸν ἐόντα καὶ ἄξονα 
ἔχοντα τὰν ἴσαν τᾷ AE τοῦτον ἔχει τὸν λόγον, ὃν 
τὸ Q χωρίον ποτὶ τὸ ὁμόλογον τῶν παρὰ τὰν A 
παραπεπτωκότων ὑπερβαλλόντων εἴδει τετραγώνῳ. 
πάλιν οὖν ἐντί τινα μεγέϑεα, οἱ τόμοι οἱ ἐν τῷ ὅλῳ 
10 τόμῳ, καὶ ἄλλα μεγέϑεα, τὰ χωρία, ἐν οἷς τὸ Q, ἴσα 
τῷ πλήϑει τοῖς τόμοις καὶ κατὰ δύο τὸν αὐτὸν λόγον 
ἔχοντα αὐτοῖς, λέγονται δὲ οἱ τόμοι ποτ᾽ ἄλλους τό- 
μους τοὺς ἐν τῷ ἐγγεγραμμένῳ σχήματι, ὁ δὲ ἔσχατος 
τόμος οὐδὲ no? fv λέγεται, τὰ δὲ Q χωρία ποτ 
16 ἄλλα χωρία τὰ παρὰ τὰν ΒΚ παραπεπτωκότα ὑπερ- 
βάλλοντα εἴδεσι τετραγώνοις, τὰ ὁμόλογα ἐν τοῖς 
αὐτοῖς λόγοις, τὸ δὲ ἔσχατον οὐδὲ ποϑ᾽ Ev λέγεται: 
δῆλον οὖν, ὅτι καὶ πάντες οἳ τόμοι ποτὶ πάντας τὸν 
αὐτὸν ἑξοῦντι λόγον, ὃν πάντα τὰ & χωρία ποτὶ 
3 πάντα τὰ παραβλήματα χωρὶς τοῦ μεγίστου. πάντα 
δὲ τὰ Q χωρία ποτὶ πάντα τὰ παραβλήματα χωρὶς 
τοῦ μεγίστου uslova λόγον ἔχοντι, ἢ ὃν & ÆN ποτὶ 
τὰν ἴσαν ἀμφοτέραις τᾶ τε ἡμισέᾳ τᾶς A καὶ τῷ τρίτῳ 
μέρει τᾶς Ν΄ μείξονα οὖν λόγον ἔχει ὅλος ὁ τόμος 
35 ποτὶ τὸ ἐγγεγραμμένον σχῆμα τοῦ, ὃν ἔχει & AN 
ποτὶ τὰν ἴσαν ἀμφοτέραις τᾷ τε ἡμισέᾳ τᾶς Æ καὶ 
τῷ τρίτῳ μέρει τᾶς Ν' ὥστε καὶ τοῦ, ὃν ἔχει & ZA 
ποτὶ τὰν GP. uslova οὖν ἔχει λόγον ὁ ὅλος τόμος 
ποτὶ τὸ ἐγγεγραμμένον σχῆμα ἢ ποτὶ τὸν P κῶνον᾽ 


8 δέ] A, om. B. 4 τών] addidi, om. A. ϐ τών] addidi, 
om. Α. 7 τὰν A] Basil, τὰ NX A, τὰν ΝΞ BG. 9 τόμοι 
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axem habens 4J E eandem rationem habet, quam 4) ad ΞΜ: 
et ceterorum quoque frustorum unumquodque eorum, quae 
in toto frusto sunt axem habentia rectam rectae 4 E aeque- 
lem, ad frustum in figura inscripta eodem loco positum 
axemque habens rectam rectae 4 E aequalem eam rationem 
habet, quam spatium & ad correspondens spatium eorum, 
quae rectae κ adplicata sunt figura quadrata excedentia. 
rursus igitur magnitudines quaedam sunt, frusta totius 
frusti, et aliae magnitudines, spatia, in quibus est littera 
Q, numero frustis aequales et binae cum binis in eadem 
proportione, frusta autem cum aliis frustis, quae sunt in 
figura inscripta, in proportione sunt, ultimum autem frus- 
tum in nulla proportione,!) et spatia & cum aliis spatiis, 
quae rectae ,  adplieata sunt figuris quadratis excedentia, 
correspondentia in iisdem proportionibus, ultimum autem 
in nulla est; adparet igitur, etiam omnia frusta ad omnia 
eandem rationem habitura esse, quam omnia spatia $2 ad 
omnia spatia adplicata praeter maximum [ρτορ. 1] sed 
omnia spatia «ὁ ad omnia spatia adplicata praeter maximum 
maiorem rationem habent, quam 


E-FN:45-FÀ4N [prop. 2]; 
itaque totum frustum ad figuram inscriptam maiorem ra- 
tionem habet, quam X + N: 1X +4N; quare etiam ma- 
iorem, quam ZA: 6 P.?) itaque totum frustum maiorem 
rationem habet ad figuram inscriptam quam ad conum 1}-3) 


1) Id scilicet, cuius axis est BI; numerus enim frustorum 
inscriptorum uno minor est. 

2) U. p. 381 not. 1. 

3) Nam frustum totum ad ¥ eam rationem habet, quam 
ZJ: 0P; cfr. p. 374, 12 sq. itaque figura minor est cono. 


οἱ] BG, om. A. 12 ἔχοντα] Torellius, εχωντι A, ἔχοντι BEG. 
ἄλλους] G, alios corr. ex inuicem in scrib. B,’ αλλαλους Α. 
14 nog? ἕν] B, ποθεν A. 15 τα] addidi, om. AB. ber] 
βάλλοντα] T orellius, τα υπερβαλλοντα A. 17 ποϑ᾽ PB 
ποθεν A. 20 gocis) B τα χωρις Å. 99 κά, G, 
εχωντι À. 26 5] B 5 À. 29 τόν] EG, το 
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ὅπερ ἀδύνατον" ἐδείχϑη γὰρ μεῖξον ἐὸν τὸ ἐγγεγραμ- 
μένον σχῆμα τοῦ Ψ κώνου. οὐκ ἔστιν οὖν μεῖξον 
τὸ τοῦ κωνοειδέος τμᾶμα τοῦ P κώνου. 

εἰ δὲ ἔλασσόν ἐστι τὸ τοῦ κωνοειδέος τμᾶμα τοῦ P 
κώνου, ἐγγραφέντος εἰς τὸ τμᾶμα σχήματος στερεοῦ 
καὶ ἄλλου περιγραφέντος ἐκ κυλίνδρου τόμων ἴσον 
ὕψος ἐχόντων συγκειμένου, ὥστε τὸ περιγεγραμμένον 
σχῆμα τοῦ ἐγγραφέντος ὑπερέχειν ἐλάσσονι, ἢ ἁλίκῳ 
ὑπερέχει ὁ W κῶνος τοῦ τμάματος, πάλιν ὁμοίως δειχ- 
10 ϑήσεται τὸ περιγεγραμμένον σχῆμα ἔλασσον ἐὸν τοῦ 
P κώνου καὶ ὁ τοῦ κυλύνδρου τόμος ὁ βάσιν ἔχων 
τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν ποτὶ τὸ 
περιγεγραμμένον σχῆμα ἐλάσσονα λόγον ἔχων ἢ ποτὶ 
τὸν W χῶνον᾽ ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ ἔστιν οὖν 
οὐδ᾽ ἔλασσον τὸ τοῦ κωνοειδέος τμᾶμα τοῦ P κώνου. 
δῆλον οὖν τὸ προτεϑέν. 


οι 


1 


σι 


αζ. 

Παντὸς σχήματος σφαιροειδέος ἐπιπέδῳ τμαϑέντος 
διὰ τοῦ κέντρου ὀρϑῷ ποτὶ τὸν ἄξονα τὸ ἁμίσεον τοῦ 
σφαιροειδέος διπλάσιόν ἐστι τοῦ κώνου τοῦ βάσιν 
ἔχοντος τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτόν. 

ἔστω σφαιροειδὲς σχῆμα ἐπιπέδῳ τετμαμένον διὰ 
τοῦ κέντρου ὀρϑῷ ποτὶ τὸν ἄξονα, τμαϑέντος δὲ aù- 
τοῦ ἄλλῳ ἐπιπέδῳ διὰ τοῦ ἄξονος τοῦ μὲν σχήματος 
35 τομὰ ἔστω ἆ ABTA ὀξυγωνίου κώνου τομά, διάμετρος 

δὲ αὐτᾶς καὶ ἄξων τοῦ σφαιροειδέος & BA, κέντρον 
δὲ τὸ Θ: διοίσει δὲ οὐδέν, εἴτε ἆ μείξων ἐστὶ διά- 
µετρος & BA τᾶς τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομᾶς εἴτε 


€ 


& ἐλάσσων: τοῦ δὲ τετµακότος ἐπιπέδου τὸ σχῆμα 


3 


e 


1 μεῖζον ἐόν] BG, µειξεον A. 18 ἔχων ἤ] Torelhus, 
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quod fieri non potest; nam demonstratum est, figuram in- 
scriptam maiorem esse cono *U. itaque segmentum cono- 
idis cono ¥ maius non est. 

sin minus est segmentum conoidis cono P, inscripta 
in segmento figura solida et alia circumscripta ex cylin- 
dri frustis aequalem altitudinem habentibus composita, ita 
ut figura circumscripta inscriptam excedat spatio minore, 
quam quanto conus ¥ segmentum excedit, rursus eodem 
modo demonstrabimus, figuram cireumscriptam minorem 
esse cono ¥ [cfr. p. 388, 1 sq.], et frustum cylindri basim 
habens eandem, quam segmentum, axemque eundem ad 
figuram cireumscriptam minorem rationem habere quam ad 
conum ¥ [cfr. p. 388, 10 sq.]; quod fieri non potest.!) ita- 
que segmentum conoidis ne minus quidem est cono P. ergo 
constat 'propositum. 


XXVII. 


Quauis figura sphaeroidis per centrum plano ad axem 
perpendiculari secta dimidia pars sphaeroidis duplo maior 
est, cono basim eandem habenti, quam segmentum, axemque 
eundem. ?) 

sit figura sphaeroidis per centrum plano ad axem per- 
pendieulari secta, eadem autem alio plano per axem posito 
secta figurae sectio sit ABTA coni acutianguli sectio [prop. 
11, c], diametrus autem eius &xisque sphaeroidis B4 et 
centrum 0; nihil autem interest, utrum maior diametrus 
sectionis coni acutianguli sit Β 4 an minor; plani uero 


1) Tum enim figura circumscripta maior esset cono ¥ 
(Eucl. V, 10), quod secus est (lin. 9). 

9) P. 254, 22 sq.: εἴ κά τι τῶν σφαιροειδέων σχημάτων ἐπι- 
πέδω τμαϑῇ διὰ τοῦ κέντρου ὀρϑῷ ποτὶ τὸν ἄξονα, τῶν yeva- 
μένων τμαμάτων ἑκάτερον διπλάσιον ἐσσεῖται τοῦ κώνου τοῦ 
βάσιν ἔχοντος τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτόν. 


ἔχοντι EG, εχώντι A (habet proportionem minorem 
quam B) 17 κζ[ A, xn ΒΗ. 22 σχῆμα] Basil, τµηµα 
ΑΒ. 24 δια] B, του uev δια Α. σχήματος] Basil, τµηµατος 
ΑΒ. 97 ©] B, 694 À. 29 «] addidi, om. A. 
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τομὰ ἔστω ἆ Γ4 εὐθεῖα' ἐσσεῖται δὴ αὕτα διὰ τοῦ 
ϐ καὶ ὀρϑὰς ποιήσει γωνίας ποτὶ τὰν BA, ἐπεὶ τὸ 
ἐπίπεδον ὑπόκειται διὰ τοῦ κέντρου τε ἄχϑαι καὶ ὀρϑὸν 
εἶμεν ποτὶ τὸν ἄξονα. δεικτέον, ὅτι τὸ ἁμίσεον τοῦ 
s σφαιροειδέος τμᾶμα τὸ βάσιν μὲν ἔχον τὸν κύκλον 
τὸν περὶ διάμετρον τὰν AT, κορυφὰν δὲ τὸ B σα- 
μεῖον, διπλάσιόν ἐστι τοῦ κώνου τοῦ βάσιν ἔχοντος 
τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτόν. 
ἔστω γὰρ κῶνός τις, ἐν ᾧ τὸ W, διπλασίων τοῦ 
10 κώνου τοῦ βάσιν ἔχοντος τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ 
ἄξονα τὸν αὐτὸν τὰν OB: φαμὶ δὴ τὸ ἁμίσεον τοῦ 
σφαιροειδέος ἴσον εἶμεν τῷ P κώνῳ. 
εἰ οὖν μή ἐστιν ἴσον τὸ ἁμίσεον τοῦ σφαιροειδέος 
τῷ P κώνῳ, ἔστω πρῶτον, εἰ δυνατόν, αεῖξον. ἐγγε- 
15 γράφϑω δὴ εἰς τὸ τμᾶμα τὸ ἁμίσεον τοῦ σφαιροειδέος 
σχῆμα στερεόν, καὶ ἄλλο περιγεγράφϑω ἐκ κυλίνδρων 
ὕψος ἴσον ἐχόντων συγκείμενον, ὥστε τὸ περιγραφὲν 
σχῆμα τοῦ ἐγγραφέντος ὑπερέχειν ἐλάσσονι, ἢ ἁλύκῳ 
ὑπερέχει τὸ ἁμίσεον τοῦ σφαιροειδέος τοῦ ΖΓ κώνου. 
2 ἐπεὶ οὖν μεῖξον ἐὸν τὸ περιγεγραμμένον σχῆμα τοῦ 
ἁμίσεος τοῦ σφαιροειδέος ἐλάσσονι ὑπερέχει τοῦ ἐγγε- 
γραμμένου σχήματος ἡ τὸ ἁμίσεον τοῦ σφαιροειδέος 
τοῦ F κώνου, δῆλον οὖν, ὅτι καὶ τὸ ἐγγεγραμμένον 
σχῆμα ἐν τῷ τμάματι τῷ ἁμισέω τοῦ σφαιροειδέος μεῖ- 
25 óv ἐστι τοῦ P κώνου. ἔστω δὴ κύλινδρος βάσιν μὲν 
ἔχων τὸν κύκλον τὸν περὶ διάμετρον τὰν AT, ἄξονα 
δὲ τὰν ΒΘ. ἐπεὶ οὖν οὗτος ὁ κύλινδρος τριπλάσιός 


ὃ τε ἄχϑαι] scripsi, τεταχθαι AB. 11 δή] G, δε AB. 
17 ἐχόντων] BGH, εχον vov A. 21 ἁμίσεος] DH, ἁμίσεως 
EG. ἐλάσσονι] B, ελασσον A. 34 τῷ ἁμισέω] scripsi, του 
αµισεος ΑΒ, τοῦ ἁμίσεως G. 25 βάσιν] scripsi, ο βασιν A. 
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figuram secantis sectio sit recta I'4; ea igitur per punctum 
© transibit et cum Β 4 rectos angulos faciet, quoniam sup- 
positum est, planum et per centrum ductam esse et ad 
axem perpendiculare [Eucl. XI, 18; XI def. 4] demon- 
styandum est, dimidiam partem sphaeroidis basim habentem 
circulum circum diametrum 41’ descriptum, uerticem autem 
punctum B, duplo maiorem esse cono basim eandem habenti, 
quam segmentum, axemque eundem. 

sit enim conus aliquis, in quo sit littera ¥, duplo maior 
cono basim habenti eandem, quam segmentum, axemque 
eundem ΘΒ; dico igitur, dimidiam partem sphaeroidis ae- 
qualem esse cono ?P. 

iam si dimidia pars sphaeroidis cono ¥ aequalis non 
est, sit primum, si fieri potest, maior. inscribatur igitur in 
segmento, quod dimidia pars est sphaeroidis, figura solida, 
et alia circumscribatur ex cylindris altitudinem aequalem 
habentibus composita, ita ut figura circumscripta inscriptam 
excedat spatio minore, quam quanto excedit dimidia pars 
sphaeroidis conum *P [ρτορ. 19]. itaque, quoniam figura 
circumscripta, quae maior est dimidia parte sphaeroidis, 
minore spatio excedit figuram inscriptam, quam quo dimi- 
dia pars sphaeroidis conum ¥ excedit, adparet, etiam figu- 
ram in segménto inscriptam, quod dimidia pars sphaeroidis 
est, maiorem esse cono *L. sit igitur cylindrus basim ha- 
bens circulum circum diametrum 4 Γ᾽ descriptum axemque 
ΒΘ. iam quoniam hic cylindrus triplo maior est cono basim 
habenti eandem, quam segmentum, axemque eundem [Eucl. 
XII, 10; cfr. supra prop. 10], conus ¥ autem duplo maior 
eodem cono, adparet, cylindrum dimidia parte maiorem esse 
cono ¥. producantur igitur plana omnium cylindrorum, ex 
quibus composita est figura inscripta, usque ad superficiem 
cylindri basim habentis eandem, quam segmentum, axemque 
eundem; totus igitur cylindrus diuisus erit in cylindros nu- 
mero aequales cylindris figurae circumscriptae, magnitudine 
autem maximo eorum aequales. ponantur igitur lineae 
quaedam, in quibus sint litterae X, numero partibus rectae 
ΒΘ aequales, magnitudine autem singulae aequales rectae 
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ἐστι τοῦ κώνου τοῦ βάσιν ἔχοντος τὰν αὐτὰν τῷ τμά- 
ματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτόν, ὁ δὲ P χῶνος διπλάσιός 
ἐστι τοῦ αὐτοῦ κώνου, δῆλον, ὡς ὁ κύλινδρος ἡμιό- 
λιός ἐστι τοῦ Ῥ κώνου. ἐκβεβλήσθω δὴ τὰ ἐπίπεδα 
τῶν κυλίνδρων πάντων, ἐξ ὧν σύγκειται τὸ ἐγγεγραμ- 
μένον σχῆμα, ἔστε ποτὶ τὰν ἐπιφάνειαν τοῦ κυλίνδρου 
τοῦ βάσιν ἔχοντος τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ ἄξονα 
τὸν αὐτόν: ἐσσεῖται δὴ ὁ ὅλος κύλινδρος διαιρημένος 
tig κυλύνδρους τῷ μὲν πλήϑει ἴσους τοῖς κυλίνδροις 
ιο τοῖς ἐν τῷ περιγεγραμμένῳ σχήματι, τῷ δὲ μεγέϑει 
ἴσους τῷ μεγίστῳ αὐτῶν. ἔστων [δὴ] οὖν γραμμαὶ 
κείμεναι, ἐφ᾽ ὧν τὰ X, τῷ πλήϑει ἴσαι τοῖς τμαμάτεσσι 
τοῖς τᾶς ΒΘ εὐϑείας, τῷ δὲ μεγέϑει ἴσα ἑκάστα τᾷ 
ΒΘ, καὶ ἀπὸ ἑκάστας τετράγωνον ἀναγεγράφϑω, ἆφαι- 
15 ρήσθω δὲ ἀπὸ μὲν τοῦ ἐσχάτου τετραγώνου γνώμων 
πλάτος ἔχων ἴσον τᾷ Bl: ἐσσεῖται δὴ οὗτος ἴσος τῷ 
περιεχομένῳ ὑπὸ τᾶν BI, ΙΔ ἀπὸ δὲ τοῦ παρ᾽ 
αὐτῷ τετραγώνου γνώμων ἀφαιρήσθω πλάτος ἔχων 
διπλάσιον τᾶς Bl' ἐσσεῖται δὴ οὗτος ἴσος τῷ περι- 
90 εχομένῳ ὑπὸ τᾶν B X, XA- καὶ ἀεὶ ἀπὸ τοῦ ἐχομένου 
τετραγώνου γνώμων ἀφαιρήσϑω, οὗ πλάτος ἑνὶ τμά- 
ματι μεῖξον τοῦ πλάτεος τοῦ πρὸ αὐτοῦ ἀφαιρημένου 


6 ἔσεε] Torellius, εσσειται ΔΒ. 8 Sanane] scripsi, διαι- 
ρουµενος À. 11 ἔστων] H, εστω D, ἔστωσαν EG. δή] Α, om. 
BE. 12 ἴσαι] G, ισα A. 15 δέ] scripsi, δη A, etiam B. 16 
ἴσον] H, ιόαν A. δή] Nizzius, δε AB. 18 τετραγώνου] BEH, 
τετραγώνων Α. 91 οὗ] addidi, om. AB. X! scripsi, uev η À, 
habens aut portionem maiorem B, μὲν ἔχων ἑνί Comman- 
dinus. 22 πρό] BH, zoo rov A. In fig. octo quadrata, omnia cum 
diametris &equalibusque gnomonibus, habent AB; litteras 
ΡΣΤΥΦ(ΧΨΩ) in diametris ponunt. quadratum 1 & Torellio 
additum ego cum ceteris iunxi. B addit: ista figura in 
exemplari habebat omnes gnomones equales. pre- 
terea puto, quod mensura latitudinis gnomonum 
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B 0, et in singulis quadratum construatur, auferatur autem ab 
ultimo quadrato gnomon latitudinem habens rectae B I aequa- 
lem; is igitur aequalis erit rectangulo BI»« 1421) a quadrato 


H B 


N SS 
αμ ASE 





autem ei proximo auferatur gnomon latitudinem habens 2B I; 
is igitur aequalis erit rectangulo BX »« X4; et semper dein- 
ceps a quadrato sequenti auferatur gnomon, cuius latitudo una 


1) Nam cum B4 in partes aequales (in ©) et in inaequales 
^ a DAN sit, erit (Eucl. II, δ) BI >x IJ + I0? = B8*, 
— IO? = BI x 14. sed BO? — I8? ipse gnomon 

a et τυ. modo ceteri gnomones inueniuntur. 


debet esse non super diametrum tetragoni sed super 
latera; tamen in exemplari erat super diametrum. 
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γνώμονος: ἐσσεῖται δὴ ἕκαστος αὐτῶν ἴσος τῷ περι- 
ἐχομένῳ ὑπὸ τῶν τᾶς BA τμαμάτων, ὧν τὸ ἕτερον 
τμᾶμα ἴσον ἐστὶ τῷ πλάτει τοῦ γνώμονος. ἐσσεῖται 
δὴ καὶ [ἀπὸ] τοῦ τετραγώνου τοῦ δευτέρου τὸ λοιπὸν 
5 τετράγωνον τὰν πλευρὰν ἔχον ἴσαν τᾷ ΘΕ. ὁ δὲ 
κύλινδρος ὁ πρῶτος τῶν ἐν τῷ ὅλῳ κυλίνδρῳ ὁ ἔχων 
ἄξονα τὰν OE ποτὶ τὸν κύλινδρον τὸν πρῶτον τῶν 
ἐν τῷ ἐγγεγραμμένῳ σχήματι τὸν αὐτὸν ἔχοντα ἄξονα 
τὰν ΘΕ τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον, ὃν τὸ τετράγωνον τὸ 
10 ἀπὸ τᾶς 46 ποτὶ τὸ τετράγωνον τὸ ἀπὸ τᾶς ΚΕ' 
ὥστε καί, ὃν τὸ ὑπὸ τᾶν BO, QA περιεχόμενον ποτὶ 
τὸ ὑπὸ τᾶν BE, EA περιεχόμενον᾽ ἔχει οὖν ὁ κύλιν- 
ὅρος ποτὶ τὸν κύλινδρον τὸν αὐτόν λόγον, ὃν τὸ 
πρῶτον τετράγωνον ποτὶ τὸν γνώμονα τὸν ἀπὸ τοῦ 
16 δευτέρου τετραγώνου ἀφαιρημένον. ὁμοίως δὲ καὶ 
τῶν ἄλλων κυλίνδρων ἕκαστος ἄξονα ἐχόντων ἴσον 
τᾷ ΘΕ ποτὶ τὸν κύλινδρον τὸν ἐν τῷ ἐγγεγραμμένῳ 
σχήματι καὶ ἔχοντα ἄξονα τὸν αὐτὸν τοῦτον ἔχει τὸν 
λόγον, ὃν τὸ τετράγωνον τὸ ὁμοίως τεταγμένον αὐτᾷ 
39 ποτὶ τὸν γνώμονα τὸν ἀπὸ τοῦ ἑπομένου αὐτῷ TE- 
τραγώνου ἀφαιρημένον. ἐντὶ δή τινα μεγέϑεα, οἱ 
κυλίνδροι οἱ ἐν τῷ ὅλῳ κυλύνδρῳ, καὶ ἄλλα, τὰ τε- 
τράγωνα τὰ ἀπὸ τᾶν EX, ἴσα τῷ πλήϑει τοῖς κυλίν- 
ὅροις καὶ κατὰ δύο τὸν αὐτὸν λόγον ἔχόντα, λέγονται 
15 δὲ οἱ κυλύνδροι ποτ᾽ ἄλλα μεγέϑεα, τοὺς κυλίνδρους 
τοὺς ἐν τῷ ἐγγεγραμμένῳ σχήματι, ὁ δὲ ἔσχατος οὐδὲ 
no? ἓν λέγεται, καὶ τὰ τετράγωνα ποτ᾽ ἄλλα μεγέϑεα, 
τοὺς ἀπὸ τῶν τετραγώνων ἀφαιρημένους, τὰ ὁμόλογα 
ἐν τοῖς αὐτοῖς λόγοις, τὸ δὲ ἔσχατον τετράγωνον οὐδὲ 
30 xo? fv λέγεται' πάντες οὖν οἱ κυλίνδροι oi ἐν τῷ 


4 ἀπό] ΑΒ; deleo. — 5 τᾶ] G, ταν ΑΒ. 8 ἔχοντα] B, 
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parte maior est latitudine gnomonis ante ablati; unusquis- 
que igitur eorum aequalis erit spatio partibus rectae Β 4 
comprehenso, quarum altera latitudini gnomonis aequalis 
Sit. quare eliam quadrati secundi quod relinquitur, qua- 
dratum erit latus habens rectae 6 E aequale. cylindrus 
autem primus totius cylindri axem habens ΘΕ ad primum 
cylindrum figurae inscriptae eundem habentem axem ΘΕ 
eandem habet rationem, quam 


46}: K E? [Eucl. XII, 11; XII, 2]; 


quare etiam, quam B0 x 64: BE x E4;!) itaque cylin- 
drus ad cylindrum eandem rationem habet, quam primum 
quadratum ad gnomonem a secundo quadrato ablatum. et 
eodem modo etiam ceterorum cylindrorum axem habentium 
rectae 6 E aequalem unusquisque ad cylindrum figurae in- 
scriptae eundem axem habentem eam rationem habet, quam 
quadratum eodem loco positum ad gnomonem a quadrato 
proxime sequenti ablatum. sunt igitur magnitudines quae- 
dam, cylindri totius cylindri, et aliae magnitudines, qua- 
drata rectarum Æ, numero cylindris aequales et binae cum 
binis in eadem proportione, cylindri autem cum aliis mag- 
nitudinibus, cylindris figurae inscriptae, in proportione sunt, 
ultimus uero in nulla proportione [p. 379 not. 1], et qua- 
drata cum aliis magnitudinibus, (gnomonibus) a quadratis 
ablatis, correspondentia in iisdem proportionibus, ultimum 
uero quadratum in nulla proportione; omnes igitur cylindri 
totius eylindri ad omnes ceteros cylindros eandem rationem 


1) Apollon. I, 21; ZMP. XXV p. 48 nr. 5. 


ἔχοντι À. 1! BO] Basil., BA A; bd B, mg. G. 12 τὸ 
ὁπό] BG, om. A. 18 κύλινδρον] Basil., κυκλον AB. 16 
ἴσον] H, ισαν A; fort. τὰν ἴσαν. 19 τό (alt.)] addidi, om. A. 
22 ὕλῳ] Torellius, om. AB. τά] addidi, om. A. 21 ποϑ’ 
ἔν] B, ποθεν A. 28 τούς] τοὺς γνώμονας τούς B, Nizzius. 
80 ποϑ’ £v] B, ποθεν A. 
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ὅλῳ κυλίνδρῳ ποτὶ πάντας τοὺς ἑτέρους κυλίνδρους 
τὸν αὐτὸν ἑξοῦντι λόγον, ὃν πάντα τὰ τετράγωνα 
ποτὶ πάντας τοὺς γνώμονας τοὺς ἀφαιρημένους ἀπ᾽ 
αὐτῶν' ὁ ἄρα κύλινδρος ὁ βάσιν ἔχων τὰν αὐτὰν τῷ 
τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν ποτὶ τὸ ἐγγεγραμμένον 
σχῆμα τὸν αὐτὸν ἔχει λύγόν, ὃν πάντα τὰ τετράγωνα 
ποτὶ πάντας τοὺς γνώμονας τοὺς ἀφαιρημένους ἀπ᾽ 
αὐτῶν. τὰ δὲ τετράγωνα πάντων τῶν yvouóvov τῶν 
ἀφαιρημένων ἀπ᾽ αὐτῶν μείξονά vre ἢ ἡμιόλια' ἐντὶ 
γάρ τινες γραμμαὶ κείμεναι αἱ ΞΡ, AE, ΒΤ, ET, EO 
[A P, ER] τῷ ἴσῳ ἀλλαλᾶν ὑπερέχουσαι, καὶ ἆ ἐλαχίστα 
ἴσα τᾷ ὑπεροχᾷ, ἐντὶ δὲ καὶ ἄλλαι γραμμαί, ἐφ᾽ &v τὰ 
δύο A, A, τῷ μὲν πλῄϑει ἴσαι ταύταις, τῷ δὲ μεγέϑει 
ἑκάστα ἴσα τᾷ μεγίστα᾽ τὰ οὖν τετράγωνα τὰ ἀπὸ 


s πασᾶν, ὧν ἐστιν ἑκάστα ἴσα τᾷ μεγίστα, πάντων μὲν 


τῶν τετραγώνων τῶν ἀπὸ τᾶν τῷ ἴσῳ ἀλλαλᾶν ὑπερ- 
εχουσᾶν ἐλάσσονά ἐντι ἢ τριπλάσια, τῶν δὲ λοιπῶν 
χωρὶς τοῦ ἀπὸ τᾶς μεγίστας μείζονα ἢ τριπλάσια" 
τοῦτο γὰρ ἐν τοῖς περὶ τᾶν ἑλύιων ἐκδεδομένοις δέ- 
δεικται. ἐπεὶ δὲ πάντα τὰ τετράγωνα ἑλάσσονά ἐντι 
ἢ τριπλάσια τῶν ἑτέρων τετραγώνων, ἅ EVTL ἀφαιρη- 
μένα ἀπ᾽ αὐτῶν, δῆλον, ὅτι τῶν λοιπῶν μείξονά ἐντι 
ἢ ἡμιόλια᾽ τῶν οὖν γνωμόνων μείξονά ἐντι ἢ ἡμιόλια. 
ὥστε καὶ ὁ κύλινδρος ὁ βάσιν ἔχων τὰν αὐτὰν τῷ 
τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν μείξων ἐστὶν ἢ ἡμιόλιος 
τοῦ ἐγγεγραμμένου σχήματος: ὅπερ ἀδύνατον' τοῦ γὰρ 
JW κώνου ἡμιόλιός ἐστι, τὸ δὲ ἐγγεγραμμένον σχῆμα 
μεῖζον ἐδείχϑη τοῦ Ψ κώνου. οὐκ ἄρα ἐστὶ μεῖξον 
τὸ ἡμίσεον τοῦ σφαιροειδέος τοῦ P κώνου. 


3 ἀφαιρημένους] G, αφαιροµενους A, ἀφαιρουμένους Basil. 
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habebunt, quam omnia quadrata ad omnes gnomones ab iis 
ablatos [prop. 1]; itaque cylindrus basim habens eandem, 
quam segmentum, axemque eundem ad figuram inscriptam 
eandem habet rationem, quam omnia quadrata ad omnes 
gnomones ab iis ablatos. sed quadrata illa maiora sunt 
quam dimidia parte maiora omnibus gnomonibus ab iis ab- 
latis; sunt enim lineae quaedam positae, ΞΡ, EZ, XT, 
AT, EO, aequali differentia inter se excedentes, et minima 
differentiae aequalis est," uerum etiam aliae quaedam lin- 
eae sunt, in quibus sunt duae litterae ἂν, Æ, numero illis 
aequales, magnitudine autem singulae aequales maximae; 
quadrata igitur omnium rectarum, quarum quaeque maxi- 
mae aequalis est, omnibus quadratis rectarum inter se 
aequali differentia excedentium minora sunt quam triplo 
maiora, reliquis 3utem praeter quadratum maximae maiora 
quam triplo maiora; hoc enim in libro de helicibus edito 
demonstratum est [prop.10 coroll]. quoniam autem omnia 
quadrata minora sunt quam triplo maiora alteris quadratis, 
quae ab iis ablata sunt, adparet, reliquiis maiora ea esse 
quam dimidia parte maiora; gnomonibus igitur maiora sunt 
quam dimidia parte maiora. quare etiam cylindrus basim 
habens eandem, quam segmentum, axemque eundem maior 
est quam dimidia parte maior figura inscripta; quod fieri 
non potest; nam dimidia parte maior est cono Ψ. et de- 
monstratum est, figuram inscriptam maiorem esse cono ¥. 
itaque dimidia pars sphaeroidis maior non est cono JV. 


1) Sunt enim 65 BI, 4BI, 3 BI, 2 BI, BI. 


7 ἀφαιρημένους] scripsi, αφαιροµενους å, ἀφαιρουμένους EG. 
9 ἤ] BG, om. A. 11 Ew, ΞΩ] ΑΒ, xq ante xy ins. B, 
del. Basil.; cfr. p. 396 not. crit. 14 τᾷ] GH, vo Α. 16 
ἅν] B, « A. 16 τῶν (ρτ.)] addidi, om. A. τᾶν τῷ ἴσφ] B, 
των ισων Α, τᾶν ἴσῳ Torellius. 18 μείξονα ἢ ο... Β, 
µειζον η τριπλασιον Α. 21 τριπλάσια] Basil, διπλασια ΑΒ. 
22 μείζονα] B, να post lac. A. 28 ἡμιόλια (alt)] G, 
ημιολιῳ À. 34 βάσιν] BG, βασιν µεν A. 25 ἢ ἡμιόλιος] 
Basil, ηµισεος AB. 
Archimedes, ed. Heiberg. L Ed. IL 26 
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οὐδὲ τοίνυν ἔλασσον. ἔστω γάρ, εἰ δυνατόν, ἔλασσον. 
πάλιν δὴ ἐγγεγράφϑω εἰς τὸ ἁμίσεον τοῦ σφαιρο- 
ειδέος σχῆμα στερεόν, καὶ ἄλλο περιγεγράφϑω ἐκ κυ- 
λίνδρων ὕψος ἴσον ἐχόντων συγκείμενον, ὥστε τὸ 
5 περιγραφὲν σχῆμα τοῦ ἐγγραφέντος ὑπερέχειν ἐλάσσονι, 
ἢ © ὑπερέχει ὁ W κῶνος τοῦ ἡμίσεος τοῦ σφαιρο- 
ειδέος, καὶ τὰ ἄλλα τὰ αὐτὰ τοῖς πρότερον κατεσκευ- 
άσθω. ἐπεὶ οὖν ἔλασσόν ἐστι τὸ ἐγγραφὲν σχῆμα τοῦ 
τμάματος, δῆλον, ὅτι καὶ τὸ περιγραφὲν σχῆμα čao- 
10 σόν ἐστι τοῦ P κώνου. πάλιν δὴ ὁ πρῶτος κύλιν- 
ὄρος τῶν ἐν τῷ ὅλῳ κυλύνδρῳ ὁ ἔχων ἄξονα τὰν ΘΕ 
ποτὶ τὸν πρῶτον κύλινδρον τῶν ἐν τῷ περιγεγραμ- 
μένῳ σχήματι τὸν ἔχοντα ἄξονα τὰν ΘΕ τὸν αὐτὸν 
ἔχει λόγον, ὃν τὸ πρῶτον τετράγωνον ποτ᾽ αὑτό, ὁ 
15 δὲ δεύτερος κύλινδρος τῶν ἐν τῷ ὅλῳ κυλίνδρῳ ὁ 
ἔχων ἄξονα τὰν ΕΠ ποτὶ τὸν δεύτερον κύλινδρον 
τῶν ἐν τῷ περιγεγραμμένῳ σχήματι τὸν ἔχοντα ἄξονα 
τὰν ΕΠ τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον, ὃν τὸ δεύτερον τε- 
τράγωνον ποτὶ τὸν γνώμονα τὸν ἀπ᾽ αὐτοῦ ἀφαιρη- 
10 µένον καὶ τῶν ἄλλων δὲ κυλίνδρων ἕκαστος τῶν ἐν 
τῷ ὅλῳ κυλίνδρῳ ἄξονα ἐχόντων τὰν ἴσαν τᾷ ΘΕ 
ποτὶ τὸν κύλινδρον τὸν ἐν τῷ περιγεγραμμένῳ σχή- 
ματι κατ αὐτὸν ἐόντα καὶ ἄξονα ἔχοντα τὸν αὐτὸν 
τοῦτον ἔχει τὸν λόγον, ὃν τὸ ὁμοίως τεταγμένον αὐτῷ 
95 τετράγωνον ποτὶ τὸν γνώμονα τὸν ἀπ᾽ αὐτοῦ ἀφαιρη- 
μένον: καὶ πάντες οὖν οἱ κυλίνδροι οἱ ἐν τῷ ὅλῳ 
κυλίνδρῳ ποτὶ πάντας τοὺς κυλίνδρους τοὺς ἐν τῷ 
περιγεγραμμένῳ σχήματι τὸν αὐτὸν ἑξοῦντι λόγον, ὃν 
πάντα τὰ τετράγωνα ποτὶ τὸ ἴσον τῷ πρώτῳ τετρα- 


1 ἔλασσον (pr)] G, ελασδων A. 2 ἁμίσεον] GH, dimi- 
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sed ne minor quidem est. sit enim, si fieri potest, minor. 
rursus igitur in dimidia sphaeroidis parte inscribatur figura 
solida, et alia cireumscribatur ex cylindris altitudinem 
aequalem habentibus composita, ita ut figura circumscripta 
inscriptam excedat spatio minore, quam quo conus ¥ di- 
midiam sphaeroidis partem excedit, ceteraque eadem, quae 
antea, construantur. itaque, quoniam figura inscripta seg- 
mento minor est, adparet, etiam figuram circumscriptam 
minorem esse cono ¥. rursus igitur primus cylindrus totius 
cylindri axem habens ΘΕ; ad primum cylindrum figurae 
circeumscriptae axem habentem Θ E eandem rationem habet, 
quam primum quadratum ad se ipsum,') secundus autem 
cylindrus totius cylindri axem habens EH ad secundum 
cylindrum figurae circumscriptae axem habentem ΕΠ ean- 
dem rationem habet, quam secundum quadratum ad gno- 
monem ab eo ablatum; et ceterorum etiam cylindrorum 
unusquisque eorum, qui in toto cylindro sunt axem habentes 
rectam rectae 6 E aequalem, ad cylindrum in figura circum- 
scripta eodem loco positum et axem eundem habentem eam 
ralionem habet, qu&m quadratum eodem loco positum ad 
gnomonem ab eo ablatum;?) itaque etiam omnes cylindri 
totius cylindri ad omnes cylindros figurae circumscriptae 
eandem habebunt rationem, quam omnia quadrata ad spa- 
tium aequale quadrato primo gnomonibusque a reliquis qua- 


1) Nam cylindri quoque &equales sunt. 

2) Sint C, C, C, C, C, cylindri cireumscripti, c, C} €, c, 
inscripti, K partes totius cylindri, Q, Q, Q, Q, Q, quadrata, 
9» Is Ja 9, gnomones. demonstratum est (p. 398, 5 sq.) 
ma Q dt K : c, = Qs : Ia, K : Cs = Q,:9,, K : C4 Q,:9, 
(nam Q, = Q, cet). etc, = C, Ca 0,6, = C, 6 = C,. 


dium B, αµισθον À. 6 ὦ] B, om. A. 14 αὑτό] scripei, 
αὐτυ Α. 17 τῶν] scripsi, τον Α. 18 δεύτερον] B, f A. 
21 τάν] addidi, om. A. 22 περιγεγραμμένω] Torellius, εγγε- 
γραμμενῳ ΑΒ. 28 καὶ ἄξονα ἔχοντα] addidi praeeunte 
Torellio om. ΑΒ. 94 τόν] addidi, om. A. ὃν τό] Nizzius, 
om. AB, mg.! B. τεταγμένον] Nizzius, τεταγµενω AB. 25 
τετράγωνον] Torellius, τετραγωνῳ A 
26* 
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γώνῳ καὶ τοῖς γνωμόνεσσι τοῖς ἀπὸ τῶν λοιπῶν TE- 
τραγώνων ἀφαιρημένοις. καὶ τὰ τετράγωνα πάντα 
ἐλάσσονά ἐντι ἢ ἡμιόλια τοῦ ἴσου τῷ τε πρώτω τε- 
τραγώνῳ καὶ τοῖς γνωμόνεσσιν τοῖς ἀπὸ τῶν λοιπῶν 
5 ἀφαιρημένοις, διότι τῶν τετραγώνων τῶν ἀπὸ τᾶν τῷ 
ἴσω ἀλλαλᾶν ὑπερεχουσᾶν χωρὶς τοῦ ἀπὸ τᾶς μεγίστας 
τετραγώνου μείξονά ἐντι ἢ τριπλάσια ὁ ἄρα κύλιν- 
ὃρος ὁ βάσιν ἔχων τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ 
ἄξονα τὸν αὐτὸν ἐλάσσων ἢ ἡμιόλιός ἐστι τοῦ περι- 
10 γεγραμμένου σχήματος: ὅπερ ἀδύνατον: τοῦ γὰρ VP 
κώνου ἡμιόλιός ἐστι, τὸ δὲ περιγεγραμμένον σχῆμα 
ἔλαττον ἐδείχϑη τοῦ Ψ κώνου. οὐκ ἄρα ἐστὶν ἔλασ- 
σον τὸ ἡμίσεον τοῦ σφαιροειδέος τοῦ "I" κώνου. ἐπεὶ 
δὲ οὔτε μεῖξόν ἐστιν οὔτε ἔλαθσον, ἴσον ἄρα ἐστίν. 


16 xn. 

Καὶ τοίνυν εἴ κα τὸ σφαιροειδὲς μὴ ὀρϑῷ ποτὶ τὸν 
ἄξονα τῷ ἐπιπέδῳ διὰ τοῦ κέντρου τμαϑῇ, ὁμοίως 
τὸ ἁμίσεον τοῦ σφαιροειδέος διπλάσιον ἐσσεῖται τοῦ 
ἀποτμάματος τοῦ κώνου τοῦ βάδιν ἔχοντος τὰν αὐτὰν 

3 τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτόν. 

τετμάσϑω γὰρ σχῆμα σφαιροειδές, τμαϑέντος δὲ 
αὐτοῦ ἐπιπέδῳ ἄλλω διὰ τοῦ ἄξονος ὀρϑῷ ποτὶ τὸ 
τέμνον ἐπίπεδον τοῦ μὲν σχήματος τομὰ ἔστω ἆ 
ΑΒΓ 4 ὀξυγωνίου κώνου τομά, κέντρον δὲ αὐτᾶς τὸ 

45 O, τοῦ δὲ τετμακότος ἐπιπέδου τὸ σχῆμα ἔστω & AT 
εὐϑεῖα: ἐσσεῖται δ᾽ αὕτα διὰ τοῦ 6 ἀγομένα, ἐπεὶ τὸ 
ἐπίπεδον ὑπέκειτο διὰ τοῦ κέντρου ἄχϑαι. ἐσσεῖται 
οὖν τις ὀξυγωνίου κώνου τομὰ περὶ διάμετρον τὰν 


S βάσιν] scripsi, βασιν μεν AB. 18 τὸ ἡμίσεον] Β, του 
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dratis ablatis [prop. 1]. et quadrata omnia minora sunt 
quam dimidia parte maiora spatio aequali primo quadrato 
gnomonibusque a reliquis ablatis, quia quadratis rectarum 
&equali differentia inter se excedentium praeter quadratum 
maximae maiora sunt quam triplo maiora; quare cylindrus 
basim habens eandem, quam segmentum, axemque eundem 
minor est quam dimidia parte maior figura circumscripta; 
quod fieri non potest; cono enim *P dimidia parte maior 
est, et demonstratum est, figuram circumscriptam minorem 
esse cono ¥. itaque dimidia pars sphaeroidis cono *P minor 
non est. ergo, quoniam neque maior est neque minor, 
aequalis ei est. 


XXVIII. 


Iam uero etiam si sphaeroides plano ad axem non per- 
pendieulari per centrum secatur, sic quoque dimidia pars 
sphaeroidis duplo maior erit segmento coni basim eandem 
habenti, quam segmentum, axemque eundem.!) 

secetur enim figura sphaeroides, secta autem ea alio plano 
per axem posito ad secans planum perpendiculari figurae 
sectio sit 4ΒΓΓ4 coni acutianguli sectio [prop. 11, ο] cen- 
irumque eius punctum 6, plani uero figuram secantis sectio 
sit recta AT; ea igitur per Θ ducta erit, quoniam supposi- 
tum est, planum per centrum ductum esse. itaque coni acu- 
tianguli sectio quaedam erit circum diametrum 4T descripta, 
quoniam suppositum est, planum secans ad axem non per- 
pendieulare ductum esse [prop. 14]. ducantur igitur K A, 


1) P. 256, 10: εἴ κα τῶν σφαιροειδέων τι ἐπιπέδῳ τμαϑῇ 
διὰ τοῦ κέντρου μὴ ὀρϑῷ ποτὶ τὸν ἄξονα, τῶν γεναμένων tua- 
μάτων ἑκάτερον διπλάσιον ἐσσεῖται τοῦ σχήματος τοῦ βάσιν 
ἔχοντος τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτόν' γίγνεται 
δὲ τὸ σχῆμα ἀπότμαμα κώνου. 


ημισους À. 14 δέ] addidi, om. A, et quoniam B. οὔτε 
(alt.)] G, ovàs A. δ κη] A, x9' BH. 91 σχῆμα] Basil., 
τµηµα AB. 26 δ᾽] AB, δή Torellius. ἐπεί] B, επι A. 
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AT, ἐπεὶ τὸ ἐπίπεδον τὸ ἀποτέμνον ὑπέκειτο οὐ ποτ᾽ 
ὀρϑὰς εἶμεν τῷ ἄξονι ἀγμένον. ἄχϑων δή τινες αἱ 
KA, MN παρὰ τὰν 4Γ' ἐπιψαύουσαι τᾶς τοῦ ὀξυ- 
γωνίου κώνου τομᾶς κατὰ τὰ B, 4, ἀπὸ δὲ τᾶν Κ A, 
s MN ἐπίπεδα ἀνεστακέτω παράλληλα τῷ κατὰ τὰν AT 
ἐπιψαύοντι δὴ ταῦτα τοῦ σφαιροειδέος κατὰ τὰ B, «4, 
καὶ ἆ BA ἐπιξευχϑεῖσα πεσεῖται διὰ τοῦ Θ, καὶ ἐσ- 
σοῦνται τῶν τμαμάτων κορυφαὶ μὲν và B, J σαμεῖα, 
ἄξονες δὲ al BO, 64. δυνατὸν δή ἐστιν κύλινδρον 
10 εὑρεῖν ἄξονα ἔχοντα τὰν BO, οὗ ἐν τᾶ ἐπιφανείᾳ 
ἐσσεῖται & τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομὰ & περὶ διάμετρον 
τὰν AI, εὑρεθέντος δὲ ἐσσεῖταί τις κυλίνδρου τόμος 
τὰν αὐτὰν βάσιν ἔχων τῷ ἡμισέῳ τοῦ σφαιροειδέος 
καὶ ἄξονα τὸν αὐτόν: πάλιν δὲ καὶ κῶνον εὑρεῖν 
15 δυνατόν ἐστι κορυφὰν ἔχοντα τὸ Β σαμεῖον, οὗ ἐν 
τᾷ ἐπιφανείᾳ ἐσσεῖται ἆ τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομὰ 
& ἀπὸ διαμέτρου τᾶς AT. εὑρεϑέντος δὴ ἐσσεῖταί τι 
ἀπότμαμα κώνου τὰν αὐτὰν βάσιν ἔχον τῷ τμάματι 
καὶ ἄξονα τὸν αὐτόν: λέγω δή, ὅτι τοῦ σφαιροειδέος 
30 τὸ ἡμίσεον διπλάσιόν ἐστι τοῦ κώνου τούτου. 
ἔστω δὴ ὁ Ψ κῶνος διπλάσιος τοῦ ἀποτμάματος τοῦ 
κώνου. εἰ οὖν μή ἐστιν ἴσον τὸ ἡμίσεον τοῦ σφαιροειδέος 
τῷ W xóvo, ἔστω πρῶτον, εἰ δυνατόν, μεῖξον. ἐν- 
ἔγραψα δή τι εἰς τὸ ἡμίσεον τοῦ σφαιροειδέος σχῆμα 
στερεὸν καὶ ἄλλο περιέγραψα ἐκ κυλίνδρου τόμων 
ὕψος ἴσον ἐχόντων συγκείμενον, ὥστε τὸ περιγραφὲν 


σοι 


2 ἄχθων] e corr. H, αχϑω A, ἄχθωσαν EG. 8 ἐπιψαύου- 
σαι] contingentes corr. ex contingentis B, επιψανουσαν A. 
5 «s. το À. 6 ἐπιψαύοντι] E, επιψαυωντι Α. δή] scripsi, 
δε ΑΒ. κατὰ τὰ B, 4] Torellius, om. AB. 7 ἆ BJ] B, 
τα B 4 À. διά] B, δε δια A. 9 064] B, 04 A. δή] 
scripsi, δε AB. 19 κυλίνδρου] B, e corr. G, κυλινδρος A. 
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MN rectae AT parallelae sectionem coni acutianguli in 
punctis B, 4 contingentes, et in rectis K4, MN erigantur 
plana plano in ÆT posito parallela; ea igitur sphaeroides 
in punctis B, 4 contingunt [prop. 16, b], et ducta recta 
B4 per © punctum cadet [prop. 16, c], uerticesque seg- 
mentorum erunt puncta B, 4 [p. 254, 4], axes autem B6, 
64 [p. 254, 5]. potest igitur fieri, ut inueniatur cylindrus 
axem habens ΒΘ, in cuius superficie sit coni acutianguli 
sectio circum diametrum AT descripta [prop. 9], eo autem 
inuento erit frustum quoddam cylindri eandem basim habens, 
quam dimidia pars sphaeroidis, axemque eundem; rursus 
autem fieri potest, ut inueniatur conus uerticem habens 
punctum B, in cuius superficie sit coni acutianguli sectio 
in diametro .4I' descripta.) eo igitur inuento erit segmen- 
tum quoddam coni eandem basim habens, quam segmentum 
(sphaeroidis?, axemque eundem; dico igitur, dimidiam 
Sphaeroidis partem duplo maiorem esse hoc cono. 

sit igitur conus ¥ duplo maior segmento coni. itaque, 
si dimidia pars sphaeroidis cono ¥ aequalis non est, sit 
primum, si fieri potest, maior. inseripsi igitur in dimidia 
parte sphaeroidis figuram solidam et aliam cireumscripsi 
ex frustis cylindrorum altitudinem aequalem habentibus 
eompositam, ita ut figura circumscripta inscriptam excedat 
spatio minore, quam quanto dimidia pars sphaeroidis conum 
W excedit [prop. 20]. itaque eodem modo, quo antea,?) 
demonstrabimus, figuram in dimidia parte sphaeroidis in- 
scriptam maiorem esse cono "PU, et frustum basim habens 
eandem, quam segmentum, axemque eundem dimidia parte 


1) Ex prop. 8; nam recta B6 perpendicularis non est. 
2) Cfr. p. 389 not. 1. 


18 τῷ ἡμισέω] scripsi, του ημισους A, cum dimidio B. 14 
δέ] scripsi, δη AB. 11 δή] scripsi, δε AB. τι] scripsi, το A, 
om. B. 18 κώνου] Torelhus, om. AB. 20 τοῦ κώνου] τοῦ 
ἀποτμάματος τοῦ κώνου Nizzius. 98 ἐνέγραψα] E, e corr. G, 
ενεγραψω À, ἐγγράψω H, inscribatur B. 25 περιέγραψα] A, 
circumscribatur B. 
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σχῆμα τοῦ ἐγγραφέντος ὑπερέχειν ἐλάσσονι, ἢ ἁλίκῳ 
ὑπερέχει τὸ ἁμίσεον τοῦ σφαιροειδέος τοῦ P κώνου. 
ὁμοίως δὴ τοῖς πρότερον δειχϑήσεται τὸ ἐγγεγραμμένον 
σχῆμα ἐν τῷ ἡμισέω τοῦ σφαιροειδέος μεῖξον ἐὸν τοῦ 
Ψ κώνου καὶ ὁ τόμος ὁ βάσιν ἔχων τὰν αὐτὰν τῷ 
τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν τοῦ μὲν P κώνου 
ἡμιόλιος ἐών, τοῦ δὲ ἐγγεγραμμένου σχήματος ἐν τῷ 
ἡμισέω τοῦ σφαιροειδέος μείζων ἢ ἡμιόλιος: ὅπερ 
ἀδύνατον. οὐκ ἐσσεῖται οὖν μεῖζον τὸ ἡμίσεον τοῦ 
σφαιροειδέος τοῦ Ψ κώνου. 
εἰ δὲ ἔλασσόν ἐστι τὸ ἡμίσεον τοῦ σφαιροειδέος 
τοῦ Ψ κώνου, ἐγγεγράφϑω εἰς τὸ ἡμίσεον τοῦ opat- 
ροειδέος σχῆμα στερεόν, καὶ ἄλλο περιγεγράφϑω ἐκ 
κυλίνδρων τόμων ὕψος ἴσον ἐχόντων συγκείμενον, 
15 ὥστε τὸ περιγραφὲν τοῦ ἐγγραφέντος ὑπερέχειν ἐλάσ- 
Govi, ἢ ἁλίκῳ ὑπερέχει ὁ E κῶνος τοῦ ἡμίσεος τοῦ 
σφαιροειδέος. πάλιν οὖν ὁμοίως τοῖς πρότερον δειχ- 
Θήσεται τὸ περιγεγραμμένον σχῆμα ἔλασσον ἐὸν τοῦ 
W κώνου καὶ ὁ τόμος τοῦ κυλίνδρου ὁ βάσιν ἔχων 
20 τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν τοῦ μὲν 
P χώνου ἡμιόλιος ἐών, τοῦ δὲ περιγεγραμμένου σχή- 
ματος ἐλάσσων ἢ ἁμιόλιος: ὅπερ ἀδύνατον. οὐκ ἐσ- 
σεῖται οὖν οὐδὲ ἔλασσον τὸ ἥμισυ τοῦ σφαιροειδέος 
τοῦ W κώνου. ἐπεὶ δὲ οὔτε μεῖξόν ἐστιν οὔτε ἔλασ- 
.5 Gov, ἴσον ἐστί. φανερὸν οὖν ἐστιν, ὃ ἔδει δείξαι. 


οι 


eo 


1 


ὅ τόμος] τόμος τοῦ κυλίνδρου Commandinus. 6 μέν] À, 
om. B. 7 τῷ] addidi, om. A. 8 ἡμισέῳ] BG, ηµισεως A. ὅπερ 
ἀδύνατον] A, om. B. 9 οὖν] A, om. B. μεῖζον] B, om. A. 
11 εἰ--12 κώνου] addidi praeeunte Commandino, om. A, sed 
nec minus B. 12 ἐγγεγράφϑω] A, inscribatur enim B. 
εἰς — 18. περιγεγράφθω] B, om. A. 18 ix] BG, om. A. 
38 τό] GH, του A. 94 usitóv| EG, e corr. H, µειζων A. 
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maius esse cono W, maius autem quam dimidia parte maius 
figura in dimidia parte sphaeroidis inscripta; quod fieri non 
potest. itaque dimidia pars sphaeroidis maior non est cono ¥. 

sin minor est dimidia pars sphaeroidis cono P, in dimi- 
dia parte sphaeroidis figura solida inscribatur, et alia cir- 
eumscribatur ex frustis cylindrorum altitudinem aequalem 
habentibus composita, ita ut figura circumscripta inscriptam 
excedat spatio minore, quam quanto conus * dimidiam 


B 
AAAH 

FARIEM 
MAAN] 


Α΄ «4 






partem sphaeroidis excedit [ρτορ. 20]. rursus igitur eodem 
modo, quo antea, demonstrabimus, figuram circumscriptam 
minorem esse cono F, et frustum cylindri basim habens 
eandem, quam segmentum, axemque eundem dimidia parte 
maius esse cono ¥, minus autem quam dimidia parte maius 
figura circumscripta; quod fieri non potest. quare dimidia 
pars sphaeroidis ne minor quidem erit cono ¥. et quoniam 
neque maior est neque minor, aequalis est. ergo constat, 
quod demonstrandum erat. 


οὔτε (alt.)] scripsi, οὐδε A. Fig. non obliqua, litterae B, 4 
permutatae in AB. 


410 ΠΕΡῚ ΚΩΝΟΒΙΔΕΩΝ ΚΑΙ ΣΦΑΙΡΟΕΙΔΕΩΝ. 
x9. 

Παντὸς σχήματος σφαιροειδέος ἐπιπέδῳ τμαϑέν- 
τος μὴ διὰ τοῦ κέντρου ὀρϑῷ ποτὶ τὸν ἄξονα τὸ 
ἔλαττον τμᾶμα ποτὶ τὸν κῶνον τὸν βάσιν ἔχοντα 
s tv αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν τοῦτον 
ἔχει τὸν λόγον, ὃν συναμφότερα τό τε ἡμίσεον τοῦ 
ἄξονος τοῦ σφαιροειδέος καὶ ὁ ἄξων τοῦ μεύξονος tud- 
ματος ποτὶ τὸν ἄξονα τὸν τοῦ μείζονος τμάματος. 

ἔστω γάρ τι τρᾶμα σφαιροειδέος σχήματος ἀποτε- 

10 τμαμένον ἐπιπέδῳ ὀρϑῷ ποτὶ τὸν ἄξονα μὴ διὰ τοῦ 
κέντρου, τμαϑέντος δὲ αὐτοῦ ἐπιπέδῳ ἄλλῳ διὰ τοῦ 
ἄξονος τοῦ μὲν σχήματος τομὰ ἔστω ἆ ABT ὀξυγω- 
vlov κώνου τοµά, διάμετρος δὲ τᾶς τομᾶς καὶ ἄξων 
τοῦ σφαιροειδέος ἔστω ἆ ΒΖ, κέντρον δὲ τὸ Θ, τοῦ 

15 δὲ ἐπιπέδου τοῦ ἀποτέμνοντος τὸ τμᾶμα τομὰ ἔστω ἆ 
AT εὐϑεῖα' ποιήσει δὲ αὕτα ὀρϑὰς γωνίας ποτὶ τὰν 
ΒΖ, ἐπεὶ τὸ ἐπίπεδον ὀρϑὸν εἶμεν ποτὶ τὸν ἄξονα 
ὑπέκειτο' ἔστω δὲ τὸ τμᾶμα τὸ ἀποτετμαμένον. οὗ 
κορυφὰ τὸ B σαμεῖον, ἔλασσον ἢ ἁμίσεον τοῦ σφαι- 

30 ροειδέος σχήματος, καὶ τᾷ ΒΘ ἴσα ἔστω ἆ ΖΗ. δεικ- 
τέον, ὅτι τὸ τμᾶμα, οὗ κορυφὰ τὸ B σαμεῖον, ποτὶ 
τὸν κῶνον τὸν βάσιν ἔχοντα τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι 
καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν τοῦτον ἔχει τὸν λόγον, ὃν & 
AH ποτὶ τὰν 44. 

3 ἔστω δὴ κύλινδρος τὰν αὐτὰν βάσιν ἔχων τῷ 
ἐλάσσονι τµάµατι καὶ ἄξονα τὸν αὐτόν, ἔστω δὲ καὶ 
κῶνος, ἐν à τὸ Ἅ, ποτὶ τὸν κῶνον τὸν βάσιν ἔχοντα 


1 κθ΄] om. A,  ΒΗ. 6 όν] BG, om. A. συναμφότερα] 
BG, œ συναμφοτερα À. τό τε ἡμίσεον] scri τὴ medietas B, 
τα ηµισεα À, τά τε ἡμίσεα G. τόν (alt.)] DE, om. GH. 
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XXIX. 


Quauis figura sphaeroide plano secta per centrum non 
posito, sed ad axem perpendiculari, minus segmentum ad 
conum eandem basim habentem, quam segmentum, axemque 
eundem eam habet rationem, quam simul utrumque, dimi- 
dius axis sphaeroidis axisque segmenti maioris, ad axem 
segmenti maioris.) 

sit enim segmentum aliquod figurae sphaeroidis plano ad 
axem perpendiculari non per centrum abscisum, secto autem 
eo alio plano per axem posito figurae sectio sit ÆBP coni 
acutianguli sectio [prop. 11, ο], diametrus uero sectionis et 
axis sphaeroidis sit recta BZ centrumque Θ, plani autem 
segmentum abscindentis sectio sit recta ΑΓ; ea autem cum 
BZ rectos angulos faciet, quoniam suppositum est, planum 
ad axem perpendiculare esse [Eucl. XI, 18; XI def. 4]; seg- 
mentum autem abscisum, cuius uertex est B punctum, minus 
sit quam dimidium sphaeroidis, et sit ZH = ΒΘ. demon- 
strandum, segmentum, cuius uertex sit B, ad conum eandem 
basim habentem, quam segmentum, axemque eundem eam 
habere rationem, quam 4H : ZZ. 


sit igitur cylindrus eandem basim habens, quam segmen- 
tum minus, axemque eundem, sit autem etiam conus, in quo 
sit littera W, ad conum eandem basim habentem (quam 
segmentum axemque eundem» eam habens rationem, quam 


1) P. 264, 26: εἰ δέ κα ὀρϑῷ μὲν ποτὶ τὸν ἄξονα τῷ ἐπιπέδῳ 
τμαϑῇ, μὴ διὰ τοῦ κέντρου δέ, τῶν γεναμένων τμαμάτων 
τὸ μὲν μεῖξον κτλ., τὸ δὲ ἔῑασσον τμᾶμα ποτὶ τὸν κῶνον τὸν 
βάσιν ἔχοντα τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν τοῦ- 
τον ἔχει τὸν λόγον, ὃν ἆ συναμφοτέραις ἴσα τᾷ τε ἡμισείᾳ τᾶς 
εὐθείας, & ἐστιν ἄξων τοῦ σφαιροειδέος, καὶ τῷ ἄξονι τῷ τοῦ 
μείξονος τμάματος ποτὶ τὸν ἄξονα τοῦ μείξονος τμάματος. οἵτ. 
praeterea infra p. 432, 26 sq. 


9 σχήματος] B, τµηµατος A. 19 ἁμίσεον] scripsi, αµισους Α. 
20 ἆ ΖΗ] B, του ΑΖΗ A. 24 rév] G, τα A. b δή] B, 
δε Α. 
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τὰν αὐτὰν τοῦτον ἔχων τὸν λόγον, ὃν ἔχει ἆ AH 
ποτὶ τὰν AZ’ φαμὶ δὴ τὸν "P κῶνον ἴσον εἶμεν 
τῷ τμάματι τῷ κορυφὰν ἔχοντι τὸ Β σαμεῖον. 
εἰ γὰρ μή ἐστιν ἴσος, ἔστω πρῶτον, εἰ δυνατόν, ἐλάσ- 
ὅσων. ἐνέγραψα δὴ εἰς τὸ τμᾶμα σχῆμα στερεὸν καὶ 
ἄλλο περιέγραψα ἐκ κυλίνδρων ὕψος ἴσον ἐχόντων 
συγκείμενον, ὥστε τὸ περιγραφὲν σχῆμα τοῦ ἐγγρα- 
φέντος ὑπερέχειν ἐλάσσονι, ἢ ἁλίκῳ μεῖξόν ἐστι τὸ 
τοῦ σφαιροειδέος τμᾶμα τοῦ P κώνου. ἐπεὶ οὖν μεῖξον 
10 ἐὸν τὸ περιγεγραμμένον σχῆμα τοῦ τμάματος ἐλάσσονι 
ὑπερέχει τοῦ ἐγγεγραμμένου ἢ τὸ τμᾶμα τοῦ κώνου, 
N 6 Δ ð N 2 N az N 





δῆλον, ὅτι μεῖξόν ἐστι καὶ τὸ ἐγγεγραμμένον σχῆμα 
τοῦ Æ κώνου. ἔστω δὴ τρίτον μέρος τᾶς BA & BP. 
ἐπεὶ οὖν & μὲν ΒΗ τριπλασία ἐστὶν τᾶς ΒΘ, & δὲ 
15 BA τᾶς ΒΡ, δῆλον, ὅτι τριπλασία ἐστὶν ἆ AH τᾶς 
OP: ἔχει δὴ ὁ μὲν κύλινδρος ὁ βάσιν ἔχων τὰν 
αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν BA ποτὶ τὸν 
κῶνον τὸν βάσιν ἔχοντα τὰν αὐτὰν καὶ ἄξονα τὸν 
αὐτὸν τοῦτον τὸν λόγον, ὃν ἔχει & AH ποτὶ τὰν OP. 
90 ὁ δὲ κῶνος ὁ εἰρημένος ποτὶ τὸν Æ κῶνον τὸν αὐτὸν 


1 αὐτάν] A, eandem cum portione B, αὐτὰν τῷ τμάματι 
καὶ ἄξονα τὸν αὐτόν Nizzius. 10 ἐλάσσονι] B, ελασσον A. 
14 τᾶς — 15 ἐστίν] addidi praeeunte Basil., om. AB; BH lin. 14 
lacuna relicta om. B, mg. bh fm; praetera τᾶς ΘΡ lin. 15 om. 
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4Η: 47: dico igitur, conum ¥ aequalem esse segmento 
uerticem habenti punctum B. 
nam si aequalis non est, sit B 


i i fieri potest, mi . 
 ... TANI 
/ 









figuram solidam et aliam cir- 
cumscripsi ex cylindris alti- Ζ΄ 
tudinem aequalem habentibus 
compositam, ita ut figura cir- 
cumsceripta inscriptam excedat 
spatio minore, quam quanto 
segmentum sphaeroidis maius 
est cono ¥ [prop. 19]. iam 
quoniam figura circumscripta, 
quae segmento maior est, figu- 
ram inscriptam excedit spatio 
minore, quam quo segmentum 
conum excedit, adparet, etiam 
figuram inscriptam maiorem 
esse cono ¥. sit igitur 
BP = 4 Ρ4. 

iam quoniam BH -- ὃ B6, 
et BA = 8 BP, adparet, esse 
AH = 3 OP; itaque cylindrus 
basim habens eandem, quam 
segmentum, axemque B4 ad 
conum eandem basim haben- 
tem axemque eundem eam ra- 
tionem habet, quam ZH: OP 
[Eucl. XII, 10]. conus autem, quem commemorauimus, ad 





19 τοῦτον] Torellius, τουτον εχει AB. In litteris figurae non- 
nulla turbata A. In A tria sunt rectangula cum aequalibus 
gnomonibus; in primo latus quadrati interioris productum 
non est. in B additur: ultimum sine gnomone vacat. 
non debet esse, et infra: in exemplari duo maiores 
gnomones protrahebantur usque ad lineam mn et in 
pede (cetera recisa). 


414 ΠΕΡΙ K€&NOEIAES9N ΚΑΙ ΣΦΑΙΡΟΕΙΔΕΩ͂Ν. 


λόγον ἔχει, ὃν ἆ AZ ποτὶ τὰν 4Η: ἕξει οὖν ἀνομοίως 
τῶν λόγων τεταγμένων ὁ κύλινδρος ὁ βάσιν ἔχων τὰν αὐ- 
τὰν τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν ποτὶ τὸν Ἡ κῶνον 
τὸν αὐτὸν λόγον, ὃν & AZ ποτὶ τὰν OP. ἔστων δὴ 
5 γραμμαὶ κείμεναι, ἐφ᾽ ἄν τὰ 5, N, τῷ μὲν πλήϑει 
ἴσαι τοῖς τμµαμάτεσσιν τοῖς τᾶς BA, τῷ δὲ μεγέϑει 
ἑκάστα ἴσα τᾷ ZA, ἔστω δὲ καὶ τᾶν XO ἑκάστα ἴσα 
τᾷ ΒΔ τῶν οὖν ΝΟ ἑκάστα διπλασία ἐσσεῖται τᾶς 
OA. παραπεπτωκέτω δὴ παρ᾽ ἑκάσταν αὐτᾶν χωρίον 
1οτι πλάτος ἔχον ἴσον τᾷ BA, ὥστε εἶμεν ἕκαστον τῶν 
ἐχόντων τὰς διαμέτρους τετράγωνον. ἀφαιρήσϑω δὴ ἀπὸ 
μὲν τοῦ πρώτου γνώμων πλάτος ἔχων ἴσον τᾶ BE, ἀπὸ 
δὲ τοῦ δευτέρου πλάτος ἔχων ἴσον τᾷ ΒΧ, καὶ ἀφ᾽ 
ἑκάστου τὸν αὐτὸν τρόπον εἷς ἀπὸ τοῦ ἑπομένου χω- 
ι5ρύου γνώμων ἀφαιρήσθω πλάτος ἔχων ἑνὶ τμάματι 
ἔλασσον τοῦ πλάτεος τοῦ πρὸ αὐτοῦ γνώμονος ἆφαι- 
Quuévov: ἐσσεῖται δὴ ὁ μὲν ἀπὸ τοῦ πρώτου χωρίου 
γνώμων ἀφαιρημένος ἴσος τῷ περιεχομένῳ ὑπὸ τᾶν 
BE, EZ, καὶ τὸ λοιπὸν χωρίον παραπεπτωκὸς παρὰ 
2 τὰν ΝΟ ὑπερβάλλον εἴδει τετραγώνῳ τὰν τοῦ ὑπερ- 
βλήματος πλευρὰν ἔχον ἴσαν rà AE, ὁ δὲ ἀπὸ τοῦ 
δευτέρου χωρίου γνώμων ἀφαιρημένος ἴσος τῷ περι- 
εχομένῳ ὑπὸ τᾶν ZX, XB, καὶ τὸ λοιπὸν χωρίον παρὰ 
τὰν ΝΟ παραπεπτωκὸς ὑπερβάλλον εἴδει τετραγώνῳ, 
35 καὶ τὰ λοιπὰ ὁμοίως τούτοις ἑξοῦντι. διάχϑω δὲ τὰ 


1 47] Basil., 4H AB. ΔΗ] Basil., mut. in 47 E, 
47 AB. ἀνομοίως] utique similiter B, mg. ανοµοιωσ. 
2 τεταγμένων] å, turbatarum B. — 8 τὸν Ψ] EG, το ¥ A. 
4 ἔστων] e corr. H, εστω A, ἔστωσαν EG. 6 τᾶς] BG, τα A. 
* XO] e corr. B, ΞΘ A. 8 τῶν] mg. G, τα AB. 12 τὰ] G, 
e corr. E, ταν A. 18 ἀφ᾽] AB; fort. ἐφ᾽. 15 ἑνί] Torel- 
lius, ev AB. 20 NO] e corr. B, ΘΑ. 21 ἔχον] e corr. 
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conum ¥ eandem rationem habet, quam ZZ : 4Η; itaque cum 
perturbata sit proportio [Eucl. V def. 18], cylindrus basim 
habens eandem, quam segmentum, axemque eundem ad 
conum ¥ eandem habebit rationem, quam ZZ : 6 P [Eucl. 
V, 23]. sint igitur lineae quaedam positae, in quibus sint 
puncta X, N, numero partibus rectae Β 4 aequales, magni- 
tudine uero singulae aequales rectae Z 4, sint autem etiam 
rectae AO singulae rectae Bf aequales; itaque rectae ΝΟ 
singulae erunt = 2 6 4.1) adplicetur igitur unicuique harum 
rectarum spatium latitudinem habens rectae B4 aequalem, 
ita ut unaquaeque figurarum diametros habentium quadra- 
tum sit. auferatur igitur a primo spatio gnomon latitu- 
dinem habens rectae B E aequalem, a secundo autem gnomon 
latitudinem habens rectae B X aequalem, et in unoquoque 
spatio eodem modo gnomon a spatio sequenti auferatur 
latitudinem habens una parte minorem latitudine gnomonis 
ante eum ablati; itaque gnomon a primo spatio ablatas aequa- 
lis erit rectangulo B E»« EZ,?) et reliquum erit spatium rectae 
NOadplieatum excedens figura quadrata latusque excessus rec- 
tae 4 E aequale habens, gnomon autem & secundo spatio abla- 
tus erit = Z X »« X B, et reliquum erit spatium rectae ΝΟ ad- 
plicatum figura quadrata excedens") ceteraque eodem modo 


1) Nam 
NO—EN--EO—Z4--B4-—604--B0--B4-—9984. 
2) Nam gnomon = ZZ»« BZ-- E4«(Z4-- BE) 


= Z4 x (BA4— EJ) 4 BE xE4=Z4xBE+4+ BE xEA 
= BE x (Z4 4+ EJ) = BE x EZ. 


3) Cuius latus erit 24 E. 


E, εχων A. 25 διάχϑω δέ] scripsi, δε ὧδε AB, mg. pro- 
trahatur for. B. 


416 ΠΕΡΙ KSNOEIAE€N ΚΑΙ ΣΦΑΓΡΟΕΙΔΕΩ͂Ν. 


ἐπίπεδα πάντων τῶν κυλίνδρων, ἐξ ὧν σύγκειται τὸ 
ἐγγεγραμμένον σχῆμα ἐν τῷ τμάματι, ποτὶ τὰν ἐπι- 
φάνειαν τοῦ κυλίνδρου τοῦ βάσιν ἔχοντος τὰν αὐτὰν 
τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτόν' ἐσσεῖται δὴ ὁ ὅλος 
5 κύλινδρος διαιρηµένος εἰς κυλίνδρους τῷ μὲν πλήϑει 
ἴσους τοῖς ἐν τῷ περιγεγραμμένῳ σχήματι, τῷ δὲ με- 
γέϑει ἴσους τῷ μεγίστῳ αὐτῶν. ὁ δὴ πρῶτος κύ- 
λινδρος τῶν ἐν τῷ ὅλῳ κυλίνδρῳ ὁ ἔχων ἄξονα τὰν 
AE ποτὶ τὸν πρῶτον κύλινδρον τῶν ἐν τῷ ἐγγεγραμ- 
10 μένω σχήματι τὸν ἔχοντα ἄξονα τὰν AE τὸν αὐτὸν 
ἔχει λόγον, ὃν τὸ τετράγωνον τὸ ἀπὸ τᾶς AT ποτὶ 
τὸ ἀπὸ τᾶς ΚΕ. οὗτος δέ ἐστιν ὁ αὐτὸς τῷ, ὃν ἔχει 
τὸ ὑπὺ τᾶν BA, AZ περιεχόμενον ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν 
BE, EZ: ἔχει οὖν ὁ κύλινδρος ποτὶ τὸν κύλινδρον 
15 τὸν αὐτὸν λόγον, ὃν τὸ πρῶτον χωρίον ποτὶ τὸν 
γνώμονα τὸν ἀπ᾽ αὐτοῦ ἀφαιρημένον' ὁμοίως δὲ καὶ 
τῶν ἄλλων κυλίνδρων τῶν ἐν τῷ ὅλῳ κυλίνδρῳ ἕκα- 
otos ἄξονα ἔχων τὰν ἴσαν τᾷ AE ποτὶ τὸν κατ᾽ αὐτὸν 
κύλινδρον τὸν ἐν τῷ ἐγγεγραμμένω σχήματι ἄξονα 
20 ἔχοντα τὸν αὐτὸν τοῦτον ἕξει τὸν λόγον, ὃν τὸ ὁμοίως 
τεταγμένον αὐτῷ χωρίον ποτὶ τὸν γνώμονα τὸν ἀπ᾽ 
αὐτοῦ ἀφαιρημένον. ἐντὶ οὖν μεγέϑεά τινα οἱ κυ- 
λίνδροι οἱ ἐν τῷ ὅλῳ κυλίνδρῳ καὶ ἄλλα μεγέϑεα τὰ 
χωρία τὰ παρὰ τὰν AN παραπεπτωκότα πλάτος ἔχοντα 
ss τὰν ἴσαν τᾷ BA, τῷ δὲ πλήϑει ἴσα τοῖς κυλίνδροις 
καὶ κατὰ δύο τὸν αὐτὸν ἔχοντα λόγον, λέγονται δὲ 
οἵ τε κυλίνδροι ποτ᾽ ἄλλους κυλίνδρους τοὺς ἐν τῷ 
ἐγγεγραμμένω σχήματι, ὁ δὲ ἔσχατος οὐδὲ xo? fv 
λέγεται, καὶ τὰ χωρία ποτ᾽ ἄλλα χωρία, τοὺς ἀπ᾽ 


1 τό] scripsi, το τε A. — 6 τοῖς] BGH, τους A. 1 πρῶ- 
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se habebunt. producantur autem plana omnium cylindrorum, 
ex quibus composita est figura in segmento inscripta, ad 
superficiem cylindri basim habentis eandem, quam segmen- 
tum, axemque eundem; totus igitur cylindrus diuisus erit 
in eylindros numero cylindris figurae circumscriptae aequa- 
les, magnitudine uero maximo eorum aequales. primus igi- 
tur cylindrus totius cylindri axem habens 4E ad primum 
cylindrum figurae inscriptae axem habentem 4E eandem 
habet rationem, quam 4AT? : KE? [Eucl. XII, 11; XII, 2]. 
ea autem eadem est, quam habet B4 x 4Z: BE»« EZ 
[ Apollon. I, 21; cfr. supra p. 399 not. 1]; itaque cylindrus 
ad cylindrum eandem rationem habet, quam primum spa- 
tium ad gnomonem ab eo ablatum; et eodem modo etiam 
ceterorum cylindrorum totius cylindri unusquisque axem 
habens rectam rectae JE aequalem ad cylindrum in figura 
inscripta eodem loco positum et eundem axem habentem 
eam rationem habet, quam spatium eodem loco positum ad 
gnomonem ab eo ablatum. sunt igitur magnitudines quae- 
dam, cylindri totius cylindri, et aliae magnitudines, spatia 
rectae XN adplicata latitudinem habentia rectam rectae Β 4 
aequalem, numero cylindris aequales et binae cum binis in 
eadem proportione, praeterea autem et cylindri cum aliis 
cylindris, qui sunt in figura inscripta, in proportione sunt, 
ultimus uero in nulla proportione, et spatia cum aliis spa- 
tiis, (gnomonibus» ab iis ablatis, correspondentia in iisdem 
proportionibus, ultimum uero spatium in nulla proportione;?) 


1) Quia cylindri cylindris, spatia spatiis aequalia sunt. 
2) Quia a spatio ultimo nullus gnomon ablatus est. 


τος] G, πρωτος o À. 9 τῶν] G, τον AB. 11 ΩΓ] Basil., 
4E AB. 18 κατ αὐτόν] BGD?, κατα τον A. 30 ὅν] B, 
om. À. 35 τὰ χωρία τά] scripsi, χωρια A. 98 xo? £v] 
B, ποϑεν A. 29 τούς] cfr. p. 398, 28. 


Archimedes, ed. Heiberg. I. Ed. II 21 
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10 


1 


un 
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αὐτῶν ἀφαιρημένους, τὰ ὁμόλογα ἐν τοῖς αὐτοῖς λό- 
γοις, τὸ δὲ ἔσχατον χωρίον οὐδὲ xo? zv Λέγεται" 
δῆλον οὖν, ὅτι καὶ πάντες οἱ κυλύνδροι ποτὶ πάντας 
τοὺς ἑτέρους τὸν αὐτὸν ἑξοῦντι λόγον, ὃν πάντα τὰ 
χωρία ποτὶ πάντας τοὺς γνώμονας: ὁ ἄρα κύλινδρος 
ὁ βάσιν ἔχων τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν 
αὐτὸν ποτὶ τὸ σχῆμα τὸ ἐγγεγραμμένον ἐν τῷ τμάματι 
τὸν αὐτὸν ἕξει λόγον, ὃν πάντα τὰ χωρία ποτὶ πάν- 
τας τοὺς γνώμονας. καὶ ἐπεὶ ἐντί τινες γραμμαὶ ἴσαι 
κείµεναι, ἐφ᾽ ἄν τὰ N, O, καὶ παρ᾽ ἑκάσταν παρα- 
πέπτωκέν τι χωρίον ὑπερβάλλον εἴδει τετραγώνῳ, αἱ 
δὲ πλευραὶ τῶν ὑπερβλημάτων τῷ ἴσῳ ἀλλαλᾶν ὑπερ- 
ἔχοντι, καὶ ἆ ὑπεροχὰ ἴσα ἐστὶ τᾷ ἐλαχίστα, καὶ ἄλλα 
ἐντὶ χωρία παρὰ τὰν AN παραπεπτωκότα, πλάτος δὲ 
ἔχοντα τὰς ἴσας τᾷ BA, τῷ μὲν πλήϑει ἴσα τούτοις, τῷ 
δὲ μεγέϑει ἕκαστον ἴσον τῷ μεγίστῳ, δῆλον, ὡς σύμ- 
παντα τὰ χωρία, ὧν ἐστιν ἔκαστον ἴσον τῷ μεγύστῳ, 
ποτὶ πάντα τὰ ἕτερα χωρία ἐλάσσω λόγον ἔχοντι τοῦ, 
ὃν ἔχει é ÆN ποτὶ τὰν ἴσαν συναμφοτέρα τᾶ τε ut- 
σέᾳ τᾶς ΝΟ καὶ τῷ τρύτῳ μέρει τᾶς ΞΟ. φανερὸν 
οὖν, ὅτι τὰ αὐτὰ χωρία ποτὶ πάντας τοὺς γνώμονας 
μείζονα λόγον ἐξοῦντι τοῦ. ὃν ἔχει & AN ποτὶ τὰν 
ἴσαν συναμφοτέραις tě τε ἡμισέᾳ τᾶς ΝΟ καὶ δυοῖς 
τριταμορίοις τᾶς ΞΟ’ ὁ ἄρα κύλινδρος ὁ βάσιν ἔχων 
τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν ποτὶ τὸ 
σχῆμα τὸ ἐγγεγραμμένον ἐν τῷ τμάματι μεύζονα λόγον 
ἔχει ἢ ἆ ἈΝ ποτὶ τὰν ἴσαν συναμφοτέραις τᾷ τε ἡμισέα 
τᾶς ΝΟ καὶ δυοῖς τριταμορύοις τᾶς ΠΟ. ἔστιν δὲ τᾷ μὲν 
AN ἴσα & AZ, τᾷ δὲ ἡμισέᾳ τᾶς ΝΟ & ΔΘ, τὰ δὲ 


2 no? ἔν] B, ποθεν A. 12 τῷ] addidi, om. A. 15 
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adparet igitur, etiam omnes cylindros ad omnes alteros 
eandem rationem habituros esse, quam omnia spatia ad 
omnes gnomones [prop. 1]; itaque cylindrus basim habens 
eandem, quam segmentum, axemque eundem ad figuram in 
segmento inscriptam eandem rationem habebit, quam omnia 
spatia ad omnes gnomones. et quoniam positae sunt lin- 
eae quaedam aequales, in quibus sunt litterae JV, O, singu- 
lisque adplicatum est spatium figura quadrata excedens, 
latera autem excessuum aequali differentia inter se excedunt, 
differentiaque minimo aequalis est, et alia spatia sunt, quae 
rectae XN sunt adplicata latitudinem habentia rectam rec- 
tae Β 4 aequalem, numero illis") aequalia, magnitudine 
aulem singula maximo aequalia, adparet, omnia simul 
spatia, quorum quodque maximo aequale est, ad omnia 
altera spatia minorem rationem habere quam ÆN :4 NO 
+ 4 XO [prop. 2]. itaque manifestum est, eadem spatia ad 
omnes gnomones maiorem rationem habitura esse quam 
EN:1NO-r-250;? quare cylindrus basim habens ean- 
dem, quam segmentum, axemque eundem ad figuram in seg- 
mento inscriptam maiorem rationem habet quam ΞΝ:1 NO 
ΞΟ. sed EN = 47, 1 NO = 40, 2 EO = AP?) 


1) Spatiis, quae rectis NO adplicata sunt. 
2) Sit summa spatiorum ÆN = 5,, summa spatiorum 
NOS, 
summa gnomonum == δ. (δε = S, --- 5,); erit 
8:5, « EN:4NO4- 4X0. 
tum conuertendo (Pappus VII, 48 p. 688) 
8:8, ΣΕΝ: ΞΝ-- ΝΟ -- ΞΟ. 
sed EN = ΝΟ + EO; itaque 
EN--4NO-—-4X0—4NO--4X0. 
3) Nam B4 —3BP— ΞΟ-- BP + ΔΡ. 


τάς] addidi, om. A. ἴσας] AB, ἔσαν H, ἴσον Torelltus. 19 
συναμφοτέρα] AB, συναμφοτέραις Torelltus. 24 τᾶς] BG, 
τα Α. 29 46] Torellius, 4E AB. 
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δύο τριταµόρια τᾶς XO & AP: ὅλος ἄρα ὁ κύλινδρος 
ποτὶ τὸ σχῆμα τὸ ἐγγεγραμμένον ἐν τῷ τμάματι μεί- 
ζονα λόγον ἔχει, ἢ ὃν ἔχει & 42 ποτὶ τὰν OP. ὃν 
δὲ λόγον ἔχει & AZ ποτὶ τὰν OP, τοῦτον ἐδείχθη 
s ἔχων ὁ αὐτὸς κύλινδρος ποτὶ τὸν F κῶνον: μείξονα 
οὖν ἕξει λόγον ποτὶ τὸ ἐγγεγραμμένον σχῆμα ἢ ποτὶ 
τὸν W χῶνον: ὅπερ ἀδύνατον: ἐδείχθη γὰρ μεῖξον 
ἐὸν τὸ ἐγγεγραμμένον σχῆμα τοῦ P κώνου. οὐκ ἄρα 
ἐστὶ μεῖξον τὸ τοῦ σφαιροειδέος τμᾶμα τοῦ F κώνου. 
10 ἀλλ᾽ ἔστω, εἰ δυνατόν, ἔλασσον. πάλιν δὴ ἐγγεγράφθω 
τι elg τὸ τμᾶμα σχῆμα στερεόν, καὶ ἄλλο περιγεγράφϑω 
ἐκ κυλίνδρων ὕψος ἴσον ἐχόντων συγκείμενον, ὥστε 
τὸ περιγεγραμμένον σχῆμα τοῦ ἐγγραφέντος ὑπερέχειν 
ἐλάσσονι, ἢ ἁλίκῳ μείξων ἐστὶν ὁ W κῶνος τοῦ tuğ- 
15 ματος, καὶ τὰ ἄλλα τὰ αὐτὰ τοῖς πρότερον κατεσκευ- 
άσϑω. ἐπεὶ οὖν ἔλασσόν ἐστι τὸ ἐγγεγραμμένον σχῆμα 
τοῦ τμάματος, καὶ ἐλάσσονι ὑπερέχει τὸ περιγραφὲν 
ἢ ὁ F κῶνος τοῦ τμάματος, δῆλον, ὅτι καὶ τὸ περι- 
γραφὲν σχῆμα ἕλασσόν ἐστι τοῦ "P χώνου. πάλιν 
20 δὴ ὁ πρῶτος κύλινδρος τῶν ἐν τῷ ὅλῳ κυλίνδρῳ 
ὁ ἔχων ἄξονα τὰν AE ποτὶ τὸν πρῶτον κύλινδρον 
τῶν ἐν τῷ περιγεγραμμένῳ σχήματι τὸν ἔχοντα ἄξονα 
τὸν αὐτὸν τοῦτον ἔχει τὸν λόγον, ὃν τὸ ἔσχατον yo- 
ρίον τῶν παρὰ τὰν ÆN παραπεπτωκότων πλάτος ἐχόν- 
6 vov ἶσον τᾷ BA ποτ᾽ αὑτό' ἑκάτερα γὰρ ἴσα ἐστίν' 
ὁ δὲ δεύτερος κύλινδρος τῶν ἐν τῷ ὅλῳ κυλίνδρῳ 
ἄξονα ἔχων ἴσον τᾷ AE ποτὶ τὸν κύλινδρον τὸν κατ 
αὐτὸν ἐόντα τῶν ἐν τῷ περιγεγραμμένῳ σχήματι τὸν 
αὐτὸν ἔχει λόγον, ὃν τὸ πρῶτον χωρίον τῶν παρὰ τὰν EN 


1 δύο τριταμόρια] scripsi, τριτα δυο µορια À. 18 ὑπερ- 
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itaque totus cylindrus ad figuram in segmento inscriptam 
maiorem habet rationem quam 47: 6 P. sed demonstratum 
est, eundem cylindrum ad conum *? eam habere rationem, 
quam 47: OP; maiorem igitur rationem habebit ad figu- 
ram inscriptam quam ad conum 1P;!) quod fieri non potest; 
nam demonstratum est, figuram inscriptam maiorem esse 
cono ¥. quare segmentum sphaeroidis cono 3 maius non est. 

uerum, si fieri potest, sit minus. rursus igitur in seg- 
mento insribatur figura solida, et alia circumscribatur ex 
cylindris aequalem altitudinem habentibus composita, ita 
ut figura circumscripta inscriptam excedat spatio minore, 
quam quanto conus ¥ maior est segmento [ρτορ. 19], 
ceteraque eadem, quae antea, construantur. iam quoniam 
figura inscripta segmento minor est, et figura circumscripta 
inscriptam excedit spatio minore, quam quo conus ¥ seg- 
mentum excedit, adparet, etiam figuram cirecumscriptam mi- 
norem esse cono ¥. rursus igitur primus cylindrus totius 
cylindri axem habens AE ad primum cylindrum figurae 
cireumscriptae eundem axem habentem eam rationem habet, 
quam ultimum spatium eorum, quae rectae ÆN adplicata 
sunt latitudinem habentia rectae Β 4 aequalem ad se ipsum; 
utraque enim inter se aequalia sunt; secundus autem cylindrus 
totius cylindri axem habens rectae AE aequalem ad cylin- 
drum in figura circumscripta eodem loco positum eandem 
rationem habet, quam primum spatium eorum, quae rectae 
ÆN adplicata sunt latitudinem habentia rectae Β 4 aequa- 
lem, ad gnomonem ab eo ablatum,?) et etiam ceterorum 


1) Itaque figura inscripta minor est cono ¥ (Eucl. V, 10). 


2) Quia secundus cylindrus figurae circumscriptae aequalis 
est primo inscriptae; tum u. p. 416, 16. idem in ceteris cy- 
lindris fit. 


pel G, sei À. 14 aria G, M ; 19 τοῦ] 
G, το A. 2 τῶν] G, τον : 4 EN] B, EM A. 
25 ποτ᾽ αὑτό] Es p. 402, 12. 27 [σον] scripsi, wav À. 


28 τῶν] scripsi, τον AB. 
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παραπεπτωκότων πλάτος ἐχόντων ἴσον τᾷ Β 4 ποτὶ τὸν 
γνώμονα τὸν ἀφαιρημένον ἐπ᾽ αὐτοῦ, καὶ τῶν ἄλλων δὲ zv- 
λίνδρων ἕκαστος τῶν ἐν τῷ ὅλῳ κυλίνδρῳ ἄξονα ἐχόντων 
ἴσον τᾶ AE ποτὶ τὸν κατ᾽ αὐτὸν κύλινδρον τῶν ἐν 
τῷ περιγεγραμμένῳ σχήματι τὸν αὐτὸν λόγον, ὃν τὸ 
ὁμόλογον χωρίον αὐτᾷ τῶν παρὰ τὰν AN παραπεπτω- 
κότων ποτὶ τὸν γνώμονα τὸν ἀπ᾽ αὐτοῦ ἀφαιρημένον 
πρώτου λεγομένου τοῦ ἐσχάτου: καὶ πάντες οὖν οἱ 
χυλίνδροι οἱ ἐν τῷ ὅλῳ κυλίνδρῳ ποτὶ πάντας τοὺς 
ιο κυλίνδρους τοὺς ἐν τῷ περιγεγραμμένῳ σχήματι τὸν 
αὐτὸν ἑξοῦντι λόγον, ὃν πάντα τὰ χωρία τὰ παρὰ τὰν 
XN παραπεπτωκότα ποτὶ τὸ ἴσον τῷ τε ἐσχάτῳ κειμένῳ 
χωρίῳ καὶ τοῖς γνωμόνεσσι τοῖς ἀφαιρημένοις ἀπὸ τῶν 
ἄλλων διὰ τὰ αὐτὰ τοῖς πρότερον. ἐπεὶ οὖν δέδεικται, 
ὅτι τὰ χωρία πάντα τὰ παρὰ τὰν ΒΝ παραπεπτωκότα 
ποτὶ τὰ χωρία πάντα τὰ παρὰ τὰν NO παραπεπτω- 
κότα ὑπερβάλλοντα εἴδει τετραγώνῳ χωρὶς τοῦ μεγί- 
στου μείζονα λόγον ἔχοντι τοῦ, ὃν ἔχει ἆ EN ποτὶ 
τὰν ἴσαν συναμφοτέραις τἆ τε ἡμισέᾳ τᾶς ΝΟ καὶ 
. τῷ τρίτω μέρει τᾶς ΞΟ, δῆλον, ὅτι τὰ αὐτὰ χωρία 

ποτὶ τὰ λοιπά, ἅ ἐντι ἴσα τῷ ἐσχάτω χωρίῳ κειμένῳ 

καὶ τοῖς γνωμόνεσσι τοῖς ἀπὸ τῶν λοιπῶν ἀφαιρου- 

μένοις, ἐλάσσονα λόγον ἔχοντι τοῦ, ὃν ἔχει & EN 

ποτὶ τὰν ἴσαν συναμφοτέραις τᾷ τε ἡμισέᾳ τᾶς ΝΟ 
as καὶ δυσὶ τριταμορίοις τᾶς ΞΟ: δῆλον οὖν, ὅτι καὶ 

ὁ κύλινδρος ὁ βάσιν ἔχων τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ 

ἄξονα τὸν αὐτὸν ποτὶ τὸ σχῆμα τὸ περιγεγραμμένον 

ἐλάσσονα λόγον ἔχει τοῦ, ὃν ἔχει & ZA ποτὶ τὰν 

OP. ὃν δὲ λόγον ἔχει ἆ AZ ποτὶ τὰν OP, τοῦτον 


σι 


1 


1 ἴσον] Torellius, ισαν A. 4 ἴσον] scripsi, σαν A. 5 αὐ- 


DE CONOIDIBUS ET SPHAEROIDIBUS. 498 


cylindrorum unusquisque eorum, qui in toto cylindro sunt 
et axem rectae 2! E aequalem habent, ad cylindrum in figura 
circumscripta eodem loco positum eandem rationem habet, 
quam correspondens spatium eorum, quae rectae XN ad- 
plicata sunt, ad gnomonem ab eo ablatum, ita ut ultimum 
primo loco numeretur;!') quare etiam omnes cylindri totius 
eylindri ad omnes cylindros figurae circumscriptae eandem 
habebunt rationem, quam omnia spatia rectae ΚΝ adplicata 
ad spatium aequale spatio ultimo loco posito gnomonibus- 
que & ceteris ablatis propter eadem, quae antea [prop. 1]. 
iam quoniam demonstratum est [prop. 2], omnia spatia 
rectae XN adplicat& ad omnia spatia rectae NO adplicata 
figura quadrata excedentia praeter maximum maiorem ra- 
tionem habere quam XN : INO 4- 1$ XO, adparet, eadem 
spatia ad reliqua, quae aequalia sunt spatio ultimo loco 
posito gnomonibusque a ceteris ablatis, minorem rationem 
habere quam ÆN : 4 ΝΟ + $ Ξ0:3) adparet igitur, etiam 
cylindrum basim habentem eandem, quam segmentum, 
axemque eundem ad figuram cireumscriptam minorem ratio- 
nem habere, quam habet Z4 : ΘΡ.3) sed quam rationem 
habet AZ : ΘΡ, eam habet cylindrus ille ad conum Ψ 


1) Fingatur spatium 4 alteri parti adfixum. proportiones 

igitur hae erunt (cfr. p. 403 not. 2) K:C,— Q,:Q,; 
K:0,—0,:9; K:6,—0,:94,; K: C = Qr: 9s. 

Q spatia ÆN sunt. 

2) ναστρέψαντι; u. Pappus VII, 48 p. 686; cfr. p. 419 
not, 2. 

3) Nam ZJ=AN, ΘΡ--Θ4- 4P—4NO--350; u. 
p. 418, 28 et p. 419 not. 3. 


τόν] A, eandem habet B. 8 πρώτου] scripsi, προ του 
AB. λεγομένου] B et omisso τοῦ H, Ίεγομεν A; —^ mg. add. E. 
πάντες] BG, παντος A. 18 γνωμόνεσσι] GH, γνωμονεσι A. 
15 πάντα — 16 χωρία) addidi praeeunte Torellio, om. AB 
94 τᾷ τε ἡμισέα] Torellius, ταις τε ημισεαις AB. 25 τριτα- 
µορίοις] GH, mut. in τριταμωρίοις E, τριταµωριοις D. 28 
Z4| BG, ZA A. 
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ἔχει ὁ εἰρημένος κύλινδρος ποτὶ τὸν W χῶνον: ἐλάσ- 
σονα ἄρα λόγον ἔχει ὁ αὐτὸς κύλινδρος ποτὶ τὸ περι- 
γεγραμμένον σχῆμα ἢ ποτὶ τὸν Ψ κῶνον: ὅπερ ἀδύνα- 
τον: ἐδείχϑη γὰρ ἔλασσον ἐὸν τὸ περιγεγραμμένον 
εσχῆμα τοῦ U^ κώνου. οὐκ ἄρα ἐστὶν ἔλασσον τοῦ 
κώνου. ἐπεὶ δὲ οὔτε μεῖξον οὔτε ἔλασσον, ἴσον ἄρα 
ἐστίν. 
A. 
Καὶ τοίνυν εἴ κα μὴ ὀρϑῷ ποτὶ τὸν ἄξονα τμαϑῇ 
10 τὸ σφαιροεδὲς μηδὲ διὰ τοῦ κέντρου, τὸ ἔλασσον αὐτοῦ 
τμᾶμα ποτὶ τὸ ἀπότμαμα τοῦ κώνου τὸ βάσιν ἔχον 
τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν τοῦτον 
ἕξει τὸν λόγον, ὃν ἆ ἴσα συναμφοτέρα τᾷ τε ἡμισέᾳ 
τᾶς ἐπιξευγνυούσας τὰς κορυφὰς τῶν γενομένων τμα- 
16 μάτων καὶ τῷ ἄξονι τοῦ μείξονος τμάματος ποτὶ τὸν 
ἄξονα τοῦ μείξονος τµάµατος. 
τετμάσϑω γάρ τι σχῆμα σφαιροειδές, ὡς εἴρηται; 
καὶ τμαϑέντος αὐτοῦ ἄλλῳ ἐπιπέδῳ διὰ τοῦ ἄξονος 
ὀρϑῷ ποτὶ τὸ τέμνον ἐπίπεδον τοῦ μὲν σχήματος to- 
. μὰ ἔστω ἆ ABT ὀξυγωνίου κώνου toug, τοῦ δὲ téu- 
vovrog ἐπιπέδου tò σχῆμα ἆ T'A εὐθεῖα, καὶ παρὰ 
τὰν ΑΓ ἄχϑων αἱ ΠΡ, ΣΤ ἐπιψαύουσαι τᾶς τοῦ 
κώνου τομᾶς κατὰ τὰ B, Z, καὶ ἀνεστακέτω ἀπ᾽ αὐτᾶν 
ἐπίπεδα παράλληλα τῷ κατὰ τὰν AI" ἐπιψαυσοῦντι δὲ 
35 ταῦτα τοῦ σφαιροειδέος κατὰ τὰ B, Z, καὶ ἐσσοῦνται xo- 
ρυφαὶ τῶν τμαμάτων τὰ B, Ζ. ἄχϑω οὖν ἆ τὰς κορυφὰς 


2 ἄρα] B, om. Α. 8 ἤ] B, om. A. 5 ἔλασσον] Α, 
portio minor B, ἕλασσον τὸ τοῦ σφαιροειδέος τμᾶμα Torellius. 
6 κώνου] AB, Ψ κώνου Torellius. 8 7] om. A, λα’ BH. 
11 τὸ βάσιν ἔχον] scripsi, του βασιν εχοντος AB. 18 & ἴσα 
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[p. 414, 1]; itaque idem cylindrus ad figuram circum- 
scriptam minorem rationem habet quam ad conum P;!) 
quod fieri non potest; nam demonstratum est, figuram cir- 
cumscriptam minorem esse cono ¥. quare (segmentum 
sphaeroidis» minus non est cono CW»). ergo, quoniam ne- 
que maius neque minus est, aequale est. 


XXX. 


Iam uero, etiam si (plano» ad axem non perpendiculari 
sphaeroides secatur nec per centrum posito, minus eius seg- 
mentum ad coni segmentum basim babens eandem, quam 
segmentum «sphaeroidis», axemque eundem eam habebit 
rationem, quam recta utrique simul aequalis, et dimidiae 
rectae uertices segmentorum inde orientium iungenti et axi 
segmenti maioris, ad axem segmenti maioris.?) 

secetur enim figura sphaeroides ita, ut diximus, et secta 
ea alio plano per axem ad secans planum perpendiculari 
figurae sectio sit 4 ΒΓ coni acutianguli sectio [prop. 11, ο], 
plani uero figuram secantis recta ΓΑ, et rectae AT paral- 
lelae ducantur ΠΡ, ΣΤ sectionem coni in punctis B, Z con- 
lingentes, in iisque plana erigantur plano in 4T posito par- 
allela; ea autem sphaeroides in punctis B, Z contingent 
[prop. 16, b], et uertices segmentorum erunt B, Z [p. 254,4]. 
ducatur igitur recta uertices segmeniorum iungens, et sit 


τ 1) Quare figura circumscripta maior est cono Ψ (Euel. 
, 10). 

9) P. 256, 15: εἰ δέ κα μήτε διὰ τοῦ κέντρου μήτε ὀρθῷ 
ποτὶ τὸν ἄξονα τῷ ἐπιπέδῳ τιαϑῇ τὸ σφαιροειδές, τῶν yeva- 
μένων τμαμάτων τὸ μὲν μεῖξον κτλ., τὸ δὲ ἔλασσον τμᾶμα ποτὶ 
τὸ σχῆμα τὸ βάσιν ἔχον κτλ., ὃν ἔχει ἆ συναμφοτέραις ἴσα và τε 
ἡμισέᾳ τᾶς ἐπιζευγννούσας τὰς κορυφὰς τῶν τμαμάτων xr. 
ποτὶ τὸν ἄξονα τὸν τοῦ μείξονος τμάματος. 


συναμφοτέρα] B, αι συναμφοτεραι À. 19 τοµά] GH, τοµαν 
À. 20 ABT] Nizzius, ABT AB. 22 ἄχθων] H, αχϑω 
A, ἄχθωσαν EG. 24 ἐπίπεδα παράλληλα] Nizzius, επιπεδον 
παραλληλον AB. 25 τά] Basil, το A. 26 τά — p. 426, 
1 τμαμάτων] addidi praeeunte Nizzio, om. AB. 
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τῶν τμαμάτων ἐπιξευγνύουσα καὶ ἔστω ἆ ΒΖ' πεσεῖ- 
ται δὲ αὕτα διὰ τοῦ κέντρου καὶ ἔστω κέντρον τοῦ 
σφαιροειδέος καὶ τᾶς τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομᾶς τὸ 
Θ. ἐπεὶ οὖν ὑπέκειτο μὴ ὀρϑῷ ποτὶ τὸν ἄξονα τε- 
s τμᾶσθαι τῷ ἐπιπέδῳ τὸ σχῆμα, & τοµά ἐστιν ὀξυγω- 
vlov κώνου τομὰ καὶ διάμετρος αὐτᾶς ἆ ΓΑ. As- 
λάφϑω οὖν ὅ τε κύλινδρος ὁ ἄξονα ἔχων ἐπ᾿ εὐϑείας 
τᾷ BA, οὗ ἐν τᾷ ἐπιφανείᾳ ἐσσεῖται & τοῦ ὀξυγωνίου 
κώνου τομὰ ἆ περὶ διάμετρον τὰν AT, καὶ ὁ κῶνος 
19 ὁ κορυφὰν ἔχων τὸ B σαμεῖον, οὗ ἐν τᾷ ἐπιφανεία 
ἐσσεῖται ἆ τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομὰ ἆ περὶ διά- 
µετρον τὰν AI" ἐσσεῖται δὴ τόμος τις κυλίνδρου 
τὰν αὐτὰν βάσιν ἔχων τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν 
αὐτὸν καὶ ἀπότμαμα κώνου τὰν αὐτὰν βάσιν ἔχον 
16 τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτόν. δεικτέον, ὅτι τὸ 
τμᾶμα τοῦ σφαιροειδέος, οὗ κορυφὰ τὸ Β, ποτὶ τὸ 
ἀπότμαμα τοῦ κώνου τὸ βάσιν ἔχον τὰν αὐτὰν τῷ 
τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν τοῦτον ἕξει τὸν λόγον, 
ὃν ἆ AH ποτὶ τὰν AZ: ἴσα δὲ ἔστω & ZH τᾷ ΘΖ. 
Ὁ λελάφϑω δή τις κῶνος, ἐν ᾧ τὸ W, ποτὶ τὸ ἀπό- 
τµαµα τοῦ κώνου τὸ βάσιν ἔχον τὰν αὐτὰν τῷ tud- 
ματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν τοῦτον ἔχων τὸν λόγον, ὃν 
ἔχει ἆ AH ποτὶ τὰν AZ. εἰ οὖν μή ἐστιν ἴσον τὸ 
τμᾶμα τοῦ σφαιροειδέος τῷ P κώνῳ, ἔστω πρῶτον, 
15 εἰ δυνατόν, μεῖξον. ἐνέγραψα δὴ εἰς τὸ τμᾶμα τοῦ 
σφαιροειδέος σχῆμα στερεὸν καὶ ἄλλο περιέγραψα ἐκ 


1 ἐπιζευγνύουσα] scripsi, ἐπιξευχϑεισα DG, ἐπιζευχθεῖσαι 
BEH. 4 ὁ (alt.)]) addidi, om. A. 14 καί — 15 αὐτόν] 
BGH, mg. addito ὁ D, om. E. 17 τὸ βάσιν ἔχον] scripsi, 
του βασιν εχοντος AB. 19 ΘΖ] B, mg. dz; 4Z À. 21 
τὸ βάσιν ἔχον] scripsi, του βασιν εχοντος AB. 22 ἔχων] EH, 
εχον A. Fig. non obliqua in AB. 
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BZ; ea autem per centrum cadet [prop. 16, c]; et centrum 
sphaeroidis sectionisque coni acutianguli sit €. iam quo- 
niam suppositum erat, figuram plano ad axem non perpen- 
diculari sectam esse, sectio est coni acutianguli sectio dia- 
metrusque eius Γ4 





[prop. 14]. suma- 4 B Pp 
tur igitur et cylin- L. ox XL ή 
drus axem habens in | [Liz Εν | 
producta recta B 4, /| 


cuius in superficie 
sit sectio coni acu- 
tianguli circum dia- 
metrum 4Γ de- 
scripta [ρτορ. 9], et 
conus uerticem ha- 
bens punctum B, 
cuius in superficie 
sit sectio coni acuti- 
anguli circum dia- 
metrum API de- 
scripta [prop. 8]; 
erit igitur frustum 
quoddam  cylindri 
basim habens ean- 
dem, quam segmen- 4 
tum, axemque eun- 
dem, et segmentum 
coni eandem basim 
habens, quam segmentum, axemque eundem. demonstran- 
dum est, segmentum sphaeroidis, cuius uertex sit B, ad 
segmentum coni basim habens eandem, quam segmentum 
(sphaeroidis), axemque eundem eam rationem habiturum 
esse, quam ΔΗ: ΔΖ: sit autem ZH = ΘΖ. 

sumatur igitur conus aliquis, in quo sit littera ¥, qui 
ad segmentum coni basim habens eandem, quam segmen- 
tum, axemque eundem eam habeat rationem, quam 4 H: 42. 
iam si segmentum sphaeroidis cono W aequale non est, 
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κυλίνδρων τόμων ὕψος ἴσον ἐχόντων συγκείμενον, 
ὥστε τὸ περιγραφὲν σχῆμα τοῦ ἐγγραφέντος ὑπερέχειν 
ἐλάσσονι, ἢ ἁλύκῳ ὑπερέχει τὸ τμᾶμα τοῦ σφαιροειδέος 
τοῦ W κώνου. ὁμοίως δὴ τῷ προτέρῳ δειχθήσεται 
s tò ἐγγεγραμμένον σχῆμα μεῖξον ἐὸν τοῦ P κώνου 
καὶ ὁ τόμος τοῦ κυλίνδρου ὁ βάσιν ἔχων τὰν αὐτὰν 
τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν ποτὶ τὸ ἐγγεγραμμέ- 
νον σχῆμα μείζονα λόγον ἔχων ἢ ποτὶ τὸν F χῶνον- 
ὅ ἐστιν ἀδύνατον. οὐκ ἐσσεῖται οὖν τὸ τοῦ σφαι- 
10 ροειδέος τμᾶμα τοῦ F κώνου μεῖξον. 
ἀλλ᾽ ἔστω, εἰ δυνατόν, ἔλασσον. ἐγγεγράφθω δὴ xd- 
λιν εἰς τὸ τμᾶμα σχῆμα στερεὸν καὶ ἄλλο περιγεγράφθω 
ἐκ κυλίνδρου τόμων ὕψος ἴσον ἐχόντων συγκείμενα, 
ὥστε τὸ περιγραφὲν σχῆμα τοῦ ἐγγραφέντος ὑπερέχειν 
15 ἐλάσσονι, ἢ ἁλίκῳ ὑπερέχει ὁ W κῶνος τοῦ τμάματος. 
πάλιν δὴ διὰ τῶν αὐτῶν δειχϑήσεται τὸ περιγεγραμ- 
μένον σχῆμα ἔλασσον τοῦ Ψ κώνου καὶ ὁ τόμος τοῦ 
κυλίνδρου ὁ βάσιν ἔχων τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ 
ἄξονα τὸν αὐτὸν ποτὶ τὸ περιγεγραμμένον σχῆμα ἐλάσ- 
:) σονα λόγον ἔχων ἢ ποτὶ τὸν "WW κῶνον' ὅ ἐστιν ἀδύ- 
νατον. οὐκ ἐσσεῖται οὖν οὐδὲ ἔλασσον τὸ τμᾶμα τοῦ 
κώνου. φανερὸν οὖν, ὃ ἔδει δείξαι. 


λα΄. 
. 2 , , 
Παντὸς σχήματος σφαιροειδέος ἐπιπέδῳ τμαϑέντος 
35 ὀρθῶ ποτὶ τὸν ἄξονα μὴ διὰ τοῦ κέντρου τὸ μεῖξον 
τμᾶμα ποτὶ τὸν κῶνον τὸν βάσιν ἔχοντα τὰν αὐτὰν 
τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν τοῦτον ἔχει τὸν 


Lj 


λόγον, ὃν & ἴσα συναμφοτέραις τᾶ τε ἡμισέᾳ τοῦ 


1 κυλίνδρων] A, cylindri B. 11 ἐγγεγράφϑω] scripsi, 
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primum, si fieri potest, maius sit. inscripsi igitur in segmento 
sphaeroidis figuram solidam et aliam eireumsceripsi ex frustis 
eylindrorum altitudinem aequalem habentibus compositam, 
ita ut figura cireumscripta inscriptam excedat spatio minore, 
quam quanto segmentum sphaeroidis conum P excedit 
(prop. 20]. eodem igitur modo, quo supra, demonstrabimus, 
figuram inscriptam maiorem esse cono *P, et frustum cy- 
lindri basim habens eandem, quam segmentum, axemque 
eundem ad figuram inscriptam maiorem rationem habere 
quam ad conum ¥; quod fieri non potest. quare segmen- 
tum sphaeroidis maius non erit cono P. 


uerum, si fieri potest, sit minus. rursus igitur in seg- 
mento figura solida inscribatur, et alia circumscribatur, ex 
cylindri frustis altitudinem aequalem habentibus compositae, 
ita ut figura circumscripta inscriptam excedat spatio minore, 
quam quanto conus ¥ segmentum excedit [ρτορ. 20]. rur- 
sus igitur eodem modo demonstrabimus, figuram circum- 
scriptam minorem esse cono "7, et frustum cylindri basim 
habens eandem, quam segmentum, axemque eundem ad 
figuram cireumscriptam minorem rationem habere quam ad 
conum ¥; quod fieri non potest. quare segmentum ne mi- 
nus quidem erit cono. ergo manifestum est, quod erat de- 
monstrandum. 


XXXI. 


Quauis figura sphaeroide secta plano ad axem perpen- 
dieulari, per centrum autem non posito, segmentum maius 
ad conum basim habentem eandem, quam segmentum, axem- 
que eundem eam rationem habet, quam recta utrique 


Εγγεγραμμενον AB. 12 εἰς] AB, ἔστω εἰς Torellius. περι- 
γεγράφϑω] scripsi, περιγεγραμµενο» AB. 18 ἴσον] G, 3 (del.) 
equalem altitudinem B, om. A. 14 ὑπερέχειν] GH, 


υπερεχει A. 22 ὃ ἔδει] B, ως δει A. 23 λα] om. A, 
1β BH. 28 συναμφοτέραις] A, simulutrique B. 
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ἄξονος τοῦ σφαιροειδέος καὶ τῷ τοῦ ἑλάσσονος τµά- 
ματος ἄξονι ποτὶ τὸν τοῦ ἐλάσσονος τμάματος ἄξονα. 
τετμάσϑω τι σφαιροειδές, ὡς εἴρηται, τμαϑέντος 
δὲ αὐτοῦ ἐπιπέδῳ ἄλλῳ διὰ τοῦ ἄξονος ὀρϑῷ ποτὶ 
τὸ τέμνον ἐπίπεδον τοῦ μὲν σχήματος τομὰ ἔστω & 
ABT ὀξυγωνίου κώνου toud, διάμετρος δὲ αὐτᾶς καὶ 
ἄξων τοῦ σχήματος č BA, τοῦ δὲ τέμνοντος ἐπιπέδου 
& TA εὐθεῖα' ἐσσεῖται δὲ αὔτα ποτ ὀρϑὰς và BA 
ἔστω δὲ μεῖξον τῶν τμαμάτων, οὗ κορυφὰ τὸ B, καὶ 
10 κέντρον τοῦ σφαιροειδέος τὸ ©. ποτικείσϑω δὴ & 
4Η τᾷ 40 ἴσα καὶ & ΒΖ τᾷ αὐτᾷ ἴσα: δεικτέον, 
ὅτι τὸ τμᾶμα τοῦ σφαιροειδέος, οὗ κορυφὰ τὸ Β, ποτὶ 
τὸν κῶνον τὸν βάσιν ἔχοντα τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι 
καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν τοῦτον ἔχει τὸν λόγον, ὃν ἔχει 
1 & EH ποτὶ τὰν Ε 4. 
τετμάσϑω δὴ τὸ σφαιροειδὲς ἐπιπέδῳ διὰ τοῦ κέν- 
τρου ὀρϑῷ ποτὶ τὸν ἄξονα, καὶ ἀπὸ τοῦ γενομένου 
κύκλου κῶνος ἔστω κορυφὰν ἔχων τὸ A σαμεῖον' ἔστιν 
δὴ τὸ μὲν ὅλον σφαιροειδὲς διπλάσιον τοῦ τμάματος 
30 τοῦ βάσιν ἔχοντος τὸν κύκλον τὸν περὶ διάμετρον τὰν 
Κ A, κορυφὰν δὲ τὸ A σαμεῖον, τὸ δὲ εἰρημένον τμᾶμα 
διπλάσιον τοῦ κώνου τοῦ βάσιν ἔχοντος τὰν αὐτὰν 
τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτόν: δέδεικται γὰρ ταῦτα᾽ 
τὸ ὅλον οὖν σφαιροειδὲς τετραπλάσιόν ἐστι τοῦ κώνου 
2 τοῦ εἰρημένου. ὁ δὲ κῶνος οὗτος ποτὶ τὸν κῶνον 
τὸν βάσιν ἔχοντα τὸν κύκλον τὸν περὶ διάμετρον τὰν 


οι 


5 σχήματος) Torelliws, τµηµατος AB. 7 δέ) Torellius, 
om. AB. 8 δέ] scripsi, δη AB. 25 δέ] scripsi, δη AB. 


DE CONOIDIBUS ET SPHAEROIDIBUS. 431 


simul aequalis, et dimidio axi sphaeroidis et axi segmenti 
minoris, ad axem segmenti minoris.!) 

sedéótur sphaeroides aliquod ita, ut diximus, secto autem 
eo alio plano per axem ad secans planum perpendiculari 
figurae sectio sit ABTI coni acutianguli sectio, diametrus 
autem eius axisque figurae BA [prop. 11, c], plani uero se- 
cantis recta 1'4; ea autem ad rectam Β 4 perpendicularis 
erit [p. 394, 2]; et maius segmentum sit id, cuius uertex 
est B punctum, centrum autem sphaeroidis sit Θ. adiicia- 
tur igitur recta JH rectae 416 aequalis et BZ eidem 
aequalis; demonstrandum, segmentum sphaeroidis, cuius 
uertex sit B, ad conum eandem basim habentem, quam seg- 
mentum, axemque eundem, eam habere rationem, quam ha- 
beat EH : E 4. 

secetur igitur sphaeroides plano per centrum ad axem 
perpendiculari, et in circulo inde orto [prop. 11, ο] conus 
construatur uerticem habens punctum 4; totum igitur sphae- 
roides duplo maius est segmento basim habenti circulum 
circum diametrum K 4 descriptum, uerticem autem punctum 
4 [prop. 18], et segmentum illud duplo maius est cono 
basim eandem habenti, quam segmentum, axemque eundem 
[prop. 27]; haec enim demonstrata sunt; itaque totum 
sphaeroides quadruplo maius est cono, quem commemora- 
uimus. Sed hic conus ad conum basim habentem circulum 
circum diametrum 4T descriptum, uerticem autem punctum 
4, rationem habet compositam ex ratione Θ4: E4 et 
ΚΘ}: Ε 45.3) οἱ 

KO: EL — Βθ5«Θ4:ΒΕΣ« EA 


1) P. 264, 26: εἰ δέ χα ὀρϑῷ μὲν ποτὶ τὸν ἄξονα τῷ ἐπι- 
πέδῳ τμαϑῇ, μὴ διὰ τοῦ κέντρου δέ, τῶν γεναμένων τμαμάτων 
τὸ μὲν μεῖξον ποτὶ τὸν κῶνον τὸν τὰν αὐτὰν βάσιν ἔχοντα τῷ 
τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν τοῦτον ἕξει τὸν λόγον, ὃν ἆ συν- 
αμφοτέραις ἴσα τᾷ τε ἡμισείᾳ τᾶς εὐθείας, ἅ ἐστιν ἄξων τοῦ 
σφαιροειδέος, καὶ τῷ ἄξονι τῷ τοῦ ἐλάσσονος τμάματος ποτὶ 
τὸν ἄξονα τοῦ ἐλάσσονος τμάματος. 

9) U. prop. 10 et Eucl. XII, 2; nam basis segmenti circu- 
lus est (prop. 11, c). 
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AT, κορυφὰν δὲ τὸ «4 σαμεῖον, τὸν συγκείμενον ἔχει 
λόγον ἔκ τε τοῦ, ὃν ἔχει & OA ποτὶ τὰν EA, καὶ ἐκ 
τοῦ, ὃν ἔχει τὸ ἀπὸ τᾶς ΚΘ τετράγωνον ποτὶ τὸ 
ἀπὸ τᾶς ΕΑ" ὃν δὲ λόγον ἔχει τὸ ἀπὸ τᾶς ΚΘ ποτὶ 
οτὸ ἀπὸ τᾶς EA, ὁ αὐτός ἐστι τῷ, ὃν ἔχει τὸ ὑπὸ 
ΒΘ, 64 ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν ΒΕ, ΕΔ. ὃν δὴ λόγον 
ἔχει ἆ OA ποτὶ τὰν Ez, τοῦτον ἐχέτω ἆ HA ποτὶ 
τὰν O1: ἕξει οὖν καὶ τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τᾶν 3-4, 
ΒΘ ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν BO, OJ, ὃν & 4 ποτὶ τὰν 
10 JE. ὁ δὲ συγκείμενος λόγος ἔκ τε τοῦ, ὃν ἔχει τὸ 
ὑπὸ 4, ΘΒ ποτὶ τὸ ὑπὸ BOA, καὶ ἐκ τοῦ, ὃν 
ἔχει τὸ ὑπὸ τᾶν BO, O4 ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν BE, EA, 
ὁ αὐτός ἐστι τῷ, ὃν ἔχει τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τᾶν 
E4, ΒΘ ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν ΒΕ, Ezt* ἔχει οὖν ὁ μὲν 
ιο κῶνος ὁ βάσιν ἔχων τὸν κύκλον τὸν περὶ διάμετρον 
τὰν KA, κορυφὰν δὲ τὸ A σαμεῖον, ποτὶ τὸν κῶνον 
τὸν βάσιν ἔχοντα τὸν κύκλον τὸν περὶ διάμετρον τὰν 
AT, κορυφὰν δὲ τὸ A σαμεῖον, τὸν αὐτὸν λόγον, ὃν 
τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τᾶν 34, ΒΘ ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν 
: BE, Ε4. ὁ δὲ κῶνος ὁ βάσιν ἔχων τὸν κύκλον τὸν 
περὶ διάμετρον τὰν AT, κορυφὰν δὲ τὸ «4 σαμεῖον, 
ποτὶ τὸ τμᾶμα τοῦ σφαιροειδέος τὸ βάσιν ἔχον τὰν 
αὐτὰν αὐτῷ καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν τοῦτον ἔχει τὸν 
λόγον, ὃν τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τᾶν ΒΕ, EA ποτὶ τὸ 
35 περιεχόμενον ὑπὸ ZE, EA [τουτέστιν ἆ ΒΕ ποτὶ EZ: 
τὸ γὰρ ἔλασσον ἢ ἡμίσεον τοῦ σφαιροειδέος ποτὶ τὸν 
κῶνον τὸν βάσιν ἔχοντα τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ 


1 04] B, mg. a; Θ4Α. 11 BOJ] AB. 13 ὁ að- 
τός] A, eadem autem B. 16 τών] GH, τα A. 22 τοῦ] G, 


2 
vo tov A. 25 ZE, EZ] Basil, &E BE A; ge be B, mg. for. 
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[Apollon. I, 21; cfr. supra p. 399 not. 1]. sit igitur [Eucl. 
VL 11] 2:04 = 04: EZ; quare erit etiam 24 x< B8 





: BO x 604 — 40:4E. ratio autem composita ex ratio- 
nibus 
adx 0OB:BOx 04d et BO»«04: BE» EA 


eadem est, quam habet 34 »« ΘΒ: BE x ΕΔ; itaque conus 
basim habens circulum circum diametrum K 4 descriptum, 
uerticem autem punctum Z, ad conum basim habentem cir- 
culum circum diametrum 4T descriptum, uerticem autem 
punctum 4, eandem rationem habet, quam X4 »« ΒΘ: BE 
x EA. sed conus basim habens circulum circum diametrum 
AT descriptum, uerticem autem punctum 4, ad segmentum 
Sphaeroidis basim habens eandem, quam conus, axemque 
eundem eam habet rationem, quam 


BE x EA: ZEEAj;) 


1) Habent enim eam rationem, quam ΒΕ: ZE (prop. 29). 
sed quae sequuntur uerba lin. 26 τουτέστιν---ρ. 484, 6 B E, quibus 


Archimedes, ed. Heiberg. L Eà II. 28 
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ἄξονα τὸν αὐτὸν δέδεικται τοῦτον ἔχον τὸν λόγον, ὃν 
& συναμφοτέραις ἴσα τᾷ τε ἡμισέα τοῦ ἄξονος τοῦ 
σφαιροειδέος καὶ τῷ ἄξονι τῷ τοῦ μείξονος τμάματος 
ποτὶ τὸν ἄξονα τὸν τοῦ μείξονος τμάματος, οὗτος δέ 
5 ἐστιν, ὃν ἔχει ἆ ΖΕ ποτὶ τὰν BE): ὁ ἄρα κῶνος ὁ 
ἐν τῷ ἡμισέῳ τοῦ σφαιροειδέος ποτὶ τὸ τμᾶμα τοῦ 
σφαιροειδέος τὸ ἔλασσον τοῦ ἡμύσεος τὸν αὐτὸν ἔχει 
λόγον, ὃν τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τᾶν ÆA, ΒΘ ποτὶ τὸ 
ὑπὸ τᾶν LE, ΕΔ. ἐπεὶ οὖν τὸ μὲν ὅλον σφαιροειδὲς 
10 ποτὶ τὸν κῶνον τὸν ἐν τῷ ἡμισέω τοῦ σφαιροειδέος 
τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον, ὃν τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τᾶν 
LH, X4 ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν BO, ZA [τετραπλάσιον 
γὰρ ἑκάτερον], ὁ δὲ κῶνος ὁ ἐν τῷ ἡμισέῳ 
τοῦ σφαιροειδέος ποτὶ τὸ τμᾶμα τὸ ἔλασσον ἢ τὸ 
:5 ἡμίσεον τοῦ σφαιροειδέος τοῦτον ἔχει τὸν λόγον, ὃν 
τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τᾶν E41, ΒΘ ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν 
ΖΕ, EJ, ἔχοι κα καὶ τὸ ὅλον σφαιροειδὲς ποτὶ τὸ 
τμᾶμα τὸ ἔλασσον αὐτοῦ τὸν αὐτὸν λόγον, ὃν τὸ 
περιεχόμενον ὑπὸ τῶν ZH, Ξ4 ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν 
2 ΖΕ ὥστε καὶ τὸ μεῖξον τμᾶμα τοῦ σφαιροειδέος 
ποτὶ τὸ ἔλασσον τὸν αὐτὸν λόγον ἔχει, ὃν ἆ ὑπεροχά, 
ἆ ὑπερέχει τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τᾶν LH, X4 τοῦ 


΄ 
e 


ὑπὸ τᾶν ZE, EA, ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν ΖΕ. ὑπερέχει 
δὲ τὸ ὑπὸ τᾶν ZH, ZA τοῦ ὑπὸ τᾶν ΖΕ, EJ τῷ 
ὅτε ὑπὸ τᾶν X4, EH περιεχομένῳ καὶ τῷ ὑπὸ τᾶν 


1 ἔχον] H, e corr. E, εχων A. 7 τοῦ ἡμίσεος] τοῦ ἡμίσεως 
G, medietate B, rov ηµισυ A. 10 ἡμισέω] G, ηµισυ A. 
17 ἔχοι] A, habebit B, ἔχει G. κα] addidi, om. AB. 19 
ΖΗ] B, mg. zn; ZN A. 20 2Ε4 AB. 22 ZH] B, ZN A. 
τοῦ] Torellius, το A. 38 2Ε 4] AB. 24 τό] Basil, του 
AB. τοῦ] Basil., « A, quod B. 


DE CONOIDIBUS ET SPHAEROIDIBUS. 435 


quare conus, qui in dimidia parte sphaeroidis est, ad seg- 
mentum sphaeroidis, quod minus est dimidia parte, eandem 
rationem habet, quam X4 >< BO: ZE x E4 [Eucl. V, 22]. 
iam quoniam totum sphaeroides ad conum, qui in dimidia 
parte sphaeroidis est, eandem rationem habet, quam 


ZH» &E4: B0» Ξ4,1) 


conus autem, qui in dimidia parte sphaeroidis est, ad seg- 
mentum, quod minus est dimidia parte sphaeroidis, eam 
rationem habet, quam 54 x< B0 : ZE x E A, etiam totum 
sphaeroides ad segmentum eius minus eandem rationem ha- 
bebit, quam ZH » X4: ZE»« EJ [Eucl. V, 22]; quare 
eliam maius sphaeroidis segmentum ad minus eandem ra- 
tionem habet, quam 


ZH» 5E4--ZE»EA4:ZE»«E4 
[Eucl. V, 17]. sed 
ZH x 4 ZE x Ed = Ax EH + ZE x ΕΣ) 


itaque maius segmentum sphaeroidis ad minus eandem ra- 
tionem habet, quam 


AA x EH 4+ ZE x KE: ZE»«EA. 


sine causa repetitur prop. 29 tota, subditiua sunt; neque enim 
τουτέστιν lin. 25 aptum est, quod tum demum locum haberet, 
si Archimedes proportione BE: EZ uti uellet. ut nunc est, 
ita debuit scribere: ὃν ἆ ΒΕ ποτὶ EZ, τουτέστι τὸ περιεχόµε- 
vov ὑπὸ BE, EJS ποτὶ τὸ ὑπὸ ZE, EJ. praeterea in repeti- 
tione propositionis 29 offendit τᾷ τε ἡμισέᾳ τοῦ ἄξονος lin. 2, 
ubi genus femininum explicari nequit (at p. 256, 7 recte se 
habet), qui error iam p. 410, 6 irrepsit; sed ibi καὶ ó ἄξων 
p. 410, 7 errorem arguit. 

1) Nam sphaeroides cono quadruplo maius est (p. 430, 24) 
εἰ ZHX AJ =4B0x AA (p. 430, 11). uerba τετραπλάσιον 
γὰρ ἑκάτερον lin. 12—13 suspecta sunt; cfr. p. 371 not. 2. 

2) Nam ZH = EH + EZ; itaque 

ZH x 8&4 = EH»«&4-r-EZ»5EA4; 
et EHx Ξ4-- EZ» 4 —— EZ» Ed 
— EH »«&E4--FEZ»(Ed--Ed4)—EH»5X4--EZ»-ER. 
28* 
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ZE, ΒΞΕ' ἔχει ἄρα τὸ μεῖζον τμᾶμα τοῦ σφαιροειδέος 
ποτὶ τὸ ἔλασσον τὸν αὐτὸν λόγον, ὃν τὸ ἴσον ἀμφο- 
τέροις τῷ τε περιεχομένῳ ὑπὸ τᾶν Ml, EH καὶ τῷ 
ὑπὸ τᾶν ZE, ΞΕ ποτὶ τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τᾶν ΖΕ, 
s EJ. τὸ δὲ ἔλασσον τμᾶμα τοῦ σφαιροειδέος ποτὶ 
τὸν κῶνον τὸν βάσιν ἔχοντα τὰν αὐτὰν αὐτῷ καὶ 
ἄξονα τὸν αὐτὸν τοῦτον ἔχει τὸν λόγον, ὃν τὸ περι- 
ἐχόμενον ὑπὸ τᾶν LE, EA ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν BEA 
[τὸν γὰρ αὐτὸν ἔχει λόγον, ὃν & ΖΕ ποτὶ τὰν BE], 
10 ὁ δὲ κῶνος ὁ ἐν τῷ ἑλάσσονι τμάματι ποτὶ τὸν κῶνον 
τὸν ἐν τῷ μείζονι τμάματι τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον, ὃν 
τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τᾶν BE, EJ ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς 
ΒΕ τετράγωνον: τὸν γὰρ τῶν ὑψέων λόγον ἔχοντι 
οἱ κώνοι, ἐπεὶ βάσιν ἔχοντι τὰν αὐτάν: ἔχοι οὖν κα 
16 τὸ μεῖξον τμᾶμα τοῦ σφαιροειδέος ποτὶ τὸν κῶνον τὸν 
ἐν αὐτῷ ἐγγεγραμμένον, ὃν τὸ ἴσον ἀμφοτέροις τῷ 
τε περιδχομένῳ ὑπὸ τᾶν X4, EH καὶ τῷ ὑπὸ τᾶν 
ZE, ΞΕ ποτὶ τὸ τετράγωνον τὸ ἀπὸ τᾶς ΒΕ. οὗτος 
δὲ ὁ αὐτός ἐστι τῷ, ὃν ἔχει & ΕΗ ποτὶ τὰν Ed’ τὸ 
2 γὰρ ὑπὸ τᾶν Ad, EH ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν M4, EA 
τοῦτον ἔχει τὸν λόγον, ὃν & EH ποτὶ τὰν EA, καὶ 
τὸ ὑπὸ τᾶν EXE, ΖΕ περιεχόμενον ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν 
ZE, ΘΕ τοῦτον ἔχει τὸν λόγον, ὃν å EH ποτὶ τὰν 
ΕΔ’ ἆ γὰρ ΞΕ ποτὶ τὰν ΘΕ τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον, 
a3 ὃν ἆ EH ποτὶ τὰν EA διὰ τὸ ἀνάλογόν τε εἶμεν τὰς 
ZA, 64, AE, καὶ τὰν Θ 4 ἴσαν εἶμεν τᾷ ΗΔ’ καὶ 
τὸ ἴσον οὖν ἀμφοτέροις τῷ τε περιεχομένῳ ὑπὸ τᾶν 
A4, EH καὶ τῷ ὑπὸ τᾶν ΖΕ, AE ποτὶ τὸ ἴσον 
συναμφοτέροις τῷ τε ὑπὸ τᾶν FA, EA καὶ τῷ ὑπὸ 


8 EH] B, ΕΝΑ. 8 BEJ] AB, BE EJ Torellius. 
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minus autem segmentum sphaeroidis ad conum eandem ba- 
sim habentem axemque eundem eam habet rationem, quam 
ZE x EJ: BE x EA!) et conus, qui in minore segmento 
est, ad conum, qui est in maiore, eandem rationem habet, 
quam BE x EA: BE?; coni enim rationem altitudinum 
inter se habent, quoniam eandem habent basim [Eucl. XII, 14; 
cfr. supra prop. 10]; quare maius segmentum sphaeroidis 
ad conum in eo inscriptum eam rationem habet, quam 


EA EH-FZE» FE: BE? [Euc. V, 22]. 


haec autem ratio eadem est, quam habet EH: Ez; est 
enim Z4 x EH: X4 »« Ed = EH: EA, e 


ZE x ZE: ZE x 0E = EH: E; 


nam SE: 9E = EH: EA, quia proportionales sunt rectae 
EA, OA, AE, et O4 = HA?) itaque etiam 


Ξ45«ΕΗ--ΖΕΣ5«ΞΕ:Ξ4Σ« Ε4--2Ε5«ΘΕΞΕΗ: Ε 4.3) 


1) Quare segmentum maius: conus in minore inscriptus 

— NA4»EH-HFZE2XEE:BE2-E4 [Eucl V, 22] uerba 
τὸν γὰρ αὐτὸν ἔχει λόγον, ὃν ἆ ΖΕ ποτὶ τὰν BE lin. 9 pror- 
sus superuacua sunt, cum Archimedes iam p. 432, 20 sq. hac 
ips& proportione usus sit, nulla addita causa; itaque interpo- 
latori tribuenda sunt. 

2) Erat (p. 432, 6) 54 : 460 = 40: ΔΕ; quare [Eucl. V, 
17] ΞΘ: 40 = EO: JE = ΞΘ: ΗΔ; unde [Eucl. V, 16] 

Ξ6:Εθ- Η4: 4Ε 

et [Eucl. V, 18] SE: OE = EH: EA. 

8) Nam 
ΕΗ:Ε4-- Ed» EH: KA Ed — RE x ZE: ZEE; 


9 ΖΕ] Basil., ZO AB. 14 ἔχοι] A, habebit B, ἔχει 
Nizzius. οὖν] " Nizzius, itaque B, αν A. χα] scripsi, και A B. 
16 ὄν] B, om. A. 18 ZE] Basil., ZO AB. 19 ὁ] BG, 
om. Α. Bi EH] B, ο cor. G, EN A. E4] G, for. ed mg. 
B, lac. BH, om. DE. 28 με BG, 1όγον. EJ - A; cfr. 
lin. 21. EH] BGH, EN A. &] e corr. G, αι ΔΑ. 25 
τε] scripsi, το A. 926 εἶμεν] E, τ᾽ ειµεν A. H 1] B, N4 A. 
27 τε] addidi, om. A. 29 =d] Basil, ZE AB. 
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τᾶν LE, ΘΕ τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον, ὃν & EH ποτὶ 
τὰν ΕΔ. τὸ δὲ ἀπὸ τᾶς ΕΒ τετράγωνον ἴσον ἐντὶ 
ἀμφοτέροις τῷ τε περιεχομένῳ ὑπὸ τᾶν 4, EA καὶ 
τῷ ὑπὸ τᾶν LE, ΘΕ’ τὸ μὲν γὰρ ἀπὸ τᾶς ΒΘ qts- 
5 τράγωνον ἴσον τῷ ὑπὸ τᾶν A, EZ περιεχομένῳ, & 
δὲ ὑπεροχά, & μεῖξόν ἐστι τὸ ἀπὸ τᾶς ΒΕ τετράγωνον 
τοῦ ἀπὸ τᾶς ΒΘ, ἴσον ἐστὶ τῷ περιεχομένῳ ὑπὸ τᾶν 
ΖΕ, OE, ἐπεὶ ἴσαι αἱ BO, BZ: δῆλον οὖν. ὅτι τὸ 
μεῖζον τοῦ σφαιροειδέος τμᾶμα ποτὶ τὸν κῶνον τὸν 
1ο βάσιν ἔχοντα τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν 
αὐτὸν τοῦτον ἔχει τὸν λόγον, ὃν ἆ ΕΗ ποτὶ τὰν Ε 4. 


AB". 

Καὶ τοίνυν εἴ κα μὴ ὀρϑῷ ποτὶ τὸν ἄξονα τῷ 
ἐπιπέδῳ τμαϑῇ τὸ σφαιροειδὲς μηδὲ διὰ τοῦ κέντρου, 
15 τὸ μεῖξον τμᾶμα αὐτοῦ ποτὶ τὸ ἀπότμαμα τοῦ κώνου 
τὸ βάσιν ἔχον τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν 
αὐτὺν τοῦτον ἕξει τὸν λόγον, ὃν & συναμφοτέραις ἴσα 
τᾶ τε ἡμισέα τᾶς ἐπιξευγνυούσας τὰς κορυφὰς τῶν 
γενομένων τμµαμάτων καὶ τῷ ἄξονι τῷ τοῦ ἐλάσσονος 
9 τμάματος ποτὶ τὸν ἄξονα τὸν τοῦ ἐλάσσονος τμάματος. 
τετμάσϑω τὸ σφαιροειδὲς ἐπιπέδῳ, ὡς εἴρηται, tua- 
ϑέντος δὲ αὐτοῦ ἐπιπέδῳ ἄλλω διὰ τοῦ ἄξονος ὀρθῷ 
ποτὶ τὸ τέμνον ἐπίπεδον τοῦ μὲν σχήματος τομὰ ἔστω 
& ABTA ὀξυγωνίου κώνου τοµά, τοῦ δὲ τέμνοντος 
55 ἐπιπέδου τὸ σχῆμα ἆ TA εὐθεῖα, παρὰ δὲ τὰν AT 


1 ὄν] BG, om. A. 4 τῷ] BG, το A. δ ἁ] EG, ο A. 
6 pter! scripsi, µειζων Δ. 8 αἱ] GH, « À. 12 28] om. 
A, ły BH. 16 τὸ βάσιν ἔχον] scripsi, του βασιν εχοντος 
ΑΒ. 17 à συναμφοτέράις] scripsi, equalis simulutrique 
B, αι συναµφοτεραι À; fort. ἆ συναμφοτέρᾳ. 18 τε] G, om. A. 
22 ἄλλῳ] BG, άλλα A. 
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sed EB! = Z4 x EA--ZE»« 9E; nam 
B8! = EA x EA,!) 


οὐ BE? — BO? = ZE x 6E, quoniam ΒΘ = BZ;?) ergo 
adparet, maius sphaeroidis segmentum ad conum eandem 
basim habentem, quam segmentum, axemque eundem eam 
habere rationem, quam EH: E A. 


XXXII. 


Iam uero, etiam si plano ad axem non perpendiculari 
secatur sphaeroides nec per centrum posito, maius segmen- 
ium eius ad coni segmentum eandem basim babens, quam 
segmentum «sphaeroidisb, axemque eundem eam habebit 
rationem, quam recta utrique simul aequalis, et dimidiae 
rectae uertices segmentorum inde orientium iungenti et axi 
segmenti minoris, ad axem segmenti minoris.?) 

secetur sphaeroides plano ita, ut diximus, et secto eo alio 


unde [Eucl. V, 16] 
SA» EH:S*SE»xZE-—ZXA4»xEA4:ZE»8E, 
et [Eucl. V, 18] 
Ξά»ςΕΗ-Ἴ- ΞΕΣ»ΣΞΖΕ:ΞΕΣΘΖΕ 
-—E4»EZ4-J-ZE»808E:ZE»89E, 
et [Eucl. V, 16] 
g4 Xx EH -4 SE»«ZE: 854x EA 4+ ZE»« 0E 
= Ex ZE: ZE x 6E = EH: ΕΔ. 
e Nam B6 = 04, et E41: 04 = 04 : AE; tum u. Euci. 
, 17. 
2) Nam BE? = B6'-- E0* --2B86 x ΕΘ (Eucl. II, 4) 
= B0? -+ E9 x (E9 +280) 
= B6* + E6 x (E9 4+ B9 + BZ) 
= B0? 4+ EQ x EZ. 

3) P. 256, 15: εἰ δέ κα μήτε διὰ τοῦ κέντρου μήτε ὀρθῷ 
ποτὶ τὸν ἄξονα τῷ ἐπιπέδῳ τμαϑῇ τὸ σφαιροειδές, τῶν ysva- 
μένων τμαμάτων τὸ μὲν μεῖζον ποτὶ τὸ σχῆμα τὸ βάσιν ἔχον 
τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν τοῦτον ἔξει τὸν 
λόγον, ὃν κτλ. ut hoc loco, nisi quod lin. 18 αὐτᾶς τᾶς legitur, 
et lin. 19 γενομένων omittitur. 
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ἄχθωσαν αἱ ΠΡ, ET ἐπιψαύουσαι τᾶς τοῦ ὀξυγωνίου 
κώνου τομᾶς κατὰ τὰ B, 4, καὶ ἀνεστακέτω ἀπ᾽ αὐτᾶν 
ἐπίπεδα παράλληλα τῷ κατὰ τὰν AI" ἐπιψαυσοῦντι 
δὲ ταῦτα τοῦ σφαιροειδέος κατὰ τὰ B, 4, καὶ ἐσσοῦν- 

ὅται κορυφαὶ τῶν τμαμάτων τὰ B, 4. ἄχϑω οὖν ἆ 
τὰς κορυφὰς ἐπιξευγνύουσα τῶν γενομένων τμαμάτων 
ἆ BA: πεσεῖται δ᾽ αὗτα διὰ τοῦ κέντρου καὶ ἔστω 
κέντρον τὸ ©, μεῖξον δὲ ἢ τὸ ἡμίσεον τοῦ σφαιρο- 
ειδέος τὸ τμᾶμα, οὗ κορυφὰ τὸ B, ποτικείσϑω δὲ & 

ιο AH ἴσα τᾷ AO καὶ ἆ ΒΖ τᾷ αὐτᾷ. δεικτέον, ὅτι τὸ 
τμᾶμα τοῦ σφαιροειδέος τὸ μεῖξον ποτὶ τὸ ἀπότμαμα 
τοῦ κώνου τὸ βάσιν ἔχον τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ 
ἄξονα τὸν αὐτὸν τοῦτον ἔχει τὸν λόγον, ὃν & EH 
ποτὶ τὰν Ε 4. 

1 τετμάσϑω γὰρ τὸ σφαιροειδὲς ἐπιπέδῳ διὰ τοῦ 
κέντρου παραλλήλῳ τῷ κατὰ τὰν AT ἐπιπέδῳ, καὶ 
ἐγγεγράφθω εἰς τὸ ἡμίσεον τοῦ σφαιροειδέος ἀπό- 
τµαµα κώνου κορυφὰν ἔχον τὸ A σαμεῖον, καὶ ὃν 
ἔχει λόγον & 2410 ποτὶ τὰν EA, τοῦτον ἐχέτω ἆ Ξ4 

2 ποτὶ τὰν O1. ὁμοίως δὴ τῷ πρότερον δειχϑήσεται 
τό τε ἀπότμαμα τοῦ κώνου τὸ ἐν τῷ ἡμισέῳ τοῦ 
σφαιροειδέος ἐγγεγραμμένον ποτὶ τὸ ἀπότμαμα τοῦ 
κώνου τὸ ἐν τῷ ἐλάσσονι ἐγγεγραμμένον τὸν αὐτὸν 


1 B, 4] AB; 4, B Torellius. 3 ἐπιψαυσοῦντε] G, επιψαυ- 
σωντι À, contingent B. 4 ἐσσοῦνται] E, εσουνται A. 
8 δὲ 5] Torellius, ovrog À, autem ens maior medietate B. 
τό (alt)] EH, vo A. 9 τό (pr)] addidi, om. A. ἆ] Basil., 
τας A, τᾷ G, ipsi B. 10 τὰ] Basil, α AB. 12 τὸ βάσιν 
ἔχον] scripsi, του βασιν εχοντος AB. 20 64] B, mg. ta; 

4 À. τῷ] BG, το A. 91 τό (alt.))) του AB. 22 ἐγγε- 
γραμμένον] scripsi, εγγεγραµµενω A, ἐγγεγραμμένου BG. 38 
τὸ ἐν τῷ ἑλάσσονι ἐγγεγραμμένον] scripsi, του εν τῳ ελασσονι 
εγγεγραμμενου AB. Fig. non obliqua in AB. 
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plano per axem ad secans planum perpendiculari figurae 
sectio sit 4BI'4 coni acutianguli sectio [prop. 11, c], plani 
autem figuram secantis recta ['4, et rectae AT parallelae 
ducantur rectae ΠΡ, XT sectionem coni acutianguli in 
punctis B, 4 contingentes, ab iisque erigantur plana plano 
in A4I' posito parallela; ea autem sphaeroides in punctis 
B, 4 contingent [prop. 16, b], et uertices segmentorum 
erunt B, 4 [p. 254, 4]. ducatur igitur uertices segmen- 





torum ortorum iungens recta B4; ea autem per centrum 
cadet [prop. 16, c]; centrumque sit Θ, et segmentum, cuius 
uertex est B, maius sit quam dimidia pars sphaeroidis, ad- 
iiciatur autem recta 4 H aequalis rectae ΖΘ rectaque ΒΖ 
eidem aequalis. demonstrandum est, segmentum sphaeroidis 
maius ad segmentum coni basim habens eandem, quam 
segmentum, axemque eundem eam habere rationem, quam 
EH:EA. 

secetur enim sphaeroides plano per centrum posito plano 
in AT posito parallelo, et in dimidia parte spbaeroidis in- 
scribatur segmentum coni uerticem habens punctum 4, sit 
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ἔχον λόγον, ὃν τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τᾶν X4, ΒΘ 
ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν ΒΕ, E4, καὶ τὸ ἀπότμαμα τοῦ xó- 
νου τὸ ἐν τῷ ἐλάσσονι τμάματι ἐγγεγραμμένον ποτὶ 
τὸ τμᾶμα τό, ἐν ᾧ ἐγγέγραπται, τὸν αὐτὸν ἔχον λόγον, 

s öv τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τᾶν BE, El ποτὶ τὸ ὑπὸ 
τᾶν ΖΕ, ΕΔ: ἕξει οὖν τὸ ἀπότμαμα τοῦ κώνου τὸ 
ἐν τῷ ἡμισέῳ τοῦ σφαιροειδέος ἐγγεγραμμένον ποτὶ 
τὸ ἔλασσον τμᾶμα τοῦ σφαιροειδέος, ὃν τὸ περιεχό- 
μενον ὑπὸ τᾶν A4, ΒΘ ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν ΖΕ, EA. 
10 ἕξει οὖν τὸ μὲν ὅλον σφαιροειδὲς ποτὶ τὸ ἀπότμαμα 
τοῦ κώνου τὸ ἐν τῷ ἡμιόέω τοῦ σφαιροειδέος ἐγγε- 
γραμμένον τὸν αὐτὸν λόγον, ὃν τὸ περιεχόμενον ὑπὸ 
τᾶν ZH, 5A ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν ΒΘ, ΞΔ τετραπλάσιον 
γὰρ ἑκατέρου ἑκάτερον: τὸ δὲ ἀπότμαμα τοῦ κώνου 
16 τὸ εἰρημένον ποτὶ τὸ ἔλασσον τμᾶμα τοῦ σφαιροειδέος 
τὸν αὐτὸν ἔχει λύγον, ὃν τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τᾶν 
3.4. ΒΘ ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν ΖΕ, ΕΔ’ ἔξει οὖν τὸ ὅλον 
σφαιροειδὲς ποτὶ τὸ ἔλασσον τμᾶμα αὐτοῦ [τοῦ σφαι- 
ροειδέος] τὸν αὐτὸν λόγον, ὃν τὸ περιεχόμενον ὑπὸ 
i tčv ZH, E4 ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν ΖΕ. EA: αὐτὸ δὲ 
τὸ μεῖξον τμᾶμα ποτὶ τὸ ἔλασσον τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον, 
ὃν ἆ ὑπεροχά, ἆ ὑπερέχει τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τᾶν 
ZH, 54 τοῦ περιεχοµένου ὑπὸ τᾶν ΖΕ, EA, ποτὶ 
τὸ ὑπὸ τᾶν ΖΕ, EA. τὸ δὲ ἔλασσον τμᾶμα ποτὶ τὸ 
25 ἀπότμαμα τοῦ κώνου τὸ ἐν αὐτῷ ἐγγεγραμμένον τὸν 
ὃ τό] του ΑΒ. ἐγγεγραμμένον] scripsi, εγγεγραμμενου AB. 

4 ἔχον] BG, εχοντα A. 6 τό (alt.)] του ΑΒ. 4 ἐγγεγραμμένον] 
scripsi, Εγγεγραµµενου AB. 9 ΒΘ] Basil., BE AB. 11 
τό] του AB. ἐγγεγραμμένον] scripsi, εγγεγραμμενου AB. 13 
ΒΘ] Basil, BE AB. 17 ΖΕ] mg. B (zf ze uel 2), ZC A, 
lac. B. 18 τοῦ σφαιροειδέος] AB, deleo. 90 ZH — ὑπὸ 


τᾶν] B, bis A. 935 τὸ ἐν αὐτῷ ἐγγεγραμμένον] scripsi, του 
ἓν αυτω εγγεγραµµενου ÀB. 
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autem E4: 644 — 64: ΕΑ. itaque eodem modo, quo supra, 
demonstrabimus, segmentum coni in dimidia parte sphaeroidis 
inscriptum ad segmentum coni in segmento minore inscriptum 
eandem rationem habere, quam Z4 x< B6: BE x E A, et 
segmentum coni in segmento minore inscriptum ad segmen- 
tum, in quo inscriptum sit, eam rationem habere, quam 


BE x EA: ZE» EA; 


itaque segmentum coni in dimidia parte sphaeroidis in- 
scriptum ad minus segmentum sphaeroidis eam rationem 
habebit, quam E4»« B6: ZE»« E4 [Eucl. V, 22]. iam 
uero totum sphaeroides ad segmentum coni in dimidia 
parte sphaeroidis inscriptum eandem rationem habebit, quam 
ZH x EA4:B0» X4; utrumque enim utroque quadruplo 
maius est;') segmentum autem coni, quod commemorauimus, 
ad minus segmentum sphaeroidis eandem rationem habet, 
quam 
EA BO:ZE EA; 


itaque totum sphaeroides ad minus segmentum eius eandem 
rationem habebit, quam Z H x X4:Z E x E 4(Eucl.V,22]; 
ipsum autem segmentum maius ad minus eandem rationem 
habet, quam 


ZH EA--ZEEA4:ZE*EA4 


[Eucl. V, 17]. segmentum autem minus ad segmentum coni 
in eo inscriptum eandem rationem habet, quam Z E »« E 4 
: BE x E4;?) et segmentum coni in minore segmento in- 


1) H. e. sphaeroides segmento coni et rectangulum 
ZH» Ἐ 4 

rectangulo BO x Z4 (nam ZH = 4 BO). cfr. p. 434, 12. 

2) Quare segmentum maius sphaeroidis ad segmentum coni 
in minore inscriptum eam habet rationem, quam 

ZH x 54—ZEXx Es: BEX E4 (Eud. V, 92). 

quae sequuntur uerba p. 444, 2 δέδεικται — ὃ BE, subditiua 
sunt; nam, si opus essent, adiicienda erant p. 442, 6; cfr. 
p. 487 not. 1. 


444. ΠΕΡῚ ΚΟΝΟΕΙΔΕΩΝ ΚΑΙ ΣΦΑΙΡΟΕΙΔΕΩΝ. 


αὐτὸν ἔχει λόγον, ὃν τὸ ὑπὸ τᾶν ZE, EA ποτὶ τὸ 
ὑπὸ τᾶν BE, EA [δέδεικται γὰρ τοῦτον ἔχον τὸν 
λόγον, ὃν ἆ ΖΕ ποτὶ τὰν BE]: τὸ δὲ ἀπότμαμα τοῦ 
κώνου τὸ ἐν τῷ ἐλάσσονι τμάματι ἐγγεγραμμένον 
6 ποτὶ τὸ ἀπότμαμα τοῦ κώνου τὸ ἐν τῷ μείξονι τμά- 
ματι ἐγγεγραμμένον τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον, ὃν τὸ ὑπὸ 
τᾶν ΒΕ, EJ ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς ΒΕ τετράγωνον: τὰ 
γὰρ ἀποτμάματα τῶν κώνων τὰ εἰρημένα τὸν τῶν 
ὑψέων λόγον ἔχοντι, ἐπεὶ βάσιν ἔχοντι τὰν αὐτάν, τὰ 

10 δὲ ὕψεα αὐτῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἔχοντι τῷ τᾶς AE 
ποτὶ τὰν EB: ἔχει οὖν καὶ τὸ μεῖξον τμᾶμα τοῦ 
σφαιροειδέος ποτὶ τὸ ἀπότμαμα τοῦ κώνου τὸ ἐν αὐτῷ 
ἐγγεγραμμένον τὸν αὐτὸν λόγον, ὃν & ὑπεροχά, ἆ ὑπερ- 
ἔχει τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τᾶν HZ, Hz τοῦ ὑπὸ 

15 tv ZEA, ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς ΒΕ τετράγωνον: ὁ δὲ 
λόγος οὗτος ὁμοίως τῷ πρότερον δειχϑείη κα ὁ αὐτὸς 
ἐὼν τῷ, ὃν ἔχει & EH ποτὶ τὰν E4. 


4 τό] scripsi, του AB. ἐλάσσονι — b τῷ] addidi praeeunte 
Basil., om. AB. 6 Bmg. supr ας d Spr AB. 


9 ἐπεὶ βάσιν ἔχοντι] Β , mg. 8u eui; . À. 0 τῷ] B, 
τον Α. 11 τών] G, τον A. addidi, ips À, hodei B. 
14 τοῦ] Basil., vo A. 10 E 16 κα] ' addidi, om. 


AB (demonstrabitur B) In τ. E κωνοειδων και σφαι- 
ροειδων À; explicit liber Archimedis de conoydalibus 
et speroydalibus. completa fuit eius translatio idi- 
bus novembris anno XPI 1269 B. 
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scriptum ad segmentum coni in segmento maiore inscriptum 
eandem rationem habet, quam BE x Ε4: BE?; nam seg- 
menta conorum, quae commemorauimus, rationem altitudi- 
num habent, quoniam eandem habent basim [ρτορ. 10], et 
altitudines eorum eandem rationem habent, quam 


AE:EB;!) 
itaque etiam maius segmentum sphaeroidis ad segmentum 
coni in eo inscriptum eandem rationem habet, quam 
HZ» EA4--ZE»xEA4:BE?([EuclV,22; cfr.p.443 not.2]; 
hanc autem rationem eandem esse atque ΕΗ: E4, eodem 


modo, quo supra [p. 436, 19 sq.; cfr. p. 434, 23], demon- 
strabimus. 


1) Ducantur enim a punctis B, 4 rectae ad AI' perpendi- 
culares. orientur triangoli rectanguli similes, quorum hypote- 
nusae erunt JE, EB, catheti autem inter se correspondentes 
rectae perpendiculares, quae altitudines conorum erunt; tum 
u. Eucl. VI, 4. 


Corrigendum. 


P.6 in adparatu scribendum: 14 ἔχουσιν] e corr. B, εχουσα 
ABC. 
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